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Incipit prntica geometri^ composita a Leonardo pisano 
de fiiijs bonaccij anno .M^cc.*xx.’* 

OOGASTI AMICE DOMINICE ET REVERENDE magister, ut libi librum in pratica 
gcometrig conscriberem; igitur amicitia tua coactus, tuis precibus condescendens, 
opus iam dudum inceptum taliter tui gratia edidi, ut hi qui secundum demonstra- 
tiones geonietneas: ct bi qui secundum uulgarem consuetudinem, quasi laicalj more, 
in dimensionibus noluerint opci-ari super .vii)> Imius artis distinctiones, que inferius 
explicantur, perfectum inueuiant documentum. Quarum prima est, qualiter latitudines 
camporum qnatuor equales angulos bal>eiitium in eorum longitudines triplici mo<]o 
multijdiccntur. Secunda est de quibusdam regulis geometricis : ct de inuentione qua- 
dratarum radicum in tantum quantum eis, qui per rationes solumodo geometricas uo- 
luerint operari, ncces.sarium esse putaui. Tertia dc inuentione embadorum omnium 
camporum cuiuscunque formg. Quaria de diuisionc omnium camporum inter consortes. 
Quinta de radicibus cubicis inueniendis. Sexta de inuentione embadorum omnium cor- 
porum cuiuscunque ligurg, ([uc continentur tribus dimensionibus, scilicet longitudine, 
latitudine, ct profunditate. Septima dc inuentione longitudinum planiticnim, et in- 
uentionc altitudinum rerum elcuatarum. Optaua dc quibusdam subtilitatibus geome- 
tricis. Tamen antequam ud Imrum distinctionum pemeiiiara doctrinam, rpiedam intro- 
ducloria necessaria preponenda esse putaui. Ad bec igitur .secundum ingenij mei ca- 
pacitatem perficienda, tug correctionis aggressus fiducia, lioc ojms curaui tuo magi- 
sterio destinare , ut que iii co fuerint emendanda, tua sapientia corrigantur. 

Incipiunt introducioria, 

Pv.'(CTFs est id quod nullam habet dimensionem , ide.st ((ium) non potest dinidj. 
Unca est longitudo carens latitudine, cuius termini puncta sunt. Recta linea est que 
de puncto ml punctura recte protrahitur. Su}>erncies quidem est que latitudinem, et 
longitudinem tarilura habet, cuius termini sunt linee : ct est plana, cum undique infra 
suos terminos .super rectas lineas dilatatur. IManus nero angulus est inclinatio duarum 
linearum sese in plano tangentium, cum non iaceant indirecto; et est rcctilincus, cum 
linee continentes angulum sunt recte. Cumque linea recta su|>er lineam rectam steterit, 
fcceritque circa se duos niigulu.s sibi imticem equales, dicitur rectus uter({uc angulus; 
et linea stans super ea, cui superstat, cathetus, siuc per[>endicularis ap|>cUatur. Amplus 
ucro, ucl obtusus angulus est qui maior est recto. Acutus namque qui minor recto 
inucriitur. Et tcmnmis csl linis rei. Figuia quidem est que sub | uno, uel pluribus 
terminis iacet. Figura ({uidem rcctilinca est que a rectis lineis circimdalur. Trilatere 
quippe figurc sunt rpie sub tribus rectis lineis continentur. 

Qundrilalcre uero sunt qiic quatuor rectis lineis*ambiuntur. MuUilntcre autem figurc 
sunt que sub pluribus quam quatuor lateribus comprehenduntur. Circulus enim est 
quedam plana liguia sub una linea contcnpta ; que linea uocatur circumferens, uel 
periferia, infra <[uem est punctus: a quo omnes recte protracte ad circurofereiilcm li- 
neam sibi inuicem sunt equales : punctus uero ille centrum circulj appellatur. Cum- 
que per centrum aliqua recta protracta fuerit, ct terminata in utrarjue parte periferie, 
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illa rect4i dyamclcr circulj nuncu|Kitur, que diuidit circulum in duas equas portiones. 
Quninjiii una queque scmicti-citlus dicitur. Portio ucro circulj est figura, que continetur 
-Hub circulj }>eriferia, et recta linea, siue maior, uel mitior sit semicirculo. Sector ucro 
circulj est (juedam plana ligura coiitcnpln sub duabus rectis a centro ad pcrlfcriam 
deductis, et arcu periferig ab ipsis rectis comprehenso. Recte linee, que in eadem $u* 
perlicie sunt, et ab utraque parte in infinitum protracte, et numquam sibi inuicem 
concurrunt, dicuntur equidi.stantes: in quibus si aliqua recta inciderit, faciet duos an> 
gulos interiores ab uiia parte rectos, aut duubu.s rectis equales : et exterior angulus 
e.st equalLs interiori angulo .sibi uppo-silo; et anguli qui permutati sunt, sibi iniiicetu 
equantur: ut si in duabus Uncis C([uidistaijtibus .a.h. cl .g.d. incidat quedam recta 
.e.s.; anguli quidem .b.i.z. et d.z.d» aut rccli .sunt, aut duobus equales rectis. Illud 
idem e.st cx angulis et -i.z.g.i et exterior angulus interiori sibi op|)Osito 

i.z.d. est equalis; et angulus .a.i.z. ei, qui pennutali {sic) iacet, scilicet angulo .i.z.d. 
cqualur: adhuc ergo ct angulus M.i,z. angulo .i.z.g. est e<pialis, ut in geometria osten< 
ditur. Multa ciiim sunt quo opuiiet .scire cos, qui in inetisurationc, ct diuisiorie cor* 
ponim, scciitidum subtilitatem geometricam procedere uoluiit, que in euclidc aperte mon- 
strantur. Ex quibas sunt hec: .su|)er datam rectam, et lemiinatam constituere trigonum 
equilatcrum: et dutiim angulum, uel liacam in duo equa secare: et super dalnm re- 
ctam a puncto dato iii ipsa cathetum erigere: ct super datam reiUam a dato puncto, 
quod non .sit in ipsa, cathetum ducere. Kt recta .super rectam duos angulos faeit circa 
sc duobus rectis equale.s. Et cum duc recte .se inuicem secant, duo anguli, f|iii sunt 
a uerticc opjKisiti, sibi inuicem sunt cqiiale.s. Et cum in duabus rectis recta incidit, 
et facit ab una parte duos angulos interinre.s, minores duobus rectis; si ab ipsa |;»arte, 
a quii anguli sunt minorcs duobus rectis, ipse recte Hiiec fuerint protracte, .sibi imii- 
ceni concurrent. Et duarum liiieuiuni cqualium et equidi.stantiuin duc recte copulate 
fuerint, ipse .sibi inuicem equales, et cipii [ dlstante.s erunt. Et tui datam rectam, ad 
quod in ipsa punctum datum, dato aitgulo rectilinco, rqiialrm angulum rectilineum 
constituere. Et per d.iEum punctum date recte eqiiidistantem rectam lineam ducere. 
Et trigona, et paralilograniina .su|km* c<{uas liases; uel su|>er eandem basem inter easdem 
eijuidistantes constituta, sibi inuicem cqualia sunt, scilicet trigomiin trigono: ct para- 
lilugramutn paralilogramo, etiam paralilograinum duplum e.sl trigono. Dicitur enim pa* 
rulilognimiim figuni, que habet latent op|>osita equulia, cl equidislaiitia; cuius anguli 
op|>ositi sibi inuicem sunt equales: cl dyameter etiam .secat ipsum in duo similia tri- 
gona, et equalia; etiam .si aliqiUMl lattis trigonj ab alhpia parte protrahatur, tunc faciei 
uiiuin angulum extra ipsum trigonum, qui erit cqtialis duobus angulis sibi oppositis 
infra trigonum cxisleulibus; ct lre.s anguli cuiuslibet trigoni duobus rectis ei|uantur. 
Et eidem cqualia, et alternis equalia sunt. Et si cqualilms cqualia apponantur, lota 
sunt equalia. Et .si ah equalibus er^ulia aufciaiilur, <)tic relinquuntur, sunt cqualia. Et 
si inequalibus equalia apjHmantiir, lota .sunt inequalia. Kt st ab iiiequalibus equalia 
aufei-uiilur, reliqua sunt inc«|ualia. Et ciu.sdcm dupla equa .sibi inuicem sunt, ct eiusdem 
dimidia alternis cqualia sunt; et .super se mutcem coaptata sibi inuicem cqualia sunt. 
Et lotum sua parte maius est. Et due rcctc spatium non conliiieiit. Sine bis omnibus, 
et sine radicum iouentiune, i|>si qui secundum uulgarem modum procedere uoluerint: 
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cum Ilis que ostendam inferias, conucnieiiti loco poterunt suflioienter procedere. Ilis 
ita determinatis; cum quibus mensuris mensurentur agri, breuiter pro]K>sui explicare. 

Quidam enim mensurare consueuerunt agros cum mensuris cubitalibus, iiel ulnis, aut 
cum passibus. Alij cum perticis, siue cum alio quolibet mcnsuitibilj instrumento; qiie- 
libct tamen suprascriptarum mensurarum intelligenda est quandoque linealis , quan- 
doque superficialis. Linealis est que sola longitudine constat. SujieiTirialis que tantum 
liabet in longitudine, quantum in latitudine, et in se ipsa (piadrata existens, et (|uatuor 
rectis constat angulis. Kx bis supcrficialilnis mensuris quidam in multiplicando col- 
ligunt quandam quantitatem, quam uocant iiigeriim, uel aripennium, siue carrucam, 
siue tornaturam, uel culturam, uel alias (piantitates, que alijs ccn.sentiir iiocabiilis. Kgo 
uero, secunduni pisanorum incedere uolens ronsuetudincni, a pertica summam initium. 

Pertica pi.sana linealis, sex linealibus pedibus constat: pes uero linealis decem et octo 
jiiinctis linealibus constat. Pertica quo(|tic quailnita, scilicet superficialis, sex pedibus 
superficialibus constat. Habet eiiini pes superficialis unam perticam iii longitudine, et 
sextam partem perticg in latitudine. Vntia uero superficialis liabet unam jierticani in 
longitudine, et optauam decimam partem longitudinis pedis in latitudine. Quare su- 
perficialis pes est sexta pars superficialis pertieg. \’ncia superficialis est octaua decima 
pars superficialis pedis, uel centexima optaua pars siijieijficlalis pertieg. Item super- w. 2.« 

ficiulis pertica continet in se denarios .xxxvi. de mensura; et ita contingunt unicuique 
pedi denarij sex: et uncia superficialis est tertia pars denarij. Denarius quoi|uc liabet 
unum pedem in longitudine, et unum in latitudine; et ita denarius quadratus ex qua- 
tuor rectis constat angulis: et sic denarius est trigexiina .sexta pars totius perticg su- 
perficialis. Qiiatuor quidem pertice superficiales faciunt quandam mensuram , que 
uocatur .scala. Quinque enim snpeificialcs pertice , et seniis faciunt unum panorum. 

Sexaginta nempe, et sex pertice quadrate faciunt mensuram quandam , que uocatur 
stariuruni, ad quam uenduntur, et emuntur agri in epi.scopatii pisaiio ; et ad quam 
mcnsiirain colligere embada, lioc est areas camporum monstrabo: ex suprascripto uero 
starioro multiplicato colligitur quedam alia suma (.r/c) , siue quantitas , que uocatur 
modiorum. Kst enim modioniin id quod continet in se staiora .xxiii].°' 

Item .scalc .xvi et semis sunt staiorum unum; et scala una est undecima pars de 
duabus tertijs stariori; uel est scala soldi .xij. de mensura. Rursus panora .xij. sunt sta- 
riorum unum; (juare panorum est duodecima pai-s stariori; et est panorum soldi xvt, 
et stariorum est soldi cxcviij. Meii.suraiitiir quidem agri, et .spatia domorum cum per- 
ticis, et pedibus, et uncijs linealibus. Sed camporum embada colliguntur in stariorLs, 
et panoris, et soldis, ct denarijs, uel in partes unius panori: dumorum quoque spatia 
colliguntur in scalis, et in partibus scalg, et in soldis, ct denarijs. His ita explicatis, 
ostendendum est, quid ex multiplicatione pcrticanim, ct suarum partium in supra.scriptis 
mensuris cucniat. Quiapiid enim multiplicatur in perticam uel perticas , illud idem 
procedit ex ipsa niultiplicatione: vt si pertica, uel pertice multiplicentur in perticas, 
quicquid ex multiplicatione colligitur, pertice erunt. Verbi gratia: tres pertice in nouem 
(icrticas multiplicate, faciunt perticas .xxvij. £t si pertica, uel pertice multiplicantur 
in panoni, uel panora in perticas, quicquid ex multiplicatione consurgit, erunt panora. 

Verbi gratia : tres pertice multiplicate in nouem panora, uel iiouem panora in tres 
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perticas, faciunt jKiiiora .xxvij.; et ita intelligemlum est de multiplicatione perticarum 
in scalus, et starioia, et modiora; ucl ex multiplicatione scalarum, et stariorum, et 
modiorum in perticas. Rursus pedes multiplicati ui perticas , uel pcrticc in pedes » 
erunt pedes, siue medij s(didj. Verbi gratia : tres |»edcs multiplicati in perticas nouem: 
ucl nouem perlice in pedes tres, erunt pedes .xxvij., scilicet solidi xiij., et | de men- 
sura. Item uncie multiplicate in perticas, ucl perticc multiplicate in uncias faciunt 
uncias, ucl tertias unius denarij. Verbi gratia ; uncie multiplicate in perticas 

nouem y ucl ccontra , surgunt in uncias .xxxvq. , boc est in denarijs .xi). mensurg. 
Adliuc pedes multiplicati in |>cdcs surgunt in denarios. Verbi gratiar j>edes tres mul- 
tiplicati iii pedes tjuinque surgunt in denarios .xv. Iterum |Kdcs multijdicatj in uncias 
faciunt uctauas decimas unius denarij. Et uncie mulliplieate in uncias faciunt oclauas 
decimas partes | octaug decimg partis unius denarij, scilicet tcrccuteximas uigeximas 
quartas unius denarij. 

Et nota quia .semper mensure que multipHcaiitur sunt lineales; et que colliguntur 
ex multiplicatione carum sunt superficiales. Nec non sciendum est, quod pertice . 100 . 
.superficiales sunt stariorum uiium et dimidium; et iii.super pertica una, et centenarium 
scalantm e.st starioru sex; et insuper scala una, et centenarium panorumm est sla- 
riora 8. item quia .soldi j iO sunt panorum unum; ci-go soldi .33 sunt panora . 2 .; et 
.soldi j 49 .sunt panura . 3 .; et soldi ce suut panora .4.; et soldi ss sunt |ianora .5.; et soldi 
. 99 . sunt |>anoni .6. Item scalc \ s sunt panora .t.; ctscale . 11 . sunt panura .8. F.l nota 
quia ideo facimus mentionem de .scatis, quia quidam utuntur colligere mensuras ter- 
rarum in scalis; et de ipsis scalis faciunt jmiiora. Viide nos rclinqiiimu.s in hoc opere 
laborem de ipsi.s scalis; et docebimus colligere mensuram terrarum per stariora , et 
per panora , et |>er soldos , et |M?r denarios. Vnde dicendum est , quod |>crticc { 5 
multiplicate in perticas quotlibcl, tot juniora ex multiplicatione cucniiiiit, quot fuerint 
ille jicrtice, in quas pertice | s multiplicate fuerint: quare j>erticc . 11 . mulliplieate in 
|>crticas quullibet reddunt tot panora bis, quot ille jierticc suiilr quare j>crtice ^ te 
muilijdicatc in jierticas quotiibel reddunt tanta jianora ter; et jicrticc .ii. (juater tanta; 
et perticc \ 27 quiiif|uies tanta; et jicrlicc .33. sexies tanta; et jierticc \ 38 septies 
tanta; et jierticc .44. octies Umta; et jierlicc 1 49 nouies tanta ; et jierticc 33 decies 
tanta; et jierticc J ce undecies tanta. Similiter et .si jiertice .68. multiplicate sint in 
perticas quutiiliet, duotlecii*s tanta jiiinora egrediuntur ex multiplicatione illarum per- 
ticarum, in quas perticc .66. multijiUcate fuerint, hoc est tot slariom, quot fuerint 
ille pcrticc : propter <|Uod et jierticc isa. multiplicate in perticas <{uollil>el faciunt 
bis tanta stariont; et sic iiilctiigas de similibus. Et hoc est quod diximus superius 
de jianoris, et .starioris, et modiorU miillijilicati.s in |icr(ica$; quia illud idem est mul- 
tiplicare jierticas . 22 . in jierlicas . 3 ., quod jiaiiom .4. in perticas . 3 . Est euim illud idem 
mullijilicarc jierlicas .132 in perticas quotlibcl, qucal miiUijdicaie stariora .2. in cu.sdcin 
perticas. Ei notandum, quod pertica una in latitudine, et ^ S in longitudine est pa- 
norum umuii; et pertica una in latitudine, et duplum de perticis ^3. in longitudine 
est duplum unius jianorj; et sic intelligas de triplo, et quadruplo et de alio quouis mul- 
tijilice jierlicarum 3 , quod fuerit in longitudine, et jicrticu una in latitudine. Item 
pertica una in latitudine, et pcrticc .66. in longitudine est stariorum unum. Quare 
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jierlice due in capite, et pcrtice .60. in longitudine fiunt sUriura .i.; et perlice .3. in 
capite, et perticc M. in longo fiunt stariora . 3 .; et sic intelligatur in similibus. Hursus 
duplum de pertica una in capite, et dimidium perticarum .66. in longum est unum 
stariorum; et triplum unius pertieg iu capite, et tertium dc perticis .66. in longum 
est similiter stanorum unum: ct lioc intclligas | de alio quouis multiplice unius per* 
ticg, si fuerint in capite; et cx eadem parte de perticis .66., si fuerint in longum. 
Vnde si queratur, cum perlice .6. fuennt in capite alicuius campi quadrati, quot per- 
tice erunt in longo ipsius, ut perficiatur stariorum; tunc quia .6. est sexeuplum de 
pertica una, sextum dc perticis .66., scilicet .li. accipies, et habebis longitudinem ipsius 
agri. Item .si in capite fuerint perlice .7., perficietur stanorum: si in longum habueris 
septimam de perticis 63, egredientur perlice .9.; ct dc perticis tribus ({ue restant a .63 
usque in 66 fac pedes, erunt jwdcs .is.; quos diuidc per .7., exibunt pedes et restant 
pedes . 4 . diuidendj: ex quibus fac uncias, erunt uncie .72.; quas diuidc j>er .7, exibunt 
uncic f toj et sic habemus perticas .8., et pedes . 2 , ct uncias | 10 pro f pcrlicanun .66.: 
sunt cnira bcc ualdc utilia, ut in suo demonstrabitur loco. 

Incipit distinctio prima de muUiplicatione latitudinum camporum 
quadratorum rectos angulos habentium in eorum lon^tiulinej 
in quibus mnltiplicafionibus eorum embada continentur. 

Si uolucris metiri campum quadrilaterum: equilatenim: ct equiatigulum .a.b.c.d. 
habentem in singulis lateribus perticas . 2 . Dico quod ciu.fi arca est illud quod colli- 
gitur ex muUiplicatione lateris ,a.c. in latus .a.b. .sibi contiguum, scilicet duarum per- 
ticarum in duo; ct .sic est cius embaduin perticarum .4. superfidalium. Diuidantur 
autem linee .a.b. ct .c.d. in duo cMjuuIiu super puncta .e./.; ct protrahatur linea ,cf. 
Item diuidantur linee .ac. ct Jsd. induo cqualia su[M?r puncta .g.A., et protrahatur 
linea .g/i.; ct sic erit diuisum quadrilaterum .a.b.c.d. in quatuor quadrata equalia el 
ortugonia, quoitim unumquodque habet iu singulis lateribus perticam unam; ct sic sunt 
|>ertice .4. suiierficialcs in toto cml>ado quadriiutcri .a.c.dJf. Fsl enim .a.e. recta cqualis, 
ct e«|uidislaiis rcctc .c./.; quare recta .e.f. est cf|ualis ct cquidistans linee .ac. i ct 
.ef. est equatlfi el cquidistans linee .bd. ; cum ci sit efpiidistans et cqualis linee 
.U.C.: similiter enim inucnietur Unca .gh. cquidistans ct cqualis utrique linee, scilicet 
.ab. ct .cd. : ct quoniam linea .ef. cquidistans est linee .ac. , ct linea .a e. linee 
,c/.; angulus ergo .aef. angulo .acf. sibi opposito est cqualis. ficctus quidem <{ui 
sub .acf. Ucetus ucro qui sub .aef. : propter eadem ergo ostendetur rectus angulus 
.e.f.c.t cum sit cqualis recto angulo .c.a.e. t^arc ortogonium est fpiadrilaterum .e.a.c.f., 
ct continet in se duas perticas quadratas, quarum una est .e.a.g.i. quadrilaterum, ct alia 
est .i.g.c.f. Ostenditur enim per supradicta omnes angulos esse rectos, fpii ad .f., nec non 
ct angulos, qui ad .g. ct ad ./ 1 . Nam superficies .e.c. continet dimidium superficiei 
.6.C.; quare et superficies .ec. .superficiei .er/, est cqualis: ergo totius superficiei .rx.r/. 
embadum est iiij.'*' perticarum, ut prediximus. Item sit quadiilatcnim longum rectian- 
gulum .a.b.g.d., tn cuius capita opposita, scilicet in .ag. ct bd sint pcrtice duc, ct 
in unoquoque rclirpiorum laterum sint perticc tres. Dico quod cius cmlxadum est per- 
ticarum .6., quod colligitur ex multiplicatione unius capitis in unum laterum, scilicet 
de . 2 . in .3.: ad hec itaque demonstranda, diuidatur recta | .ag. et bd in duo equalia 
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su]»cr pimcin .cz , ; pI copuletur recta .ez . ; et diiiidalur utraque rectarum .ab. et 
.{'.d. in tria cqualia super puncta .i.t. ct .A./.; ct copulentur recte .it. et A/; tunc 
ostendetur per supnidicti quadratj doctrinam , tutum quadrilnterum .ab'gd. in sex 
quadrilatcra C(|unlia Ct ortogoniu esse diuisum , (piorum unumquodque continet in 
singulis lateribus perticam unam: denique bis per demonstrationes ostensis, (|ualitcr 
latitudines dicturum cainpomni ])cr longi tudiiieni multiplicarj debeant, ostendamus. Si 
uulucriinus multiplicare perticas .7. in latitudinem j)cr perticas 23. iii longitudinem, mul- 
tiplica primum perticas .7. per perticas .22., scilicet per panor.i .4., egredientur inde pa- 
iiora .28. supniscripta ratione: deinde multiplica unam perticam, que remanet de .23., 
per .7., erunt pcrticc quadrate .7.; ex (juibus pcrticc | 3 sunt panorum unum; ct pertica 
I i. que remanet, est soldi ^4; ct sic liabemus in summa panora 20 , ct soldos ^ 4 men- 
surg, hoc est stariora . 2 ., et panoni .s, ct soldus j 4 . 

Item si uulucris multiplicare perticas .13 per perticas .31., multiplica primum {>er- 
ticas . 11 ., scilicet panora .2., per perticas .31., erunt panura .62., scilicet duplum dc .31.: 
deinde perticas .2., que remanent ex i|xsis perticis .13., multiplica per perticas .31., erunt 
pcrtice 62. quadrate, (juc sunt panura . 11 ., ct dciinii .is.; que adde cum panoris .02 
inuentis, erunt panora .73., ct denari .18.; que diuide per . 12 .: ideo (|uia stariorum est 
panura 12 ., exibunt stariora .6., ct panorum vnum, et denari . 18 . mciisurg. Item si 
uolucris multiplicare perticas 19 . per pertiais .41., multiplica primum jierticas 19. per per- 
ticas .33., erunt media stariora .19., .scilicet stariora i 9 .: deinde multiplica .8., que re- 
manent dc .41, ])cr perticas | ic, cnint panora .2«.; (|uibus additis cum starioris | 9 , erunt 
stariora 5 11. Item (|uia remanent pcrticc - 2 , extractis perticis j ic de perticis .19., mul- 
tiplicabis ipsas perticiis I 2 iterum per suprascriptas perticas . 8 ., erunt pcrtice . 20 . super- 
ficiale.s; ex quibus pcrticc 4 i6 sunt panora . 3 ; ct reli(|ue jiorticc | 3 sunt soldi i 10 ; 
quibus panoris .3., ct .soldis | 10 . additis cum starioris 4 tt., faciunt in summa stariora . 11 ., 
et panora .0., ct soldus | 10 . Cuius multiplicationis cau-sam nolo demonstrationibus de- 
clarare. Ksto quadrilatcrum longum .a.b.g.d. continens in iinu(|uoquc capite, (|uc sunt 
.a.b. et .g.d., perticas . 19 .; ct in uno quoipie longiorum laterum, ([uc sunt ag. c.tbd., 
perticas . 41 .; accipiatur ex latere .a g. linea .ae. constans ex perticis .33., remanebit linea 
.eg. perticarum .8. Similiter ex linea .bd. accipiatur linea .bz. c(|ua lis linee .ae.; et co- 
puletur recta .ez., eritque .ez. perticarum .19., cum .sit e(jualj.s et r<|uidistans utri(jue 
linee .ab. et gd. Et zd quidem est C(pialis linee .t'g., scilicet perticis .8. Riiisus ex 
lineis .ez. ct gd. accipiantur recte .ei. ct gl. , quarum unaque(|uc sit perticarum | 10 ; 
et copuletur recta .it., criUpic linea .it equalis utrique linee eg et zd. Cumque ex 
lineis .ez. ct gd. auferantur linee .ei ct gf., (|uai-um una(|ue(|ue | est j)crticarum | in , 
remanebit iinaqucquc rectarum .<z. ct td. perticarum 4 2 : cum itaque multiplicaiiimus 
.superius perticas .19. in .33; tunc habuimus einhadum ([uadrilatcri .az , ct remansit 
nobis quadrilatcrum .ez. dg. ex toto quadrilatero a.b.g.d.; et fuit arca quadrilatcri 
.e.a.b.z. stariora - 9 : deinde cum multiplicaiiimus .8. in perticas \ 10 , .scilicet in panora 
.3., habuimus stariora .2. pro embado quadrilatcri .e.i.t.g. Uui-sus cum multiplicanimus 
perticas 4 2. in perticas .8., tunc habuimus perticas . 20 . (juadratns, .scilicet panura .3., ct 
.soldos 4 lomcnsurg pro embado quadrilatcri .i.z.d.t. Nam tria quadrilatcra .az. ct .e.t. 
ct .tz. toti quadrilatero .a.b.g.d cquantur; ct huc noluimus demonstrare. Item si 
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n\a multiplicare perticas . 15 . per perticas .st., multiplica primum perticas .st. ci ipsis 
]>erticis is., scilicet panora . 4 ., per perticas .st., erunt tertie unius stariori .st. propter 
panora . 4 ., que sunt tertia pars unius stariuri. Sunt enim tertie .st. stariori .stariora j 17 : 
deinde perticas .s., que remanent a tt u$({uc in .15., multiplica per |>erticas | 49 ex illis 
perticis .51, scilicet per panora . 0 ., erunt panum . 17 .; quibus additis cum starioris 1 17 , 
reddent stariora 19., et panora .7.: post hoc multiplica ipsas perticas . 3 . per perticas 
j 1 , que sunt a j 49 usrjue in .52., erunt perlicc 1 7, scilicet panorum unum, et soldi .6; 
et sic habebis in summa stariora . 19 ., et |»anom .8., et soldus .6.: ucl aliter multiplica is 
per 51, erunt pertice 1300., que sunt stariora 13 cum toiidcm medijs starioris, ct in- 
super perticc .13., scilicet .stariora . 19 ., ct |>anora .8., ct soldi .8., ut prediii. Itera si uis 
multiplicare perticas .31. {>er perticas .89., mulliplica primum perticas .31. per perticas 
.68., scilicet per stariorum unum, erunt slarioru .31. Iloiti mulliplica 3 , que remanent a 68 
usque in .89., per perticas . 31 ., erunt pertice 03, que sunt panora . 17 , minus denari .18.; 
et sic habemus in summa slarioni .31., ct panora .5., minus denari . 18 . Item sl uis 
multiplicare perticas 43. per perticas 85. , multiplica primum pcrti<as 43. per perti('as i «i., 
scilicet per panora .15., erunt panum quindecies .43., scilicet stariora 43. cum totidem 
quartis , boc est stariora { 53 : deinde multiplica perticas | 2 , que renuuiciit ab | 81 
usque in .85., |)er perticas .43.; Umen multiplicabis primum ipsas perticas \ s j>cr per- 
ticas .33., scilic*et per panora .8., eininl panora .15.; que adde cum stariurbi ^ 53, erunt 
stariora .55.: ct multiplicabis iterum ips;is perticas {t ]>er perticas . 10 ., que remanent 
a 33 usque in .43., erunt pertice 15., que sunt panora .4., ct soldi . 0 .; ct sic habebis pm 
quesita multiplicatione stariora 55., ct |»anora 4 ct soldos 9 . Ilcm si uis muliplicare 
perticas . 54 . per perticas . 113 ., multiplica primum perticas . 54 . per perticas .tio., scilicet 
per panum lO., erunt panora 1080 .; quibus diuisis per . 12 . reddunt stariora . 90 .: deinde 
multiplicabis perttr^s .3., que rrmuiieiit a lio. uv|ue tu . 113 ., |>cr perticas .54., lux; est |>er 
]>aiiora 9 ct perticas |4., eruiit panora 17., ct |>crticc | 13, hoc est panora .29., ct soldi 
•J 7.; quibus additis cum starioris 90, faciunt slu|riora 91., et panora 5., ct .soldos ~ 7. Item m . s 
si uis multiplicare perticas .72 |M*r perticas 140., inuUipli<a primum perticas .86, per 
perticas .I40., cniiil stariora .149.: deinde multi^dica perticas .6., que mnanciit a 66 u.s4|uc 
in .71, per perticas 149.; tamen primum per perticas 131, scilicet per stariora .s, ct j>ostC{i 
per perticas . 17 , que remanent a I3i usque in .149., erunt slanora .ii., ct perlicc .lai., 
hoc esi stariora .13., et panum c, et soldi 9 .; quibus additis cum starioris .149., faciunt 
stariora I8l, ct j)anora 6, ct soldis .9. 

Nv.se satis <lictum est de multiplicaliune perticarum integrarum 111 integra.s, modo 
de multiplicatione caruindem cum pedibus diccre imtumus: et quia cum multiplicatur 
pes in perticas quutlibct, ut dictum est, ucniunl lot tncdij soldi, quot sunt ille pertice: 
si duo pedes multiplicantur in perticas, ueiiicnt tot soldi, quot sunt ille pertice. Kt 
si pedes . 3 . multiplicantur in perticas, iicniunt tot soldi, quot sunt pertice, et insuper 
totidem dimulij soldi. Kt si pedes . 4 . multiplicantur in perticas, uciiicnt ditplic:tli soldi. 

El ex pedibus .5 multiplicatis in perticas ueniunt item duplicati soldi ipsarum {ler- 
ticamin, ct insuj>er totidem dimidij. Et cx multiplicatione pedum in pedes ueniunt 
denari, ut supra diximus. 

Sivi» multiplicare perticas .11 ct pedem . 1 . per perticas . 25 . cl |)cdes . 2 ., multiplica 
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primum perticas is per perticas 25, cnint panora S4, et soldi .9^: retineas panora in 
manu dextra, et soldos in manu sinistra: deinde multiplica pedem *l. ]>cr j>erticas 25., 
erunt soldi \ ( 2 ; quos adde cum .soldis 9., oruiil in manu sinixtra soldi. tt; et cum pedibus 
retineas drios (x/c) 6., qui supersunt super illis soldis . 21 . Signa ucrqj>edum sunt hec: 
positio punct£ pedis sinistri super punctam dextri signat . 1 .: positio punctg sinistri 
super floccam dextri . 2 .; tactus calcanei dextri cum puncta pedis sinistri .3.; ducere pedem 
.sinistrum post dextram, et tangere punctam pedis dextri ab exteriori parte cum puncta 
.sinistri .4.; ab eadem {Kirtc tangere cum puncta pedis sinistri nodum siuc floccam dextri 
.5.: alia quir4|ue signa sunt ]>cr onlincm eodem modo cum pede dextro tangendo si- 
nistram; undecimum uero signum est, cum pouitur calcaneum pedis dextri super floccam 
pedis sinistri: pluribus signis non indigemus, cum denari .12 faciunt unum solidum, 
qui soldas retinetur in manu sinistra. De signis manuum nil dicendum est, cum ipsa 
sciant omnes, qui .sciunt abbacum. Vnde rcuertamur ad propositum: multiplicabis iterum 
pedes .2. per |>crticas .12, erunt soldi .ts.; quibus additis cum soldis ^ 2i scruatis, faciunt 
soldos \ 23.ltem multiplicabis pedem .1. in pedes . 2 ., erant denari .2.;quos adde cum de- 
narijs .e., qui scmanlur in pcilibus, crun^ denari .8.; quos senia itenim cum pedibus; et 
sic babcbinius panora .54., ct soldos .33, et denarios . 8 ., scilicet sLariora .4.,ct panora . 8 ., 
et denarios .8. pro quesita niullipUcatione.ltem si uls nmltiplicurc jicrticas .17, ct pedes .2. 
per perticas .36, et pedes .3., multiplica primuin perticas. 17. per perticas .36., erant sta- 
riora .9., et {Kuiora .3., ct soldi • 4: rctiiieas stariora in corde, pnnora retineas in manu 
dextra, soldos in | sinistra, denarios in pedibus; super que oinnia adde multiplicationem 
de pedibus .2. in perticas .36., scilicet soldos .36.; et multiplicaiioncm de ;>cdibus .3. in 
perticas .17., scilicet soldos J 2S.; et nmltiplicatioiicm de |>ediLus .3. in pedes .2., scilicet 
denarios .6.; ct quotiens exercuerint tibi soldi in manu sinistra, fac ex eis {Kuiora quotien- 
scumque poteris; cl sic liabebis in summa stariora .9., ct panora 7, ct denarios .o.Item si 
uis multiplicare perticas .26, et pedes .4. per jrerticas .43., et pedes .5., multiplica primum 
perticas .16. per perticas .43., que sunt stariora .16., ct pnura .ii., ct soldi \ 4. Item muD 
tiplica pedes .4., scilicet soldos .2., perpcrli(^.s .43., eruat stddi .S6.,sciliccl panora .5, et 
soldi j 3.: item multiplica pedes .5, scilicet soldos | 2 |»cr jwiiicas 26. erunt soldi .65: item 
multiplica pedes .4. per pedes . 5 , erunt denari 10 .; quibus quatuor multiplicationibus in 
unum coniunctis, faciunt in summa stariora .17., ct panora .8, ct soldos 8.,ct denarios .8. 
Sj uis multiplicare perticas .28., cl pedem .1., ct uncias .7. |»cr perticas .53., et jhkIcs .5., 
et uncias .12.; multiplica primufti perticas .8S., et pedem . 1 . per perticas .53., ct pedes .5., 
erunt stariora . 22 , et panora . 11 ., ct soldi .ti., ct denari .5: deinde multiplica uiuia.s . 7 ., 
scilicet denarios } 2 , per perticas .83.; tamen primum jjcr 48., scilicet per Siddus .4., cl po- 
stea per denarios .s., erunt .soldi .10., et denari | 3.: item multiplica uncias 12 ., scilicet de- 
narios .4., per perticas .28.: primum ({uidein per .24., scilicet per soldos . 1 ., et postea per 
.4., erant soldi .9., ct denari 4.: jHxst hoc multiplica uncias . 7 . per pedes .5., ct uncias .12. 
per pedem . 1 ., erant sexte unius 47, scilicet denari -J-J i; ct multiplica uncias . 7 . per 
uncias . 12 , erunt unius denarij, de quibus mentio facienda non est, aim non sint 
uncia . 1 .: adde ergo reliquas multiplicationes in unum, reddent pro lota summa stariora 
.23., et soldos .14., et donarios .0. Item si uls multiplicare perticas .37, ct pedc-S .2., ct 
uncias j 5 j)cr perticas .67, cl jKjdcs .4., cl uncias { 10 , multiplica primum perticas .37., ct 
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pedes .t., el uncias .5. per porlicas .67, el pedes et uncic .10. erunt stariora .38.,cl pa- 
nora .4., cl .soldi .8., et deiiari .5. ct paruro amplius : super que adde muUiplicatioDcm dc 
tertia unius uiicie in perticas .«7, et pedes .4., ct uheias \ lo., scilicet panim amplius 
de uncijs ^ St. Et addes etiam multiplicationem de <|uarta utiius uiictg iii j>crticas .37, ct 
{>cdes .t., et uiicia.s J 5., sdilicct parum minus dc unciis J o, er\int in .summa stariora 
38, etpanora .4., et soldi .0., ct denari .5. |Nirum minus. Et sic crebro .studio utendo 
suprascriplis muUipUcatioiiibus poteris habere notitiam similium. 

Si uolucris multiplicai*e perticas .17, cl pedes .3. in perticas .ts., ct j)cdes .4., collocabis 
pc<les lateris longioris sub j»e<lihus lateris breuioris, cl perticas sub perticis, scilicet 
pedes .4. sub pedibus .3.; ct post ipsos pedes jmne perticas .s«. sub perticis .17. uersus 
sinistram retr<», ut hic aslcndtUir; ct multiplicabis pedes .3. |>cr jiedes .4., erunt denari 
.12.; quia cum multiplicamus pedes in pedes, egrediuntur es nmitiplicalionc denari, ut 
dictum est. Senia ergo pro illis denarijs . 12 ., soldum . 1 . in manu sinistra; et multiplicabis 
pedes .3. j>cr perticas | 18; el pedes .4 per perticas .17 in cruce, secundum quod docui 
in multiplicationibus duarum figurarum contra duas in libro maioris gtiice abbaci; sctl 
dimidiabis lias muUtpUraliones multiplicando; hoc est multiplicabis dimidium peduum 
.3. in . 28 ., ucl dimidium de 28 . in .3. Similiter multiplicabis dimidium pedum .4. per 17., 
uel dimidium dc 17. ]>er 4.; et hi»c facies, quia cx multiplicato petlc iu |)erticani, egre- 
ditur inde pes, scilicet medietas uiiiiM soldi: quare multiplicatiu pedum .3. in dimidium 
perticarum .2S., scilicet in.i4., faciunt soldos 4t; quos adde curo soldo. I. serunto in manu, 
erunt soldi .43. in eadem manu; ct multiplicatio medietatis pedum .4. in perticas .17. facit 
soidi>s .34;quibus additis cum soldis 43., faciunt soldos .77.; ex quibus facies panora, erunt 
panora .4., et .soldi . 11 . Serua quidem bis panora in manu dextra, ct soldos in sinistra : 
post hec multiplicabis perticas .17 ;>cr pcrlica.s .xs per demonstratum modum; quia dc 
multiplicatione jicrlicarum iu perticas salis subtiliter dictum est .superius; ct habebis 
in summa stariora .7, cl panora .7., et soldos .3, ct denarios .6. 

Er Si uolueris multiplicare tantum perticas .19. in perticas . 41 ., ct pedes .4., collo 
cabis perticas .41. sub perticis .19.; et in loco pedum ante . 19 . pones zefirum; ct sub 
ipso ante perticas . 41 . pones pedes . 4 ., ut bic ostenditur; et multiplicabis zelirura per 
pedes .4., faciet zefirum; et zcfirum per dimidium de 4i faciet iterum zefirum; medie- 
tatem de pedibus .4. in .19. faciunt soldi 38., qui .sunt panora .2. iti manu dextra, ct .soldi 
S iu sinistra; ct perticas 19 . in perticas .33 faciunt stariora 1 9.; et sic habebis in corde 
starioia . 9 ., et in manu dextra panora .8., ct in sinistra soldos .5.: et nuiltiplicabis per- 
ticas .8., qiic sunt a 33 usque in .41., in perticas .tg., scilicet in .11., ct in .8., facient pa- 
nora .iq., cl perticas .04.; que perticc 64 sunt panora . 11 , et soldi . 9 .; et .sic capiunt in 
.summa stariora 13 , minus denaris . 12 . Item si uolucris multiplicare pl^rticas . 20 ., et pedes 
.4., et uncias .it. in pertica.s .46, et pedes .8., et uncias .12., collocabis {>erticas suh perti- 
cis, ct |M'des suh {>cdtbu$, et undas suh unciis, ut Iiic ostenditur; et multiplicabis ad mo- 
dum multiplicationum trium figurarum contra tres; et erunt unde in loco prime ligurc, 
scilicet in loco unitatum, cl pcdc.s in loco sccutidg, scilicet dccenarum; et perticc in 
loco tertig, scilicet centenariorum: quare multiplicabis uncias . 11 . per uncias .it, faciunt 
uniu.s denarij; quia ex uncia multiplicata in unciam, prouenit ^ unius denarij ; 
nam regula de 324 csi quare si .132 diuiserimus per priiiumi .18., qui est .sub 
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10 DIS* 

uirgula» exibunt >7; uel .sextam unciarum .is. multiplica per.ii.; ct quod proucnerit 
tliuidc per .sextam dc is, exibunt similiter •; 7, que sunt ^ unius denati); scniabis .7. 
in uianu, ct fntclimies scniabis in tabula, uel in corde; et multiplicabis uncias .ii. in 
pedes .6.; ct uncias .iS. in pedes .<. in cruce; et adde has duas multiplicationes cum .7. 
seruatis, erunt . 110 .« que sunt unius denarij; quia ex multiplicatione uncianun in 
pedes egredientur ^ unius denarij: quare diuisis | iio per is« faciunt denarios . 0 , et 
; scruabis denarios .6 in manu, et fractiones in tabula, uel in corde; super quos 
addes multiplicationem | lerti| partis unciarum .ii. in perticas 46., uel tertiam partem 
(Ic |)erlicis .40. in ,li.; quia multiplicatio uiici| in perticam facit | unius denarij, erunt 
donari | I74, qui sunt soldi .14., et denari | 6; super quos adde iterum multiplicationem 
tertig partis unciarum .ix. in perticas .to.; et multiplicationem de [leilibus .4. in pedes 
.5, eruat in summa soldi .st., ct denari \ lO.: addes | unius denari cum seruatis, 
faciunt unius denari; et de soldis .st., et deuaris <o. seruabis in manu dextra pa- 
norum unum, et in sinistra soldos .6., ct in pedibus denarios .4.; super que addes multi* 
plicationem medietatum pedum in perticas in cnicc: ct perticarum in |>erticas, ut in 
antecedentibus fecimus; et habebis in summa stariora .14., et panura .0., cl soldus 4., et 
denarios j-|^4. Rursus si uis multiplicare perticas .si per perticas 47, ct pedes t., et 
vncias .lo, collocabis uncias .lo sub xeliro, et pedes .t sub alio xefiro, et perticas 47- sub 
perticis si., ut hic ostenditur; et multiplicabis uncias per uncias, scilicet icHrum per 
10, facit zelirum: quod relinques, et multiplicabis . 0 . per t., et .lo pero, in cruce, fa- 
ciunt zclirum; quod relinques iterum, et multiplicabis zefimmjquod est in loco unciarum, 
per \ dc perticis 47., et lo }>cr J de .ti; ct zelirum, quod c.st in U»co pe<lum, per pedes 
.s, facient .soldos .s., ct denarius lo.Et inultiplicabU zelirum, <|uod est in loco pedum, per 
I de perticis 47, et | duorum peduum in perticas .Sl., faciunt soldos ti.;et sic habes soldo.s 
sc, ct denarios ,I 0 ., hoc est panorum unum, ct soldos lo, ct denarios. 4.: super quos adde 
multiplicalionem dc perticis .ti. in perticas .47.; et lialiebis pro summa quesitg multi- 
plicationis stariora .is., ct |>anunim unum, cl soldum . 1 ., el denarius .4. mensurg. Et sic 
studens .seinpcr cum zeliris supplere gradus laterum multiplicantium ; ut quot sunt 
gradus in uno latere , tot sunt in alio : dicimus enim primum gradum uncias : se- 
cundum pedes: tertium perticas. Verbi gratia: uolumus multiplicare perticas 13, ct uncias 
.11. per perticas .ts., cl uncias .14.; collocabis perticas sub |>crlicis in tertio gradu, cl 
unctas sub undis in primo; et suppleatur .sec undus gradu.s, ponendo zelira inter uncias, 
et |>cdc.s, scilicet in secundo gradu, ut hic ostenditur: ct multiplicabis numeros, secundum 
quod doriiimus, ct habebis in summa stariora .5, cl panora .7., cl denarios l. Itera uo- 
lunius multiplicare |>erlicus t4, et pedes .s. in perticas .31, et uncias .15.; scribes cos sic. 
Et multiplicabis zelirum unciarum ]>er uncias .15, faciet . 0 .; quo . 0 . diulso per tS., facit 
iterum . 0 .; qumi relinques, aiin niliil sit: et multiplicabis . 0 . uncianun per .0. pedum, ct 
uncias .15. per pedes .t., faciunt .30.; quibus diuisis per .19., facit denarium |l: ct multi- 
plicabis I de zcfiro undarum per perticas 3i.,cl ^ unciarum .I5.j>cr {>erlicas .u., et pedes 
.t per . 0 . peduum; el addes cum denario | l., ct facient soldos .0., roinu.s ^ unius denarij. 
et multiplicabis dimidium pedum .s. per perticas .31., et dimidium zcfiri per perticas .t4.; 
et addes cum soldis .9. seruatis, facient sold<is .37., minus | unius denarij, qui sunt pa- 
nura .s, ct soldi minus | unias denarij: et dc perticis .14. accipe perticas .ii.; et mul- 
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tiplica ca» per pcrlicas .3I.| onint panora .es.; ct multiplicabis perticas .3., que i-eman- 
serunt dc |»eilicis .i4., per perticas .31., primum per si, et postea per .9.; uel in una 
multiplicatione per .at., erunt panora .te et | soldi .is.; ct habebis iu summa stariora 
.6., et panora .9.* et soldos .s, et denarios | s mcnsiirg. 

Rursus si uis multiplicare perticas I7, ct pedes .4.« et uncias ^9. per perticas .39, et 
pedes .s.) ct uncias > I4; collocabis perticas sub perticis, et pedes .sub pedibus, et uncias 
sub uncijs; multiplicabisque unctas 9 |>cr undas J t4.; sic primum .9 per 14. faciunt 
.t»6; super que adde medietatem dc 14, et { de 9 in cruce, faciunt plus de I39; quibus 
diuisis per .iS., ueniunt plus de .7.; que .7. serua in manu; et multiplicabis in cruce 
uncias |9 per pedes .5., et uncias { I4 per pedes 4.; et adde cum .7 scnialis, cierunt 
plus de .113; que diuidc per ih., erunt denari 8; ct multiplicabis ^ de o, scilicet 
f 3 per perticas .31., erunt denari | lOl; cpiibus additis cum denaris 6 .seruatis, facient 
soldus .9., minus ~ unius denarij: sujter quos adde multiplicationem tertie partis de 
unciis I 14. tii .17., ucl econtra; quam multiplicationem sic facies: de | U accipe 19., cuius 
j in integrum est .4.; que .4. multiplica per perticas .17, erunt denari .os.: post hec ex 
J 9 acci|>e 9; ct multiplica cas per I7., erunt uncic .34.; ex quibus fac denarios, scilicet 
diuidc cas per 3, erunt denari |li; et sic habes denarios j 79: post liec accipe ; dc *• 
j;uc resUinl, erit {; quod multiplica per 17, erunt denari { 4; ct sic habes denarius J i 83 
pro muUipUcalionc de { unciarum { 14. in I7.: uel aliter accipe | de 17., quod est | 5.; et 
multiplica ea per J 14. sic: 5 per I4 faciunt denarios .70.; et | dc I4 sunt denari 1 9; et ^ 
des sunt denari | 3.; et | dc j sunt ~ unius denarij; et sic habes denarios ^ 83 ut 
supra: uel aliter: super > 14 adde erunt 15; cuius | accipe, quod est .S.;ct multiplica per 
17., erunt denari .85.; et ex ipso quam iunxisti, accipe erit j*|; quam partem accipe 
de .17., que est denarius i; quem extrahe de 85., remanent, ut predixiraus, denari ~ 83.; 
et sic studeas in similibus procedere melius quod tibi uidebitur, secundum numerum un- 
ciarum: additis ergo denarijs 83. cum soldis 9, minus ^ unius denarij, faciunt soldos ic, 
minus | unius denarij; cum quibus adde multiplicationem peduum in pedes, scilicet 
4. in .5., erunt denari .90., enint soldi 17, ct denari [- 7.: super quos adde, ut siipn, mul- 
tiplicationem medietatis peduum jier perticas in cruce, ct pcrlicarnm in |>erticas, et 
hal>ebis in summa stariora 8, ct ]Kinora lo., et soldos .7., ct denarios ^ i.: poles enim ali- 
ter de fractionibus unciarum facere, uidelicet in principio, antequam incipias multi- 
plicare. Accipe fractiones unciarum su(>criurum de perticis inferioribus: et fractiones 
unciarum inferiorum de perticis superioribus, ut in hac miiltiplh^ationc: pro uncia ■*, 
que est in superiorihas uncijs, accipe medietatem de 39; et pro que sunt in uncijs 
inferioribus, accipe { de 17 in cruce, erunt 16: ct J 19, hoc csi uncie } 98, que sunt 
fere denari .10., quos serua; et delebis ipsas fractiones undarum de multiplicalioiie; 
et multiplicabis tantum |>crticas 17, ct pedes . 4 ., et uncias 0 per perticas 39, et pedes 
. 9 ., et uncias . 14 .; ct super summam adde denarios . 10 . seniatos. Si uulueris multiplicare 
perticas 13, ct pedes . 9 . per perticas . 91 ., ct pedes . 3 , cum pes sit ^ uiuus perlicg, pone 
tot sextas j>ost perticas, quot sunt pedes positi cum ijjsis perticis, et hal»ebis | per- 
ticas 1 13 ud multiplicandum per perticas J 91 : pone sextas sub sextis, ct perticas sub 
|)ci ticis, ut hic ostenditur; et |)oncs cx parte . 0 . bis sub una uirga; et nihil super sic 
et multiplicabis pcties 9 (»cr3, qui sunt super ambobus . 0 ., enitil .8.; quem diuidc 
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12 DIS. 

primum .6., qui csl ex jiartc sinistra sub uirga» quam modo posuimus, exibit .t., re- 
manet .0.: relines itaque ipsum . 1 . in manu, et remanens . 0 . jMme super ipsum cl 
multiplicabis .t., que sunt super .6., per st.; et 3, que sunt .super alium . 0 ., pcrisiii 
cruce; et addes multiplicationem eorum cum uno scruato, erunt .S3.; que diuidc per 
nlium .6., exibunt perticc .13, ct remanent .4.: pone .4. super ipsum . 0 . sic: serua 

in manu; super que adde muitiplirationem perticarum .13. tn perticas .tl., erunt pcrtice 
.380.; quas diuide per scilicet \kt regulam perticarum starioii, exibunt n i 
pula banc iitrgvlam cum prima, el hal>cbis JJ ^ I ‘l“‘^ feceris, quic- 

qiiid extm uirgtilam comprebendilur, sunt stariora; ct super .6., qui est in capite uir- 
gul| post inicgnmi, sunt dupla paiiora; ct super . 11 . sunt pcrtice: ct iiitelliges unam- 
rpiannpie ipsarum esse soldas . 3 .; ct super alijs duobus .6. sunt denari; quos accipies 
sic: multiplicabis figuram, que e.st .super .e., per alium .6., qui est post ipsum; et addes 
ligumm, que fuerit super i;>sum .6. Verbi gratia: pro . 4 ., que sunt extra uirgulam, ha- 
bemus stariora .4.; ct pro .3., que sunt .super .6, liabemus panora .4.; ct pro 4, que .sunt 
super alium .6., habemus soldas .3.; quia multiplicatio de . 4 . in .6., el addito zeTiro, quod 
est super ipsum .6., surgil in denarijs .34. Item si uis multiplicare perticas . 14 ., ct pedes 
.5 per perticas . 41 .; sub .14. pone .41., et | sub | sic: et scias quia ideo posuimus | post 
4!., ut oquiparentur fractiones subteriores cum fractionibus superioribus; ct (K>ne 
cx partc;el multiplicabis. 5 ., quod est su(>cr 6., per . 0 ., quod est super alium .6., faciet 
. 0 .: quare pones .0. super primum .6.; ct multiplicabis in cnice 5 per 41 . , ct .0. per .14., 
faciunt .305.; que diuide per sequentem .6., exibunt 34 ., et remanet . 1 .: |>onc .t. super o, 
ct 31. serua in manu; super quem adde multiplicationem dc 14. in .41., faeiunt GO 8 ; que 
diuide per que re.slaiit in uirgula diuisioiiU, remanebunt .3. super . 11 ., et . 1 . super 
. 0 ., cl 9 extra uirgulam, ut in questione ostenditur : notantur enim in ipsa .summa 
stariora .3., ct soldi .9., cl denari .6. lueiisurg. Item si uis mulliplirare perticas .15., ct 
pedes . 3 ., et uncias 13 per perticas . 43 ., et pedes .3., et uncias .is.; oportet ut uncias redi- 
gas in sextis unius pedis, scilicet in sexta.s sextg unius perlicg: et quoniam uncie .18 
faciunt pedem . 1 .; ergo uncie .3 faciunt J pedis; quare uncie . I 8 . sunt J unius pedis; 
qua.s .sexta.s pone in una uirga post |: propter eadem ergo pro uiicij.s .15 pones | post 
I sub alia uirga, ct habebis pertica.s ^ 15 ad multiplicandum in perticas |-| 43, ut 
bic o.stendilui' : |misI Iiec protrahe uirgulam ex prte , sub qua ])onc per ordinem 
.iiij.*" sexnarios , el cum ipsis stc : n?*ne' multiplicabis .4. per . 5 ., qui sunt 
super primis sexli.s; | ct diuide |>cr primum . 0 . uirgulg scnialg, exibunt .3., et remanent 
.8. .super ipsum . 0 .; et multiplicabis in cruce 4 per s, ct s per 3, que sunt super uirgl.s; 
ct adde.s cum Iribus seniatis, erunt .36.; que diuide per .secundum . 0 ., exibunt . 4 , .ct 
remanent . 3 . .sufier ipsum .6.: ct multiplicabis .4. per 43, et 5 per is, et 3 per 3 ; mul- 
tiplicando videlicet in antea, sicut multiplicamus tres liguras contra tre.s retrocedendo; 
ct addes cum .4. .scruatls, erunt 353.; que diuide per Icriium 6., exibunt 43, et remanet 
.1. super ipsum .6.: super 43 uero addes multiplicationem dc 3 in .43., et dc3tn.i5 iii 
cruce, facient .m.; que diuidc per quartum .0., exibunt 33, et remanet .0. super ipsum 
.0.: et super 33 adde multiplicationem de 15 in 43., erunt pertice 003; quas diuide per 
.11., exibunt 60, et remanent .3. super ipsum .it.: deinde diuide .00. per 0., qui restant 
in capite uirgiil|, exibunt .19. ante uirgulam, et .0. super ipsum .6.; ct sic habes in 
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Kuinma stariora .lo.» et soldos 9, ct denarium luensurg: quia su{>er primos duos 

senarios lial>emu$ partem unius denarij; ct super alios duos .e. habemus denarios; et 
super . 11 . habemus perticas, scilicet triplos soldos; et super .6., qui est in capite uirgul^, 
habemus dupla panora. Rursus si uis multiplicare perticas .lo., ct |>edom .f., ct uncias 
JO. per perticas .43., et uncias 1 14; rediges undas in sertas unius pedis, erunt sexte 
> 3; de qua tertia fac sextas, erunt duc sexte; ct sic habes in su|>eriori latere perticas 
le : possumus aliter facere sextas unius pedis de unrcis (sic) .lo.: quoniam uncie .lo 
sunt unius pedis; ci^o uncie .10. sunt |-| pedis: quare si diuiserimus .iO per re* 
gulam de 36., exibunt unius pedis, ut diximus: similiter duplabis uncias \ I4, ciunl 
H unius pedis; ct sic habes in subteriori latere perticas ■ ■■■■ y 43, ut liic ostendimus: 
et pone scuies .6. sub una uirga post • TMTmTiJ multiplicabis numeros, 

qui sunt su|>er uirgulis; ct integros, qui sunt ante uirgulas, ad modum iii).**' tigurarum 
in antea proce<lendo : uerhi gratia: raultipUeabU .s per 5, qui sunt super primo .6.; 
et diuides per primum .6.:. deinde t per 4, ct 5 per 3; ct diuides per secundum .0. : 
post hec .8 per o., et 8. per <*, ct 3 per 4; ct diuides per tertium 6.; et 8 per 43, 
et $ per 16, et 3 per o, et 4 per .1.; ct diuides per quartum .6.; ct habebis supra 
dictas . 111 ).*’' sextas partes tantum unius denarij: deinde multiplicabis .4 per 43, ct 4 
per 16 , et i. per . 0 , ct diuides per quintum .6.; et hal^cbis super ipsum denarios: deinde 
multiplicabU .1. per 43, ct o per 16 , et diuides per sextum .6.; et habebis super ipsum 
.6 medios soldos: ad ultimum multiplicabU perticas .16 per perticas .43., et diuides per 
et habebis super .ii. triplos soldos, et super .6. dupla jxanora, ct ante uirgulam 
stariora; 'et sic cura sextU scitorum pedU possumus procedere in infinitum, redigendo 
fractiones unciarum, que posite in multiplicationibus fuerint in sextis sextarum, si in 
ipsU ipse fractiones cadere potuerint : el si tiumcnis sextarum unius lateris fuerit 
minus numero sextarum alterius, supplebis cas cum zefiris su]>er ipsas sextos; hoc est 
si duc sexte sunt in uiio latere, et duc sint in alio, et si tres tres, el dciucc(ks. | 
Et si fractiones unciarum minime in sextis sextarum reducere poteris, ncf|uaquam per 
hunc modum cum ipsLs fractionibus operari poteris; sed derelinquas ipsas fractiones; 
ct multiplicabis residuum de ipsis fractionibus , que in sextis sextarum cadere non 
possunt; ct ex ipsis operaberis, secundum quod superius diximus. 

In moiio seamtio. 

Potes enim per modum suprascriptum multiplicandi doctrinam reperire modum 
muUipUeandj in alijs regionibus, secundum diucrsitates mensurarum i|)sarum. Et ut 
ea, que in hac secunda distinctione promisimus plenarie demonstrentur, quedaro huic 
operi necessaria dignum duximus prc£)onenda. Videlicet si nunierns aliquis diuidatur 
in quantaslibet partes^ et tnultipUcahitur tmaqueque pars per totum numerum sum- 
ma illarum multiplicationum equabitur quadrato totius numeri^ scilicet multiplica- 
tioni ipsius numeri in se. Yt si numerus .ab. diuidatur in quaotaslibet portiones, que 
sint .ng. gd. db. Dico quod si multiplicabitur ag. iu .ab,, ct gd,m .ab., ct adhuc db. 
in .ab., erunt ipse multiplicationes io unum coniuncte cquales multiplicatioiu totius nu- 
meri ,ab. in se. Quotiens enim unitas est in ]>ortione .ag., totiens numerus .ab. procrea- 
bitur ex multiplicatione ag. in .ab. Similiter (pioliens unitas est in .gd., totiens nume- 
rus .(x6. procreabitur cz multiplicatione in .ab.: propter eadem ergo (piotiens unitas 
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14 DIS* 

in numero .dh., totiens oritur numerus .ab. ex multiplicatione .db. in totum .ab. Quare 
quotiens unitas est io numero ab. , scilicet in jKirtionibus ag.gd. et .db. , totiens 
coadunabitur numerus .ab. cx multiplicationibus ag. et gd. et db. in .ab. Verum 
quotiens unitas est in .ab., totiens numerus .ab, .surgit cx multiplicatione .ab. in se. 
Quare summa multiplicationum .ag. et gd. et db. in .ab. eqnatur multiplicationi 
.ab. in se, quod oportebat ostendere. Nam ut Kcc clarius uideaiitur, esto recta .ab. 
.10. ulnarum; et porlio .ag. sit .s.; .gd. uero .s; .db. quoque .s.; si autem multiplicentur 
s. io .10., ct 3 in .10., ct .s. in .10., boc est ct et in tota .a 6 .; et eoo- 
iunganlur multiplicationes in unum numerum .100. cx canim congregatione procrea- 
buntur, r]uc eqnantur multiplicationi dc 10. in .10. Item si recta linea diuidatur in 
quantaslibet portiones-, et unaqueque multiplicabitur per aliam quamlibet lineam, 
omnes multiplicationes in unum coniuncte equabuntur multiplicationi totius linee 
diuisg in aliam lineam. Quod ostendamus cum numeris. Sil linea .10. ulnarum diuisa 
in .t., et 3 ., et s.; et alia quclilK:t linea sit . 13 . ulnarum. Siquidem si multiplicentur t, 
ct 3, ct 5 . in .12, et iungantur eorum multiplicationes in unum, nimiiiim equabuntur 
multiplicationi de 10. in .12., scilicet .itO. Rursus si recta diuidatur ubilibet in duas 
portiones, erit multiplicatio unius portionis in se cum multiplicatione eiusdem portionis 
in aliam, equalis multiplicationi eiusdem portionis in totam tineami ut si linea .ab. di- 
uidatur su{>cr panctum .g., erit muUiplicatio .ag. in .sc cum in .g/i. equalU mul- 
tiplicationi .ag. iti tota .ab. : adiaceat itaque quedam recta .d. equalis recte .ag.', et 
erit muUiplicatio linee .li. in ag., et in .gh. equalis multiplicationi .d. in tutam .ab.x 
verum multiplicatio .d. in ,ag. est sicut muUiplicatio .ag. in sc ipsam, cum recta .d. sit 
equalis recte >ag.', \ et multiplicatio rcctc .d. in .gb. est sicut muUiplicatio recte .ag. 
in rectam .gb. Quare muUiplicatio ag in se c*um .ag. in gb. equatur multiplica- 
tioni .ag. in .ab., ut oportebat ostendere. Vel si lioc cum numeris demonstrare uo- 
lumus, sit ag. 3 , et bg. . 7 ; quare tota .ab. ent . 10 .: multiplicatio quidem ag. in sc, 
scilicet de 3 in .3 cura multiplicntione dc 3 . in . 7 ., scilicet de .ng. in .gb., sui^unt 
in . 30 ., que eqnantur multiplicationi .ag. in .ab., scilicet dc 3 . in .to. ut dictum est. 
Adhuc si recta Unca diuidatur ut accidat in duas portiones, erunt duo qiia<lrati utri- 
usfjuc portionis cum duplo multiplicationis unius |x)rtionls iit aliam, equales quadrato, 
scilicet multiplicationi totius liitcc in .se. Vt si linea .ag. diuidatur in dua.s portiones, 
que sunt stb. ct .bg. Dico quod muUiplicatio .ab. in sc cum multiplicatione .bg. 
in sc, ct cum duplo multiplicationis nb. in .bg., equatur multiplicationi totius .ag. 
in sc ipsam. Quoniam linea ag. diui.sa est in duo in puncto .b., erit multiplicatio 
.ab. in se cum .ab* in bg., sicut muUiplicatio .ab. in tuta .ag. 

Similiter et multiplicatio .bg. in se eum muUiplicaliunc .gb. in ba. est sicut mul- 
tiplicatio .gb. in totam -ga.: ergo muUiplicatio .ab. in se cum .bg, in se, et cum 
duplo multiplicationis .ab. in .bg. eqnantur duabus multiplicationibus, que siint .ab. 
in .ag., ct bg. in .ag. Verum muUiplicatio nb. in .ag. cum bg. in .ag. equatur 
multiplicationi .ag. in se. Quare quadratum .nb. cum quadrato bg., et cum duplo 
muUiplic.ationU .ab. in .bg. Cf)uatur quadrato linee .ag., quod oportebat ostendere. 
Quod etiam demonstrabimus cum numeris. Sit linea .ab. 3., ct .bg. 7.; quare tota linea 
.ag. eiit .10. Vnde si acceperimus quadratum linee .ab., scilicet . 9 .; ct quadratum 
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■hg-, scilicet .40. t et dapium .a^. in .hg. cquabuntur .loo., sdlicct mulliplicationi 
in se ipsam. Iterum si recta linea dimdatur ubilibet in duas portiones^ erit duplum 
multiplicationis unius portionis in totam lineam cum quadrato alterms fxirtionis^ 
equale duobus quadratis, scUicet quadrato totius linee, et quadrato ipsius portionis, 
que multiplicatur bis in totam lineam. Vt si linea diuidatur ubilibet super pun* 
ctum .a. Dico quod duplum multiplicationis .ab. in Mg. cum quadrato linee .ag. 
equatur duobus quadratis linearum .bg. et .ba. Quoniam linea .bg. diuisa est m duo 
super punctum .a., ent multiplicatio .ba in se cum .ba. in .ag. , sicut multiplicatio 
.ba. in .bg. Quare in duplo multiplicationis .ba. in .bg. est bis (juadrntus linee .ba,, 
ct bis multiplicatio .ba. in .ag. Verum semel quadratus J>a. cum quadrato .ag, cum 
duplo multiplicationis .ba. in .ag. equatur quadrato totius linee .bg. Quai'c duo qua- 
drati linee .ba. cum quadrato liuee .ag., et cum duplo multiplicationis linee .ba. 
in .ag. equatur duobus quadratis linearum .bg. ct ba. Sed duo «piadrati linee .ba. 
cum duplo multiplicationis .ba. in .ag. ostensi sunt equales duplo multiplicationis 
linee .ba. in totam lineam .bg. : propter quod duplum multiplicationis linee .ba. in 
totam lineam Mg. cum quadrato linee .ag. equatur duobus quadratis linearum .bg. et 
ba., fpiod oportebat ostendere. Quod idem astendamiis cura numeris. Sit tota linea .bg. 
10; de qua sit portio .ba. 3., ct portio .ag. 7«; duplum quidem | multiplicationis .ba. in 
.bg., scilicet de a. in .lO., cum multiplicatione lineg .ag. in sc, que surgit in .49., 
nimirum in .109. ascendunt, que equantur multiplicationj linee .bg. in sc, scilicet .ioo., 
ct linee .ab. in SC| scilicet .9. Si recta linea diuiitalur in duo equalia , ct totidem 
inequalia, erit multiplicatio incqaalium portionum, scilicet unius in aliam cum quadrato 
linee, que iacet inter utramque sectionem, equalis quadrato dimidig linee diuisg. Vt 
si linea .ab. diuidalur in duo equalia super punctura .g., ct inequalia super .d. Dico 
quod multiplicatio .ad. in .db. cum quadrato linee .dg. equatur quadrato linee .ag. 
Quoniam linea .db. diuisa est ubilibet super punctum .g., cui adiacet quedam alia recta 
.ad. , erit multiplicatio .ad. in ulb. c<}ualis duabus multiplicationibus linee .ab. in 
.bg. et in .gd. Verum linee .bg. equalis iacet linea .ga. Quare multiplicatio linee 
.ad. in Uncam ,ag., et in lineam .gd. est sicut multiplicatio linee .ad. in lineam 
.db. Rursus quoniam linea .ag. diuUa est ubilibet in duo ^super .d. punctum , erit 
multiplicatio portionum .ad. et .gd. in .ag., sicut multipUcatio .ag. in se. Setl .dg. 
in .ag. e<piatur quadrato .dg., et multiplicationi .ad. in .dg. Ergo multiplicatio ,ad. 
in .ag. cum Md. in .dg., ct cum quadrato linee .dg. equatur multiplicationi .ag. in 
se. Inueriinius autem superius .ad. in .ag. cum ,dg. in .da. c<|uari multiplicationi ,ad. 
in .db. Quare .ad. in .db. cum quadrato .dg. equatur quadrato linee .ag., quod opor- 
tebat ostendere. Quod etiam ostendamus cum numeris: sil linea .ab. io. ulnarum di- 
uisa in .5., cts. su{>cr punctum .g.; ct in .3t et iii .7. super punctum.^.; erit tunc 
multiplicatio ,ad. iu scilicet de .3. in cum quadrato .dg. etjiialis multiplica- 
tioni .ag. in SG, scilicet de .s in .s. Si recta linea diuidatur in duo equalia, ct adiun- 
gatur ei in directo quedam alia linea cuiuslibet longitudinis, erit mulliplicalio totius 
linee, que iit cx prima linea, ct e\ adiuncla in lin(uim adiunctam cum quadrato di- 
midii lineg diuis|, equalis quadrato liuee, que fiC ex dimidio primg linee, ct ex adiun- 
cta. Vl si linea .ab. diuidatur in duo ecqualia super punctum .g. , et adiungatur 
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16 Disc- 

ei in directo alia ({tiedam linea .bd. cuiusuis longitudinis. Dico quod multiplicatio 
linee .ad. in .bd., lioc est .bd. in .ad. cum quadrato linee .gb., uel .ga. equatur 
quadrato linee .gd. Quoniam linea .ad. diuisa est ubilibet super puncta .g. et .b. , 
ccit multiplicatio .bd. in tota .ad. equalis summg trium multiplicationum, que sunt 
.bd. in .ag. in .gh. et in .bd. Sed quia linea .ag. est equalis linee .bg.) equa est 
ergo multiplicatio linee bd. in ag. multiplicationi .bd. in .gb. Quare due multiplica- 
tiones .bd. in .ag., et bd. in .gb. summam constituunt, que est dupla multiplica- 
tionis .bd. in .gb. Quare quadratus linee bd. cuiu dujdo multiplicationis .bd. in .gb. 
etjuatur multiplicationi linee .bd. in totam .ad.: comuniter accipiatur quadratum linee 
.gb., erunt duo quadrati linearum et cum duplo multiplicatiouis \bd in .bg. 
equales summe , que fit ex multiplicatione linee .bd. in .ad.., et ex quadrato linee 
.bg. Sed duo quadrati linearum .bd et bg. cum duplo .bd. in .bg. equatur qua- 
drato linee .gd. Quare et multiplicatio linee .bd. in .ad. cum quadrato linee bg. 
equalis erit quadrato linee .gd. , quod oportebat ostendere. Quod etiam ostendatur 
cum numeris: sit linea .ab. iO. diuisa in duo equalia, scilicet in .5 et s. su[>er punctum 
,g., cui addatur in directo linea .bd. trium ulnarum, erit tuta linea ad. t3., et gd. ' 
8.: multiplicatio quidem .bd. in ad., scilicet de .3 in 13. cum quadratu linee -gb., 
scilicet cum . 2 S., surgit in .C4., scilicet in quadrato linee .gr/. Si recta linea diuidatur 
in equalia, et in inecpialia; (|ui ab inequalibus totius portionis quadrati dupli sunt 
cius qui a dimidia, et cius qui ab ea, que est inter .sectiones quadrati. Vt si linea 
.gd. diuisa fuerit in equalia super punctum .a., et in ine<{ualia super punctum .b. 
Dico quod quadrati portionum .gb. et .bd. dupli sunt duonim quadratorum linearum 
.da. et ab. Quoniam linea .rrg. diui.sa est in duo super punctum .6., erunt duo qua- 
drati linearum .gb. et .ba. cum duplo multiplicationis .ab. in .bg. equalis quadrato 
linee .ga., huc est quadrato linee .ad. Verum quadratus linee .ba., cum semel .ba. in 
.bg. est sicut .hu. in .ag. Quare quadratus .bg. cum ba. in .ag., et cum .ba. in .b g. 
equatur quadrato linee .nr/.: comuniter adiaccat quadratus linee .ba., erunt duo qua- 
drati .gb. et .ba. cum .ba in .ga, et cum ba. in .bg. equales quadratis linee .ad, 
et linee ab. Sed quadratus linee .ba. cum .ab. in .bg. est sicut .ba. in .ag.) ergo <]uu- 
dratus .gb. cum duplo .ba. in ga. equatur duobus quadratis linearum da. et .ab. Quare 
quadratus linee da. cum quadrato linee .ab. superhabundat quadratum linee .gb. in 
duplo multiplicationis linee .ba. in .ga., Iioc est .ba. in .ad. Item quoniam linea .bd. 
diuLsa est in duo super punctum .a., quadrati linearum .da. et .ab. cum duplo .ba. in 
.ad. equantur tetragono, scilicet quadrato linee .bd.: ergo tetragonum .bd. sujicrhabuu- 
dat tetragona da et .ab. in duplo multiplicationis .ba in .a d. ; ergo quantum tetra- 
gona da et .ab. snperhabundant tetragonum .bg., tantum supcrliabundatur a tetrago- 
no .bd. Quare tetragona .gb et £</. dupla sunt quadratis .da. et ab. , quo<l oportebat 
ostendere. Que etiam ostendamus in numeri.s. Sit linea .g</. lo. jn s,ct in.s.diuisa super.a., 
et in 3 et 7 super .b., erit tetragonum .gb. o, et bd. 49.; que insimul iuncta surgunt in 
.58., hoc est in duplum quadratorum da. et .ab.) quia quadratus .da. est .25., et .ab. 4. 

Irem Si recta linea diuidatur in duo equalia, cui addatur in directo quedain 
alia linea, erit tetragonum totius linee eflectg cum tetragono linee adiuuctg duplum 
eius , quo^ Gt a media linea diuisa , et eius <[Uod Gt a media et ab adiuncta. Vt 
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sl Unca .ab. in duo cqualia diuisa fuerit super .g.) et apponatur ei in directo linea | 
.bd. Dico quod tetragonum linee .ad. cum tetragono linee bd. duplum est telnigoiio- 
rum linee .ag. et linee Quoniam linea .ad. in duo utlibct diuisa est super .6.; 
erit itaque quadratus linee .ad cum quadrato linee cqualis quadrato .ab. et du- 
plo bd. in .ad. Sed duplum .bd iu .ad est sicut duo quadrati linee .6</ curo duplo 
bd. in .ba. ; ergo tetragonum .ab. cum duobus quadratis linee .bd.^ et cum duplo 

.bd. in .ab. equantur quadratis linearum .ad. et bd. Verum multiplicatio .bd. in .ah. 

dupla est multiplicationj .bd. in cum dimidia sit .bg. ex ab. Quare duplum .bd in 
.ab. est quadnjplum ex bd. in .gb.\ ergo tetragonum .ab. cum duobus quadratis li- 
nee bdy et cum quadniplo .bd. in .gb. c(|uatur duobus «juadratis linearum .ad et bd. 

Sed tetragonum linee .06. quadruplum est tctnigoiiiy quod a media .ah. describitur, 
scilicet a tinca .gb.-^ ci^o quadniplmu tetragoni .gb. cum duobus tetragonis linee .bd.^ 
et cum quadruplo multipliaitionis .bd. in .gb. cquatur duobus quadratis linearum 

ad. et bd. Rursus quoniam linea in duo diuisa est super .b.^ erunt duo quadrati 

jmrtionum .gb. et bd. cum duplo .bd. in .bg. cquales quadrato linee .gd. Quare 
duplum quadrati linee gb. cum duobus quadratis linee .bd.y et cum quadruplo .bd. 
in .gb.y erit duplum quadrati linee .gd. Reliquum uero duplum quadrati linee ,gh. 
duplum est quadrati linee .ga. (Crgu quadruplum quadrati linee g/;., et duo quadrati 
linee .bd. cwm quadruplo .bd. in gi>. dupli sunt lelragonorum |H>rlionura .ab. et bd. 
Sed quadruplum quadrati linee .g/>., et duo quadrati linee .bd. cum quadiuplo .bd. 
iu .gb. ostensi sunt cquales duobus (|uadratis linearum ad et bd. Quare et quadrati 
linearum ad. et bd. dupli sunt quadratorum portionum .ag. et gb. ; (juod oporte- 
bat ostendere. etiam ostendamus cum numeris. Sit linea .ab. to. diuisa super pun- 
ctum .g. in .5 et a.; cui addatur iii directo linea .b d. trium ulnarum, erit tota .ad. 
t 3 ., et gd. . 8 .: quadratus quidem linee .ad est 16O., et bd. est . 9 ; qui insimul iun- 
cti surgunt in . 178 ., scilicet in duplo de 89 ., que sunt summa quadratorum .ag et 
gd., scilicet de S 5 el 64 . Quoniam suj>ernuiiin uidetur nostris demonstrationibus de- 
monstrare omnia, que Euclides super ostciisioiut>us assignauit. Idcirco quodam ex ipsius 
libro Imic operi ncce^ria sine demonstraliono pru]miiere procuramus. Si tres numeri, 
uel tres quaulilatcs proportionales fuerint, ita qucnl sicut primus numerus fuerit ad 
secundum, ita secundus sit ad tertium ; tunc multiplicatio primi numeri in tertium 
equatur quadrato secundi numeri, scilicet multiplicationi cius in se. Exempli causa: 
sunt . 4 , et 6 ., et 9 . in una prcqiorlionc; quia sicut . 4 . sunt ad ita . 6 . sunt ad . 9 .: uel 
sicut . 9 . sunt ad . 6 ., ila . 6 . sunt ad . 4 . Quare multiplicatio de . 4 . in . 9 . surgit in multipli- 
catione de . 6 . in 6 . Vnde quando ex tribus datis numeris muUiplicalio primi in tertium 
facit quadratura secundi numeri; tunc illi tres numeri continue proportionales sunt. 
Item cum quatuor numeri proportiones (51'c) sunt; fueritque sicut primus ad secundum, ita 
tertius ad <|uartum; tunrj multiplicatio primi in quartum cquatur multiplicationi secundi 
ia tertium. Verbi gratia: sicuti primus numerus . 6 . est ad sectituluni . 8 ., ita tertius .9. 
est ad quartum .12.; erit quidem multiplicatio de . 6 . in .12. cqualis multiplicationi de . 8 . 
in . 9 . Surgit enim utraque multiplicatio in . 72 .: ex boc uero comprclicnditur, quod cum 
multiplicatio primi numeri in quartum est eqnalis multiplicationi secundi in tertium; 
tunc illi quatuor numeri proportionales sunt, in ipsa videlicet proportione, in qua 
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18 DIS* 

primus csl ad sccuucIumY iii eadem est tertius ad quartum. Et iiolaudum, cum aliquis 
numerus diuidilur per aliquem numenim, si illud quod ex diuisionc eucneritf multipli’ 
rabitur per diuisorem, nimirum diuisus nunienis ex ip.sii redibit multiplicatione. Vt si 
.so. diuidantur per .4., exibunt .5.; et cx multiplicatione igitur de .4. in .5. redijt diuisus 
numerus .so. Si autem cx tribus numeris pro|>orlionalibus duo erunt nutt , sciUcel 
primus et secundus, et tertiu-S ignotus erit: quadratum secundi numen per primum 
numerum diuide, ct quod cx diuLsione eucncrit, erit tertius numerus. Verbi gratia: sil 
primu.s mimcrus .4., secundus .6, ct tertium ignoramus. Quadratum de .0., scilicet .30i, 
|>cr 4., scilicet per primum numerum diuidcmiis, exibunt . 0 . pn> tertio mimeni. Quare si 
exeuntem. 9. pcrdiuisiucm .4. mullijdicnucrimiis, redibunt .30., .scilicet diuisum numerum: 
ergo cum ex multi}dicalionc primi numeri in tertium egreditur quadratum secundi nume^ 
ri, tunc illi tres numeri pniportionales .sunt. Est ergo sicut .4. ad .0.» ita .e. ad .o. Num si 
ignorauerimus primum numerum, dhinlcmus ciiriidcm .30. per tertium .9., et egreditur 
primus .4. j et si iguorauerimus secundum numerum, multiplicabimus primum per tertium, 
scilicet .4. per .9., exibunt .36.; quorum radix, que est .0., est secundus numerus. Item .sit 
sicut primus numerus .a. ad .secuudum .6., ita tertius .g. sil ad (|uartum .</. Quoniam 
multiplicatio primi in quartum, scilicet a. in .r/., csl cquali-S multiplicationi .b. in 
.g. , scilicet secundi numeri in tertium. Si uoti fuerint a et b el ,g.} fiicritque d 
ignotus, multipliralionem itaque ex b. iu ,g. diutdemus per .rz., et egredietur .d. Et 
si eadem multiplicatio, scilicet de .b. in .g., diuidalur per .r/., egredietur .a.: pro- 
pter eadem ergo si multiplicatio de ./7. in .d. diuidatur per .6., egredietur .g. ; et 
si diui-sa fuerit per .g., egredietur Jf. Verbi gratia: .sit m. 4 et 0 ct g. 8. et .d. 
18. ; si multiplicatio .b, in .g. , .scilicet 48, diuidatur per ./i., .scilicet per .4., egre- 
dietur scilicet <2. : que .48. si per 18 diuisa fuerint, .scilicet per quartum nume- 
rum, egredietur .4., scilicet primus numerus. Simili quoque raiMlo si multiplicationem 
primi numeri in quartum, scilicet de .4 in I8, hoc est .48., diuiserimus j>er secundum 
numerum, scilicet per .0., egredietur .8. pro tertio numero; que etiam .48. diuLsa j»er 
tertium tiumenim, scilicet per .8., egreditur numerus .secundus. IKS itaque memoric 
commcndati.s, dicendum est: cum in circulo due recte .se iiiiiircm secant, erit multipli- 
catio unius portionis unius linee in alteram sui partem cqualis multiplicationi unius 
portionis alterius lincc iu suum residuum. Vt si in circulo .abgd, due reclc .ag. et bd. 
sc inuicem secaucrint super punctum .e.\ multiplicatio quidem .ae. in .eg. equatur 
multiplicationi .be, in .ed in Euclide ostenditur. Nunc nero ad radices numerorum 
inueiiiendas ucniamus. 

Distinctio secanda. 

Incipit capitulum de itmenctiofie radicum. 

Cvx autem per geometricales regulas campas mcusurarc uolumus, o|>ortct nos in 
quibusdam dimensionibus radices quiixjuc numerorum inucnirc. Quare qualiter radices 
numerorum inueuiatur, secundum quod in hoc opere sulTiccre uideatur, prcsentialitcr de- 
monstrare curaui. Est enim radix numeri latus alicuiu.s quadratur^; quia cum multipli- 
catur latus in se ipsum, pcrticilur embadum illius quadrature : quare summa multi- 
plicationis lateris recte dicitur quadratus; cum in .se quadratam contineat superficiem. 
Et est notandum, quia unu figura est radix numerorum unius ftgure, et duarum; duc 
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figure sunt radix trium figurarum, ctquatuar^ tres Hgurc suat radix quinque figurarum, 
ft sex; quatuor figure sunt radix .septem figurarum, et octo, ctsic deinceps. Radices 
autem quadratorum numerorum unius figuig, et duarum oportet scire cordcteiius, ut 
l>assimus cum ipsLs in inuentione radicum plurium flgurnrum 8u)itiUu.s procedere. Est 
enim unum radix dc .f; quia .semel vnum, vnum facit; et 2 .sunt radix de .4., ct 3 de 
0 , et 4 de 16., et 5 dc 25 ., ct 0 de 30, et .7 dc 49, et s de 64, ct ode 8t., ct lO dc 
. 100 . Reliqui uero, qui sunt infra hos quadratos numeros, non liahciit radicem. Sed pos> 
sumus radici ijMorum cum minutis quantum neccs.se est per plure.s modus subtiliter a{>- 
propinquare; quod in suo demonstrabitur loco. C>in autem uolucri.s inuciiire radicem 
integram alicuius numeri trium figurarum , inucnias primum radicem ultimg figurg; 
et pones eam sub secundo gradu; cum scia.s duas figuras c.sse nccc.ssarias in nidice 
trium figurarum; ct sic erit una sub secunda, ct alia cadet sub prima: et quod su> 
perauerit ex ipsa tertia figura, ponc.s .super ipsam tertiam figuram; et copulabis ipsum 
.superfluum cum secunda figura; ct |ionc.s alium llgiinim sub prima, scilicet ante fi- 
guram, que est posita sub secunda ; que multiplicata per duplum }>o.sitQ fl^r^ in 
radice, faciat ita prope dictg copulationis, ut de superfluo quod inde superfuerit co- 
pulato cum prima figura possis extrahere multiplicationem i[^ius (igurg in se ip.sam; 
ct non remaneat inde ultra duplum radicis inucritg: et si dc ultima figura nihil re- 
manserit, intclligcs cucriire de secunda figuni huc quod diximus dc copulatione su- 
perflui tertig figurg curo secunda. Verbi gratia : uolumus it^pcrirc radicem dc . 433 ., 
inuenies radicem de .i., quod est in tertio gradu, que est . 1 .; quod .1. pone sub .5., et 
ante ipsum . 1 . (Hinc .2 sub . 3 .; quia multiplicatu . 2 . in duplo radicis inuciitg, scilicet in 
. 2 ., faciunt .4.; quibus extractis de . 5 ., remanet . 1 . super ipsum . 5 .; quo .i. copulato cum 
. 3 . primi gradus, facit 13.; de quo possumu.s extrahere muUipIicnlionem dc . 2 . in se ipsum, 
ct remanet inde . 9 ., que sunt minus duplo radicis inuentp, scilicet dc .24.: ergo integra 
radix de .153. est .12, ct romaneiit .9. Item si uls iiiuenirc radicem dc .864., pone .2 sub 
.6., cum .2 sint integra radix de .8.; et 4 que remanent | pone super .8.: deinde dupla ipsa 
.2, erunt . 4 ., que pone suh .2.; ct |>or ipsa .4 diuidc .46., scilicet copulationem superflui 
tertig figure cum secunda, exibunt .tl.: cx qua diuisione possumus habere arbitrium 
.sequeutis ponende figure, que mutliplicarida est })cr duplum prime figure posite; et 
postea per se ijusam, erit i{xsa figura aut parum minus, aut totidem quantum ex ijisa 
diuisione eueiiil; quod cognosces ox usu. Ouare ponemus arbitrio . 0 . sub prima figura, 
que sunt minus de . 11 . prcdictis; et multiplicabis . 9 . per . 4 ., scilicet per duplum iuuenti 
biiiarij , ct extrahes de 4C. prcdictis, et ex remanentibus . 10 . pones 0 . super . 0 ., ct . 1 . 
super .4.; ct copulabis i[>sa 10 . cum .4. piimi gradus, erunt . 104 .; de quibus extracta mul- 
tiplicatione iioucnarij in se ipso, remanent . 23 .; que .23. sunt minus dupla radicis inuenctg. 

Rursus si radicem dc .oco iiiuenirc uolueris, jMiiie radicem de .9., scilicet .3 sub .6.; 
et duplica ipsa . 3 ., erunt .6., que pones sub ipso . 3 .; per que .6. u}K)rlct quamdam figu- 
ram multiplicare, que ponenda est ante .3.; ct ipsam multiplicationem dc .6. supciiore 
extrahere, ct remaneat inde figura; qiie cum fuerit copulata cum . 0 .; et pos.sis cxtri- 
herc multiplicationem ipsius figure iu se ipsam, et non remaneat ultra duplum ra- 
dicis inuentg; entque illa figura . 0 .: quod . 0 . cum muUiplicatum fuerit per .8., que 
fuerunt duplum dc .3.; et ijxsa multiplicatio extracta fuerit dc .6., remanebunt eadem 
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G.; que cum copulata fuerint cum .o., quod est in primo gradu, faciunt .co.; de quibus 
.eo. cum extracta fuerit multiplicatio de .0. in se ipso, remanebunt .GO., que sunt duplum 
de 30, .scilicet de radice inuenla. SI autem uolueris scire radicem numeri quatuor figura- 
rum, inueniiis primum radicem duarum figurarum ultimarum; et superfluum copulabis 
cum remanentibus duabus figuris, et operabis secundum hoc quod diximus in tribus figu- 
ris; ad cuius rei euidentiam sint .<234.; quibus uolumiis radicem inuciiire: pone sub .3. 
radicem ultimarum figurarum, scilicet de .12.; que radix est .3., et remanentia .3. pones 
super . 2 . de .12.; et copulabis ipsa .3. cum sequentibus figuris, erunt .334.; et duplicabis 
radicem inuentam, erunt .G.; que pones sub .3., scilicet sub radice inuenta: et considera, 
quot sunt multiplicationes, que multiplicande sunt secundum hoc quml dictum est supe- 
rius; et <|uot sunt figure in numero, de quo debemus extrahere i|>siis roultiplicationcsrsunt 
enim niultijdicationcs due, quarum una est multiplicatio ponende figure per duplum ra- 
dicis inuentp, .scilicet per .c.; alia multiplicatio est ipsius ponende figure in se ijisnm; has 
quidem duas mulliplicatione-s debemus extrahere de .331., et finire ultimam multiplica- 
tionem sub figura primi gradus. Ideo primam multiplicationem oportet extrahere de 
copulatione duarum figurarum ultimarum, scilicet de .33.; ct ex copulatione superflui, 
et quaternarij, qui est in primo gradu, extrahes aliam. Quare pones .5. sub primo | 
gradu; quia diuisis .33 per .0, reddunt .5.; ct mulliplicctur .5 per .c., ct extrahatur ipsa 
multiplicatio, scilicet 30 de 33, ct remanebunt .3. in secundo gradu; que .3. copula cum 
.4. primi gradus, faciunt .34.; de quibus extrahe multiplicationem de .5. in se ipsum, re- 
manent s.; ct sic habes sspro radice de 1234, ct remanent .9. Rursus si uolueris iiiucnire 
radicem dc .6142. Inuenias radicem dc .61., quem (s/c) est .7., ct remanent .12; pone .7. 
sub .4., et 12 pone .super .61.; ct duplicabis. 7 . inuenla, erunt .14.; pones .4. sub . 7 ., ct 1 post 
ipsum .septenarium; ct intcliigas copulationem remanentium .12. cum .42.; que copulatio 
facit . 1212 ., in quo numero sunt .4.fig^urc, ex quibus .sunt extrahende tres multiplicationes. 
Quarum prima est ponende figure per |iusitum x num, ct alia per .<., que sunt ante ipsum 
. 1 ., ct alia per se ipsam; quas tres multiplicationes debemus gradatim extrahere dc . 4 . di- 
ctis figuris, ita ut ultima multiplicatio cadat in jirimo gradu. Et quoniam numerus figu- 
rarum excedit numerum multiplicationum in una figura, pro ipsa una figura oportet co- 
pulare ultimam figuram dc <212. cum seipicntc, erunt .12.; de quo. 12 . ex trahe primam mul- 
lipUcaliouem; et deinceps cadet secunda multiplicatio sub secundo gradu, ct ultima sub 
]>rimo; quare pones .8. ante posita . 7 .; et multiplicabis .8. per . 1 . prcdiclum, ct extrahes 
dc . 12 ., remanebunt tibi . 4 .; que copulabis cum scqiicntiluLS . 4 ., que .sunt in secundo 
gradu, erunt .44.; dc ({uibiis extrahe multiplicationem dc .8. in .4.; que .4. sunt sub . 7 ., 
remanent . 12 ., que pone super . 44 .; et copulabis ipsa cum . 2 . primi gradus, erunt . 122 .; 
dc quibus extrahes Gl., scilicet multiplicationem de .8. in se, remanent .58.; ct sic habes 
.78. pro radice de .GI42., et remanent .58. Verum si radicem dc .8172. reperire uolueris, ra- 
dicem dc 81., scilicet . 9 ., pone sub .7.;ct de duplo ipsius .3 pone .8 sub . 9 ., ct .1. post 
ipsum uersus sinistram; in quibus . 1 . ct 3 oportet multiplicare imnendam figuram singula- 
riter, ct de inceps ipsam figuram in sc ipsam; et sic sunt tres muUipIicalioiics, que sunt 
cxtralicndc gradatim de 72 ., que remanent dc . 81 . (wst inucnlionem radicis de . 81 .: unde 
cniden ter cognoscimus, nullam post se cadere preter . 0 ., cum deliciat gradus, unde po.ssit 
extralii ]>rima multiplicatio; quia si prima multiplicatio extrahatur dc .7., oportet secun- 
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<)am exlralicrc de .t.; et sic non liabemus unde extraheremus tertiam muUiplicationem. 

Vel aliter» quoniam primus gradus quemcumque gradum multiplicat, ipsum gradum surgit 
ex multiplicatione; quare ponenda figura, que cadit in primo gra<lu multiplicata in tertio 
gradu» scilicet in. i. «facit tertium gradiim;qut gradus minime est in .72.: ei^o radix de . g.» 
et 172 est 00 , et remanent .72. Et si uolueris radicem alicui numen) quinque figuranim 
inuenire, inuctiies per premissam doctrinam radicem trihus ultimis figuris: etsi imic 
aliquid suj)crfuent, pones illum superOuum su}>er ipsum gradum; uel gradus de quo, ucl 
de quibus sui^erfucrit; el copulabis i{>sum superfluum cum duabus reliquis figuiis; et po- 
nes duplum inuenlg radicis sub ipsa radice; similem gradum sub simii) gradu;| et per u. u 
premissum notitiam studebis ponere aliam llgtmim sub primo gnidti; quia prima figura 
in radice «(uinque figurarum cadit sub tertio gradu, cum tres figuve sint ra<lix tiume- 
1 'uruni quinque figurarum. Verbi gratia : uoluinus inuenire radicem de 12343. Inucnias 
quidem primum nulicem de 123., que est .ti, et remanent .2; cl cum inueiieris ipsa .li., r i| 

pones primam .i. dc .11. sub .9., et aliam sub .4.; et duplicabis ipsum .11., erunt .22, qne 
]K)i)e sub .11.; el .2. que reniaiisenint pone super .3.; et copulabis ipsum .2 cum sequen- 
tibus figuris, erunt .243., in quo numero .stint tres figure; et raulliplicationes quidem 
flende erunt similiter tres. Quare de singula figura exit singula multiplicatio. Vnde 
oportet ponere talem figuram ante posita .ll.; que cum multiplicata fuerit per primum 
binarium, postea per secundum, postea |)cr .se i|iseni, possit prima multiplicatio exire 
dc .2.» que remanserunt super .3.; et alia de .4.; et alia dc .S., que sunt in primo gradu; 
eritque illa figura . 1 .: multiplicatu quidem .i. per primum binarium extracta; et extracta 
ipsa mnltiplicationc de duobus, que sunt super .3., remanet nihil. Item multiplicato 
i]vu> .1. |»er seipienlcm binarium, el extracto dc 4., remanent .2. su|>cr .4.; quibus . 2 . 
copulatis cum .5. jirimi gradus, faciunt .2S.; de quibus extracto .1., quod surgit ex mul- 
Itplicalionc dc .i. in se ipso, remanent .21.; et sic halH>s .in. pro radice dc I234S., et re- 
manent .24. Quod si rectum est, ita per qualem uls probam cognoscitur: probam de .ili. 
in se ipsam multiplica, et ex ipsa multiplicaliune probam accipe; et super acceptam pro- 
bam adde probam dc .24.; ct si ex hoc habueris, scilicet probam <lc 12343., rectum est qiuxl 
fecimus. Verbi gratia: proba de iii. per .7 est .6; fpiia diuisis .iil. per 7, remanent .o;. 
quihusin.se multijdicatis, faciunt .36.; quibus per .7. diuisis, remanet .1.; quo addito 
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cum prol>a de .24., que est .3, faciunt .4., .scilicet proliam de 12343.; quia diuisis. 12345 per 
.7., remanent .4.; ct hoc uolumus: ct secundum hunc modum probabis semper in inucn- 
tione radicum. Kursus si uis inuenire radicem de 08763., inuenies radicem de .987., que 
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est .34., et remanent .26.: pone .3. .sub .7., el .i. sub .6., remanentem .26. pine super 87., 
scilicet 2. -Stiper .8, ct 6 super .7.; ct copulabis .26. cum alijs duabus figuris, erunt .2663.; 
ct duplicabis 31, et linbcbls .6. sub .3., et 2 sub .1.: ct quia quatuor restant figure in nti- 
mero, (pias gradalim debemus delere per tres multiplicationes, <|uc fieri debent cum figura 
|M)neiula ante .31.; quarum una erit |>cr .6., et alia per 2, et alia ]>er se ipsum; oportet 
itaque, ut primam multijdicalioriem accipiamus dc . 20 .: quare diuides . 26 . per 6., i]uo 
sunt duplum de 3 inuentls in radice; el positis sub . 3 ., exibunt . 4 .; ct ideo {Hmeml» 
.«unt .4. ante . 31 .: ponemus ergo .4. ante .31., cum fieri possit; et multiplicabis i|>s;i .4 per 
.6., et extrahes de . 26 ., et remanentia . 2 . pone super .6; ct copulabis ipsa cum .0., que sunt 
in secundo gradu, faciunt 2C.: de quo numero cxtralu^ multiplicationem de .4. in . 2 ., 
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22 DIS* 

fjue |>08)ia .<>uiu sui) . 1 ., remanent -IB., uidelicet . 1 . super .9, et .B super .6.: etcopulabU 
ijksa .18 cum .5 primi gradus» cniiit .IBS.; de quibus | extrahes multipUcationcm de .4. in 
$c ipsis» remanent .169.; ct sic habes .314 pro radice de 98765» et remanent 169. Er si 
uolueris inuenirc radicem alicui numero sex figurarum. Inuenias primum radicem qua- 
tuor ultimis figuris; et residuum quod superfuerit, copulabis cum sequentibus duabus 
figuris ; et dcincejis operabis ut supra. Verbi gratia : uolumus re(>erirc radicem de 
113456. luueiiics primum radici^m dc .1934, que est 35, ct remanent . 9 .; ct |MMie .35 sub 
. 45 .; et . 9 . que rcniancnt |)onc sub . 4 .; et copulabis ipsa .9. cum .56., faciunt .956.; ct du- 
plicabis inunitum .35.» erunt . 70 .; de quibus {»one . 0 . sub . 3 ., et 7 .sub .3.; ct quoniam 
figuro sunt tres que restant; ct niultiplicatione.s sunt tres» quarum prima debet fieri 
|>er . 7 .» secunda pro zcflro» tertia cxpoiicuda figura in se; tunc scimus, tpua prima mul- 
tiplicatio delici exire de . 0 .: quare diuide .9. per . 7 ., exibit uiium pro ponenda figura 
unie .35. Quo uno multiplicato per .7., et extracta ipsa multiplicatione de . 9 ., remanent 
. i. super . 9 .; quibus copulatis cum .5.» ct inde citracla secunda multiplicatione, scilicet 
dc .1. in zcfiro, remanent 95 : quibus copulatis cum sequente figura» faciunt .956.: cx 
quibus extracta multiplicatione de . 1 . in se ipso, remanent .955.; et sic halKraus .351. pro 
radice dc .113436., et remanent .155. Rursus si uolueris inuenirc radicem de 0S7654 Inuenies 
primum radicem dc .0S76., que est .99., el rcniunent.7S.: pone .99. .sub 65., et 75 sujicr.76.; 
ct duplicabis radicem inuenlam» erunt . 198 .: dc quo numett) ]Kjucs 8 sub . 9 ., que sunt 
in .secundo gradu, et 9 sub 9, ()uc sunt in tertio gradu; et .1. pones j>ost ipsa; et co- 
pulabis 75 cum 54., erunt .75.54.» in quo numero sunt quatuor figure, quas debemus delere 
gradatim per quatuor multiplicationes, quas facere delieinus cum ponenda figura, sci- 
licet per tres figuras de .198., ct per se ipsam: quare primam multiplicationem oportet 
extrahere de .7. (antum; ct si cognascimus ponendam figuram esse . 3 . ante .99.; quo .3. 
multiplicato per . 1 . de .198., et extracta i]tsa muUipticationc de .7., remanent .4. su])cr 
ipsis .7.: quibus copulatis cum .5. Icrtij gradus, faciunt .45.: de quo extracta mulliplica- 
lionc de .3. in .9. dc .198., remanent .18. super quartum ct tertium gradum: quo is co- 
pulato rum .5., qui est in secundo gradu, faciunt .185.; dc quibus extracta multiplica- 
tione de .3. in .8. dc 198, remanent . 161 . super quurUmi, ct tertium, et secundum gradum: 
quibus 161 . copulatis cum .4. primi gradus, faciunt lOM.: dc quibus extracta multipli- 
catione de .3. ili se, remanent .isos.; et in radice habemus .993. Item si uolueris inue- 
nirc radicem alicuius numeri .septem figurarum. Inuenias primum radicem quiiu^uc fi- 
guris ultimis; et residuum, .si fuerit, copulabis cum reliquis duabus figuri.s; el opera- 
beris ut .supra. Verbi gratia : uolumus inuenirc radicem dc .9876343.; et quoniam radix 
septem figurarum sunt quatuor figure, oportet ponere primam figuram radicis sub quarto 
gradu, I ct sefpicntom figuram .sub tertio, aliam sub secundo : quas tres figuras in- 
iicuies iimciueiulo radicem quinque figurarum ultimarum, .scilicet dc 987CS.; quorum radix 
esi .314., ct remanent .169. su|)cr quintum, et quartum, et tertium gradum: quibus I69. 
copulatis cum duabus reliquis figuri.s, scilicet cum .43, faciunt .16943.; deinde duplica 
inuenta .314., ct habebis .8. .snb . 4 ., et s .sub . 1 ., ct 6 sub . 3 .: per quas tres figuras mul- 
tiplicanda csl gradatim ponenda figura, el deinceps in sc ipsam; ct sic erunt quatuor 
multiplicationes, quas debemus extrahere gradatim dc quinque figuris prodictis, scilicet 
de 16043: quare prima mulUpUcatio extrahenda est de duabus ultimis figuris, scilicet 
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cie . 16 .} rjitarc diuidc^ . 16 . per .6.» qui primus multiplicandus est, exibunt . 2 .: quare pernes 
.s. in primo gradu radicis; et multiplica ea per .6. de 628 ., erunt . 12 .; que extrahes de .le, 
remanent .4. super .6.; qnc copulabis rum .9, faciunt, .40: de quibus extrabe-s multipli- 
cationem de .2. iu .2, remanent .45 super 40; que copulabis cum .4. secundi gradus, faciunt 
.494.; dc quibus extrahes mullipllralionom de . 2 . iti .8., remanent .438., scilicet .4 super 
quartum gradum, ct 3 super tertium, et 8 su}>cr .sei uiidum: et copulabis .438. cum .3 
primi gradus, faciunt 4383; dc <|uilius extrahes inuUiplicationem de 2 in se ipsis, re- 
manent .4379., que sunt minus duplo radicis inuent£; et radix est .3142. Similiter si 
uis inucnirc radicem ocio figurarum, inueiiies radicem sex figuris ultimis; ct copulabis 
residuum cum reliquis du.ibus figuris, ut dictum est. Et sic cum bis que dicta sunt 
|K)ssuiit radices in infinitum quorumlibet numerorum iutieiiiri. Nam si scire desideras 
quot figure erunt in radice alicuius numeri multarum figurarum, considera si numerus 
figurarum ijrsius numen fuent par, uel impar. Si fuerit par, dimidia i}»sum numerum; 
et quot unitates .sunt in medielnle, tot figurg erunt in radice ipsius. Si uero fuerit 
inpar, adde numero ipsorum unum, ut efliciatur numerus figurarum par. Et tunc quot 
unitates erunt in medietate numeri ipsarum, tot figure simililcr erunt in radice. Et 
tunc incipies ponere primam figuram sub ijxso gradu sub quo ceciderit. Nam si fra- 
ctiones, tpie cadunt dc .superfluo iiuicutanim integrarum radicum, prope ucritatem nossc 
desideras, considera utnim numerus ille, cui radicem inucneris, fuerit perticarum se- 
cundum geometriam, aut graduum secundum astronomiam. 

Quia in radicibus perticarum fractiones in pedibus, deinde in unccis, ct in partes 
unciarum reducere ncccsse est. In radicibus quoque graduum fractiones in minutis, et 
in secundis, et in ptirtibus secundorum reducende sunt. Est enim pertica, ut diximus, 
pedes .8.; et pes est uncie . 18 .; et uncia e.st pedis; ct pes est sexta pertieg; pertica 
tota est uncic .los. hem gradus diuidilur iu minutis .ea., et minutum in secunda 60., 
et secundum similiter in tertia .60.; quare totus gradus est secunda .3600., et tertia 2l60oo.:| 
quibus ad memoriam reductis, cum uoluerts radicem alicui numero perticarum inucnirc, h 
multiplica i|tsas |M?rticas per multiplicationem de los. vicibus los., Ihk; csl per .H664.; 
et sume (r/c) multiplicationis radicem inucnias; ct balicbis mimcrum unciamra, que sunt 
in radice quesita: quibus unceis diuisis per . 18 ., reddunt pedes, qui sunt in illa radice. 

Quibus jH‘dibus in .6. diuisis, reddunt perticas. Verbi gratia: uolumas trmenire radicem 
de perticis 6T.« multiplica C7 per iig 64., erunt ‘raitss.; quibus inucnias radicem, que est 
.884., ct remanent .32.: que 32 diuide |>er duplum de .ssi.; uel dimidium dc 32 , scilicet 
.16, diuide per 8S4., exibit fere : ergo radix dc perticis 67. sunt unde 8Sl, ct 
quibus unceis diuisis per . 18 . reddunt pedes 49 , ct remanent uncic a, ct quibus pedi- 
bus .49. diuisis per 6 reddunt perticas 8, ct remanent jm*s (r/c) . 1 .: ergo radix de perticis 
.67 est pcrtice.8., et pes . 1 ., et uncie 1 , ct ct sic sUideas facere in omnibu.s similibus. 

Et si uoltteris radicem iiiimcro gratluum inucnirc. Multiplica secunda unius gradus, scili- 
cet 3680.111 se ip.sis, crunl.l2060000; per (picin numerum multiplica gradu.s, quibus radicem 
inuciiire de.sideras; ct summo innhiplicatioiiis radicem inucnias; et superfluum diuide 
per duplum radicis iiiucnt^, ct habidus secunda, que fuerint in radice quesita: quibus 
.secundis diuisis in . 60 . reddent minuta : quibus minutis diuisis in . 60 ., reddent gradu.s; 
et sic habebis gradus, et minuta, ct secunda, ct prtes unius secundi, que fuerint 
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in radice (juorumlibct graduum. Ft si primum perticas, deinde pedes, post hoc uncias, 
ad extremum partes uncie, que sunt in radice quarumlibet perticarum, gradatim inucnire 
desideras. Iiiueiiias primum radicem perticarum , ut dictum est : deinde de perticis 
(|iie remanserint, fac dimidius .soldus, scilicet pedes; et diuidc eos per duplum perti- 
carum inucntaniin in radice, et habebis pedes; et ex hoc quod remanserit, fac de- 
narias; ex quibus extrahe multiplicationem peduum inuenturum in se ip.sos; rc.sidu- 
iimque triplicabis, .scilicet facies inde uncias; quas diuides iterum per duplum perti- 
carum, et j)edum inuentorum in radice, et habebis perticas, et pedes, et uncias, et 
partes unci^, que sunt in radice quarumlibet perticarum. Verbi gratia. Volumus iterum 
nulicein de jierticis 6". inuenire; primum quidem radix de perticis .67. sunt perticc .8. 
in integrum, et remanent perticc .3., que sunt medij soldi, uel pedes .18.: quibus di- 
uisis per duplum de .8., .scilicet per «6, egreditur pes .t., et remanent pedes . 2 ., qui sunt 
denarij . 12 .; ex quibus extrahe multiplicationem unius pedis in sc ipso, scilicet denarium 
unum; quia cum pes multiplicatur in pedem, facit denarium, ut dictum est, remanent 
denarj .ii.: ijuibus multiplicatis per .3. faciunt uncias .33.; quibus diuisis per duplum 
de perticis .8., et pedem .i., scilicet scilicet (.mc) per j I6, ueniunt uncie 2, et remanet j 
unius uncip: de qua ^ si cxtnixcrimus multiplicationem inuentarum duarum unciarum in 
se ipsis, remanebit ex ipsa tertia uncie, quasi j~ unius unci^; cum diui.scrimus ipsum 
superfluum per duplum radicis inuentg. Rursus | si uulucris inucnire per hunc modum 
nulicein de perticis .iii., accipe radicem integiam ip.sarum, scilicet .lo.; et duplica, erunt 
.20.; per quem diuidc pedes perticarum .11. superfliianim, scilicet 60., exibunt pedes .3., 
et remanent pedes .6., scilicet denari .30.: ex tpiibus extractis ilenarijs .9., qui procreantur 
ex multiplicatiunc peduum .3. in se, remanent denari .27.; quibus triplicatis faciunt un- 
cias 81 .; (|uibus diuisis per duplum radicis iiiuentg , scilicet per . 21 ., exibunt uncie 
- 3, et non remanet inde aliquid, unde possis extrahere multiplicationem unciarum in- 
ucntanim in se ipsis: ([uare pone alh^uantulum minus de | unius uncig ; et sic ha- 
Wbis perticas . 10 ., et pedes .3., et uncias | 3. pro radice de perticis .iii. Et nota ea 
que superius diximus de multiplicatione perticarum, ct pedum, et unciarum in per- 
ticas, et pedes, ct uncia.s; et cognosces unde procedunt ea que facimus in inuentione 
jieduum, et unciarum in radicibus. 

iTcm si uis inucnire radicem de perticis 1234. Integra ipiidcm rudix ipsarum est per- 
tice 33., et remanent pcrtice .»; que perticc 9. sunt pedes .34.: per quos pedes .54., cum 
sit minus duplo radicis inuent]}, scilicet de .70., cognoscimus in hac radice nequaquam 
cadere jicdes: (juare dc pedibus 34 facies uncias, cnint uncie .972.; quas diuide per 
.70., exibunt uncie .13, ct |; et non remanet inde unde extrahas multijdicationem dc 
unccis j 13. in se ipsis: quare per J pone minus, scilicet -j, uel |, uel j, uel | ad libi- 
tum; quia ita faciendo, parum ]>olcris deuiare; ct sic, secundum hunc modum, potes cui- 
libet numero perticarum, uel perticarum ct peduum; etiam ct perticarum, ct peduum, 
et unciarum radicem subtiliter inucnire. 

Dc fractionibus quidem graduum in minuta ct secunda inucniendis in libro no- 
stro abaci satis aperte monstrauimus; vere quidem radices numerorum, qui non sunt 
quadrati, in lineis habcii possunt, in numeris ucro minime. Est enim modus reperiendi 
radices in lineis, ut protrahas lineam illius quantitatis, uel numeri, cuius radicem ha- 
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here desideras, clqae lineatu unius unitatis super addas, et in medio illius lineg centrum 
figas, in spatio dimidig linee circulum ducas; ct a puncto, quod est inter unitatem 
et lineam, ad rectos angulos lineam usque ad circulum protrahe; ct illa linea erit uera 
radix quesiti numeri. Exempli causa: uolumu.s radicem .67. inuenire. Adiaccat qiiedam 
recta .ab.^ que sit 67.; cui addatur in directo unitas .ug,y erit tota .gb. os: diiiida- 
turque .gb. in duo equal ia super punctum .c/.; ct spatio .dg. uel circulus etrei* 
netur .gehz. £t protrahatur ad rectos angulos linea .ae.\ dico quoil linea ,ae. uera 
radix est lineo .ab.^ scilicet dc 07. 

Protrahatur quidem recta .ea. in directo ad punctura .s.; et quoniam recta .bn. 
stat su)>er rectam ez. t facit duos angulos , aut rectos , aut duohus rectis equales. 
Rectus quidem qui sub .bae.% rectus quoijue, qui sub .baz. Et quoniam recta .ag. per 
centrum ducta secat quamdam rectam .ez. ad rectos angulos, i|tsam rectam per cqualin 
secare necessc est. E<{ua)i$ ergo recte .ea. recta .az. Rursus «{uoniam in circulo .gebz. 
due recte, que sant .hg. et .ez. se inuicem secant supra punctum .o., erit multiplicatio 
.^a. iti .ctg., sicut I multiplicatio .eo. in .(7Z. Sc<I multiplicatio .ae. in .az. est sicut 
multiplicatio .en, in se ipsam. Quare multiplicatio .ba. in .ag. est sicut multiplicatio 
.ae. in se. Multiplicatio quidem .ba. in .ag., scilicet de .67. in .1., facit 67. Et multi- 
plicatio liero ex .ae. in se facit similiter .67.; et hoc uolumus. 

De multiplicatione radicum. 

Nvsc autem ostendamus, qualiter radices numerorum per radices multiplicentur. Et 
qualiter insimul addantur. Et quomodo minores de maioribus cxlralumtur. Etiam et quo 
ordine inter se diuidaiitur. Cvm autem uolueris multiplicare radicem de 16 per radicem 
de .15, cum 16 ct iS sint quadrati numeri. Accipe radices eorum, que sunt 4 et 5; ct 
multiplica eas insimul, egredientur .so. pro que.sita multiplicatione. Si ucro radicem de 
16 per radicem dc 30. multiplicare iiis; cum radix de 30 sit surda, multiplicabis .16 per 
30, erunt .480.; quiims inueuies radicem quam propius jHHcris, et habebis summam diclg 
multiplicationis. Rursus si uolueris multiplicare radicem dc so per radicem dc 30. , 
multiplica to ]>cr 30, erunt .eoo. ; quibus iiiuenies radicem , et hal>ebis propositum. 
Verbi gratia : sit .a. 80., et .b. .30., ct g sit radix de .so., ct d. sit radix de .30.; multi- 
plicato quidem .a. in .b. faciat .e.^ scilicet .600.; et multiplicato .g. in .d. faciat ,z. 
Dico quoniam . 2 . radix est sexcentorum, scilicet ex .e. Sed primo dicendum est, quod 
siait aliquis numenis est ad aliquem numerum, ita est quoduis multiplex unius ad idem 
multiplex alterius; ct que uis pars unius ad eandem partem alterius: quod probabimus 
in .18 ct 84.: in qua enim proportione sunt is ad 24., in eadem est duplum de is ad 
duplum de 24., ct triplum ad triplum, ct deinccjxs quadruplum, ct que .secuntur mul- 
tiplicia. Similiter in qua proportione est )S ad 84, io eadem proportione est dimidium 
dc 18. ad dimidium de 84., ct tertium ad tertium, ct deinceps: his itaque demonstratis, 
rcuertamur ad proposita. Quoniam numerus .g. radix est numeri .a., scilicet dc 80.; 
ei^o .g.*se ipsum multiplicans, .a. facit; et .g. quidem .d. multiplicans, numerum .z. 
facit. Quam multiplex crgoc.st a cx .g., tam multiplex est .z ex d.: quare sicut .g. est 
ad ita .a. est ad .z. Rursus quoniam .d. radix est ex .b., scilicet de 3o; cum .d. 
ita<|ue se ipsum multiplicat, .b. facit. Sed .d. multiplicans .g, z facit. Quam multiplex 
ergo est .s. cx .g., tom multiplex est .b, ex ui. Quare sicut .g. est ad .d., ita .z. 
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csl ad M.i fuit itaque sicut .g. aii .d.f ita .a. ad .z.t per cquale ucfo est sicut .a. 
ad .c.y ita .z. ad M. Quare mulli|dicatio m. in b. est sicut multiplicatio s. in se. 
Sed multiplicatio .a. in 0. facit .e. , scilicet ooo. Kt multiplicatio quidem dc s. in 
se facit similiter .e. £rgu .z. radit est cx .c.; quod o|M»rteI»at ostendere. Et notatidum, 
cum numeri, quorum radices insimul multiplicaiilur, habent inter se proportionem qua* 
liratorum numerorum eorum, multiplicatio stirgtt in quadratum numerum. Quare mul- 
lipliralio nidicum i|>sorum siitq;it in numerum rationabilem. Verbi gratia : nolumus 
multiplicare radicem de .8. per radicem dc . 18 .^ quorum proportio est sicut .4. ad .o., sci- 
licet sicut quadratus numerus ad quadratum numerum. Dico quod multiplicatio de .s. 
in . 18 . siirgit iii | quadratum numerum, scilicet in .i44 ; quorum radix, que est .fs., est 
summa muUiplirahonis radicis dc . 8 . in radicem de .18. Item si itis multiplicare iO per 
radicem de . 80 , multiplica qiiadnitum dc . 10 ., scilicet loo., per SO., cniul .sooo.; quorum 
radix est summa dicig multiplicationis. Et nola quod id quod prouenit ex multipli- 
catione de .10. iu radicem de .so., esi equule .lo. radicibus dc .80. Viide cum .10. radi- 
ces de .80. uoltitniis redi{*cre in radicem miins numeri, tunc multiplicamus quadratum 
dc .10. in 80, et haliemiis .sooo.; rptonim radix est id quod agi^regatiir ex ipsis lo. ra- 
dicibus: cl hoc idem iiitclligendiim est de similibus: vude .si radicem alicuius numeri 
in ptiires radices alterius redigere tiis, diuide ipsum numerum per aliquem quadratum 
luinierutn; et quot imitales fuerint in radice i]v>ius quadrati numeri, tot radices uc- 
nient exeuntis numen ex diuLsionc. Verbi gratia: vis reducere radicem de .1300. in ptures 
radices alterius numeri, dluides .isoo. per aliquem quadratum numerum, ut dicamus per 
.10., et uenient 75; et accipe radicem de .ic., que est .4.; ct tot radices dc .7S. habebis pro 
una radice dc .1200.: etsi diiiiscriinus .I8OO. per 8S, quorum radix e.st . 5 ., habebimus . 5 . 
radices dc .48. pro una radice de .I800. Et sic possumus radicem de .I800. in plurcs 
radices diuersorum numerorum reducere. 

De addictione radicum, 

RAnicr.s quidem uunuTonim quandoque cum radicibus iU iuiiguritiir, ut siima 
iiinctioiiis earum surgil in aliquem numerum raciocinatiim, aut iu radicem alicuius nu- 
meri; et quandotjiie noii pnssiiiil coiiiungi, lU cx eorum coiiiunclionc numerus, aut 
radix numeri egrediatur. 

Cvm autem radices quadratorum in imum coniimgere uohimtis, tunc ex eorum con- 
iunctionc numerus procreatur: ut si radicem dc iQ cum radice de ss addere uoliimus, 
coadunabimus 4 et S, scilicet radices dc 10 et de 85, egredientur .0. pro quesita con- 
luiictionc. 

Quando liero radices numerorum inter .sc pro|>ortiuucm quadratorum habentium con- 
iungerc uolumus, tunc egreditur radix alicuius numeri ratiocinati. Vnde qualiter addan- 
tur, dupliciter aslcudamus. Volumus addere radicem de .87 cum radice de .48.; inucnias 
quadratos, qui sunt in eoniin pru{H}rtioiic; eritque .9 et 16.; quorum radices addas in 
unum, erunt . 7 .; que multiplica io se, erunt .40.; que triplica propter 87 el 48., que 
sunt triplum dc 9 cl dc .16., erunt .147.; quonim radix est summa predictg iunclionis. 
Que regula probatur {ler proportiones similium triangulorum boc modo: adiaccant in di- 
recto recte .ab. et .bg.\ quarum .ab. sit radix dc .37., ct .bg. de 48.; ct a puncto .a. an- 
gulum faciens protrahatur recta .ad. de.', et ad sit .3., cl .de. sil .4.; ct copuletur ,eg. 
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ct ,dbi c.<>l iia<|tic quadratum linee .ah. triplum cpiadrati linee .ad.^ et quadratum linee 
,bg. triplum quadrati linee .de. L'i^o sicut .ab. recta est ud .ad.^ ita recta .bg. ad .de. 
Quare recta .db. equidislans est linee .eg. Vnde trigonum simile est trigono .aeg.\ 
hal^mt angulum .a.| comiiiiemj et angulus .adb. angulo .aeg.^ et angulus .adb. angulo 
.age. siiiit erjuales, scilicet exteriores interioribus. Kst ergo sicut quadratus linee .ab. 
ad quadratum linee .ad., ita quadratus Uncc .ag. ad quadratum linee ./rc. Sed quadratus 
linee .a />. quadrati linee .nd triplus est; quare ipiadrutiis linee .ag. quadrati linee .ac. 
est similiter triplus: .sed quadratus linee .ae. est .40; (]uarc quadratus linee .ag. est tri> 
plu.<M scilicet .147. Krgo en coiiiunctione linearum ab et bg. egreditur radix de i47., ut 
opoilebal astendcrc. Ht nota» quod omnes radices numerorum pro|>ortiones habentium 
inter se possunt reduci ad radices uniu.s numeri, diuidciido antecedentem numerum per 
antecedentem quadratum, et cousequentcni per cuasef|iientero. Verbi gratia: sl uis re- 
ducere radices de x? et dc 4S. in radices unitis tiiimeri, diuides antecedentem immerum, 
.scilicet 27, per antecedentem quadratum, .scilicet per o; et se4|ueiitem .4ft. per sequentem 
qiiadratiiin, scilicet ])cr .lo., et eiicnient .3. ex imaquaipie diuLsione. liirgo quot unitates 
.sunt in radice dc . 0 ., tot radices dc 3 siiiit in radice de .27.; et quot unitates sunt in 
radice dc I6., tot radices de .3. sunt in radice de 48.; et sic pro una radice de .27 lia* 
betitur lrt's radices de 3; et pro una radice dc 48 habentur 4 radices dc .3. Vnde si 
eas aggregare iuduinu.H, habebimus .7 radices dc .3. pro earum uggi*egatioiic: quas si 
ad radicem unius iiuiiicri redticerc iii.s, multiplica quadratum dc .7. per 3; ct eius <|uod 
proucnerit radicem accipe; cl pro carum aggregatione Imhehls radicem de .147., ut supra. 
.Aliter itinganlur piimiim .27ciim .48., erunt .75.; cl multiplicentur 27. per 48., et illius 
multiplicationis radicem duplica, erunt .72.; que cum .75. adde, et hubehU similiter 
.147. pro quadrato dictg iunctionis. 

Que etiam demonstrahtmus per exemplum; adiaceat in directo itrcU .ab. recte .bg.', 
ct sil .ab. radix do .27., el bg de .48. Volumus itaque (|iiaiititateni scire tutius linee 
.ag. Quoniam linea utg. diuLsa est in duo super punctum .b. , cniiit duo quadrati 
portionum .ab. cl .bg. cum duplo multiplicationis .ab. in .bg. eqnales qiiadrulo to- 
tius linee ,ag. SeA quadrati .ab ct bg. sunt .27 et 48, scilicet .75; et multiplicatio 
linee .ab. in .bg. sin-git in radicem imiltiplicatioiiis de .27. in .48., scilicet in .30.; quorum 
duplum sunt .72.; qiiilnis additis cmn .75., reddunt .i47. pro quadrato linee .ag. , ut pro- 
diximus. $i autem uoliimus addere radicem dc .20. cum radice de .30.; quia io. et 30 inter 
se pru()orLioncm non halictil, sicut quadratus tiumertis ad quadratum numerum; et hoc 
cognoscitur, quia muUiplicalio dc 20 . in 30. surgit in numerum non halKTilem radicem. 
Ideo suma iunctionis earum radicum non surgit in numerum, neque in radicem nu- 
meri. Verbi gratia : sit recta .ba. radix dc . 20 , et recta .ag. sit radix de 30 ., erit 
quadratus linee .^a. cum quadrato linee .ag. .50.; et multiplicatio .ha. in ag, surgit 
in radicem dc eoo.; quan; duplum multiplicationis .ba. in .ag. surgit in radicem qua- 
drupli dc COO., scilicet in radicem dc 2100 . : que cum radicem non babeanl, scimus 
quod ex adiuiictiunc predlcta non possumus habere | numeiiim, aut radicem numeri; 
sed habemus pro earum coniunclioiic radicem numeri, el radicis, hoc est radicem dc 50 ., 
et radicis dc 2400. Vnde, ut inde habeamus illud quod possumus, inueniatur radix dc 
.2400. quam propius potest, que est 49, minus el addantur 50 supradiclis, erunt . 99 , 
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DIS” 

mimLs quibus iuuciiies radicem, et habebis propositum: uel inueaias nidiccm de to 
et de .30. quam prupiu.s {>ntes; et adde eas insimul, cl habebis similiter propositum. 

De extractione radicum, 

SI ucit) radicem quadrati numeri de radice quadrati numeri extrahere uolucris, ut 
radicem de tc ex radice de 49., exlralic.s radicem dc .16., scilicet .4., ex radice de .49., 
scilicet de .7., remanebunt .3. pro residuo diclg extractionis. Et si radicem dc .45 ex 
radice de .its extrahere uls; quia proportio eorum est proportio quadratorum, scilicet 
dc .s. et de iS., cxtralic radicem de 9 ex radice de .15., scilicet .3 dc .5, remauent .1.; 
que multiplica in se, erunt .4.; que multiplica per 5. propter 45 cl .115., que suiit quia- 
cupla dc 9 et de .15., exibunt 20 .; quorum radix est residuum diclg extractionis. Verbi 
gratia: adiuceal recta .ab.y que sit radix dc il5.; et a puncto .a. protrahatur recta 
,ag. faciens angulum .bag,', et sit ,ag. .s., scilicet radix dc 15.; ct auferatur ex ,ag. 
recta ,gd,y que sit 3, remanebit .da. s.; ct per punctum .d. protrahatur recta .de. 
equidislims lateri .gb.', et quoniam in trigono .agb. protracta ast recta .de. cquidistaos 
lateri Jbg.y erunt latera .ab et .ag. proportionalitcr secta in punctis .de. , scilicet 
quod csl sicut .ae, ad .eb.y ita .ad. ad Coiiiunclim ergo csl sicut .6a. ad .6e., 
ita .ga. ad .gd.x et si pcrmutauchmus, erit sicut .ba. ad .ag.y ita .be. ad .gd. Quare 
csl sicut quadratum lateris .b«. ad quadratum lateris .ng. , ita quadratum linee .be. 
ad quadratum linee .gd. Sed quadratum lateris .ba. csl <|uincuplum quu<lrati lateris 
.ag.; quare et quadratum rectg .be. est quincuplum quadrati linee gd.i est enim .9.qua* 
dratum liucc .gd.f quare quadratum linee .be. est 45.: ergo linea .be. est radix de 
45.; quam uulunius exlndicre ex .ab.y scilicet ex radice de .ii5., et inuenire residuum, 
scilicet lineam .ue.; cuius «{uadrati proportio est ad quadratum linee .at/., sicut qua* 
dratum linee .be. ud quadratum linee .gd. Quare quadratum linee .ae. est quincuplum 
quadrati linee .ad. Sed quadratum linee .ad. csl .4.; eigo quadratum linee .ae.y scilicet 
quesiti residui, est . 10 .; et sic .ae. iiiuenta est esse radix de .lo., ut supra. Vel si radices 
de 45 ct dc 115. reduxerimus in radices dc . 5 ., habebimus pro radice de .45. tres radices 
de 5., ct pro radice dc tis. habebimus .5. radices de .5.: unde si dc s radicibus de .5. 
auferantur .3. radices de .5., remanent s radices de . 9 ., que sunt una radix de .10., ut in- 
uentum est. Aliter adde .45 cum .iis., erunt . 170 .; dc quibus extrahes duplum radicis 
muUiplicationis dc .45. in .<15., idest 150., remanent . 10 . pro quadrato quesiti residui. Ad 
cuius exemplum sil Unca .ab. radix de .iis.; dc qua summatur linea .bg.y que cit 
radix dc45.: dico quod | linea .ga. est radix de 10 . Quoniam Unca .ab. in duo diuisa 
est super punctum .g . , erunt duo quadrati lincanim .ab. ct .gb. equales quadrato 
.ag.y ct duplo multiplicationis .gb. in .ab.: sunt enim duo quadrati .ab. ct .gb. .170.; 
quibus equanlur quadratus linee .ag.y ct duplum mullipUcalionis .bg. in .ba. Sed J>g. 
in ba. c$t radix multiplicationis dc 45 in 115 ., scilicet .75.; que . 75 . duplicata faciunt .150.; 
que extracta de 170, remanent . 10 . pro quadrato linee .ag.; quod oportebat ostendere. 
Et si uis extrahere radicem dc xo ex radice de 30 .; quia .so ct 30 non sunt in propor- 
tione quadratorum numerorum. Inuenies radicem dc .so. ct de 30 quam propius potes; 
ct extrahe radicem de 10 de radice de 30.; et sic habebis residuum non ad plenum, 
sed fere: rei aliter adde .10 cum .30., erunt .50.; et multiplica .to per 30 ., erunt .Goo.; dc 
quibus accipe duas radices, scilicet duplum radicis eius, hoc est radicem quadrupli 
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de 600., que est fere 49., mluas ct extrahe eam de so., remanet ~ l; cui inucnias 
radicem, et habebis quesiUim residuum, secundum {tropinquiUitcm. 

De diuisione radievM. 

SI vis diuidere radicem dc Goo |>er radicem de .40., ditiide .ooo. per 40., exibunt . 16 .; 
quorum radix cadit ex diuisione prcdicta. Verbi gratia: sit .:i. .40., et 6. .coo., ct .g. 
.15.; ct d. sit radix ex .a., et ,e. cx .b.x diuidatur quidem .e. per scilicet radix 
de . 600 ., per radicem de .40., egrediatur ,z. Dico ,z. esse radicem cx .g., scilicet dc .is.; 
quoniam diuiso jb, per d. facit .5. : si .d. multiplicat . 2 ., facit .e. Sed ,d. sc i[tsum 
multiplicans facit .a. Quam multiplex ergo e.st ut. ex tam multiplex est ,e. cx 
. 2 . Quare est sicut .d. ad . 2 ., ita .a. ad .e. Rursus .z. multiplicans .d. facit .e.; ct 
. 2 . sc ipsum multiplicans facit Est ergo sicut d. ad z. , ita .e. ad ./. Sed sicut 
.d. ad . 2 ., ita repertum csl .a, ad x. Quare est sicut .a. ad .e., ita .f. ad ./.Sunt 
ergo .a. e. i. continue proportionales. Quare multiplicatio ut. in ./. est sicut ,e. io 
sc. Sed multiplicatio .e. in .sc facit ergo .«f. in ./. facit similiter .Z^., scilicet .goo. 
Sed .b. diuiso per .a. uenit .g. Eigo multiplicatio .a. |>er .g. facit .5.; et.<z. mul- 
tiplicato per ./. facit .b. Quare uumcnis ./. cqualis est numero .g. Sed . 2 . se ipsum 
multiplicans ./. facit. Quare ex multiplicatione .z. in .so egredietur similiter .g.; ergo 
. 2 . radix est ex .g., quod oportebat ostendere, .\liter .d. multiplicans .z. facit .e.; 
et .e. sc ipsum multiplicans facit ergo multiplicatio .d. in .z. multiplicata per 
.e. facit .b. Item .d. sc i{isum multiplicans .a. facit; ct .a. multiplicans .g. fadt 
ergo multiplicatio .d. in se, multiplicata per .g., facit .b. Quare multiplicatio .d. in 
.z. producta in .e. equa est multiplicationi .d. in se producte in .g.: comutiiter re- 
linquatur rouUiplicatio remanebit mullipUealio . 2 . in .e. equa multiplicationi .d. 
io .g. Qnare est sicut .d. ad .z. , ita .e, ad .g., .sed sicut .d. ad .z. , ita est .e. ad 
./.; ergo .e. ad .g. ct ad eandem proportionem habent: quare .g. equalis est ./. 
Sed . 2 . radix est ex ./.; qnare ,z. radix erit ex .g. Et si radicem dc .40. per radicem 
de .600. diuidere uis, diuide .40. per .600., exibit cui inucnias radicem, et habebis pro- 
positum. Sed qualiter radices fractionibus inuciiiantur, demonstrare .procurabimus. Sed 
primum [notandum est, cum inter se diuiduntur mdices numerorum quadratorum, uel eo- 
rum proportionem habentium, tunc semper egreditur numerus rationalis. Verbi gratia: 
uolumus diuidere radicem de .64. per radicem de .16.: diuisis .64. per .lo., egrediuntur .4.; 
quorum radix, scilicet .t., egreditur ex dicta diuisione. Nam .8., que sunt radix de .64., 
diuisis per radicem dc . 16 ., scilicet per .4., egrediuntur similiter . 1 . Et nota, qiua illud 
idem egreditur cx diuisione radicum omnium numerorum habentium eundem pmportio- 
nem, quam babet .16. ad .64.: ut si radicem de .60 per radicem de .20. diuidere uolumus, 
egredientur .2. similiter cx dicta diuisione. SI alicui fractioni ucl fractionibus radicem 
inuenire desideras, dupliciter tibi hoc facere demonstrabimus. Primus modus est, ut 
ipsam partem, uel partes accipias ex aliquo magno numero; et quot habueris, multi- 
plica per ipsum numerum; et sume multiplicationis radicem inuenlas; ipsamque per 
supradictum numerum diuide; et sic habebis propositum. Verbi gratia: uolumus inue- 
nire radicem de accipe ^ ex aliquo magno numero. Sitque numerus ille .60. Nam 
quanto maiorem numerum acceperis, tanto propius ucre radici dcueocris: | quidem de.60. 
sunt .40.; quibus multiplicatis per .00., reddent .1400.; quorum radix, que est .49., minus 
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diuulc |>cr co, cl Imbcbis propositum. Nam $1 lioc in pedibus, et iinccU habere de- 
sideras, accipe I ex imcei.s unius |>crtk'£, scilicet de .los., exibunt .72.; quibus multi- 
plicatis j>er .108., doniuiit 7776 ; quibus accipias radicem, critque ss; et tut uncic 
suut in radice de j unius pertiep. Similiter si uis habere in minutis ct secundis ra- 
dii^cm de ^ unius gradus, accipe \ ex secundis unius gradus, scilicet cx .3600, erunt 
28SO; que multiplica per .3600., erunt (piarU io36hooo.; (piorum radix dabit libi scctiuda, 
que sunt in radice de 

Aliter uoliimtis iimeuire radicem de | unius pertirg; quia ex multiplicatione pedix (»c) 
in pede cgn.*ditur denarius. Iccirco fac denarios de \ iiiiius perticc, cnint dcuaii .24.; 
quibus iiiueiiias radicem, exibunt pedes .4., et miiaiieiit .8.; cx quibus fac (K'tauadeci- 
mas unius denarij, erunt .144.; quas diiiide per duplum radicis imiciilp, scilicet per .8., 
egredientur uncic . 16 ., et remanent (pios multiplica |>er is, erunt cx quibus 
cxtralic multiplicationem de iinreis .lo. in sc, scilicet remanebunt ■— unius denarij; 
qiiilnis diiiisis pci* duplum radicis inuentg, egredietur circa ~ uiiiiis iiiicig. Vel aliter: 
accipe radicem de denarijs 24., erit penium {sic) .5., ct deesl tibi denarius .i.; ei quo 
fac octauadccimns, enint . 18 .; quas diuide per duplum radicis inucnctg, scilicet per .10., 
exibit uncia l ; quibus extractis de podibii.s .s., remanent pedes .4., ct uncic | 16. 

Incipit distinctio tertia 
in niensuratione omnium camfyorum. 

Haxc itaque distinctionem iii quiiupie partes diuidere dccrcui. Iii prima quarum racii- 
surabiiuus triangulos. In S(!cnnda quadrilateros. In tertia niultilateros, qui cx rectis 
lineis constant. Iii quarta circulos, ct eorum portiones, et obliquas figuras insuper, 
ct commixtas e\ rectis et r.iiruis lineis. In quitiln mensurabimus ipsus campos , qui 
in ascensione montium iateiit. | 

Incipit pars prima teriifi distinctionis de mensuratinne triangftlorum. 

Campi qui triaiigiilj tiel trilateri sunt, alij orlhogonij, scilicet rectianguli; alij oxi- 
gonij, scilicet uciitiaiigiili; alij quo<|uc ampligonij appellantur: et hcc nomina recipiunt 
ab angulis. Orthogonium (|'iidem trigommi est, quod hal>cl unum cx tribus angulis 
rectum. liclt(|ui nero dno anguli uni recto .sniit C({ualcs. Oxigoniuni quoque tiigonum 
est, quod omnes tres angulos acutos Imliet. Ampligonium autem est, quod unum ex 
tribus angulis babet maiorem recto. Kciijnunt quidem trianguli nomina a lateribus, 
ex quibtis quidam ysopleuri, idest cquilaleri; quidam nero ysochcli, idesl cquicrurij; et 
quidam diiiersilatcri, (jui scaleni appellantur. Kqiiilatcri quidem .sunt, quorum omnia tria 
latera sibi iiiuicem eqiiantiir. Hqtiicrunj autem sunt, qui duo latera sibi iuuicem eqiialia 
habent. Diiiersilatcri quippe sunt, qui omnia tria latera habent inequalia. Kt noluiidum, 
quia in omni triangulo tres catheti, scilicet perpendiculares , exigi possunt. Ex quibu.s 
unaqucqiie cadit a quolibet angulorum super latus subtendens, uel recipiens ipsum an- 
gulum. 

hi orthogonijs autem trigonis iina pcrpendicnlarium cadit infra trigonum ; cl est 
illa que producitur ab angulo rcclo super latus subtendens ipsum angulum. Br1i(|uc qui- 
dem perpendiculares sunt duo latera continentia angulum rectum. In oxigoiiijs autem 
trigonis omnes Ires pcrpcudicnlares cadunt interius. In arapligonijs namque duc cadunt 
exterius, cl alia interius. CoUigitur quippe embadum^ scilicet area omnium trian- 


Digitized by Google 


Mf. 34 

guiorum ex mullifilicntiojie. ditnidij cathetus in totam hasenty uel ex mnUipUcatime 
medietatis basis in totam perfiendicutarem ; rjuc cum demonstrationibus ostendere 
}>ru<'urabo. Si in trigono ab angulo, qui ntm sit minor alicui rcluiuonim angulorum, 
cathetus supra latus subtendens i|ksuni angulum erigatur, infra trigonum cadet. SI in 
trigono Mhg. sit angulus >bag. non minor angulo ,abg. uel dici», sia puncto 

•a. super rei'lam ,bg. cathetus erigatur, infra trigoiuini .abg. cadet. 

Non enim; sed si |Missibilc est, cadat extra trigonum a latere .b.} ct ducatur itaque 
.gb. in directo in iiifinilum siqter punctum .e.\ et protrahatur super ,ge, recta ca- 
thetus ,az. ; eritque trigonum .nzb. urthogoiiiiim haliciis jiiguluiii , qui sub .azb. 
rectum: et 4|Uoniam in trigono unum latus eductum est e\tm trigonum, luilicet.:^. 
io bg. Fxterior quidem angulus, qui sub .abg. maiorem opposito et interiori, qui sub 
.azb.: rectus quidem, qui sub .azb.', maior ergo recto, qui sub .abg. Sed qui sub -bag. 
non minor est eo, qui sub ’abg.\ maior enim recto, qui sub -abg. Similiter ct qui sub 
.bag. maior est recto. In trigono quidem .abg. sunt diio anguli diiolms rectis maion^s; 
quml est impossibile. Cum omnes tres anguli riiiuslil>ct trigoni duobus redis sint equulos, 
vt ait cuclides 3S.” primi: noti ergo catlietus ab .a. sii|ht latus .bg. ducta extra trigonum 
cadet ex parte .b. Similiter ostendetur, neque extra ex parte .g. intus enim cadet; qiioil 
oportebat | ostendere. Kx hoc enim comprehenditur, quod iii oxigonio trigono ab an- 
gulo minore existeutc in ijxso, et in orlogonio ab angulo recto, ot iii ampligonio ab 
augulo obtuso; si catlietus supra latera subtendentia ipsos angulos erigatur, infra ipsa 
trigona cadet. Demonstremus itaque, qualiter in orthogonio trigono latera continentia 
angulum rectum sil cathetus iii ipso. Adiareal quidem trigomira orthogonium .bgd. 
rectum habens angulum, qui sub .bgd. Dico, rectam .bg. perpendicularem osse sti{>er 
.gd. rectam, et ,dg. super .bg.: protraliatur recia .gd. iti directo a<l punctum ,a.\ ct 
quoniam su(>cr redam .ad. stat recta .bg.^ facit circa se duos angulus, aut icctos, 
aut duobus redis eipiules. Rectus quidem, qui sub Mgd. n‘dus manet, qui sub .bga. 
<,tuare .bg. callidus est super .ad. Similiter si protrahatur reda .bg.^ ostendetur, re- 
ctam dg. esse cathetum siqier .bg. Diixi iterum : a puncto .b. alia cathetus cadere nou 
jiossc super rectam .ad. preter cathetum .bg. Si*d si possibile csl; esto .ha. callidus 
su|>cr .ad., erit tunc in trigono .bag. duo angiilj redj; quod est iiicnnucniciu». Simi- 
liter si fecerimus eam cadere inter .g.d. super punctum .e., erit in triangulo .abe. duo 
anguli redi, qui sub .hge., et qui sub .geb.\ quod est impossibile: non enim super 
rectam .ad. catlietus cadit preter .bg. Similiter ostendetur, nec a putido .d. super ,bg. 
catlielitm cadere posse preter .dg.y quod oportebat ostendere. SI in oxogmiio trigono 
ab angulo minore existente in ipso super latus subtendens ipsum angulum ralheliis 
trahatur, infra trigonum cadet. Exempli causa: sit oxogonium trigonum .abg. minorem 
halHiis angiiUiiu, qui sub -bag. Dico; si ab .a. erigatur cathetus super redam .bg., 
infra trigonum cadet. Non enim; sed si possibile est cadat exterius super .d. pundum. 
Et quuiiiaiu recta .ad. cathetus est .suj>cr rectam .dbg., redus est angulus, qui sub 
.adb. Sed angulus qui sub .abg., qui est extra trigonum uidb., maior est interiori sibi 
oppositu, qui sub ,adb. Sed qui suli .adb. est rectus; quare angulus, qui sub .abg. 
maior est recto; quod est inconucniens, cum acutiungulum sit trigonum .abg.: non enim 
cadit catlietus ab .a. extra trigonum iutus enim cadit; quod oporteliat ostendere. 
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In ampligonio trigono si al> angulo acuto cathetus trahatur super latus subtendens ijisum 
angulum» exim trigonum cadet. Sit tiigonum ampligonium amplum habens angu- 

lum, qui sub .btig. Dico, si ab angulo .dbg. cathetus ducatur super ,gd. rectam, extra 
trigonum Mdg^ cadet. Non enim; sed si possibile est, cadat inter .dg. ad panctum .a. Et 
quoniam .ba. cathetus est super rectam .gdr, angulus quidem, qui sub .bad.f rectus est. 
Kst enim maior recto, qui sub .bda. Quare in trigono .bda. sunt duo anguli duobus 
rectis maiores; quod est in{>ossibile. Non enim a puncto ,b. super .gd. cathetus infra 
trigonum hdg. cadit. Similiter ostendetur, nec a puncto ,g. super lineam .bd. cathetum 
posse I itifni trigonum .hgd.i exterius enim cadunt; quini oportebat ostendere. SI in 
duabus lineis angulum continentibus recta aliqua inciderit; et in medio ipsius sum- 
roatiir punctus ; et i puncto ad angulum protrahatur recta ; si ipsa recta cqualis 
fuerit linee iaerntis i dicto puncto usque ad unam lineanim continentium angulum , 
tunc angulus ille rectus erit. Exempli causa : sint due linee .ab. dbg. continentes 
anguium Mbg.', cl in cis incidit recta recta (s/c) .de. i iti medio cuius accipiatur punctas 
.s., protrahatur .zb. Dico quoniam si .zb. recta cqualis est recte re. ucl zd.f quod 
angulus .abg. est rectus. Quoniam tres linee, que sunt .zb. et rt/. ct ze. sibi inuicem 
rquales sunt; si a puncto .z. spatio unius ipsarum circulus circinabitur, nimirum per 
puncta .d.b.e. ueniet; infra quem circulum coaptata est quedam recta .de.f infra quam 
csl centrum circulj ; ideo recta .de. csl dyameter illius rirciilj; a quo dyametro com- 
prehensus est arcus ergo semicirculus est infra «piem est angulus .dbe. 

Angulus quidem, qui est in semicirculo , rectus est ; ut Euclides in tertio suo libro 
astendit. Ex hoc enim manifestum est, quini si recta .zb. maior esset quam recta .zd. 
ucl .ze.; angulus quidem .dbe. acutus esset. $i uero minor esset .zb. quam .zd. ucl 
.se., ubtusiLs esset angulus .abg. 

/.V orthogonio quidem trigono quadratus fateris subtendentis anguium rectum 
equus est duobus quadratis laterum continentium angttlum rectum. Sit trigonum 
orthogonium abg. recturo habens angulum, qui suh .agb. Pico quoniam quadratum 
linee .ab. eqiialem esse duobus quadratis lineanim .ag. et .gh.i protraham super ro- 
ctam .ab. a puncto .g. cathetum .gd.; eritque trigonum .abg. diuisum in duobus 
trigonis ortliogonijs, qiic sunt .gdb. ct gda. ; ct sunt sibi inuicem similia et toti , 
ut Euclides in sexto libro demonstrauit . Et quoniam simile est trigonum .gdb. tri- 
gono Mgb.f circa comutiem uugiiliim .b. halieiit latera proportionalia. Est enim sicut 
.db. ad .bg ex trigono .dbg., ita .gb. ex trigono .bag. est ad lineam .ab. Quare 
multiplicatio .db. in .ba. equa est quadrato Unce .bg. Rursus quoniam simile est tri- 
gonum trigono .agb.iCiTcn comunem angulum ijisorum .a. latera habent pro- 

portionalia. Est ergo sicut recta .da. ad .ag. cx triangulo .gda., ita recta .ga. ex 
triangulo .agh. est ad rectam Jtb. Quare .ad. in .ab. equatur quadrato linee .ag. 
Demonstratum quidem est et .db. in .ba. equari quadrato linee .gb. Quare multiplicatio 
.db.m.ba. cum multiplicatione linee .ad. in .ab. equatur duobus quadratis linearum .Ag. 
et .ga. Sed multiplicatio .db. in .ab. cum .da. in .ab. equa est quadrato linee .ab.-, 
ergo quadratus linee .ab. equatur duobus quadretis linearum .bg. et .ga.', quod opor- 
teluit ostendere, lis itaque demonstratis, qualiter trigona mensurentur, demonstramus. 
Sed nutandum primum, quod cx trigonis orthogonijs nmpligonijs alia | sunt cquicrurta, 
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III. 33 

alia diuersilatera. Oxif;on>orum qimicm, alia JUint equilatera, alia cquicruria, alia uero 
diuersilatera. Vmlc, ul doctrinam mensurandi omnia gciiera lrij»onorum porfecte lia- 
hramus, hanc |>artcm, scilicet primam huius tertie distinctionis, in tres dillei-cntias di> 
uidimus. In prima quarum mensurabimus trigona ortliogonia : in secunda uxiguuia : 
in tertia ampligonia. 

Incipit fiijferentia prima. 

AhE.K omnium trigonorum orthogoniorum colligitur ex multiplicatione unius la^ 
teris in dimulium alterius continentibus angulum rfc/«m. Kxempli causa: Sit Iri- 
gonum ortliogunium ct cfiuicruriiim .abc. habens in singulis luteribus .ab. ct .bc. per- 
ticas .10.; iatiis quoque .ac. sit radis dc perticis .soo.; multiplicabis dimidium lateris .ab. 
in totum latus .bc., uel e conuei^u, scilicet .5 per .10.; et sic reddet pro area totius 
trigoni perticas .50. su|>crHcialcs: ct hoc probabitur, sia punctu .a. su(>cr lineam .ba.^ 
secundum rectum angulum, lineam .ad. cqualem lineo .bc. protraxeris; et copulaucris 
lineam .dc.^ que ciit equalls lincc .ab. Ideo quia quadrilatenim est .ahed. eqiiilalcrum, 
et orthogonium, ex quo trigonum .abc. dimulium continere in suprasi ripta figura aperte 
declaratur: totum ergo quadratum .nbed. est perticarum .lao., que colliguntur ex mul- 
tiplicatione de .10. in .10., scilicet ex uno latere in sc ipso: quare trigomim .abc. cum 
sit dimidium ipsius quadrati, perticas 50 continere necesse est. Irem est trigonum or* 
thogonium diuersitalcrum .bcd.^ cuius latus .bc. est perticarum .8.; lutus quoipie .cd, est 
perticarum fi.; latus ucro .bd. perticarum .10.; ct angulus rectus est, qui ad ,c. Quare 
multiplicabis dimidium .bc- per lotam huc est .4. per .fi.; uel dimidium .cd. in to- 
t.im .ch.^ scilicet .3. per .s., ct ]uilK’bis perticas .n. pro arca trigoni quod esse 

uerum cognoscitur suprascripti trigon) doctrina: iiel aliter diuidatur .bc. induocquatia 
supra punctum .e,; ct i puncto .e. eqiiidistaiis et eqiialis liuce .cd. protrahatur tinca 
.ef.’t et copuletur Af. Et quoniam linea .cd. cquidistans est et cqualis Itnce .df.^ erit 
Unca .(d. equalis, et cquidistans Unce .ce., ut in geometria aperte declaratur. Quare 
linea jf. est pcrlice .4., et est equalis lincc .e/».; et est cqualis .Ar/.; ct angulus 
.ebh. angulo .hdf. csl equulis: unde recta ,eh. recte .hf. cqiiatur. Quare trigonum 
Jifd. equalis trigono .beh.: totum eigo trigonum cqualis est quadrilatero .ecfd. 
orthogonio, i|uod continetur ex multiplicatione linee .ec. in lineam .c</., scilicet dc 4 
in fi. Quare trigonum .bcd. continetur ex muUipUcalionc dimidj .&c., scilicet ex .ec. 
iu .cd.i iil prediximus. 

Similiter ostendetur, si a puncto .i. , scilicet dimidio .cd. , protrahatur linea .ia. 
ef|uidistaiis et cqualis linee .cb. ; et copuletur recta .ba. ; et erit triangulus .abh. 
equalis triangulo .hid. : comuniter si addatur quadrilatenim .6ci7t., erit totum qua- 
drilalerum .abei. equalc triangulo .bcd.\ cuius quadrilatcri arca habetur ex .ic. in 
.cb.n hoc r.st do .3. in .s., ut supradiximtis. Nam si latus per reliqua latera | in- 
ueiiire uolucrls, multiplica latus .bc. in sc, scilicet per s., erunt .fi4.; cui superadde 
multiplicationem lateris .cd. in se, scilicet .36., erunt .100.; cuius radix, que est .<0., est 
longitudo .bd. ypotcnu.sg. Sit yputenusa .bd. perticc .10., et basis .cd. pertice .fi.; et 
queratur longitudo catheti .bc.', multiplicabis ypolcnusam in sc, scilicet .10 per 10., 
erunt. ioo.;de quibus tolle multiplicationem ba.si$ tu se, scilicet .36., remanent fi4.; quorum 
radix, scilicet .8., est longitudo catheti .bc. Item ypotenusa sit .10., et cathetus sit .8.; 

5 


• mlturiu* .... at 

• (1*1. 29 recta, lia. fi, 
7-ISi 31, ii.. S-1S(. 

a d 



< mrv* .... i|<h> 4 «eti|tia«twr • 

(W. 20 rttt», )i«. IJ.Jij n, 
li«. JO-IOJ. • 

b a 



Digitized by Googie 




* ••(■er ...■ em inttM 

• ( fel. XO rtr*0, lis. 1|, 

1« <ti ft. St. lia. M«|. 


a 



4 


« rwbaJaa» iKMiduai ...i «t pt«- 
Irecie * { (»1. 29 vrrtit, lia> Sl- 
n. iMf. U. t7-3S(. 


4 



d h 



34 DIS" 

et ingnoraucris basem .cii. Ex tetragono quidem .bd.f scilicet de.iM.yCxtrahc tetragonum 
.4c.| scilicet .M.« remanent .3S.; quorum radix, scilicet est latus .cd. 

Incipit Differentia secunda. 

Onnium trigonorum oxigonioriim area coUigitur ex multipUeatione catheti in 
dimidium basis^ uel ex multiplicatione basis in dimidium catheti. Ad cuius rei eui- 
dcnliam sit trigonum aculiangulum, et eqiiilaterum .abc. halxuis tn singulis lateribus 
|)crticas. to.: protrahatur super rectam ,bc. cathetus .ad.', quoniam .ni/. cathetus est 
super nxtam .6c.»c(|ualis est uterque angulorum, qui aci .d.‘. ei^o orlliugonia surit 
trigona .adb. ct .adc.t et quoniam eqtialis est linea linea (.ric) .ciZi. linee .uc.; et linea 
.ad. comuiiis est utrique triaugulu; busis ei^o .bd. basi ,bc. cqualis erit; ct trigonum 
.adb. trigono .adc. cqualc erit. Et quoniam orthogoniam est trigonum .adb.y arca 
ipsius colligitur ex multiplic4itione catheti .ad. in dimidinm liasis .bd. , scilicet in 
I S. Similiter (pioniara orthogonium est trigonum .ur/c., area ipsius colligitur ex mul- 
tiplicatione catheti .ad. in dimidium Imsis .dc.\ quare arca lotius .abc. trigoni col- 
ligitur ex multiplicatione catheti .ad. in dimidium Imsis .bc.y ut supra diximu.c. 

Eisdem ueru dispositis ostendetur, quod area .abc. triguuj colligitur ex multipli- 
catione tutius basLs .bc. in dimidium catheti .ad. Nam si longitudinem catheti .ad. 
scire desideras, tetragonum linee .bd., hoc esi multiplicationem ipsius, uel potentium 
extrahe rx potentia totius linee .ab., scilicet .ti., dc . 100 ., remanebunt .75.; cuius numeri 
radix, scilicet panmi minus de jKTticis | s., est longitudo catheti .uJ.: quibus perticis 
1 8. niulti]>lic'atis per medietatem basis ,bc., scilicet per .5., ri‘ddunt parum minus dc 
perticis | 43. pro area totius trigoni .abc. Similiter niuitiplicatio totius liasis, scilicet . 10 ., 
in dimidio catheti, qui est parum minus de perticis \ 4., facit fere dc perticis * 43.; 
uel .bd. per .ad., hoc est .5. per radicem dc .75. multiplica, et habebis radicem de 
.1875. pro emlaido trianguli .abc.', que radix est seciiiulum propinquiUlem J 43., minus 

Et si cmlKidum suprascripti triungulj aliter iimenire uis ex quadrato unius luterum, 
.scilicet de . 100 . tertiam cl decimam partem acci(>e; ct «puxi proueneril, erit embaduin .se- 
cundum propinqui latriQ. flst enim pro|H>rtio arc£ cuiuscumque trianguli equilateri.s ad 
quadratum sui lateris parum minus «le proportione, quam balient .13. ad . 30 . Item .sit 
equicrurium trigonum et aculiaiiguliim .def., lialxms latera .de. et .df, cqnalia; quorum 
unumquodque .sit pertice . 10 .; latus qutMpie .ef. sit periire . 12 .: inter equalia quidem 
crura ipsius, scilicet super lja.scm .ef. cathetus protralieuda c.st; ideo (|uia cadit .super 
dimidium .ef. ; et protraclg | ratlielj .dg. sludea.s longitudinem iuuciiire; iiidclicel 
extrahere potentiam .eg. cx potentia latoris .de., scilicet .38. de . 100 ., remanent .r>4.; qui 
numerus est potentia catheti .dg.: quare ,dg. est |K*rticarum . 8.1 scilicet radix de .84.: 
similiter .8. muUiplicatU |>cr dimidium basis .ef., scilicet in .6.; uel tota base in dimidio 
catheti, scilicet .13. per .4., ueniunl pertice .48. pro arcu totius trigoni .def. Nam cum 
multiplicatur cathetus in dimidinm lia.sis, tunc constituitur ex ipso tiiangulo quadri- 
laterum longum, habens in longitudinem perticas .8., scilicet <{uarititatem catheli, et in 
latitudinem perticas .6., scilicet dimidium liasis. Verbi gmtia : describatur iterum tri- 
gniiuin .def.', ct i puncto . 1 /. protrahatur linea .dh., equidistans et equalis linee .gf., 
hoc est equalis linee .ge.', et copuletur recta .hf., qiic erit equalis catheto .dg. 

t^uarc quadrilatenim .dgfh. cfpialc esi trigono uief. Nam qiiadribiterura .dgfh. 
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(Tonstal ex multiplicatione catheti .dg. in .g/., scilicet inclimidio .c/. Irem sit trigonum 
diueniUtenim ct acutiangiilum .abc.\ cuius latus .ab. sit pertice .t3.; latus .ac. sit 
|ierlicc .ts;. ItusLs .bc. sit perticc .14. In lioc enim triangulo cathetus inucniri non [k> 
test, donec primum iniieniatur co.sus supia l>asom, in quo perpendicularis, scilicet ca- 
thetus, cadat; qui ensus trilms modis inueniii potest. IVitnus quidem modus est, ut 
potentia unius lateris cum potentia Imsis iimgas ; ct ei eontm summa extrahes p<H 
Ictitiam alterius lateris; residiiique dimidium per lungitudiiiom basis diuide; ct qiUK) 
ex diuisione proiunerit, erit casus ab illa parte, a qua coniuiigitiir {mtrulia lateris 
cum potentia luisls. Vt in trigono supniscripto, cuius potentia JmisLs, scilicet de .u. 
in se i|>so, est .I9G.; que addita cum potentia lateris .ab., scilicet cum muhiplicatione 
de .13. in se, que est .IGO., faciunt .3SS.: de quibus extracta potentia latens .ac., Sidlirct 
.M5., remanent .I40.; quorum dimidium, scilicet .70., per l>asem, scilicet pr .14., diuide, 
exibunt .5., que sunt casus i Utere .ab., scilicet quantitas .bd.: reliquum uero 
erit pertice .9., scilicet differentia, que est a .9. usque iu .14. 

Irem potentia lateris .ac., scilicet .sss., addita cum |>utenlia J>a.sis .cb., scilicet cum 
.100., facient .4si.; dc quibus extracta potentia lateris .ab., scilicet .I09., remanent .252.; 
quorum dimidium, scilicet .12C., diiiisum pr insem, reddunt. 9. pro ca.su .cd. Modus ulitm 
est, ut addas prlicas iitriusque yj)oteuu.s£, ut in hoc trigmiD .13. cum .19. erunt .3S.; quas 
diuide per .2., erunt .14.; quas multiplica per dillerentiam, que est ab una ypotenusarum 
usque in ipsis .14., scilicet per .1., erunt .14.; quas diuide per dimidium basis, scilicet per 
. 7 ., exibunt . 2 .; quas adde suprr dimidium basis, erunt . 0 .; que sunt maior casus a latere 
maioris yjmlenusg .ac. Similiter extractis ipsis. 2 . ex ipsis . 7 ., relinquetur minor casu.s .bd. 
prticarum .5., ut per primum modum inuentuin est. Tertius modus est, ut per potentiam 
minoris yptenusg de potentia maioris extrahe, scilicet .109. de .225.; residuum ucro, 
S4ulicct .5«. per iiascm, scilicet per .11. diuide, exibunt .4. que adde cum base, erunt .is. 
quorum dimidium, scilicet .9., est maior casus: uel .4. extrahe de base, remanent .10.; quo- 
rum dimidium, scilicet .9., est minor casirs. ht hic | uidetur mihi actior reliquis. Inuencto 
itaque casu, si perpendicularem .ad. inuenire uolucrls, extrahe potentiam minoris casus, 
scilicet .25., de potentia lateris .ab., scilicet de .109., remanebunt .144.; quorum radix, 
scilicet .12., est cathetus .ad.t uel puleriliam maioris casus, scilicet multiplicationem 
de .9. in se ipso, scilicet .si., extrahe de potentia .ac., .scilicet de .225., remanebunt simi- 
liter .144. pro jMjtentia catheti .urAr quare cathetus .ui/. est . 12 ., ut prediximus. Multi- 
plicatio quidem catheti iu dimidium hasis, uel c coiiuerso, reddit perticas .84. pro area 
totius trigoni .abc. In suprascripto quidem trigono equicnirio ostendimus, i{>sum equalcm 
esse ei quadrilatcro rectiangulo, qui habet in longitudine quantitatem catheti ciu.sdem 
trigoni , et in latitudine ({uaiititatem dimidij sug basis . In fwc uero noiumus de- 
itumslrare, qualiter trigona cqui|>arantur ipsis quaJrilateribus rectiangulis, qui habent 
in longitudine quantitatem totius basis trigonorum, et in latitudine quantitatem dimidij 
catheti : diuiclatur cathetus utd. in duo cqtialia supra punctum .e., ut in hac alia 
cernitur formula; ct per punctum .c. linea trahatur .fg., que .sit equalis, ct cquidi- 
slans linee .bc.', et copulentur recte .fb. ct gc. , que erunt equales et equidistantes 
sibi inuirem; propter quod recta .fg. est equidislaus et equalis linee .bc. : ct quo- 
niam cathetus .ad. in duo equalia diuisus est secundum punctum .e.; et per punctum 
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.e. protracU est basis .bc* eqtiidistans rcctg .fg.^ que secat rectas .ab. et .ac. in 
duo equalia in punctis 7i. et .secutidum quod in geometria declaratur; ct anguli, 
ad .e. recti cruiit, sicut sunt anguli, qui ad .7.: quare anguli ct .g. rectj sunt: 
ideo si scindatur recta .ae. ab .a. in et recta .eh. ab .e. in .h. ; et ponatur 
Iriguiiiim .aeh. .super trigonum .bfh.y recta .ae. super rectam .fb. cadet: ideo quia 
recta .fb. equalis csl recte ed.y que est cqiialis recte ct recta ,eh. super n*ctam 
hf.: et recta .ah. super rectam .hb.\ et angulus .f. equalis erit angulo .aef. Quare 
angulus rectus est: propter eadem ergo rectus angulus qui ad .g., ct trigonum 
.cig. equale est trigono .aei.i lotum ergo .abc. trigonum quadrilatcru fbeg. equalc 
e.st, quod habet in uno latere <|iiaulitatcm basis ; in alio quantitatem dimidij catheti, 
ut o|>orlebat ostendere. Mec prelermictcndum est, quod tu quadrilatcru -fbeg. angulus, 
qui sub .6cg. equalis est angulo, qui ad .f.\ ideo quia oppositi sunt: quare et angulus 
.fbc^ equulis est angulo qui ad .g.; qiie omnia in libro euclidis u|MTte declarantur, 
ubi ostenditur, quod omnes ligiirc que luihcnt latera opjmsita, equalia habebunt simi- 
liter ct angulus e<|tiales: quare angulus ,fbc. et .bcg. recti sunt: orlhogotiium ergo 
est qiiadrilatcriim .fbcg.y ut oportet. Iti secundo quidem cuclidls libro demonstratur, 
unde procedit prima iuucntiu casus perpendicularis in oxiguriio trigono. 

Kt nos unde procedit inuentio eiusdem casus, per secundum et tertium modum ^uo- 
Iumus| figuris geometricis demonstrai-c. Describatur rursus trigonum .suprascriptiini .abc.; 
et protrahatur in eo cathetus .ad.; et per puncta .bc. ad rectos angulus protrahantur 
recte .eb. ct .fc.; et .sil recta .eh. equalis rcctc .nc., .scilicet I5; et recta .fc» equalis 
recte .ab.y .scilicet la; ct copulentur .fe. ct .fd. ct .de.; et diuidatur recta .ef. in 
duo equa super punctum .g.; ct a puiilu .g. iitrisquc rectis .fc. et .eb. equidislatis pro- 
trahatur recta gh.; et |ver pimclum .f. rcctc, et cquidUtans .bc. protrahatur recta .fik. 

Rursus per punctum .g. rectis .cb. et .fik. equidistaus protrahatur recta .g/.j et 
rjiioniam orthogonia .sunt trigona .adc. et .adb. rectos habentia angulos, qui .suh 
.adc. et .adb.; |Hitentia quidem lateris .ac. cipiulur diiohtis {Mitentijs linearum .ad. 
ct .dc.; et potentia liiicc ,nb. ctpialur duolms poteulijs linearum .ad. et .dh. Quare 
si comuiiitcr aulTenitur potentia liiicc .nd.y }>otcrit potentia maioris casus .dc. plus 
|H)tcntia minoris .db.y quntiliini put(*sl potentia liiice .ac. plns potentia linee .ab. 

Quare poteiitic linearum .ab. ct .dc. equaiilur putenlijs linearum .ac. el .db. Sed 
recta .fc. equalis est recte .ab. , et recta .eb. recte .ac. Quare potentia linearum 
.fc. ct .cd. equatur ]M>tcnlic linearum .eb. et .bd. Sed jKitcntie linearum .fc. et .cH. 
equa est potentia liiiec .fd, cum utigiiliis .fcd. sit rectus. Simili quo<]uc modo potentia 
linee .de. equatur |K)lcnlie linearum ,eh. et .hd.'. quare linee ./7. ct .de. sibi inuicem 
sniil eqiiales. Kquirriiriuin ergo est trigonum .fde. El qimniam basis ,ef. in duo equa 
diuUa est super pimctum .g.; linea quidem .dg. cathetus est super lineam ,ef.‘. quare 
rectus est iiter(|ue angulus, qui suh .dge. ct >dgf. Rursus quoniam rccla .gh. equi- 
distans est recte .fc.; et in cis incidit rccla .cb. ; auguli quoque qui suh .fch. et 
.ghc. duobus rectis .sunt equales. Sed qui sub .fch. rectus csl; quare qui sub .ghc. 
rectus erit ; exterior arigulu-s qui sub .ghd. est rectus; quia equalis est interiori et 
opi>osito, qui sub ./c/i.: callielus ergo est linea .gh. super rectam .bc. Item quo- 
niam per punctum .f* protracta csl linea .fik. c(|uidislatis linee .cb. ; el lineu .be. 
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esi equidblans linee .fc.\ {>aralilograraura ct^o est quadriUterum .kbcf. Ouare op- 
posita lalera sibi inuicem siml equalia; equalis ergo esi recta ,fk, recte .bc.^ et recta 
.bk. recte ,cf. Ergo .bk. est 13, remanet .ke. t. Nain recta Ah. eqiialis esi iitriquc 
rectarum .fc. et .kb. 

1'aralilogramina enim sunt qiiadrilatera .kbhi. et Akcf, Ergo recta Jii. est 13 . Item 
quoniam in equidistantibus .eb. rt .^h. recta incidit .e/., exterior angulus, qui sub 
.^gi. equalU est opposito interiori, qui sub .ge/. Et angulus quidem qui sub ./<g. 
equalLs efil .e/., qui sub .gie.t est enim titen|ue rectus. Reliquus qui sub .gfi. re- 
liquo, qui sub .egi. est eqiialis; et recta .fg. recte .ge. est equalis. Quare reliqua la- 
tera reliquis lateribus cqnatia erunt, que equales angulos subtendunt ; latus quippe 
.gi. lateri .el. est equale ; ct latus .fi. lateri -g/. est similiter | equale. Sed reda 
.g/. rede Ak. est equalis; quia paralilogramum est quadrilaterum Akig. Ergo reda 
.fi. etpialis est rede Ak.}, quare reda .ch. equa est recte .hb.x diuisa est ergo basis 
.bc. in duo et}uu super punctum 7i.; quare .ch. est . 7 . Item quia piiralllttgramum est 
quadrilatcnim .Ikig.} equalis est recta .Ik. recte Ag. Sed recta .ig. dcmoristrala est 
esse equalis recte ./e.; «juare ct .kl. equa esi rede ./e. Sed loia .ke. est . 3 .; ergo 
nnaqueque redarum .kl. ct ./e. et ,/g. est . 1 .: vnde tota Jig. est .14. Rursus quouiam 
rectus est angulus ^dgf.^ duo quidem augulj qui sunt .dgh. ct ’hgf. imi recto sunt 
cf|uales. Similiter quoniam urtlmgoniuiu est trigonum .g//. bai>ens rectum angulum, 
qui sub .g//.j rcli4|ui duo anguli qui sub Agf. et .gfi. uni rectu sunt eipialcs; ergo 
anguli .dgh. et -hgf. siiul equales angulis -hgf. et -gfi. Quare si comuiiiler aufe- 
ratur angulus ‘hgf.f remanebit angulus .dgh. equalis angulo .gfi. Nam et angulus 
‘ghd. est {K|ualls. Reliquus Agf. reliquo .hdg. est equalis. Simile ci^o 
est trigonum .fig. trigono .ghd.} quare est sicut .fi. ad .ig., scilicet sicut . 7 . est ad 
unum, ita .g/i., scilicet .14., est ad .hd. Quare multiplicatio .gi. in .g/i. diuisa per 
.fi. reddit .hd.} ct boc est quod in secundo modo fecimu.s. Videlicet addidimiLs latus 
.ab. cum latere .ac.j boc est .fc. cum .eb. , et habuimus .ss.; quorum dimidium, 
scilicet .14., fuit linea .gh.\ que multiplicauirous per ./g., quod est id, tn quo .gh. 
recta su][H‘rbabu!idat rectam ./c., huc est .ab.^ tud .gi. est illud, in quo .nc., .scilicet 
.e/.)., siiperbabundat lineam .gh.}C% qua multipUcaliune habuimus . 14 .; que diiiisiinus 
per dihiulium basis .bc.^ scilicet per .cA., huc est per .fi.} quarum nnaqueque est 
. 7 ., et habuimus .s. pru quantitate .hd ; que addidimus dimidio basis, scilicet .c4., que 
est .7., ct habuimus . 9 . pro .cd. reda, que est maior casus; uel extraximus .hd. cx 
.hb.t scilicet .3. de .7., remanserunt nobis . 5 . pro minore casu .db.; quod o|>ortcbat 
ostendere. 

modus tertius. 

Aoiaccat iterum stipradictum trigonum .a6g., cuius latus .nA. sil .13.; latus qiUHjue 
.4ig. sit .15.; I>asis quidem .bg. .sil . 14 .; ct protrahatur super .bg. catbetu.s .ac., ctqut»- 
niam maior est latus .ag. quam .aA., maior est casus .gc. quam .cA.: quare ex .cg. 
auferatur .c7., que sil equalis recte .cA.,ct erit recta .hd. diui.sa in duo equa super 
punctum .c.; cui recte .bd. in directo addita est .dg. Quare multiplicatio .dg. in .bg. 
cum quadrato linee .c7., uel .cb. eijuatur (|uadratu linee .cg. Quare quadratus linee 
.cg., Sl ilicel maiuiis casus, superhabundat ({uadratu linee .Ac., scilicet minoris casus 
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in quantitate multiplicationis linee .dg. in lineam .bg. Sed ostensum est superius in 
alia quod superhabundantia quadrati casus .cg. ad quadratum casu.s .cb. est 

sicut superhabundantia quadrati lateris .ag. ad quadratum lateris .ab. Quare super- 
halmndantia quadrati lateris .ng. ad quadratum Uteris est sicut multiplicatio recte 
.dg. in rectam 8ed quadratum lateris .ng., scilicet . 22 S., superliabundat potentiam 
lateris .ab.t scilicet .iCi). in .se.; quare multiplicatio .dg. in .bg. surgit in .&6. Sed .bg. 
est .14.; in quibus diuisis | .56., reddunt .4. pro quantitate linee .dg,', quibus .4. extractis 
ex base ,hg., scilicet de .14., remanet liuca .bd. iO.; quorum dimidium, scilicet .5., erunt 
in minori casu .bc.\ quod oportebat ostendere. 

Incipit dijjcrentia tertia. 

SI autem trigonum ampligonium, et cquicrurium fuerit, pmtnibes cathetum in ipso 
.super latns maius; et operaberis secundum quod superius in trigono acntiangnlo et 
cquicrurio diximus. Sed si trigonum ampligonium dinersitalerum fuerit, vl trigonum 
.abg.fCmn^ latii.s uib. sit perticc n; et latus perticc 4; latus quoque .ag. pcrtice 

.15.; si ab angulo .b. obtu.so cathetum protrahere uolticris super maius liitu.s, scilicet 
super .ag.f infra triangulum cadet. Cusum itaque seu calhctum, ncc non ct embidura 
i{>siu8 inuenie.s, secundum quod docuimus in triangulo acutiangulo diucrsilatcro. Sed si 
ab angulo .a., uel ah angulo .g. cathetos protrahere uolucrbs, extra triangulum cadent. 

Quare qualiter casus ipsorum extra l>a.sc.s reponantur, indicare nfccs.se est. Kx po- 
tentia maioris lateris, que est .sss., extrahes potentiam reliquorum duorum laterum; 
qiionim potentia ,ab. est .169., ct potentia est .16., remanebunt .40.; quorum dimi- 
dium, scilicet .20., si per bnsem .bg. diuisuris, scilicet per .4., exibunt pro quantitate 
casus .bd.f sujkt quem cathetus .ad, erigitur. Et si eadem .so. per basem .ab., sci- 
licet per .13., diuiserls, habebis pro casu .be. perticam ^ i., .super quem cathetus .ge. 
eleuatiir. Deinde si jmlcntiam .af&.,que est .25., ex |Mitentia .ab., que est . 160 ., exlraxeri.s; 
uel si potentiam .dg., que est .si., ex {mtentia .ag. dempseris, remanebunt ptt» ]>o- 
tentia catlieli .ad. 144.; cuius radix, scilicet .12., est longitudo catheti .a«'/.: quam si in 
dimidium sue basis, scilicet in .2., muUiplicaticris, reddent perticas .24. pro area trigoni 
.abg. : uerbi gratia : trigonum .adg. orthogonium est ; et colligitur area ipsius ex 
multiplicatione dimidij catheti .ad., .S4'ilicet de .6. in totam basem .dg., .scilicet iu 
•9.J quare area trigonj .adg. csl j»erticc .54.; c\ qua si extraxeris aream trigoiij orlho- 
gonij .adb., que c.st .39., que colligitur ex multiplicatione eiu.s<!cm dimidij catheti a</. 
in basim utb., remanelmat pm area trigotiij .abg. perticc .24.; que colligiiitiur iterum 
ex multiplicatione dimidij catheti .ad. in l>a.sim ,bg., uel ex multiplicatione catheti 
.ad. ili dimidium Imsis ,bg., ut pmlixinms. Similiter si mulliplicaueris cathetum .ge. 
in dimidium basis .^a., camdem habebis aream. Cathetum cuim .ge. inueiiies, si extra- 
xeris potentiam linee .eb. ex putentia linee .bg., uel potentiam linee .ea. cx potentia 
linee .ag. Et est cathetus .ge. perticarum 3.; quorum dimidium, scilicet |{i.» si 
per laisem .ab., scilicet per I3 miiltiplicauerimus, ad easdem perticas 24 pro embado 
trigonj .abg. uenieimis. 

E.st enim in secundo Euclidis bbro aperte demonstratum, unde procedit nioilus su- 
pradictu.s in reperiendis casibus perpendicularium, que cadent extra obtusum angulum 
in ampligouijs trigonis. Po6Sumu.s quidem |>er alios duos modos ipsos casus reperire | 
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uideficet per cos^ quos demonstrationibus superius deroonstrauimus. Et est iste primus 
modus: adde .13. cum.is., scilicet latus cum latere erunt .S8.;quorum dimidium, 
scilicet .14., multiplica per dinerentiam, que est ab ipsi.s .14. us(|ue ad tmum ex late- 
ribus predictis, scilicet per .1., erunt .14.; que si diuiserimus per .s., scilicet per dimidium 
basis, egredientur .7.; de quibus demptis .s., scilicet remanebunt pro casu .bd.t 
super quibus namque .7., si addiderimus lineam ./g., habebimus .9. pro tota linea ,dg. 
Alius quidem modus est, ut |)otenti.im linc^ .ab. ei potentia linee .ag. extrahas, sci- 
licet .100. de .sss.; iTsiduumque, scilicet .&s., per basem .Ag. diuidas, scilicet per .4.; et 
que de ipsa diuisione perueiiit, .4., .scilicet basem cxtraha.s, remanebunt .10.; quorum 
dimidium, scilicet .5., est casus .bd. Que cuideiitissime rnoustrabuntur, si lincnm .g^/. 
protraxerimus iri puncto .h.i et sit linea .dh. cqiialis linee .db.\ et copuletur .n/r., 
ut iu hac alia cernitur formula. Kst enim in trigono .ahg.^ ct infra ipsum trigonum 
cathetus ducta .ffr/.; el quoniam recta ,hd. eqiialis est recte .db.^ et in eis est ca- 
thetus .ar/., cquali-s est recta .ah. recte .ab.x ergo recta .ah. est 13, et recta .ag. 
est .IS., ct recU .bg. est .4., et recta .bh. est ignota; el est diuisa iri duo equa supra 
punctum .d.t cui iacet in directo linea .bg.', et est linea .dg. maior casus; linea quorpic 
.dh. rainor in trigono Mhg. Qiiait: potentia lineg .dg. superimbiindat potentiam linee 
.dh. in quantitate, in qua superhabundat putentia linee .ag. potentiam linee .ah., scili- 
cet iu .36. Sed {HJtenlia liiicg .dg. superhabundat potentiam linee .dh. in muUiplicattunc 
.hg. in linenm .gA. Quare .bg. ducta in .gh. facit .S6.:quarc diuisis .56. per .bg. rt'ddenl 
.14. pro tuta linea ./ig.;de quibus dempta linea .bg., scilicet .4., nimirum. 10. remanebunt 
pru linea .bh.', quorum dimidium, scilicet .5., est rasus .bd., ut superius iiiuentum est. 
Nam .si super rectam .hg. prutraherimus ad rectos angulos lineas .gc. ct .hi. Quaniro gc. 
sit equalis utrique linearum .ab. ct .n/i.; et linea ,hi, cquatur liiicc .ug.;cl copuletur, c/.; 
et expleatur figura, secundum quod fecimus in trigono oxigonio. Inueiiics lineam .kl. e&se 
dimidium laterum .ah. et .ng.; ct .hi. esse dimidium basLs .hg. Quare .dl. est .S, ct ./g. 
remanet ignota; et .mk. e.sl i., scilicet diHercntia.quc est a linea .A/.ad quamlibet lincarnm 
.cg. uel ./</.; ct est trigonum .dlk. .simile trigono .kmc. Quare esi sicut .dl. aii ./A*., 
ita .Am. ad .mc. Quare multiplicationem .A/, in .Am. diuides per .t., scilicet per .r//., 
egredientur .7. pro linea .mc., scilicet pro ./g.; quibus additis .1, scilicet .Id., habebis 
.9. pro linea .gd.; de ({iia extracta .gb., scilicet .4., remanebunt .5. pro casu .bd., ut 
oportet. Aliter adiaccat rursus trigonum nmpligonium .acA. obtusum haben.s angulum, 
qui sub.acA.; et sit .ac. .13., ct .ab. 20., ct ,bc. 11.; ct protrahatur extra ipsum cathetus 
.ag. super lineam .Ag.; et a purinis .c. et .b. | ad rectos protrahatur .bd. el .c/., qua- 
rum .bd. sit equa linee ,ac. ct .cf. linee erit .bd. 13., et .c/.i0.;ct ruptilenlur.///'.ct 
.fg. et .dg.‘, ct a puncto ,e., scilicet i medio linee .df., protrahatur rathelus .eh. 
su{>er lineam .gb.', el copuletur recta .eg.; ct per punctum .d. protrahatur .dk. cqiii- 
distaiis linee .bh.: ct quoniam orthogonia sunt tiigona .age., et .agb. equalur po- 
tentia linee .av. duohus potentijs linearum .ag. el .gc. ; ct potentia linee .ab. po- 
tfutijs linearum .ag. el .gh. Quare |M)tcntia linearum .ac. et .gb. cquatur potcntic 
linearum .ab. et .gc. , huc est potentia linearum ./c. et .gc. equalur quadratis li- 
nearum db. et .bg.: quare recte .dg. et .g/. sibi inuicem sunt cquales; ct recta .g<*. 
est cathetus super et per reliqua supradicla ostendetur, .hk. esse . 13 ., sci!u*et 
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cqualem lincg .db. ct .ke. esse suporbabundantiam linee .he. ad hd. ; et trigonum 
nghe. esse simile trigono .ekd. Quare est sicut .dk. ad .ek. , ita .eh. est ad .hg. 
Quare si multiplicatio .ek. in eb. diiiidalur per .dk.t scilicet per .bh.t que est di- 
midium linee .bc>, exibit linea Jtg. lo.: es quibus extracta linea scilicet | 5., 
remaiicbil casus ,cg. .5., ut oportebat ostendere. Quare catbetus .ag. erit .it.} cuius di- 
midiumt si per basem scilicet .6. per . 11 . multipliraueriimis, nimirum perticas .66. 
reddet pn> area trigoni .acb. Nam ut mensurandi doctrina [lerfecte in hoc libro con- 
tineatur; qualiter quixllibct trigonum sine iniiestigatione catheti mensurari possit, in- 
dicabimus. Trigonj latera in unum coniiingc , et dimidium sumg accipe cunim; dc 
qua cxlrabe per oixtinem latera trigonj; ct multiplica residuum unius lateris per re- 
siduum niterius; «t sumam multiplica per residuum alterius lateri.s; quod totum per 
medietatem trium laterum multiplica; et summe radicem inucnias, qnc erit arra totius 
trigonj. Verbi gratia: additis in unum lateribus suprascripti trigoni, scilicet .13. ct .n. 
et .20., faciunt .44.; cuiti.s dimidium est .ss., quo matus latus distat perticis .2.; secun- 
dum perticis .9.; tertium perticis .11.: multiplicatio quidem re.sidui primi lateris, scilicet 
.2., in re.siduo secundi hteris, scilicet in .9., multiplicata per residuum terlij lateris, 
scilicet per .il., faciunt .los.; qiio numero iterum multiplicato per dimidium laterum, 
scilicet per .21., faciunt .43S6.; que sunt potentia areg trigonj, quorum nidix est .66., ut 
pro area i|xsius superius inucnimus. .\D cuius rei demonstrationem adiuceat trigonum 
.abg.} ct diuidatilur in duo equa anguli, qui sub -abg. et ^^gb. a rectis .bt. ct .tg.; 
et a puncto catbetus protrahantur .th. te. et .tz.; et copuletur .n/.: et quoniam 
rectus est (|ui sub .tbg., ct qui sub .tzg.t equalis cst angulus qui sub .fAg. angulo 
qui sub -tzg.t nec non ct angulus qui sub .tgh. angulo, qui sub .tgz. est equalis. 
Quare reli<|uus qui sub .gth. reliquo qui sub .gtz. equatur : equianguli enim sunt 
trianguli .tbg. ct .tgz. : et quoniam latus .gt. est comiine eorum ; reliqua quidem 
latera, que equos angulos subtendent, eqiiulia habebunt; latus qutx]tie .<4. lateri .^ 2 ., 
et .bg. lateri .gz. cquantur. Similiter ostendetur | rectam .bb. recte .Ae., et rectam 
.tb. recte .te. esse eqiiales; ct trigonum .tbb. cquarj trigono .teb.i et quoniam utraque 
rectarum .te. ct .tz. equales .sunt recte .th.y et sibi inuicem ecjuaUa sunt; cigo crpialis 
cst recta .te. rcctc ./ 2 .: comunis adiaceat recta .tn.} duc et^o, que sunt .et. et 
duabus, que .sunt .at. rt ./ 2 ., ei|uantur; et angulus 4pii sub .aet» angulo qui sub .azt. 
est equalis; et latus .at. est cumune. Quare equiangulmn et cqiiilatrrum est trigonum 
.aet. trigono .azt. Quare latus .a 2 . lateri .ae. equatur. Et quoniam equalis est recta 
.az. recte .ae. Si comuric adiaceat cis rct?ta .eA., erit quidem recta .ah. equalis duabus 
rectis, que sunt .az. ct .eb., boc e.st .az.eX.bh. Hursus quoniam recta . 2 g. cqualU 
cst recte .gA.; cnint quidem duc rct:le, que .sunt .ag. cl .bb., equales, duobus rectis 
.ab. ct .gA.; ergo .ag. cl .bb., scilicet .eb., smil medietas laterum trigonj .abg. Quare 
.eb. est id iii quo medietas laterum trigonj -abg. superbabundat latus .ag. Similiter 
ostendetur, m iam .ae. esse illud, in quo medietas laterum trigonj .aAg. superbabundat 
latus .Ag.; el Ag., uel .gz. es.se supcrbabundantiam a latere .ab. Quare rcctc .ab. ct 
.Ag. sunt medietas laterum trigoni .aAg. Similiter et rcctc .ag. ct .AA. sunt medietas 
laterum eiusdem trigoni: protrahantur ergo rcctc .ab. et .ag. in directo iii punctis 
L.M.} ct sit .bt. equalis recte .Ag.,et.gni. equalis recte .AA.; erit ergo utraqiie re- 
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clarura .<?/. et .nm., sicul mcdiclns laterum tiigoni .abg. Deinde producatur .at. in 
puncto .k.i cl copulentur recte .Ik. et .A/n.; ct sit rectus qui sub .a/A. Quare rectus 
erit qui sub .amk.} quia due recte .al. et .ak. cquales sunt rectis .ak. ct ,am.} et 
angulus qui sub .lak. angulo, qui sub Jcam. est equalis: quare ct latus ./A. lateri 
.ntk. equatur; et reliqui anguli reliquis angulis, qui ub cqualibus rcclls subtenduntur, 
equabuntur: angulus quidem qui sub .aki. ci qui sub .aAm., et qui >sub .n/A. ci qui 
sub .amk.; sod rectus qui sub ,aik.; ergo rectus qui sub .amk.f ut prediximus. Et 
secetur a linea .bg. e<|ualis linee .bl.; ct sit .bn.; ct copulentur .nk. et .kg. et .kb.: ct 
qxioniam .gh. est superhabundantia dimidij laterum trigoni -abg. a latere nb.t equalis 
est linee .b/., Iioc est Mn. Quare ,ng. equatur -gm.; cum sit superhabundantia me- 
dietatis latmim a latere .ag. Et quoniam trigona .gmk. et .klb. orthogonia sunt, po« 
tciilia linee .gk. equatur duabus poteiitijs linearum .gm. ct .mk. , hoc est .gn. et 
.mk.; ct potentia linee .bk. equatur duabus potentijs linearnra .A/, et .4/., Iioc est 
.A/, ct .bn. Sed potentic linee ./A. equa est potentia linee ,km. Quare quanttim po* 
teiitia linee .kg. superhabundat potentiam linee .kh.^ tantum potentia .ng, superlm- 
hundat ]>otentiam .nb. Quare linea .kn. cathetus est super lineam .bg.t ct est equalis 
linee .A/. Et «piin anguli .knb. et .btk. recti sunt, remanent anguli .nbl. ct .Ikn. 
duobus redis cquales. Sed angulj .ebn, et .nhl. similiter duobus rectis sunt equales. 
Quare angulus .ebn. c<}ua!is est angulo .tkn.; ct angulus ./Ab. dimidium est anguli 
.Ikn.; erit ergo ecpialis | angulo .ebt.^ qui est medietas anguli .cbh.; ct angulus qui 
ad ./. est equalis ei qui ad .e.; cum ambo sint recti; et remanet angulus .etb. equalis 
angulo .kbl.i trigonum ergo .Ab/, simile est triangulo .ebt. : proportio ergo .A/, ad 
Ah. sicul proportio .be. ad .et. : ductus ergo .kl. ad .et. sicut ductus Ab. ad .be. 
Sed pmportio tetragoni ,et. ad ductum .et. ad ./A., sicut proportio .et. ad ./A; et pn»- 
portiu .et. ad ./A. sicut .ae. ad .al.; cum .et. sit equidlstaiis linee ./A.: proportio 
ergo .ae. ad .al. sicut proportio tetragoui .et, a ductu .et. ad ./A. sicut ductu.s .eb. 
ad .bl.: proportio ergo .ae. ad .al. sicut proportio tetragoni .et. ad ductum .eb. ad 
.b/. : ductus ergo tetragoni .et. ad .al. sicut ductus .ae. ad ductum .eb. ad .bl. 
Kt ductus tetragoni .et. ad tetragonum ,al. est sicut ductus .ae. ad ductum .eb. 
ad .bl.. et producti .al. Sed ductus tetragoni .et. ad tetragonum .al. est sicut te- 
tragonum superficiei trigoni ,ahg.; quod in si^quenti demonstrabimus. Quare multipli- 
cat^i .ae.. que est superhai>undantia medietatis laterum trigoni .abg. a latere .bg. 
iii .eb.. que est su{>erhabundantia a latere .ag. ducta in .bl. , que est superhabun- 
dantia a latere .ab., ct producti in .al.. s«'ilicet in medietate laterum trigonj .abg.. 
reddit tetragonum areg tiigoni .abg.. ut oportebat «istendcre. Sed ostendendum est, 
qualiter ducUis tetragoni .et. ad tetragonum .al. est sicut tetragonum areg trigonj 
■abg. Quoniam trigonum abg. in tribus trigonis resolutum osta puncto .t.. que sunt 
.atb. cl Aitg. ct .gta.; cl catheti uniuscuiusque sunt c<|uales sibi inuicem; et sunt ,te. 
et .th. et .tz.; ergo ductu.s .et. in dimidio basLs .ab. reddit aream trigoni .atb.x simi- 
liter ductus .th.. scilicet .te., in dimidio .bg. rcfidit aream trigoni .btg.i propter ean- 
dem eigo et ductus Jz.. boc est Ae.. in dimidio .ag.. reddit aream tiigoni .atg. 

Quaro ductus .et. in .al., .scilicet iii dimidio laterum trigoni .abg.. reddit aream tri- 
goni .ahg.‘. quare ductus tetragonj .et. ad tetragomim .at. est sicut tetragonum arce 

6 


.«X/ 

<|III » ((at. 24 r«r4*, lia. 12*X2| 
M. 4U. (ia. 1«4I — 41 , 

lin. I.«|. 


a 



U 2S r„<a. 


U4r4||au«ju ... Ittrrom Ui* 

» (fili. «vrf*. iMt, 

lli-tl; |.«g. 41. Im » 4t... 


(i 



Digitized by Coogie 



.... r»« r*. 

« 1 .. k .M. ti r»r/«. Iin. <4. iS. 
Ki I«f 4S, IM. M). 



vrii Uleri ^.g.t .... rrjp. 

.K4. • <M. t-t vr/*». liD 1-6 ; 
) 42, Ii*. 1217) 


a 



•laci» pvr .(T-A., ... <|iu>lr«l» l<- 
BM * (fui. tS ¥*rt*, lin- 1I.2H: 
Hf. 42, I.B. 2411». 



n |>nifHirl>u . 4 -». .... r» «i 
uatisi » |fi4- 2A r^rM . Jmi 22- 
24 ; (tkK. 42 , li> 13 41 M... 

43. U. II. 


a 



4 2 D I S* 

trigoni .'ubg.t ut oporlcliat aUendne. F.t si in trigono nliquo duo Untum lalcni priK 
ponuntur nuta; et uolueris per ea habere embadi^ et nitentia lateris iiotitium, ut in 
trigono .aihg., cuius latera .alj. et Mg. sint nuta; coiisidcrnndum est primum, utrum 
arignliLs conteiictus a notis lateribus, scilicet angulus .abg. sit rectus, uel minor, aut 
mainr recto. Fsto primum i^ertus; quare recta .ab. super rectam .bg. cathetiLS est. Kx 
ductu ergo .ab. in .bg. dimidium prouenit area trigoni .nbg. ; et si accepertrnus in 
iiimm quaiirata linearum .nb. et .bg. notirum, proueuiet notum quadratum linee .og., 
cuiti.s radix baliebitur pro linea .ng. Sed si angulus qui sub .abg. est miuor recto, 
tunc accipies in lineam ,ab. punctum aliquod, quod sit .r/. ; i quo super lineam .bg. 
raibetu.H trahatur .de. et mensurabis latera trianguli .debr, et si proportio .be. ad .bg. 
est equalis pixiportionij .bd. ad .ba.^ angulus qui ad .g. erit rectus; qum linea .ad. equi- 
distans] erit lateri .ng.: quare si ex quadrato lateris .n^. auferatur quadratum taterin 
.bg.f remanebit quadratum lateris .ag. notum: uel quia linra .de. cquidistan.s est lime 
.ng., erit proportionaliter sicut .bd. ad .4n., ita .ed. ad .ga.: quare si muUipUeaue- 
rimus latus .ba, in .cc/.; et diui.serimtis sumam per .db., proueniet utique latus .ag. 
nutum. Verbi gratia: sit latus .n4. zo., et .4g. 12 .; et sH angulus qui sub .n6g. minor 
recto; et sit .bd. perticarum .5., et .de. sit .4., et .eb. tres: erit ergo sicut .bd. nd .4n., 
scilicet sicut .s. ad .ao., ita . 3 . ad .la., hoc est .be. ad .bg.: quare recta .de. eijuidistal 
recte .ag.; quare angulus qui sub .agb. est rectus, cum rectas est qui sub .deb.x quan^ 
.si cx quadrato lateris .nZ). auferatur quadratum Uteris S4ulicct .114 ei 4uo., rema> 
nebunt .asc. pn} quadrato Uteris .ag.; «juarum radix, .sinlicet . 16 ., est longitudo Uteris 
ag.: uel si muUiplicauerimas .ha. iii .er/., scilicet ao. per .4.; et diuiserimas per .f/4., 
scilicet per .5., proueoient utique . 16 . pro latere .ag.; quorum dimidio ducto per .g4., 
scilicet .9. per . 12 ., ueiiient .96. pi*o embado trianguli. Et si pmportio .be. ad .bg. fuerit 
minor proportione .bd. ad .ba.^ ut iii hoc alio trigono cernitur; tunc augulu.s qui suh 
.agb. erit minor recto: quara oxigonium erit trigonum .abg.; et a puncto .n. cathetus 
cadat inter -bg.; imdc ut ha}H'umiis casum ipsius, liat sicut .bd. ad .ba., ita .be. ad 
bf,; et copuletur .a/., quia ips:i erit cathetus super .bg. rectam. Verhi gratia : sit 
iterum .ab. an., et .bg. 17., et erit .bf. la.; cum sit sicut .bd, ad .An., itu .be. ad .bf.: 
fpiarc per ca que dicta sunt, inuenies, culhetum ,af. esse . 16 .; cuius quadratum, scilicet 
.236., si addiderimus cum quadrato linee ./g., scilicet eum .as.» Iial>ehuutur . 281 . pro qua- 
dratu linee .ag.: el si niuUi]dicuuerimu.s dimidium catheti u?/. in totam .g4., uenient 
.136. pro etnhado trianguli .n^g. ET si proportio .4e. ad .4g. fuerit maior propiirtionc 
.bd. ad .4n., erit angulus qui sitli .agb. iiiuior recto; unde ealhelus a puncto .n. cadet 
extra trigonum .a/»g. Oiiure prutrahatiir linea .bg. in puncto .h.; et sit .be. ad ,bh. 
sicut .bd. ad .ha.; et ciqmletur .ah.., qui erit cathetu.s, .super lineam ./)/;. Verhi gratia: 
sit latus .ab. au., et .bg. sit .7., et .bd, s., cl .be. sit . 3 ., et .de. sit .4.; quare .hh. erit 
. 12 .: que reperies si mnlliplicatinnem cx .be. in .ba. diuLserimiis per .///».; cum .sit .he. ad 
.hh. sicut .bd. ad .bn.i et erit iterum .ed. ad .ah., sicut .bd. ud ,ba. Quare diiiisa mul- 
tiplicatione ex .de. iti .ba. per .db. proucnieiit . 16 . pro catheto .ah.: et si cx ./>/<. «.scilicet 
es la, auferatur .&g., scilicet 7 , remanebunt 5 pro casu .g/i.; cuius quadratum, lu^ilicet 
.&5., si «iddnliir quadrato linee .ab., habebuntur .^t. pro quadrato linee .ag.i quare latus 
.ag. est radix de .asi.; et ex ducto dimidio .ah. in .gh. pnnicniunt -SC. pro embado iri* 
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guni Kt si utium tantiim latus alicuius trigoni proponatur notum; et uoluerU 

per ispum reliquorum latcnini , et ipsius emlmili haliere notitiam. Vt trigoni .dez-i 
cuius latus .dz. sit notum, | accipiam in rectam .dz. |mrlcm aliquam, que sit .as.; et a foi. ti rrn» 
puncto M. super riTtain .as. protraham iiiirani .ab. cquhlistanteni linee .de.', et men- 
suralxi lineus .ab. et .As., ut sint iiota latera trigoni .abz.t et quia recta .ab. cqui> 
distat recte .de., proportiuiialilcr est sicut .za. nd .zd., ita recta .zb. ad .se., nec iion 
et recta .ab. ad .de. Sed proportio .za. ad .zd. est nota; quare latera uie. et .ez. erunt 
nota. V'erbi gratia : sit .dz. la., ct .as. e., et .ab. sit .7., et .hz. .sit .5.; et sic .zd. et 
.za. est tripla; qnan' .de. erit tripla ex .ab., et .ez. ex .bz. similiter est tripla: ergo fatus 
.de. est .SI., et latus .ez. est .is.; et cum latera trigoni .dez. sint nola, erit notum 
emiiadum ipsius per ea que dicta sunt superius. Vel habeatur cmhadnm trigoni .abz. 
per modum prcdictmn, scilicet accipiatur dimidium laterum ipsius, qnod est .9.; ct ac- 
cipiamus dincrentiam laterum, que est usque in .0., scilicet .s., et .3., et .4.; et multi- 
plicemus .s. per .3.; quod totum }>er .4.; quod totum per .9., erunt .sie.; quorum 
radix est emhadum trianguli .abz. 

Kt quoniam simile est trigonum .abz. trigono .dez., erit embaduro trigoni .abz. ad ' 
trigonum .dez., sicut quadratum lateris .za. ad quadniliun luteris .zd., ut ciiclides 
(tstendit : et quia latu.s .dz. est triplum ex .az., erit quadratum linee .dz. nonuplum 
quadrati linee .az.\ quare emhadum trigoni .dez. est nonuplum trigoni .abz. Quare si 
multiplicaneris .sie. per quadratum ttoiienarij, s^riUcel {>er .81., hahehis .17495. pro qua- 
drato emhadi trigoni .dez.', quorum radix, que est parum plus de ^ 133 ., haliehitiir pni 
einl>ado ijustus. Diximus autem, .simile esse trigonum .abz. trigono .dez.', cum ad imiirein 
halveaiit angulos etpiales : est enim recta .ab. eqiiidistans recte .de. ; quare angulus 
.zab. cf|UBlis csl angulo .zde. , exterior interiori : jiroptcr eadem cl angulus ,zba. 
equulis e.st angulo .zed. ; et habent enim angulum qui sub .dze. comunem ; quare 
equtaiiguliitn est trigonum .abz. trigono .dez.', et sic ipsa trigona sunt similia. 

Manius uulgaris quo uti debent agrimensores, et est sufficiens 
in mensuratione omnium trigonorum. 

Stet mensor super maiorem trigoni angnitim, et aspiciat super latus innius, ubi ab 
ip.so angulo cathetus cadere delirat; et si boc ad oculum perfecte coinprchemlerc no- 
qiiiueril, halioat lens;iiii fili, ct ligat unum caput in ijtso angulo; ct extendat ipsum 
filum tu paries, in quibus cathetus cadere ci uidebitur; et pnaliirat ipsum aliquan- 
tulum extra maius latus trigoni; et tunc dticat eam lensam circiter, doner in iitraquc 
parte cum manu tanget ij>siim muius latus; et signet utnimqiic contactum, ct diuidat 
spatium quod fuerit inter ulrumque iii duo equalin, cl ibi erit casus catheti : tum: • . 

mensuret cum pertica cathetum, et nmiliplicet eam per longitudinem dimidig Insis, 
scilicet per medietatem maioris lateris; et halxdut aream trigoni. Ad cuius euidentiam 
esto trigonum .abc. Iiat>ens latus .bc. maius quam .ab., uel quam .ac. Quare ab angulo 
.a. cathetu.s dirigendus est super latus | .bc.; et si latus ,ab. eqiialis est lateri .ac.; 
cadet cathetus iu medio lateris .bc.; si minus cadet uersus .b.; et si maius cadet uorsus 
,c. Vude stabit mensor super punctum .a.; et considerabit ubi ab ipso puncto .a. ca- 
dt*re dcla^at super linenm .Ac.: quo facto figet lensam in puncto .a.; cl extendet eam 
super limam .Ac. uersus .aA. latus, cum sil minor lateri .ac.: sitque lensa illa .ad. ; 
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teru’I»it cum manu lensam super punctum .d . , scilicet alujuantulum extra tribonum 
iluret ipsam lensam uersus .c.» donec .d. punctus tangat lineam ,bc.i siUpie contactus 
eius punctus .c.; <|uare Icnsa .ac. erit Icnsa .ad.i deinde ducet lensam uersus .6., donec 
punctus .</. tangat liucam.2»c., ubi sors dediderit; siUiuc contactus ipsius punctus lioi' 
est cum Icnsa .af. sit Icusa .ad., et diiiidat lineam ,ef. in duo c<pialia supra punctum 
.h,} ct a puncto .a. in punctum Ji. protrahet lineam .ah. Dico quoniam .ah. cathetus 
esi super lineam .bc. ; ideo quia equalis est linea .af. linee .ac.» et linea .fh. linee 
.hc.i quare mensurabit cum |KTtica cathetum .ah., nec non ct latus .bc.', et multipli- 
cabit dimidium catheti per totam Ixasem .bc., uel ceonuerso, et habebit aream trigoni 
.abc. !Sam si trigonum siiprascriptuni .abc. tam magnum fuerit, uel Icnsa quam habuerit, 
(iat minor catheto, aut area trigoni uiueata, uel arborata fuerit, aut plena segetibus, 
ita quod cathetus ordine suprascripto hal>crc noii possit; tunc quot sunt perticc in la- 
tere .ab., tot pedes sint in linea .ai.: similiter ct quod pertice fuerint iii latore .ac., tot 
ptnlcs sint in linea .ak.', ct copuletur linea Jk., ct iiiuciiiat calheluni cum Iciisa, supra- 
scripto modo, in trigono .<z /A*.; sitque .al., et protrahet cathetum ,al. in directo supra 
punctum .m.; linea uero ,am. est cathetus trigoni .abc.,ul in geometria aperte declaratur. 

De proportionibus ct accidentijs, que funt in trigonis 
f)Cr protractionem linearum in ipsis. 

Cv’M duo sint nota latera trigoni ; et in eis recta protrahatur cquidlstaus reiiqun 
lateri; ct sectiones unius lateris note fuerint; tunc sectiones alterius note criiiit» et linea 
protracta notu erit. Sil trigonum .a6g., et iu ipso protracta sit linea .r/e. cquidistans 
basis .bg., secausque latera .ab. et .ag.; ct sit .ad. 4., et .bd. s., et .ag. !S., ct .bg. u. 
Dico quod sectiones .ae. ct .eg. note erunt. 

Quoniam cquidistans est linea .de. linee bg., propurlionaliler secla sunt trigom Utera, 
ut Euclides in sexto libro aslcndit. Est enim ut .ad. ad .db., ita .ae. ad .eg. Ergo 
sicut .4. est ad .9., ita .ae. est ad .eg. Similiter erunt cuniuncte projiortionales sicut 
.ad. ad .ab., ita .ae. e&t ad .ag., scilicet sicut .4. ad .13., ita .ae. ad .ag., .sciiicet iid .15. 
Quare multiplicatio de .4. iii .15. est sicut multiplicatio de .u. iii lineam .ae.: ergo diui.si!> 
.60. per .13., uciiiunl 4. pro linea .(I e.; quibus extractis ex .ag., scilicet dc .15., nm»- 
neiit ~ 10 . pro linea .eg. Vel aliter» quia pevmutalim est sicut .ab., scilicet .13., ad ,db., 
s(*ilicet .9.» ita .ag., scilicet .13.» est ad .eg. Quare si diuiserinius nouies .15., scilicet . 135 ., 
p<*r .13.» nimirum ad eadem 10 . ueniemus pro linea .eg.’, uel quia est .sicut .4. ad 
ita .ae. est ad ,eg.: diuidenda est | linea .ag. in . 4 . ct . 9 ., scilicet tti . 13 . |>arte.s,el erunt 
pro liuca .ae. cx tuta .ag.; ct pro linea .eg. erunt siniitilcr cx ag.: quare ac- 
ceptis et de .I.S., habebimus supradicta 4 . et ^ 10 . 8ed sit .ad. 4., et .db. 9 ., el 
ae. 4.; et .eg. sit ignota. Quoniam est sicut . 4 . ad .u., ita ~ 4. sunt ad .eg.: multi- 
plicabis itaque . 9 . pcr ^ 4.; et diuides per .4., exibunt ~ tu. pro linea .eg.: et si igno- 
raucrimus lineam .ae. tantum, multiplicandum erit . 4 . per ^ to., et diuidendum {>t‘r .9.; 
quia sicut .bd. ad .da., ita .ge. ad .ea. Similiter demonstrabimus, lineam .de. esse nolam; 
cum ipsa sit equidislaiis linee .bg., erit simile trigonum .ade. ei quod est .abg. Quare 
circa cquulcs angulos latera sunt proportionalia: csl ergo sicut .ad. ad .de., ita .ab- 
iid .bg. Quare si multiplicatio ex .ad. ia .bg,, scilicet de .4. in .I4.,diulsa fuerit per .ab., 
egredientur n ^**'‘‘'* -de., que »»portel>al ostendere. 
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Volumus inueiiire quantitatem linee protractae^ et terminate in notis terminis duo- 
nuD laterum trigoni, que non sit equidUtans rcli<{uu lateri. Sit idem trigonum Ma^.\ 
et protracta sit liiica .ez. et sit ,eb. diie tertie liuec .ba. et .z. sit in medio .bg.x ergo 
.bC‘ est |t)., remanet ,cn. ^4.: nolumus ergo scire quantitatem ^z.: protrahatur cathetus 
.bd.t quam esse .is. superius demonstrauimiis; et est minor casus .ad. s.; maior quuejue 
.dg. est .9.; et per punctum .e. Ikisi .ag. equidistaiis ducatur et per punctum .z. e<|ui« 
distans catheto .bd. protrahatur .ztk. Et quoniam linea .zk. equidistans est linee .bd.^ 
est sicut .zg. ud -gb.^ ita .gk. ud .gd.f et .zk. ad .bd.: sed .gz. cx.gb.vH medietas. Quare 
gk. C 2 L .gd. et .zk. c\ .bd. sunt medietas. 

Ergu.gA-. est ^ 4., ct remanet .kd. totidem, et .zk. est .S. Rursus protrahatur .e/, equi- 
distans catheto .bd.; cnli|ue sicut .oe. ad .ab.^ iU .af. ad .ad.^ et .ef. ad .bd. Qtiarr 
.af. est I i., remanet .fd. J 3., et .ef. est .4., scilicet tertia pars ex .bd. Et quoniam eqiii- 
distantes sunt linee .e/, ct .tA*. catheto ct siiu inuirem equidistantes sunt, et co- 

pulaut equidistaiites .et. cl .fk.; quare .tk. est equalis .ef, et .et. liucc fk. Sed ./k. 
equatur duabus, que sunt .kd. et .df.^ hoc .est J 4. et | s.Quarc tuta .kf. est^ 7. Ergo .te. 
est f 7. Similiter .<A‘. est 4, cum sit equa .e/., i'emanet .tz. i. Et quoniam in duabus 
equidistanlibus .ei. cl .ag. recta incidit .sA.; exterior angulus .zte. e<|ualis est oppi>sito, 
et interiori .zk/. Sed rectus .zkf.y cum rectus sit qui sub .bdk.^ rectus quoque ipii 
suh .zte. Orthogonium ergo est trigonum .zte.; ct suiit duo latera nuta, illa uidelicel 
que continent angulum rectum. Quare tertium latus, scilicet .ez., notum erit, ut predi- 
\imus; cum quadratus eius cquetur duobus quadratis linearum .zt. et .te. Nam quadratus 
ex .zt. est .4., et ex .te. est .si., ct tertia, ct trigesima sexta pars unius; quibus additis 
cum .4.. reddent || 6S. pro quadrato linee .ez.; quorum radix, que est parum amplius ex 
/;9., est 4|umitilas linee .«z.; quod oportebat ostendere. Possumus autem aliter ad iiolitiam| 
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linearum Z/. ct .te. deucnirc. Est enim trigonum .zti. simile trigono .6</g. propter f.i 

rectam .ti.y que est equidistans linee .dg. ct .zt. linee .hd.i est enim latus .zi. la- 
teri .hg. simile; cl ./V. lateri .gd.; reliquum .zt. reliquo .bd. csl simile: e.sl ergo 
sicut .zi. ad .bg.f ita .it. ad .gd., et .zt. ail .bd.; est e»ira.gt. tertia pars ex .gb.; et .gz. 
est medietas ex .gb. Quare .iz. est sexta pars ex .gb., .scilicet J . Ergo .zt. est sexta ex 
.bd., scilicet ,t.; et .it. c.st sexta ex .gd., scilicet J i.; quo etiraclo ex .i>., que est } 
remanet ./e. { 7, ul prediximus. 

Aliter pnitrahatur .ic. equidistans linee .bd.; el erit trigonum .icg. simile trigonis 
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■bdg. cl .zti. : est ergo sienl .gi. ad -gb.j ita .gc. ad el «/c. ad .hd. F.st enim .gi. 
tertia pars cx <gb.; el .gc. est tertia ex .gd.‘, et .ic. est tertia similiter ex .bd.t ergo .gi. 
est et .gc. 3, el ./c. 4. Et quoniam tngonum .s//. simile est ttigono ./cg.f ^st sicut 
.zi. ad .ig.y ita .ti. ad .cg.: est enim .gi. medietas cx Jg.; quare .it. est medietas ex .gc. 
et .zt. est medietas ex .ic.; qtic o{>ortebat ostendere. 

Verum si lineas .se. et .ga. extra trigonum in puncto .A. protralierimus ; et uoluc< 
rimus .scire quantitatem linearum .ab. et .eb.; ducemus lineam .te. in .ef.; et diuide- 
mus summam in .sf., et hal>el>imus lineam .//{.; et hoc faciemus, 'quia trigonum .zte. 
simile est lngono.f/4.: est enim .te. equidlstans recte .gb.; et in eis incidit recta .zh. 
exterior angulus, qui sub .zet. equalls e.st interiori el oppositu, qui suh. ebf.; et an* 
guius .zte. equalis angulo, qui sub .efb.; cum ambo sint recti. Reliquus autem qui sub 
.fze. reliquo, qui suh .feb. est equalis. (^>uare est sicut .zt. ad .<e., ita .ef. ad .fh. 
(.hiare miiltiplicatiu .te. in .ef. ditiisa per .zt.f reddit lineam fh. Vel (|uia permutatim 
est sicut .5/. ad .e/*., ita .fe. ad .fb. Est enim .zt. medietas ex .ef.; quare .te. est me- 
dietas ex ./Vi., biKT est .fb. e.st duplum cx .te. Sed .te. est | quare .fh. est | ii; de 
quibus extractis reroauet .xr/i. 14. Item enim est sicut .zt. ad .e/., ita .ce. est ad 
.eh. Quare e.st duplum ex .ez. Sed quia ,ez. est .surda , accipiemus pn>p<>rtionem in 
quadratis carum, uidelicet est .sicut quadratus linee .zt. ad quadratum linee .e/., hoc 
est sinit 4 est ad iS, ita quadratum linee .ze. est ad quadratum linee .eb. (^uare qua- 
dratum iincc.e/i. est qimdniplimi quadrati linee .es. Vel adde in unum quadrata li- 
iieanim ,af. cl 'fb.; el ueniet quadratum linee .eb. .\liliT protrahatur linea .bz. extra 
trigonum, donec concurrat linee .bf. in puncto et .sit .bi. equidlstans liiiec .bg. Et 
quoniam equidlstantcs inter .b/. et ,bg. incidit linea ./x/., angulus qui sub .eib. equalis 
est .ei., qui sub .zhg.; ct angulus qui sub ei qiii .siib .zgb. est equalis; reliqui 
qui ad equales .sibi inuicem, qui .sunt a uertice. Ergo trigonum .tbz. simile csi trigono' 



.hgz. Quare est sicut .gz. ad .t/»., ita .hg. ad .bi.'. est enim .gz. equalis .zb.; et .hg. 
equutur .hi. Rursus quia similia suat trigona .ieb. el .eha.j erit quidem sicut .ae. 
ad .e/x., ita .ah. ad .bi.^ hoc est ad .hg. : est enim .ae. ex ,ab. tertia pars. (.)uare .ne. 
est medietas cx .eb.; et Jia. erit medietas cx .bi., hoc est ex .bg. ; remanet .ag. me- 
dietas ex .hg. Quare .ha. equatur .ag. Sed .ag. est .14.; quare .ab. erit similiter .i4.; et 
qucliliet 1 'ectaruni .bg. et .bt. erit .iS. Nam si coniuiictioiicm lincanim .se.cl .eb. habere 
nolumus; quia est sicut .zt. ad .e/., ita .ze. ad .eb. Sed .zt. csl ad .ef. sicut medietas 
.zt. ad medietatem ex .e/., hoc est sicut. l. csl ad.l. Adiaceat quidem quidam recta .mno.; 
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ct sit .mni.f ot nun sit .s. Ht quia est sicut .mn. ail .no.f ita .ze. atl .eh.', ct coniunctc 
proportionales erunt; cruiiU|iic sicut .mn. ari .mo.t ita .ez, ad .zh. Quare est sicut qua- 
dratum linee .mn. ad quadratum linee .mo.> lioc est sicut . 1 . est ad .9.» ita quadratum 
linee .ze. est ad quadratum linee .zh. Qiian* quadratum linee .zh. erit nonuplum ex 
quadrato Unce .se. Quare si per . 0 . multiplioaucrimus ^ os., que sunt r|uadnituni linee 
.ze>t halxdiimus \ ss8. pro quadrato linee ,zh. 

Aliter quia trigonum .zkh. urlhoguiiium est haUens angulum qui ad .A.; iiiiigantur 
quidem quadrata linearum .sA. et .AA.; et liatseUimus quadratum litiec .zh. Nam .Ar/. 
inuenta est superius esse J 4., ct .da. 5.» et .ah. u.: quare tota .kh. est * 23.; cuius qua* 
dratura est \ sss.; et rpiadratiim linee .zk. est .36.; et sic habemus pro quadrato linee 
.zh. [ 588., ut prediiimus. Rursus sit trigonum .hgdf cuius .hg. latus, ut diximus, sit 
.13., .gd. 14., et .hd. 15.; ct emiciatur .gd. in punctum et sit .ga. lo.; et super .gb. 
accipiatur punctus .5.; et sit .gz. 5 ., remanebit .zb. s. Queritur; si protrahatur .as., ct 
emiciatur u.S4|ue in .r., quanta cnl qiiatilila.s sectionum .de. ct .eb. Ducatur quidem per 
.b. punctum linea .bi. e<|tiidistans linee .gd. ; et emiciatur linea .ae. tn punctum .i., 
cruntque duo trigona .bzi. et MZg. sibi imtirem similia. Quare est sicut .ag. ad .g3., 
ila .ib. csl ad .bz. Sed .ag. est duplum cx .gz.’, quare .ib. erit . 16 ., scilicet duplum ex 
.bz. Item quia trigoiiuin .ae</. simile est trigono .eiA., est sicut .ad. ad .bi., ita .de. 
ad .eb. Nara .ad. ad .bi. est sicut octaua pars ei .ar/. ad uctauam partem cx .bi.i est 
enim .3. <»ctaiia cx .ad., et .2. est octaua ex .bi.’, ergo est sicut .3. ad .2., ita .de. ad 
.eb.’, ct coniunctim proportionales erunt. 

Quare sicut .3. est nd .3., ita .de. ad .db. Quare .de. e.st ex .db., fii;ilicet .9., 
et .eb. .6.; que oportebat ostendere. Sini itaque note portiones .bz. ct .zg. ct .bc. 
et .cd. ; ct sint c<Mlem suprascripte , ct trigonum sit idera ; et ignorantur .ag. cl 
.bi.: primum quidem quia e.st sicut .de. ad .eb., scilicet sicut .3. csl ad .2., ita | 
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.ad. a ) .bi. lirgo .ad. est semel .bi., et dimidium eius. Rursus quia est sicut .gz. ad .zb., 
scilicet sicut .5. est ad .8., ita .ag. nd .bi. Ergo .ag. est cx .bi.: tota quidem*.a/>. iii* 
iienta esi esse duodecim octaue cx .A/.; cum tota .ar/. sit semel .61., et dimidium cius. 
Quare extractis J. ex remanet ,gd. J. ex .bi. Ergo est sicut .7. ad .8., ita .gd. ad .bi. 
Qiiara multiplicatis .9. per .14., scilicet per.gr/.;et diuisa siimma per .7. Vel septimam de 
.14., scilicet .2., multiplica per .s., egredientur .16. pro linea .bi.,ex quibus .16. acceptis 
egredientur . 10 . pro linea .ag. Item sit idem trigonum .aAg.; et extra ipsum siimmatin 
.r/. punctus, qui non sit indirecto linee .Ag.; et per .d. punctum protrahatur linea .de. 
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48 DIS" 

rquidistans liasi .bg.‘, et sint .de. et .hg. nnte, remanebit ..ea. nnta; ciim tota .ab, sit 
nota. Et sumatur in .ab. punctus .z. notus; et copuletur et emiciatur in punctum .i. 
Dico, qiintl proportio .gi. a<) .ia. etit nota; compleatur figuni. Et quoniam trigonum 
.dzc. simile est trigono .zat., est sicut .cz. ad .za.; qiiunim pro{N»rlio est iinta» ita nota 
.de. est ad .ad. Quare ,at. ent nola. Rursus quoniam similia sunt trigona .hzb. et .zat.f 
csl sicut ,az. ad .5//., que sunt note, ita ,at. nota csl ad .bb. Quare .bh. erit uola po- 
sita est .bg,; ergo nuta est lota .bg. Et quoniam similia sunt trigona .big. et .iat. est 
sicut .bg. nota ad notam ,at.j ita .gi. ad ia.i ergo proportio .gi. ad Ja. est nota, ut 
oportebat ostendere. Rursus sit trigonum notum ruiii.s cathetus sit .gd.', et su- 

matur in ipso punctus notus .e.; et per puncta quidem .ae. protrahatur linea ,aez. 
Dico quidem, quod proportio .bz. ad .zg. erit nota: protrahatur itaque linea .gi. cqui- 
dislaiis linee .ab.; et producatur .az. in cl erunt trigona .aed. ct .ieg. sibi inuicem 
similia. Quare est sicut .de. ad .eg.,ita .ad. nd .gi.; erit itaipic nota .gi.f cum nota 
sit .ad.; ad quam .gi. proportionem hahet recta ./?/>., sicut .bz. ad .zg.: ci-go proportio 
.bz. nd .zg. csl nota ; quod oporte)>at ostendere. 

Et si punctus, per quem traiisieiit linea ah angulo nequaquam in catheto fuerit, ut iu 
trigono .dez.^ in quo datus est punctus .^.in lineam -e/g*, que non est cathetus, per quem 
punctus transit linea .cah.; et -sit nota proportio .ga. ad .ad., nec non et sit nola ,ge. 
Dico quidem, proj>ortioneiu .zh. ad .bd. notam esse: eisdem dispositis. Compleatur qui- 
dem figura; cC quoniam est sicut .ga. nota ad .ad. notam, ita .eg. nota ad .d/. Quare .di. 
nota erit; cl est sicut .ez. nota ad notam .di., ita .zb. ad .bd. : ergo proportio .zb. ad 
.bd. nola est, ut oportclwil osieiulerc. Et si proportio sectionum linee transcunctis per 
punctum .a. datuni, que sit Cf|tiidi$taiis catheto, nota fuerit que linea terminata sit ab 
una parte super basem in puncto .g., et ah alia su|>er lineam .di. in puncto .t., ut io Ime 
alia cernitur figura. Dico iterum, pmpnrtionom ,zb. ad .bd. notam esse. Quoniam simile 
est trigonum | .eag. ei quod est .ait., est sicut .ga. ad .at., ita .eg. ad protrahatur 
quidem in trigono .dez. cathetus .dk., ct erit .dt. ef|uuli$ .gk.; quia paralilogramuni est 
i{uadnl«Tlenini .dg. Qunra si addatur linee .ti. eqiialis linee .gk., scilicet .td., erit nota 
tota .di.: et quoniam est sicut ,ez. ad .di., ita .zb. ad .br/.Quarc pro|>ortio .zb. ad .bd, 
nota est, ut prediximiis. Er si punctus datus infra trigonum fuerit inter calhctnm, et 
angulum, a quo per punetnin extenditur linea ad latus subtendens ipsum angulum; 
similiter sectiones illius lateris note erunt. Silque in trigono cuius cathetus est 

.ad. datus, punctus .e.; et a puncto .b. per .e. ducta est linea .bez. 

Dico iterum, sectiones .gz. et ,za. nolc erunt: protrahatur per punctum .a. linea .it. 
equidistans linee .bg.; et expleatur liuea .bt., et per punctum .e. cquidistans catheto 
.ad. protrahatur .bi.; cl sit nota proportio .bv. ad .ei.; et siiil nola latera trigoni .ahg., 
nec mm et linea .^/4. sit nota: ct quoniam nota sunt latera trigoni .abg., notus erit 
el rasus .bd.; dc quo si extrahatur .bb. nola, reliqua .bd. nuta erit. Quare el ,ia. nota 
est, cum sil e<{uali.s .bd. propter .id. paralilogramum; et quia trigona .beh. cl .eit. si- 
milia sunt, est sicut .he. ad .ei., ita .bh. ad ,it.; ergo nota erit .it.\ de qua si aufe- 
ratur .ia., remanebit .at. nola. Et quoniam est sicut .bg. ad .at., ita .gz. ad .za. Ergo 
sectiones .gz. ud z.a. oula erunt, ut predtximus. Similiter si perpunctum datum infra 
trigniiiim a puncto lUto in iim» laterum trigoni linea protrahatur usque ad unum. Kx 
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lateribus trigoni inucnietur proportio sectionis illius lateris. Exempli causa: in trigono 
.bdg, sit datus punctus, punctus notus .e. in base -gd.', et infra trigonum sit datus 
punctus .a. Similiter notus in linea .zA'., que est cquidistans catheto Mi,', ct per puncta 
.ea. linea protrahatur .et. Dico, proportionem .dt.^A.tb. notam esse: compleatur figura. 
Et quoniam linea .zk. cquidistans est catheto .bi. , et .bk. est cquidistans .iz . ergu 
equaJis esi.bk. recte .iz. ct .zk. catheto que cum sit nota, eritque nota .zk. ct 
.za. nota est, remanet .ak. nota: et quoniam est sicut .za. ad .ak,, ita .ez, ad .kh. 
Ergo .kh. est nota: cui si addatur .kb., scilicet .zi.» <|ue nota esse punitur, erit .bh. 
nota. Et quoniam similia sunt trigona .etd. ct ,tbh., est sicut .ed. ad .hh.^ ita .</<. ad 
.ib.’, quod oporteiKit ostendere. Irem sit trigonum .abg., cuius .ab. sit .13., et .bg. M., 
et .ag. IS.; cuius cathetus .ad. est . 12 .; ct summatur punctus .d. extra trigonum, a quo 
ducatur recta .az. equidistans catheto .ad.‘, et sit .ez. t., et .zb. 1 .; quare .zd. erit .4. : 
ot sumatur iterum infra trigonum punctus . 1 .; et sit*.f7. 3.; ct sit equidistans catheto 
.ad.} ct sil .fz. 9.; ct |>cr puncta .e/, protrahatur linea .eik. Dico quod proportio .gk. 
ad .ka. est nota ; protrahatur linea .ai. equidistans l>asi .bg. ; et emittetur .eh. in 
puncto'./., ct ,i. in punctis ./ 1 . et ,m.', et sit ,tm. cqualis .ez.; et copuletur .em.; \ ct 
quoniam recte .ez. ct Jt. equidistantes sunt catheto .ad.^ erit recta ,tm. equidistans 
recto ,ze,i ct sunt cqiiales sibi inuicem, erit recta .em. cqualis ct equidistans rcctc 
.z^: ergo .em. est . 9 .; ct est equidistans recte .ai.', ct .th. est . 12 ., cum sit equalis .ad.i 
tota ergo .mh. est .u.r csl enim .mi. 5 ., remanet .//<. 9 .; est ergo sicut .mi. ad .ih., ita 
.em. ad .hi.; hoc csl sicut . 5 . est ad .9., ita .9. est ad ./</.; ergo .hi. est ~ I6. Quare tota 
.ai. est ^ 21 . Item quia cquidistuns est rcctc .ti., similia sunt trigona .chz, et .int. 
Quare est sicut .ti. ad .ez., ita .tn. nd ,nz. Quare .tn. est | i. Vel aliter: quia trigona 
.nit. et .iih. sunt similia sibi inuicem, est sicut .ti. ad .ih., Iukt est sicut .3. est ad .9., 
ita .nt. est ad ./ 1 /.; ergo .nt. est tertia cx .hi., scilicet | S.: cui si addatur .tg., erit 
.ng. I 9 .; et est sicut .ng. ad .ai., ita .gk. ad .ka.: est enim .al. | 21 , que sunt quiiitc 
.106., et in .gti. sunt quinte .47.; ei^o sicut .47. est ad coniunctum de .47. et dc . 106 ., sci- 
licet ad .i»3., ita .gk. est ad .ga., scilicet ad .is.: quare est sicut .47. ad tertiam dc .1S3., 
scilicet ad .si., ita .gk. est ad tertiam dc .15., scilicet ad . 5 . Quare si multiplicauerimus .5. 
per .47., et summam diuiserimus per .Sl., exibunt 4. pro linea .gk. Ueliqiiuin quidem 
est usque iu .15., scilicet 10 . remanebit pro ,kn. Aliter emiciantur linee .em. H .ag. 
in . 0 ., erit sicut .eo. ad .ai., ita .ek. ad .ka.: per hanc quidem pniporliotiera inucnic- 
mus .ak., ct tunc haljebimus .kg.} quod oportebat 6stcndci*e. 

Mam notitiam ex .go. et cx .ve. halicbitur pro promissa; quia trigonum .agd, si- 
mile est trigono .tf/b. Item si notitiam pimcli x., )}cr quem linea .e/, secat, cathetum 
.ad. hal>crc uolumus; quia trigonum .ncd. e.st simile trigono .ica., est sicut .nd. ad 
.al., .scilicet sicut duc quinte suiit ad se, ct ad quintas .106., scilicet sicut 2 sunt ad 
■ los., ita .dc. esi ad .da. Quare .dc. csl unius integri, remanet .ca. ~ 11 . Vel st pro- 
traxerimus cathetum .nx., erit sicut .ex. ad .xn., ita .nd. ad .dc.: est enim .ef. cqualis 
.dz., et ,dn. cqualis .f.c. Quare .ex. nota est. 

Rursus .sit .ge. uicc .ez. in hac alia figura, ct sil 2 ; I.alera ucro Irigonj ct cathctu.s, 
iicc non et linea .ti. sint ubi prediximus ; ct .sit angulus .egt. rectus. Quare er(ui> 
distalis erit rectis .i7. et et protrahatur per puncta .ei. linea ,ef. Volumus ergo 
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scire sectiones linearum ,gb. et .ad,^ nec non et »ab. Emiciatur quidem linea .ef. io 
puncto x.y et linea .tL in puncto et copuletur xal.\ ct sit cquidistans linee .6g.; 
eritqiic ut xg, ad .t/., ita .gz. ad .zt. Quare erit sicut xg. et >ti. ad di.y hoc est sicut 
.5. ad >3 m ita .gt. ad .zt^t ergo ,zt. erit | s.,cum .gt. sit .4. Item est sicut .ti. ad 4*/., iU 
.zt. ad ,tc. Quare ./c. est ^ 7; de qua dempta ./a., remanet .ac. |i. Item est sicut .td. ad 
se ct ad .aCt ita ,dh. ad .da. Quare .dh. est ; remanet .ha. ^ i, ] Rursus quia est 
sicut .zb. ad se et ad ita .bf. ad .ba.', erit ergo Jff. ^ n; reliqua .fa. erit H i. 

Is TRicoso orthogonio notorum laterum protrahatur extra trigonum latus subtendens 
angulum rectum per longitudinem notam; ct a termino ipsius linee ad angulum rectum 
recta producatur, erit etiam ipsa linea nota. Exempli causa : sil trigonum orthogo- 
nium .abc. notorum laterum, habens angulum .abc. rectum; ct emittatur latus .ac. extia 
trigonum in punto .d.\ et sit tota .ad, nota; et i puncto .d. ad punctum ,b. protra- 
hatur recta .bd. Dico, lineam .diP. notam esse; quod sic probatur. Protraham rectam .ab. 
secundum rectitudinem in infinitum per punctum u?.; et per punctum .d. protraham 
rectam .de. equedistantem linee .bc.; et erit angulus .aed. rectus; cum sit cqualis aa- 
gulu .n^c.:quia cum in duabus redis cquidistantibus recta incidit, erit interior angulos 
cqualis exteriori et opposito. Nam in equidistantihos .bc. ct .ed. recta incidit .ae.i 
quare angulus .aed. e<pialis est angulo xbc. . propter eadem ergo ct angulus .ade. 
cqualis angulo .acb.', ct angulus qui ad .a. est comunis. Quare trigona ,abc. et .aed. 
equiangula sunt, ct sibi itiuiceni similia. 

Similia uero trigona circa equales angulos latera habent proportionalia. Quare est 
sicut MC. ad .ch.^ ita .ad. ad .de. : permutatim ergo erit sicut .ad. nota ad .ac. no- 
tam, ita .ed. atl .bc* notam. Quare recta .ed. erit nota. Similiter est sicut .ad. ad .ac., 
ita .ae. ad .ab. notam. Quare recta .ac. erit nola: de qua si auferatur recta .ab. nola, 
remanebit recta .he. nuta; cuias quadratum si addatur cum quadrato linee .de., egre- 
dietur quadratum linee .bd. nutum: ct sic ostenditur, lineam .bd. esse notam, ut predixi. 
£x huc quidem figura egreditur solutio suhscriptg questionis mihi proposita a quodam 
ueronensc. qui proposuit, arI>orcm quamdam erectam esse prope ripam cuiusdam flu- 
minis; et fuit longitudo arboris peJuum .40.: quam lungitmlincm pono lineam .hg.\ et 
spatium, quod erat a pede arlmris ustjue ad flumen, posuit esse pedum .5.; quod spa- 
tium p<xsui lineam .bc.', et fuit in arbore .bg. acceptus punctus quidam .a. \ et fuit 
.ba. to. pedum; et in puncto .a. secta fuit arimr , ct cecidit superior pars .ag., que 
erat .30. pedum super lineam .atl. taiigeiLS punctum .c. ; et fuit linea .ad. 30.: petijt 
quanta esset quantitas lineg .db. egredientis a puncto summitatis arboris usque ad 
punctum pedis ipsius. Vnde cum uellem hanc questionem .soluere, intellexi figuram su- 
prascriptam; ct aggregaui quadrata linearum .ba. ct dtc., hoc est .loo. el .35., ct habui 
.135. pro quadrato linee .ac.i ct quia erat sicut .ad. ad .ac., ita .ed. ad .bc., fuit sicut 
quadratum linee .ad. ad quadratum linee .ac., hoc est sicut .ooo. ad .ii5., ita quadratum 
linee .ed. ad quadratum linee .bc., quod est .35. Sed proportio |dc .ooo. ad .135. est in 
minimis numeris sicut .30. ad .5.; ergo est sicut .36. ad .s., ita quadratum linee .ed. ad 
.35.: permutatim ergo fuit .30. ad quadratum linee .ee/., sicut .5. ad .S5. Sed .s. de .35. est 
quinta pars; quare .30. fuit |. quadrati linee .ed. Quare multiplicam .36. per .5., ct habui 
. 100 . pro quadrato linee .ed.x quod quadratum extraxi cx quadrato linee .ad., scilicet de 
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.900.) remanserunt .710. pro quadrato linee .ae.*. yel aliter quia e.st sicut .ad. ad .ac., ita 
.ae. ad .ab.i fuit ergo sicut .36. ad .5.) ita quadratum linee .ea. ad quadratum linee .ha., 
hoc est ad .too.: quare pennutatim est sicut .5. ad .ioo.| ita .36. ad quadratum linee .ae. 
Quare multiplicanda sunt .36. per .so.; quia .9. sunt de .ioo.;ct liabcntur similiter. 7S0. 
pro quadrato linee .ae.; eigo .ae. fuit radix de .710.: de qua extraxi lineam .ab., que 
est .10.) remansit mihi radix de .710. minus .to. pro linea .eb. i quam multiplicam in se, 
et habui .sto. minus radice de .isaooo. pro quadrato linee .eb.\ cui addidi quadratum 
linee .ed., quod est .iso., et habui .looo. minus radice de .issooo. pro quadrato linee ,bd. 
Quare .hd. est radix de .looo. minus radice de .issooo. ICt ut hec reducerem ad numerum 
ratiocinatum, accepi radicem dc .issooo., quam inueui esse J S3C. minus quam etiam 
extraxi de .(OOO., remanserunt 1 ^ 463.: dc quibus etiam accepi radicem, et habui |lt., 
et unam quadragesimam unius pedis pro quantitate linee .bd. Nec etiam pretermi- 
ctendum est demonstrare uiam habendi quadratum lincg .eb., que recisum uel abscisio, 
seu residuum nuncupatur; rum sit dinfereiitia, que est inter duas lineas potentia solum 
commensurabiles, scilicet inter .ae. ct .ab. rectas; quarum .ae. est radix numeri ratio- 
cinati, scilicet de .710., ct .ab., que est . 10 ., est numerus. Et quoniam recta .ae. diuisa 
est in duo in puncto .b. Quadrata linearum .ae. et .ab. equantur duplo multiplicationis 
.ab. in .ae., et quadrato linee .eb., ut superius demonstratum est : ergo si cx qua- 
dratis linearum .ae. et .ab., scilicet ex . 710 . et ex .loo., hoc est de .sio. auferatur du- 
plum multiplicationis ex .ab. in .ae.', quod duplum est equalc . 10 . radicibus de . 710 .; que 
etiam equantur uni radici numeri prouenientis cx multiplicatione quadrati de . 10 ., hoc 
est dc.400.in . 710 .; et qui numerus est .issooo., remanebunt .sio. minus radice dc .issooo., 
ut superius demonstraui. Rvasus si in trigono .abg. ab angulis .^b. egrediantur recte 
.be. et .gd. se iouicem secantes super punctum . 2 .; et sit nota proportio ex .ge. ad 
.ea., et ex .bd. ad .da. , erunt utique note proportiones .hs. ad .ze. et .gz. ad .zd. 
Sed antequam hcc demonstrare possimas, oportet nos tractare de compositione propor- 
tionum cx duabus, uel pluribus proportionibus. Nam illa proportio composita dicitur, 
que prouciiit cx multiplicatione omnium antecedentium ad multiplicatum omnium con- 
$e<}ucntium duarum, uel plurium proportionum. Verbi gratia: ex proportione, quam ha- 
)>cnt .1. ad .3., et cx ea quam habent .4. ad 9 componitur proportio ex .8. ad . 19 .; cum ei 
multiplicatione de . 1 . in .4. proucnient .9.; cx .3. in .9. uenient .15. Item ex proportione 
quam habent . 1 . ad .3. et .4. ad .9. et .6. ad .7. com{>onitur | proportio quam habent .48. 
ad .105.: cum ex multiplicato omnium antecedentium proucnient .48, scilicet ex 2. in -4. 
productam in .6.; ct ex multiplicato consequentium, scilicet ex . 3 . in .9. ducto in . 7 ., 
ueniunt . 105 .; sed proportio de .48. ad . 105 . est illa in minimis numeris, quam habent .16. 
ad .35. Et est intellectus talis compositionis, quod inter . 16 . ct .35. cadunt tres numeri in 
proportionibus suprascriptis, uidciicct sicut . 1 . ad . 3 ., ita .16. ad .t4.; ct sicut . 4 . ad . 5 ., 
ita .94. ad .30.; et sicut .6. ad . 7 ., ita .30. ad .35. Ex his enim procedit compositio propor- 
tionis duarum quantitatum, uel duorum numerorum: cum inter ipsas quantitates ciciatur 
quantitas aliqua, erit tuDC proportio prime quantitatis ad secundam composita ei propor- 
tione, quam habet prima quantitas ad ciectam, ct ex ea quam habet quantitas ciecta ad 
secundam. Cuius exemplum |)onamus in numeris: sint .7. electa inter .3. et . 10 . Dico 
quo<l pn»portio dc .3. ad .10. componitur cx ea quam habet . 3 . ad . 7 ., et oa quam 
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habent .7. ad .lu. Nam multiplicatio ex antecedentibus ad multiplicaturo ei consequen- 
tibus Ht sicut .3< ad .iO»; quam $i multiplicaucnrous insimul antecedentes, scilicet .3. per 
.7., proucuient .s!.: etsi muUiplicaucrimus insimul coiisctjucntes, scilicet .7. per .ie., 
proucniunt .70.: proportio quidem dc .t». ad .:o. est proportio si*plimg partis de .3t. 
ad septimam partem de .70.; ct est iliu quam habent .3 ad lo., ul diximus. Siroiliter 
iutcr duas quiiiititates possunt cici diie, uel plurcs quantitates; et erit proportio ipsa- 
rum duarum quantitatum composita ci ipsis proportionibus: ut si inter .3. et. lO eician- 
tur .5 ct .6 ct .7., erit proportio de .3. ad .lo. composita ex proportione, quam habent 
.3. ad .3., ct cx eis quam halx?nt .6. ad .6., ct .6. ad .7., ct .7* ad .10. 

ilis optime intellectis, oportet nos etiam dcmoiistrarc, quomodo ct cx proportione 
data extrahatur proportio aliqua: ul si uoUicris ex proportione quam hal>cnt .7. ad .8., 
extrahere proportionem quam habent . 0 . ad .5.; multiplicabis antecedens projiortioiiis, 
dc qua extrahenda est proportio, per consequens proportionis extrahendg, scilicet .7. per 
.S., proucnient .35. pro antecedente proportionis residug: et multiplicabis autcccdens 
extraliendg proportionis per consequens, dc qua extrahitur proportio, scilicet .0. per 
cront pro consc<{uentc residug questionis: ergo si ex proportione quam habent .7. ad 
.8. auferatur proportio de .6. ad .5., remanebit utique proportio dc .30. ad .48. Vnde si 
addiderimus pro|iortioncs quam haiHUit o ud 5, et 3S ad 48, proucniet proportio quam 
liabent . 810 . ad .tio.; ct est ipsa eadem quam habet trigesima |iars unius ad trigesimam 
partem alterius, scilicet .7. ad .8. Ilis itaque intellectis, o|H>rtct nos ostendere, antequam 
redeamus ad pnqmsitum, quomo<)o proportio quara lialH'l in suprascriplo trigono Mhg. 
recta ,ga. ud ,ea, componatur cx proportione, quam lialwt tota reflexa ,gd. ad partem 
suam .zd.i et cx proportione quam habet .Oz. ad .be.', et est ista demonstratio, que 
uocatur cata coniuiictum: a puncto quidem .e. protrahatur recta .e/, equidislans linee 
.gd,, ut in hac alia ostenditur ligura; et erit trigonum .aie, simile trigoito .adg. Quare | 
erit sicut .gn. ad .ne., ita .gd. ud .ei.i eiciatur itaque recta .zd. iutcr .gd. cl .e/.; et eiit 
per ea, qne supra diximus, pn>purtio .gd. ad .ei, composita cx proportione .gd. ad .dz. 
ct cx .dz. ad .ei. Sed proportio .zd. ad .ei. est sicut proportio .bz. ad .be., cum simile 
sit trigonum .bzd. trigono .bei., cum .zd. (‘<|uid}Slct recte .ei.: ergo proportio .gd. ad 
.ei. €t>mpoiiit«r cx proportione .gd. ud .dz. et .bz. ad .be. Sed proportio .gd. ad .ei. 
est sicut pri)|H)rtio .ga. ad .ae,‘, ergo pro|H>rtio .ga, ad .ae. com]>unitur, ut diximus, ex 
projHirlionc gd. ad .dz. ex .bz. a»l .be. Dico iterum <juod proportio .ga. ad .ae. com- 
ponitur ex proportione .gd. reflexu ad reflexam .be., ct cx ca quam lial>et .bz. ad .zd.’, 
quoniam equulis rsi proportio .gd. a<l .ei. pru;>urlioni .ga. ad ute. Si inter proportionem 
r|uani lialjct .gd. ad .ei. eicialur recta Me., erit proportio recte .ga. ad .ae. corajKxsila 
cx proportione quam habet gd. ad .be.,ci .be. ad .tf/.Scd proportio .be.ad .ei. e.st sicut 
proportio .bz. ad ,zd.} ci^o proportio .ga. ad .ae. (oni(«)uitnr cx proportione .gd. ad 
.be., et cx .bz. ad ,zd.; quod o|HM'lei>at ostendere. 

Nam semj)cr contingit, cum aJhjua proportio composita fuerit ex duabus proportio- 
nibus , erit etiam ijxsa eadem proportio composita ex proportione antecedentium ad 
permutatus conse<jucntes. Verbi gratia; proportio de .9. a<l .is. esi composita cx pro- 
portione quam hahet .3. ad .3., ct .4. ad .S.; erit etiam proportio de .s. ad .{$. compi^ita 
ex permuiuils proprtionibus, sicut cx cn quam halwl .i. ad .5., ct cx ca quam habet 
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.4. a«l .3.; quia muItipHratio de .3. in equa est multiplicationi de .3. in .3.; et sunt .3. 
et . 5 . in utraque compositione cooscqucntcs; et .s. et .4. sunt antecedentes. Simili quoque 
modo ostendetur, quod proportio ,ba. ad .ad. componitur ex proportione .he. ad .es.; 
ct ex ea quam habet .gz. ad.^r/.:si protraxerimus infra trigonum a puncto .r/. lineam 
equidistaiitcm linee .fre.; ct sic cx proportione quam baU*t .ga. ad .ae. ostensa est una 
concubinatio compositarum pmportionum. Rursus dico, quod pro]M>rtio .hd. ad .da.. 
componitur ex proportione .bz. ad .se,, ct ex pmporlionc .ge. ad quod sic proba- 
tur: a puncto quidem .a. protrahatur recta .at. erpiidlslans linee .he.^ ut in liac alia cer* 
nitui figura, que cala dicitur disiunctum; ct emiciatur recta .gd. usque ad punctum 
et quia equidistanlcs sunt recte .at. .zb.\ et in c« incidit recta equalis est an- 
gulus, qui sub .tad. angulo, qui sub .dbz.i propter eadem et angulus qui sub ,atd. equu- 
lis est angulo, qui .sub .dzb.^ et anguli qui ad .d. cum sint a uerticc sibi inuicem sunt 
equales: ergo equiangula sunt trigona .atd. et .dbz.^ ct circa equales angulos habent 
latera proportionalia: quare erit .sicut ,db. ad .^s., ita .da. ad .at.i permutatim ergo 
erit sicut .bd. ad .da.^ ita .bz. ad .at.x eiciamus ergo rectam .se. inter .zb. ct .at.', erit 
tunc proportio .bz. ad .at. , hoc est proportio .bd. ad .da. compasitaex proportione, 
quam habet .bz. \ ad .ze., ct ex ea quam habet .se. ad .at., hoc est .ge. ad .ga.\ aim 
simile sit trigonum gez. trigono .gat.i ergo proportio .bd. ad .da. componitur cx pro- 
portione .bz. ad .se., et .ge. ad .ga. Vel proportio .bd. ad .da. componitur ex propor- 
tione .bz. ad .ga., ct cx proportione .ge. ad .es.; quod sic ostenditur: inter .hz. et .at. 
eiciatur recta .ga., erit proportio quidem .bz. ad .at. composita ex proporliane .hz. ad 
.ga., et ex proportione .ga. ad .at. Sed proportio .ga. ad .at. est .sicut proportio .ge. ad 
.es.; ergo proportio .bz. ad .at., hoc proportio .bd. ad .db. componitur ex proportione 
.bz. ad .ga., et cx proportione .ge. ad .es.; quod oportebat astcnderc. Et sic ostensa 
est una combinalio compositionis proportionis .bd. ad .da. Similiter uslcndelur, quod 
proportio .ge. ad .ea. componitur ex proportione .gz. ad .zd., ct cx proportione .bd. 
ad .ha.: si protraxerimus a puncto .a. cquidistantem linee .gd., ct copulaucrimus eam 
cum Unca .be. NVKC reuertamur ad pro|>ositum; et ostendam, quod si proportiones 
.ge. ad .ea. , et .bd. ad .da. fuerint note; erunlqiie utique proportiones .bz. ad .se. 
et .gz. ad .zd. note. Cum itaque proportio quam habet .ge. ad .ea. nota componatur 
ex jiroportionc quam lialict .gz. ad .zd., et cx pi‘ 0 ]>ortione quam habet Md. ad .ba. Si 
ex proportione fjuam habet .ge. ad .ea. auferatur proportio .bd. ad .ba., que est nola, 
rcmaneljtt nola proportio .gz. ad .zd. Similiter si ex proportione quam habet .bd. ad 
.da. auferatur proportio .ge. ad .ga.., remanebit nota pi“oportio .bz. ad .ce.: que omnia 
ut clarius uideantiir, pimaimis lineam .ag. esse ts, et lineam .ab. esse .is.; ct sit .ge. tertia 
pars cx .ea.\ ct .bd. sit dimidium cx .da.} cril ergo proportio .ge. ad .ea. sicut I ad 3: 
de qua si exlmliatur projiortio ,bd. ad .ba., scilicet ea quam habet i ad 3 , remanebit 
proportio .gz. ad .zd., sicut .3. ad .3.; quare erpialis est recta .gs. recte .s</.; ct sic propor- 
tio .gz .zd. inuenta est nota. Similiter si cx proportione quam lial>ct . 1 . ad .3., scilicet 
.bd. ad ula., extraxerimus proportionem quam habet .1. ad .4., scilicet .ge. ad .ga., re- 
manebit proportio, quam halict .3. ad . 1 ., proportione .bz. ad .se. Et quanuls proportiones 
sectionum reflexarum .sint note, tamen longitudines ipsarum reflexarum habere non possu- 
mus nisi per Ikisis notitiam; quam ponamus esse radicem de .97.; ct studeamus super latus 
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.a^.inuenire casum perpendicularis cadeoUs super eam al> angulo. 5.; et inueoiemus ipsum 
esse, per ea que demonstrata sunt inuentiorie casuum, punctum .e.; quare recta .be, 
cathetus est su|>er rectam Mg, Orthogonia ergo sunt trigona ,beg. et xba.: (piare si 
(piadratum lateris .eg., quod est . 16 ., auferatur ex quadrato linee Mg,t scilicet dc .07.* 
remanclmnt . 81 . pro quadrato linee .be.; quare recta ,be. est . 0 .: et quia .bz. ad .ze. est 
sicut .2. ad .1.; &t c^niungerimus proportionem .bz. ad .se., inueiiiemas ipsam sicut .3. ad 
. 1 . Quare | recta .be. tiipla est recte .ze.: quare cum .be. sit .o.,erit .ze. 3, et .zb, erit .6. 
Item ut inucniamus longitudinem recte .gd. , faciemus cadere cathetum a puncto .g. 
.super lineam .ab.f (pic sit Unca .gk.; ct erit notus casus .bk. per ca que demonstrauimus 
in inuciitionc casuum: quare .kd. remanebit nota, et erit 1 1 .: unde si ei quadrato linee 
.gO. extraxerimus quadratum Unee .bk., que est{t., remanebunt pro quadrato linee 
.gk. ~ 92.; «juibus si addiderimus quadratum linee .dk., scilicet .8. minus ucnient 
. 100 . pro quadrato Unce .gd.; ergo Unca .gd. est . 10 .: quare quclibet rectarum .gz. zd. 
est cum ambe silii inuicem inuente sint cquales. Iterum sine basc reiteretur figura 
trigoni supradicti, dico quod proportio .gd. ad .dz. componitur ex duabus proportio- 
nibus linearum .ga. ad .ne., ct .5e. ad .s5.; quod sic prol>atur. In puncto quidem .3. 
protraliam lineam ,zi. etpiidistantcm linee .ga.; et erit trigonum .d.z.i. simile trigonO 
.dga.; quare proportionalitcr est sicut .gd. ad .dz,, ita .ga. ad ,zi. : et ciciatur uie. 
inter .ga. et .zi.; ct erit proportio .ga. ad ,zi. composita ex proportione .ga. ad .ae., 
ct cx .ae. ad .iz. Sed proportio .ea. ad ,zi. est sicut proportio .eb. ad .bz., cum simile 
.sit trigonum .bzi. trigono .bea.; ergo proportio .ga, ad .zi., hoc est proportio .gd. ad 
.dz,, componitur ex proportione .ga. ad Jie. , et cx proportione .eb. ad .bz. ; quod 
oportebat ostendere. Ex hoc ei^o manifestum est , quod «piando proportio duarum 
quantitatum componatur ex proportione tertig quantitatis ad 'quartam, et cx propor- 
tione quintg (piantitatLs ad sextam; tuuc proportio tertig quantitatis ad quartam erit 
composita cx pro|K)rlionc primg quantitatis ad secundam, et sextg ad quintam : fuit 
enim proportio priing quantitatis .ag. ad secundam .ae. composita cx duabus pro- 
portionibus, scilicet cx ca quam habet tertia quantitas .gd. ad «piartam .zd., et ex 
proportione (|uintg ./^5. ad sextum .5e.:m«K]u inucnimiis, proportionem tortig quantitatis 
.gd. ad quartam .zd. compositam c&sc cx proportione primg quantitatis .ga. ad secun- 
dam .ae., ct ex proportione sextg quantitatis .be. ad (juintam .bz. Ostendam* rursus 
iu eadem figura, quod proportio .gd. ad .dz. componitur cx proportione .ga. ad .zb. , 
ct cx pro^Kirtione quam balict .be. ad .ae. ; «{uod sic proliatur : est enim sicut .gd. 
ad .dz., ita .ga. ad .zi.: adiuccat quidem recta .zb. inter .ea. ct .zi.; ct erit proportio 
.ga. ad compc»sita ex .ga. ad .zb., et cx .zb, ad .si. : si proportio .bz. ad .zi. est 
sicut proportio .be. ad .ea.; ergo proportio .ga. ad .zi., scilicet proportio .gd. ad .dz. 
componitur ex proportione .ga. ad Jfz., ct ex proportione .be. ad .ea., ut prediximus: 
et sic in liar ftgura astensa est alia combinatio proportionum » Sunt enim decem ct 
octo combiiialioncs proportionum , que ostendi possunt in hac figura cata , ct quas 
etiam in libro meo in regula baracti demonstraui. Sed quia cx his | «diligitur tantum 
.«cientia halieodi notitiam alicuius ignotg quantitatis per notitiam quinque quantitatum 
notarum; cx quilms .sex quantitatibus proportio unius ad aliam componatur ex duabus 
proportionibus reliqtianim «{uatuor quantitatum, non curo reliquas combinaliones osten- 
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dere. Sed qualiter ad ootiliam quantitatis ignotg per quinque quantitates notas uenire 
debeamus, et ordine cum suprascriptis numeris demonstrare curaui. Sit itaque proportio 
primg quantitatis .n. ad secundam .b. composita ex proportione tertig quantitatis .g. 
ad quartam .d., et ci proportione quintg quantitatis .e. ad sextam .2.; et sit ignota 
quantitas .tt.i et quia proportio ad .b. prouenil ex proportione multiplicati ante> 
cedentium duarum reliquarum proportionum ad multiplicatum duarum consequentium 
eanimdcm , eiit multiplicatio multiplicati ipsarum antecedentium in quantitatem .b. 
equalis multiplicationi ipsarum consequentium in quantitatem m. Quare si multiplica- 
uerimus multiplicationem ex .e. in .g., que sunt quantitates antecedentes, per quantitatem 
.b.‘, et diuiserimus summam per factum ex multiplicatione .d. in .z., que sunt conse- 
quentes, prouenit utique quantitas .a. nota. Verld gratia: sit 16., et .b. sit .12., et .g. 
sit .10., et ,d. sit .S., et .e. sit . 6 ., ct .z. sit . 9 .; ct multiplicentur .0. per .iO., scilicet .e. 
in .g.f ueuient .60.; quibus ductis in . 6 ., scilicet in .12., prouenient . 720 . Similiter si multi- 
plicauerimus .0. per .5.; quod totum per .10., prouenient . 790 .* ergo cum equalis sit mul- 
tiplicatio ex .e. in .g. ducta ,b. mulliplicationi ,z. in .d. ducta io .a.; si multiplicationem 
ex .2. in .d. diuiserimus factum ex multiplicatione ex .e. in .g. ducta in . 5 ., scilicet .720. 
per .45., proucment utique .16. pro quantitate .a. Sed si quantitas .b, ignota; et relique 
quinque quantitates sint note; diuiserimus . 720 ., que proueniunt ex .0. multiplicatis in . 5 .; 
quod lotum in .16. per .60., que proueniunt ex . 6 . multiplicatis in .10., prouenient .12. 
pi*o quantitate . 5 . Sed sit ignota quantitas . 9 .; diuidemus iterum . 720 ., que proueniunt 
ex .a. in .d. et in .z. per factum ex .b. in .e., scilicet per . 72 ., prouenient .10. pro quan- 
titate .g. Sed sit ignota tantum quantitas .d.) diuidemus iterum . 720 ., que proueniunt ex 
.e. ducta in .g.; quod totum in .b. per factum cx .n. in .z., scilicet . 144 ., prouenient .s. 
pro quantitate .d. 

Rursus sit tantum ignota quantitas u;.; diuidemus iterum . 720 . que proucniunl ex .2. 
in .d. et in .a. per factum ex quantitatibus . 5 g., scilicet per .120., prouenient . 5 . pro 
quantitate .e. Ad ultimum sit ignota quantitas .z.; ct relique quantitates sint note; di- 
uideutur iterum .720., que proucniunl cx .e. in .g. ducta in .b. per factum ex ,a. in 
scilicet per .60., prouenient .9. pro quantitate .z. Et notandum, quod quantitates .adz. 
uocautur societates prime. Relique uero tres quantitates, scilicet .bge., uocantur so- 
cietates secunde. Componitur quidem proportio unius cuiuscumque quantitatis prime 
societatis ad unamquamque sccundg ex duabus | proportionibus reliquarum quatuor 
quantitatum, secundum unam combinationem , uidclicct proportio quantitatis .m., que 
est ex societate quantitatis primg ad quantitatem .b. , que est ex societate secunde 
com{K)nitur cx duabus proportionilnis reliquarum quatuor quantitatem, scilicet cx pro- 
portione, quam lialx‘t .g. ad .d.^ et cx ea quam habet .e- ad .z., secundum qucxl de- 
monstratum est : uel coropoaitur proportio .a. ad . 5 . ex proportione quam habet .g. 
ad .2. , et .e. ad .d. Item componitur proportio quantitatis .a. ad quantitatem ,z. cx 
pro|X>rtioni!>us .b. ad .d» et .e. ad .2. Vcl ex proportione quam habet .b. ad .z. et .e. 
ad .d. Componitur etiam proportio quantitatis .a. ad quantitatem .<?. cx proportionibus 
.b. ad .2. ct .g. ad ucl ex proportionibus .b. ad .d. et .g. ad .z. Simili quoque modo 
componitur proportio quantitatum .^z.,quc sunt ex societate prime ad tres quanti- 
tates reliquas cx proportionibus quatuor reliquarum quantitatum; et sic sunt nouem 
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proporlioneii com|>asite ex tribus quantitatibus societatis primg aci tres quantiutrs 
societatis sccumlg : codemque modo egredientur alie nouem compositiones proportionis 
ex quantitatibus societatis secundg ad tres societates quantitatis piixng ; et quelibct 
ipsanim compositionum proucniet combinata; et sic erunt inter omnes decem et octo 
combinationes proportionum in ipsis sex quantitatibus: et quanuis mutentur propor* 
tiones, tantum iioii uocantur societates predicte: quare multiplicatura unius cuiusque 
scxrictatis erit 7i0, ut superius inucnirous; et est illud quod procedit ex antecedente 
composite proportionis in consequentes compositionum. Non enim aliqua ex sex quan- 
titatibus predictis proportionem compositam habere poterit ad aliquam ex sua socie- 
tate cx proportione reliquarum quatuor quantitatum » uidclicct proportio quantitatis 
.n. ad quantitatem a/., ucl ad quantitatem ,z. com^joni non potest ex projiortionibos 
reliquarum quatuor quantitatum; occ etiam proportio quantitatis .d. ad quantitatem .s.; 
uel ad quantitatem componitur; neque proportio quantitatis ,z. ad quantitatem .d.a. 
componi [>otcrunt cx reliquis quatuor quantitatibus. 

Similiter non componetur proportio quantitatum M.g.e. inter se, cum sint unius so- 
cietatis; et sic erunt duodecim proportiones in liis sex quantitatibus, que non compo- 
iicutur ex duabus proportionibus reliquarum quatuor quautitatimi. Uis itaque expli- 
catis, ueniamus ad meulioitcm (juadrilatcroium camporum. 

Incipit pars secunda terti^ distinctionis 
de mensuratione quadrilatcrorum. 

Aree quidem camporum quadrilatcrorum rectos angulos habentium colliguntur, se- 
cundum quod superius in alia distinctione docuimus. Qui cum habent latera equalia, 
multiplicatur unum ex lateribus in se; et cum habent latera inequalia, multiplicantur | 
fui. >1 longitudines ipsorum per latitudines; et sic baliemus cnibadum ipsorum. Reliqua uoro 

qiiadrilatera iu quatuor dilTeiTnttas ditiiduntur; in prima quarum sunt rumbi,in se- 
cunda liimboides, in tertia capita altsrUsa, que duo luntiim latera habent cquidislantia; 
iu quarta sunt diuerstlalcra, quorum iiulliim laterum reliquis equidlstat; quorum omnium 
nicnsurationcs aperte in suo loco monstiTibuutur. Sed antequam ad dimensiones ij>sorum 
quadrilatcrorum ucniamus, quedam su|K*r proscriptis quadi ilateribns, que ad notitiam 
buius artis animum introducunt, proposui demonstrare. Que pertinent ad solutionem sei 
regularum, i[\xc uciiiunt ex tnbus essentijs, que suiit in numeris. Sunt enim numeri 
et fraclioiics conim, aut radices quadratorum , aut quadrati, aut numeri simplices. 
Quando numeri in se multiplicantur radices dicuntur facti cx multiplicatione quadrati, 
seu census appcllaulur. Cum autem numeri non habent respectum ad radices uel ad 
quadratos numeros, lunc simpliciter numeri uocantur. Quare secundum bane distio- 
etionem omnis numerus est quando(|uc radix, ucl quadratius, uel simplex. Nam ex liii« 
(rilius essciitijs tres regule simplices, totidemqne composite proucniunt. Simplices enim 
sunt quando in questionibus arithmeticis uel geometricis inueniunlur, radices c<]uari 
quadratis, uel numero quadrati, uel partes unius quadrati equari radicibus, uel nu- 
mero. Vel cura numerus c(|natur radicibus , ucl quadratis et ceonuerso . Composite 
quidem siiut quando inueniiiutiir, nidices Ci|uari quadratis et numero, uel quadrati ra- 
dicibus et numero , aut numerus radicibus et censibus. Qi\adraitim autem tiu(»d ra- 
dicibus equatur est ac si dicas. Quadratum e<[natur quatuor radicibus ; radix etgo 
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quadrati est .4.; ct quadratum est . 16 ., hoc est latus superficiei quadrate et equUatere 
et equiaogule est .4.; et eius embadum est .16. Nam quot unitates sunt in unoquoque 
laterum ipsius, tot radices in eius embado continentur, ut in hoc quadrilatero .abed. 
ostenditur, quod habet in unoquoque laterum perticas .4. Quare embadum eius equatur 
quatuor radicibus, quarum una est quadrilaterum .ae.\ secunda .zt.\ tertia Ak.\ quarta 
quadrilaterum .Ik.cd.x et si latus quadrati fuerit .5., equalatur radicibus; et erit qua> 
dratum .ts. Et cum dicitur; quatuor quadrati equantur ,u. radicibus, tunc unum qua> 
dratum equatur sex radicibus; et unaqueque radix est . 6 ., et quadratus est ct cum 
dicitur: medietas quadrati, siue census equatur quatuor radicibus, tunc census equabilur 
. 8 . radicibus; et erit census .64., et radix eius erit . 8 . Itero quinta pars quadrati equatur 
tribus radicibus; ergo quadratura, scilicet embadum cius, equatur .15. radicibus. Quare 

eml)adum est ct latus quadrati est .15. Similiter quoque <iuod fuerit maius quadrata I * • (W.w «n. 

* 1(1 II loirfior* lalarao em Mi«r> 

S i L d m; B7. iis. ISl. 



ilut minus, ad unum reducendum est quadratum. Et eodem modo fit quando radices 14 
equantur censibus, inueniende sunt radices, que equantur uni censui. Item quando 
dicitur: quadratum equatur numero, ut dicamus perticis .36.; tunc embadum est .36., 
et cius latus est .6.: et cum quinque quadrata equentur .1X5., tunc quadratum est 
.X5., et cius radix est .X.S.: uel cum quarta pars quadrati equetur secundum artlime- 
tricam dragmis .16.; tunc census, scilicet quadratum, erit .64., et eius radix est .8. 

Similiter omnis census augmentatus et diminutus ad unum reducendus est censum. 

Et eodem modo fit quando numerus equatur censibus. Badices uero que numeris equan- 
tur, est sicut si dicas: radix equatur quatuor; ergo radix est .4.; ct census qui est ex 
ea est .16.: et sicut si dicas: sex radices equantur .30.; una igitur radix equatur .5.: et 
similiter si dicas: medietas radicis equatur .9.; ergo radix est .18.; et census qui est ex 
ca est .3X4. Radices siquidem, que equantur quadratis et nuraero sunt ac si dicas: .36. 
radices equantur tribus censibus ct .105. dragmis; lioc .ix. radices equantur uni censui, 
ct dragnii-s .35.: et si dicas: .5. radices er|uanlur dimidio censui, et dragmis .ix.; hoc ra- 
dices .10. equantur uni censui et .X4. dragmis. Quadrata autem que equantur radicibas 
ct numero sunt ac si dicas: tria quadrata equantur. ix. radicibus et dragmis .36.; Iioc 
unus census equatur .4. radicibus et .ix. dragmis: ct si dicas : quarta census equatur 
duabus radicibus et .ix. dragmis; hoc est quadratus equatur octo radicibus et dragmis 
.46. Numerus quoque qui equatur quadratis et radicibus est ac si dicas: .78. dragme 
equantur duobus quadratis ct .10. radicibus ; lioc est unum quadratum et .s. radices 
equantur 39. Et si dicas: .3X equantur dimidio quadrati et sex radicibus; hoc est unum 
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i^uadratum, et dutKledm radices equantur .C4. dragmis: et sic semper debemus que* 
-stiones redigere ad unum censam; et secundum illud quod proportiooaliler ceciderit 
reductio plurium quadratorum» uel partes unius quadratj ad unum quadratum ia ea- 
dem proportione reducende sunt radices et numeri , qui cum quadratis, uel contra 
eos proponentur, ut ucniamus ad notitiam quadratorum ct radicum eorum , ut in se 
quentibus ostendemus. Si m quadrato quidem quod in singulis lateribus habet 

perticas .lo., dyametrum cius .ug., vel .bd. habere desideras, ipsius embadum, sci- 
licet . 100 ., duplica, eniut .soo. ; quorum radicem accipe , et habebis longitudinem 
unius dyametrorum. Verbi gratia : quoniam rectus est angulus, qui sub Mbg. ortho- 
gonium est est, trigonum .abg y quare multiplicatio lateris .ug* in se , quod rectu 
sub tenditur angulo, equatur duobus quadratis linearam Mb. et ,bg. Sed quadratam 
lateris .bg. est embadum tetragoni .nbgd, ; et quadratum lateris ^b. e<[uatur rpia- 
dratn lateris .bg. ; quare duo quadrata linearum .ab. et .bg. dupla sunt quadrato | 


a d 



lateris .bg. Sed quadratum dyametri .ag. equum est quadratis linearum .ab. et .bg.; 
ergo quadratum dyametri .ag. duplum est quadrati lateris .bg.} sed quadratum lateris 
.bg. est area tetragoni .a 6 g</.; ergo quadratum latoris .ng. duplum est embado tetra- 
goni .abgd.} i\uod oportebat ostendere. 

Et est id in quo census equatur numero , scilicet embadum equatur loo. Quare 
duplum embadi, scilicet quadratum dyametri, erit soo. Dico iterum, dyametrum .ag. 
crjmim esse dyametro .bd.} quoniam recta .bg. equa est rcctc .ad. Si comuntler acci- 
piatur recta .ad., erunt duc recte .ab. ct .bg. c<|uales duabus rectis .ba. et .ad.} ct an- 
gulus .abg. equalls est angulo .bad.: quare dyametrum .ag. equum est dyametro .bd. 
Dico iterum (|iuk1 dyamitri .ag. cl .bd. se se inuicem secant per erjualia super pun- 
ctum .e. Quoniam sibi inuicem equales sunt reclc .ad. et .bg.} cl in eorum terminis 
copulate sunt rcctc ct .g^/., que sibi inuicem equantur; erunt sijuidcm cquidi- 
stantes lectc .ad. ct .bg.: et quoniam in eis recte incidunt .bd. et .ag., equatur quidem 
angulus .ar/ 6 . angulo .dbg.} ct angulus .dag, angulo agb.} reliquus uxed. reliquo ,beg. 
est equalis. Quare trigonum .aed. trigono .beg. equatur; et recta .be. recte .ed. esi 
equalis. Similiter et recta .ge. recte .ae. est equalis; ergo {>er equalia sese secant dya- 
mclri .ag. et .bd.} que oportcbanl ostendere. Nam si dyameler tetragoni dati fuerit 
radix ducentorum; et ignoraueris embadum, nec uon et eius latus, accipe dimidium de 
.200., enint .loo.,que habeas pro embado; et carum radicem, scilicet .lo., habebis pru 
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l;i tere; hoc est duo quadrati equantur .too.: quare unum quadratum, scilicet embadum 
tetragonjf erit .UM. Et si quadratura dyametri cura embado tetragonj fiant .300.;ergo tres 
quadrati equantur .300.; quare tertia pars eorum, scilicet . 100 ., eiit crahadura. Relique 
quidem .cc. hahcbiinlur pro quadrato dyametri; et radix embadi erit latus tetragoni. 
Kt si embadum et quatuor eius latera faciunt .cxl. ; et uis separare latera ab em> 
l>ado. Adiaceat tetragonum .ezit.y et addatur ei superficies .ae. rectiangula; et sit .ai, 
indirecto recte et .5e. indirecto .es.; et sil unaqueque recturum .6e. et .ai. A. 
propter numerum laterum tetragonj; quare superficies .ae. cquatur quatuor lateribus 
tetragonj .er., cum latus ipsius .ei, sit unum ex lateribus superficiei .ae.; et superficies 
quidem .er. continet cmliadum tetragonj ,zi. , nec non et quatuor cius latera ; ergo 
superficies .za, est .140.; et hoc est illud quod diximus, uidelicet census cum quatuor 
radicibus equantur .Mo.; et est census tetragonum .e/., quatuor cius radices sunt su- 
perficies .ae. Diuidatur quidem recta .ai. in duo equa super punctura .g.; et quoniam 
linea ,ti. addita est linee .a«., erit superficies rectiangula Jt. in .at. cum quadrato linee 
.g/. equa tetragono linee .gr. Sed superficies .it. in .at. est sicut su|>erficics .sr.| in .ar., 
cum Jt. equa sit ex .rs. Ergo superficies .zt. in .at. cura quadrato linee .gi. equatur 
rpiadrato linee .gt. Sed .zt. in .at. est superficies .za., que est .140.; quibus addito qua- 
drato linee .gi., scilicet .4., reddunt .U4. pro quadrato linee .gt.', quare .gt. est .is., sci- 
licet radix dc .t44. Quare si ex .gi. relinquatur .gi., scilicet . 1 ., remanebit .it. 10 ., quod 
est latus tetragoni .et.; cui cmliado, scilicet . 100 ., si addatur quatuor cius latera, que sunt 
.40., erunt .I40., ut oportet. Et sic fiat io omnilms questionibus, in quibus numerus 
cquatur uni quadrato et radicibus, uidelicet super ipsum numerum addatur quadra- 
tum medietatis radicum, et summe radix inueniatur; ex qua tollatur medicias posi- 
tarum radicum, remanebit radix quesiti census; que iii se multiplicata faciet censum. 
Verbi gratia: dragrae . 133 . equantur uni censui et duodecim radicibus. Quare si qua- 
dratum medietatis radicum, scilicet .36., addiderimus .sii|)cr .133., facient .160.; de quorum 
radice, scilicet de .13, extractis 6., scilicet medietas radicum, remanebunt . 7 . pro ra- 
dice quesiti census; et census erit .49. 

Item est tetragonum, ex cuius embado si tollantur quatuor eius latera, remanent 77. 
Adiaceat tetragonum .bd., et .«niroatur punctus .a. in .gd. rectam; et sit ,ga. 4. per- 
ticarum; et per punctum .a. producatur recta .az. equidistans ubilibet rectarum .gb. 
el.de.: et quoniam .ga. est .4. superficies .ba.; quatuor latera, scilicet .4. radices ex 
tetragono .bd. continere nccesse est. Quare si de tetragono J)d. extrahatur quadrilate- 
rum .ba., scilicet quatuor eius latera, remanebit superficies .zd. 77. Et quoniam due 
superficies .ba. et .zd. equantur tetragono .bd.; ergo census equatur radicibu.s et nu- 
mero, hoc e.st quadratus .bd. equatur .4. .suis radicibus et .77. l)iuidatun]ue .ga. in duo 
equa. Et quoniam recta .ga.diuUn csl in duo equa su])er punctum et ei adiuncta 
est in directo recta .ad., erit multiplicatio .ad. in .gd. cum quadrato linee .ai. cqualis 
quadrato linee .di. Sed multiplicatio .ad. in .dg. est sicut multiplicatio .da. in uie.; 
cuin .de. equa sit linee .dg. Sed .da. in .de. est superficies .zd., que est . 77 .; ergo .da. 
in .de. facit .77. : quibus si addatur quadratum linee .ai., quod est .4., erunt .81. pro 
■}uadrato linee .<^ 1 ., cuius radix, scilicet . 9 ., est linea cui si addatur linea ./g., ha- 
bebitur . 11 . pro latere .dg. Quare embadum quadrati .bd. est undecies undecim, sci- 
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licet .«ti.; et quatuor eius latera, scilicet superficies Jfa.^ est Ma, est .i4.« remanet 
superficies .zd. 7., ut oportebat. Et sic facicudum est in omnibus questionibus, in qui* 
bus quadratum equabitur radicibus ct numero; uidclicet super numerum addatur qua- 
dratum medietatis radicum; et de summa collecta accipiatur radix, eique addatur me- 
dietas radicum; et sic habebitur radix quadrati , que in se multiplicata faciet que- 
situm quadratum: ut si proponatur quod census equatur decem radicibus et .39. dragmis, 
addatur quadratura quin(}ue radicum, scilicet .u. super .39., erunt .64. ; super quorum 
radice, sciUcet super .S., | addatur medietas radicum, scilicet .5., et habebis .13. pro ra- 
dice census; et ceiisus erit ,169.; et cius decem radices sunt .150., que procreantur ex 
multiplicatione de .10 in 13. Item est tetragonum, cuius embadum si tollatur cx summa 
quatuor laterum ipius, scilicet ex quatuor suis radicibus, remanebunt pertice .3. Adia- 
ceat tetragonum .ge. habens in singulis luteribus mimis de perticis .4.; et adiaceat Mf. 
linea .da.'f et sit tota .ae, 4; ct diuidatur Me, in duo e<|ua super punctum .b.; et pro- 
trahatur recta mz. equidistans et equalis .dg,; et protrahatur ,fg. iti punctum .s.; et 
quoniam recta .ae. est 4, et .ef. est latus tetragoni .ge.; erit itaque .fe. iti .ea., scilicet 
.su|>erficics .se., equalis quatuor radicibus, scilicet lateribus tetragoni .ge.: ex quibu% 
si tollatur tetragonum <ge., remanet superficies .ga. 3. perticarum. Sed tetragonum .ge., 
ct superficies .ga. equantur superficiei .se.; ergo quatuor radices equantur censui, et 
perticis tribus: oportet itaque ut inucniamu-s censum ct cius radicem. Quoniam liocii 
.ae., que est .4., diuisa est in duo equalia super punctum .6., ct in duo inequalia .su- 
per punctum .d.f erit multiplicatio Md. in .da, cum quadrato liuee .bd. equalis qua- 
drato linee .^e., quod describitur a medietate linee uie. Sedex multiplicatione .er/, in 
.da. oritur superficies .ga., que est . 3 .; cum .dg. equalis sit .de.} ergo superficies .gd. 
in uia. cum quadrato linee .bd, equatur quadrato linee .6e., qui est .4.; ergo quadratum 
,bd. est . 1 .; cuius radix, scilicet . 1 ., si tollatur ex linea .be., remanebit de .t., que est 
latus tetragoni .ge.} cuius embadum, .scilicet quositus census, erit similiter . 1 . Et si 
medietas linee .ag. fuerit inter .de. super punctum .6., ut hac alia cernitur figura ; 
adde super scilicet .super .t., lineam .bd. ,cl erit tota .de. 3., que csl radix qua- 
drati .ge. quesiti; ct quadratum ent .9.; et superficies .ga. erit similiter .3., ut prediii- 
raus. Et sic fiat semper in umiilbus questionibus, in quibus radices equentur quadrato 
ct numero. Videlicet ex quadrato medietatis radicum tollatur numerus, et residuo io- 
uetiialur radix, que tollatur ex medietate dicta, uel addatur super eam, ct liabebi« 
radicem quesiti quadrati. Vt in hac in qua proponitur, duodecim radices equari uui 
quadrato et .37. dragmis : medietas itaque radicum est .6., quorum quadratus est .3«.; 
de quibus cslractis . 37 ., remanent .9.; quorum radix, scilicet .3., si extrahatur ex medie- 
tate radicum, remanebunt .3. pro radice quesila; et ceti.sus erit . 9 .: ucl si . 3 . addantur 
super . 6 ., habebis pro radice quesila . 9 .; ct quadratum erit $ 1 : et sic semper, cum ra- 
dices equantur censui ct numero, .suUiuntiir questiones dupliciter. Vude in quibusdam 
questionibus quandoque cadet una solutio, quandoque alia. Irem quadratum dyamelri 
ct embadum, ncc noii et quatuor dati tetragoni latera equantur perticis 379; et que- 
ritur quantitas latens tetragoni. Quoniam quadratus dyametri est duplum tclragooi; 
ergo quadratus | dyametri cum tetragono tripla erunt tetragoni; et tria quadrata et 
({uatuor radices etpiantur 397 . Quai'c ut reducas hec ad censum unum, accipe tertiam 
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cx omnibus prediclts, inucnies , censum el radicem > i equari perticis M. Accipe 
ergo medietatem radicum, scilicet et multiplica eas in se, erunt que adde cum 
93 , erunt ^ 93; de quorum radice tolle scilicet medietatem radicum, remanent 0 pro 
latere tetragoni; ergo embadum est st, et quadratus dyamelri est 16S. Rursus qualuor 
tetragoni latera equantur | totius tetragoni. Adiaccat tetragonum .abgd,t et in Mg. 
et .ad. rectis accipiautur puncta .ez.; ct sit unaqueque rectarum .be. et .az. perticarum 
4 ; et copulentur recte .ea., eruntque paralilogramina .ne. et .zg. sub equidistantibus .ad. 
et J}g.i quare erit sicut paralilogramum .ae. est ad panililitgramum .zg.y ita basis .be. 
est ad basem .eg. Sed paralilogramum .ae. equatur quatuur radicibus tetragoni -ag., 
ergo paralilogramum .ae. est ei tetragono .ag.; remanet itaque paralilogramum .zg. 

cx tetragono uzg.; ergo superRcics .ae. ad superficiem .ze. est sicut .1 ad 7 . Quare 
est sicut .9 ad 7 ., ita .be.^ scilicet .4., est ad .eg. Quare multiplica .4 per . 7 , et diuide 
per .1., exibunt .14. pro linea .eg.i uel aliter quoniam dupla sunt .4 cx S., ita dupla csl 
recta .eg. ex .7.; eigo .eg. est .I4.j quibus additis . 4 ., scilicet .eb.t habebis pro .bg. .is., 
scilicet pro latere tetragoni .ag.', quod oportebat ostendere. Vel aliter secundum com- 
putationem algebrg, quoniam superficies .ae. equatur quatuor radicibus, uel |. tetra- 
goni .ag.'f ergo quatuor radices cijuaiitur census. Vude ut reintegrelur census, mul- 
tiplica .9 per 4., et diuide per . 1 .; ucl medietatem de .9. multiplica per .4. Quia quo- 
tiens due none sunt in . 9 . nonis, scilicet in censu, totiens . 4 . erit in radice tetragoni 
.ag. Quare quadratum .ag. equatur . 18 . radicibus, ut prediximus; et continentur in cius 
embado pcrtice .394. Rursus . 4 . latera et embadi tetragoni equantur | 77 . Quare redige 
census ad censum unum, ct habebis quod census ct radices | 10 . equantur | 906.: et 
hoc iiiucniemus multiplicando radices .4. et|T7. pers., et diuidendo utraroque multi- 
plicationem per .3. Dimidia itaque radicis, erunt | S.; quorum quadratum accipe quod 
est^ 98.; quem numerum adde cum 1 106., erunt J 933.; de quorum radice, scilicet de 
~ iS. deme dietatem radicum, remanent . 10 . pro latere tetragoni; et embadum est . 100 . 

st quatuor cius latera equentur cmliado tetragoni, tunc quatuor eius radices cquan- 
(ur censui. Quare unum quodque latus est .4., et census est . 16 . Et si latera duplum 
essent embadi, tunc quatuor radices cquareiilur duabus radicibus; ergo latus tetragoni 
esset .1.» et area esset .4. Irsi si ex arca tetragoni auferantur tria latera, scilicet tres 
radices eius, remanent .40., ergo tres radices et .40. eipiantur censui. Medietatem quidem 
radicum in se multiplica, erunt j9.; que adde super .40., | erunt | 4i.; super quomm 
radicem, scilicet super ^6., adde medietatem radicum, erunt .s., que sunt latus tetra- 
goni. Itcx diuisi arcam quadrati perdyametrum cius, et proucnil . 10 ., quanta est dya- 
meter ct latus eius. Quoniam cx diuisione embadj per dyametrum pruueniunt . 10 . ; 
ergo ci multiplicatione dyametri in . 10 . proucnit embadum. Quare cx multiplicatione 
dyametri in duplo de . 10 . proaenient duplum emlxadj. Sed duplum embadi equatur 
quadrato dyametri; ergo ex multiplicatione dyametri in . 90 . proucnit quadratum dya- 
metii. Sed ex multiplicatione dyametri in se prouenil idem quadratum. Quare dya- 
meter est .90., et eius quadratum .400.; et embadum est dimidium cius, scilicet . 900 . : 
latus quoque est radix de .900., que est parum minus de } 14. Itex demptis quatuor late- 
ribus ex area remaneant .4.; quantum est ergo cius lutus. Adiaccat tetragonum .abgd.} 
et sumantur puncta . 02 .; et sit unaqueque rectarum .az. et .de.*.', ct copuletur .ze. 
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62 DIS* 

Erit itaque superficies .4/2« eqiialis quatuor lateribus tetragoni .i/h.f remanet itaque sU' 
perficies .e&. 4 .; ergo quatuor radices et . 4 . equantur tetragono diuidatur itaque 

recta .az. in duo equalia super .1.; critque multiplicatio .z^. in cum quadrato li- 
nee .12. sicut tetragonum linee Sed .zif. in ,ad, est sicut .z/>. in .ze. Sed ,zh, in 
,ze. facit superficiem .eb.f scilicet . 4 .; ergo ex .zb, in ,ab. proueniunt . 4 .; quibus addito 
trigono linee 42., enint .s. pro quadrato linee .i 2 r.; ergo recta .ib. est radix de - 5 .: cui 
si addatur recta Jn., scilicet .2.« habebimus .2. et radicem de . 8 . pro tota Hnea , 
que est latus tetragoni .//b. 

Et si dyametri quadrati supra unumquodque latus ehi.<ulem quadrilateri addatur . 6 .« 
quantum erit latus eius. Multiplica iUque . 6 . in $e, erunt . 38 .; que duplica, erunt . 72 .; 
supra radicem quorum adde . 8 ., et babebis latus; ergo latus est . 6 . et radix septua- 
ginta duorum. Verbi gialia. Adiaceat quedam recta .a 6 ., et sit equalis djametro dati 
quadrilateri; et latus eius .sit .bg.f remanet .ga. 6 ., in quibus dyaroeter superhabundat 
latus: et constituatur super rcclam .ab. tetragonum .nti.; et protrahatur in ipso dya- 
meter .eb.} et per punctum .g.; protrahatur recta .gz. efjuidistans rectLs .ae. et .bd . ; 
et per punctum .i. protrahatur recta .lk\ equidistans rectis et .ab. : deinde sum- 
matur in .bg. recta ])iiuctus et sit .gl. equalis .ga.; et compleatur figura eadem in 
tetragono .gk.t et quoniam tetragonum est quadrilatcrum .ad.f tetragona sunt ea que 
.sunt circa dyametrum ipsius, scilicet .tz. et .gfc.: est enim latus tetragoni .tz. recta 
f./., que est equalis rrcle .ag.; ergo .ti. est . 8 ; et tetragonum .tz. csl . 3 «. Ucm tetra- 
gona sunt quadrilatera .om. cl .//?.; sunt enim circa dyametrum tetragoni .gk.; et est 
tetragonum .om. eqiialc tetragono .tz. propter rectam .011., | que est equalis recte .g/., 
et .gl. recte .gi?., et .ga. recte .ti. ostensa est equalis. Et quoniam recta dfg. est latus 
tetragouj, cuius . 6 ^. est dyaroeter; quod a recta .ba. describitur tetragonum duplum 
est eius, quod describitur a recta Jfg.‘, ergo tetragonum .ad. duplum est tetragoni .gk. 
Quare ignomoii .ff.r.s. equatur tetiTiguuo .g 4 *.; auferatur itaque ex gnomone .q.r.s. te- 
tragonum ./2.; et cx tetragono ,gk. tetragonum .om., que sunt equalia, remanent sup* 
piementa .ai. cl .id. equalia guomonj .c.f.h. Sed supplementum .ai. equaie est .super- 
fieiei habet enim unum latus roimine, quod est .ig.; et recta quidem dg. reete 
.ga. est equalis. Similiter et supplementum .id. equalc est superficiei .ip. ; ergo duc 
.su]>erficies .U. et .ip. equales sunt gnomon j .c.f.h. Quare si enmunitcr auferatur super- 
ficies .gn. et .riA'., remanebit duplum tetragoni ,om. equalc tetragono .Ip. Sed tetrago- 
num .om. est . 38 . Quare tetragonum .!p. est . 72 ; cuius latus, scilicet est radix se- 
ptuaginta duorum: citi .si addatur ./g., que e.st . 8 ., habebimus pro tota . 6 . et radicem 
septuaginta duorum, ut oportebat astendeie. Cui si addatur .go., erit tota «og., .scilicet 
dyamelcr dati quadrilateri .12. et radix septuaginta duorum. Vel aliter quoniam recta 
,ag. est . 6 .; el .gi. csl latus tetragoni, cuiu.s dyaroeter est equalis linee .ab.y erit pn)- 
pter hoc quadrilaterum .ai. equalc sex radicibus tetragoni .gk.; et est quadrilatcrum 
.id. equalc quadrilatcro .ai.; ergo quadrilatcrum .id. est sex radices quadrati .gk.; et 
quadratum Jz. est . 36 .: quare totum gnomon .q.r,s. est . 38 . et .12. radices tetragoni .g A'. 
Et est gnomon .q.r.s. equalc tetragono .gA\, ut ostensum est. Vnde si ponamus re- 
ctam .bg. rem, erit tetragonum .g A', census, qui equatur. 12. suis radicibus et . 36 . dragmis: 
operare ergo iii lioc secundum quo<l dictum est quando census equatur radicibus et 
numero. 
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Kui'$us muUiplicaui Jyametrum per latus, et proucait .100.; (pianU est ergo dyamctet* 
et latus tetragonj. Quoniam multiplicato dyametro per latus proueoiunt .iOO. Si mul- 
tiplicauerimus quadratum dyamctri per quadratum lateris, scilicet per arcam tetragoni, 
proueuit quadratum de .100., scilicet decem milia. Quare si mulliplicauerimus quadratum 
dyametri per duplum embadi , scilicet |H?r quadratum dyamctri , proueniet duplum 
eius, scilicet uiginti milia. Ki^o dy*ameter est radix radicis uigiiUi milium. Quare em- 
badum, cum sit medietas ex quadratu dyamctri, erit radix quinque milium; quare latus 
erit radix radicis quinque milium. Irem muUiplicaui dyamelrum per arcam tetragoni, 
et prouctiit .500.; quanta est ergo dyameter et latus cius. Quoniam multiplicatio dya- 
metri per embadum facit .500.; erit itaque mulliplicalio dyametri per duplum embadi, 
scilicet per quadratum dyametri, .1000.; ei^o dyameter csl radix cubica de .iooo- Nam 
radix cubica de .1000 est 10.; | ergo dyameter est .10.; et quadratum eius est .too.; ct 
area csl dimidium eius, scilicet .90.; et latus est radix de .so. 

ExpUeit de qtuidrilatero'. incipit de parte altera longiori, 

Aduceat quadrilatcrum parte altera longiu.s .abed, , liabctis in singuli-s lateribus 
breuioribus, que suut .ab. et .dc.t perticas .fi.: in longioribus quoque .ad. et .hc. )H;r- 
ticas .8.; eiuscjuc embadum colligitur cx multiplicatiunc lateris ,ab. in .Ac.; quare area 
ipsius est .48. Nam si cius dyamelrum .ac. habere desideras, adde quadrata linearum 
.ab. et .bc. iu unum, scilicet .38 ct 84., erunt .100.; quorum radix, scilicet .10., est dya- 
meter. <ic. Item .sit dyameter .10., ct latus .cb. sit. 8.; quantum est ergo latus .ab.: de 
quadrato linee .ac. extrahe quadratum linee i>c., et remanebit quadratum linee .a A., 
et ecoiiuerso, ut in trigono ortliogonio superius diximus. Simili qtiiMjuc modo inue- 
niemus dyamelrum .bd. esse .to. propter eqiialitatem trigonorum .abc. et .bad. Dico 
quidem quod ipsa dyametra sese per cqualia secant super punctum .e.; sunt enim equl- 
distantes recte .ad. et .Ac.; 4]uarc angulus .ade. angulo .ebc. est equalis: propter ea- 
dem ergo ct angulus .dae. angulo .ecb. est e<|ualis: reliquus .aed. reliquo .bec. est 
equalis : equiangula enim sunt trigona .aer/, ct .Acc. , et habent latera .ad. cl.be. 
sibi inuicem erjiialia ; quare reliqua latera reliquis lateribus , que cqiialihus angulis 
subleuduntur, sibi inuicem cqualia erunt; latus quo^{ue .Ac. lateri .ed. Kt latus ,cc. la- 
teri .ea. Et quoniam dyamelrum .ao. equalc est dyametro .bd.^.c\ sunt secta per cf|ualia 
super .i. punctum. Quantum enim recte, que sunt .ia. et .<A. et ./c. ct .id. sibi inui- 
cem eqiialcs sunt: csl enim unaqueque carum scilicet dimidium sui dyametri; que 
oportebat ostendere. Nam si area fuerit .48.; et latus breuc aggregatum fuerit cum 
longiore sint .(4.; et uis scire quantum sit longius, ucl breuius latus; medietatem itaque 
de .14., scilicet .7., in se multiplica, erunt .40.; de quibus lollc aream, remauet .1.; cuius 
radicem adde super .7., criiitl ,8. pro latere longiori; a quibus usque in .14. desunt . 8 . 
pro breuiore latere. Verbi gratia: adiaceal quadrilaterum ,b.g.d.e. parte altera longius; 
el sil .bg. breuius latus, et .gd. sit longius; et protrahatur recta ,bg. in puncto .a.; et 
sit recta .ga. equalis recte .gd.\ et diuidatiir recta .aA. iu duo et{ua super punctum 
.c»; erit ergo tota linea .ha. 14.; quare .Ac., ucl .ac. est .7.: et quoniam rccla .Aa. diuisa 
est in duo cqualia et totidem inequalia super punctis .gc., erit .bg. in .ga. cum qua- 
drato linee .gc. equalis quadrato linee .ca. Sed .bg. in .ga. est sicut .bg. in .gd.; ct et 
.bg. in .gd. prouenit area; ei^o .bg. in .ga. est .48.: cui si addatur quadratum linee .ge.. 
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64 DIS* 

faciet. 49. :ei^o quadratus linee .^c. est .i.; cuius radix, scilicet .i.,est linea .^c. quadrata 
super .uc., erit tota scilicet .^d. s, quod est maiu.s latus; remanet ergo e., ut 
prediximus. Item sit arca 48 et latus longius addat super | breuius secundum quan- 
titatem duorum. Accipe medietatem ipsorum duorum, erit . 1 .; cuius quadratum adde 
super .48., erunt .49.; de quibus accipe radicem, que est .7., et adde super eam .1., quod 
fuit medietas duorum supradirtorum, erunt .8., quod est latus longius; de quo tolle 
.1., in quo longius latus superhabundat breuius, remanent .6.; quod etiam possumus 
comprehendere in figura suprascripta. Sit longius latus ut prediximus cui iacet 
equalis recta .ga.\ et auferatur a recta .ga. recta .g/«» que sit .s.; erit ergo recta .a/, 
cqualis recte .gZ^. Uiuidatur itaque recta *g/. in duo cqualia super punctum x., erit 
recta ./ic. equalis rcctc .cb.\ ergo recta .ab. diuisa est in duo equalia super punctum 
.c., et in duo inequalia super punctum .g.; et est recta .gc. .i., que inter iacet sectio- 
nibus. Kst ergo multiplicatio .ag. in .gb. cum quadrato linee .gc. equalis quadrato linee 
.ac. Sed .bg. in .ga. est .48.; et quadratum ex .cg. est . 1 .; ergo.6g.in.gn.cum quadrato 
linee ,gc. est .49.; quorum radix, scilicet .7., est linea .nc.: cui si addatur .cg., que est 
.1., erit tota .ag. 8., quod est maius latus. Item si cx .cb.^ que est .7., cum sit equalis 
.c< 2 ., auferatur .cg., remanet .gb. . 6 ., ut prediximus. Vel aliter; pone latus breuius ra- 
dicem; critque tunc latus longius radix et .t. Et quoniam cx multiplicatione breaioris 
lateris in longius |>ruucnit .48. ; ergo ex multiplicatione radicis in radicem et in .9. 
proueniunt similiter 49. Nam cx multiplicatione radicis in radicem prouenit censas; 
ct cx multiplicatione radicis in .s. proueniunt due radices; ergo census et due radices 
equantur .48. : fac ergo ut supra diximus in his in quibus census el radices cquantnr 
numero, et habebis optatum. Irem dyameter .sit .lo., et embadum sit .48.; quantum est 
ergo unumquodque latus: super quadratum dyametri adde duplum embadi, erunt .196.; 
cuius radix, scilicet .il., est longitudo utriusque lateris. Verbi gratia: adiaceat qua- 
dribterum .abgd.\ cuius dyameter .ag. sit . 10 .: protrahatur quidem recta .ab. in pun- 
ctum .e.; et sit .be. e^pialis .bg. Et quoniam recta .ae. diuisa est ubilibet in duo super 
punctum . 4 ., erunt duo quadrata )>ortionum .ab. et .be. cum duplo uib. iii .be. etjuales 
quadrato totius liiiec Sed portio equa est lateri .4g.; ergo quadrata linearum 
.ab. ct .bg. cum duplo .ab. iii ,bg. equantur quadrato linee .ae. Sed quadrata laterum 
.ab. ct .bg, faciunt quadratum dyametri .ag.; ct duplum .ab. in .bg. facit duplum 
arce, scilicet .M.; quibus iunctis ciim .100. faciunt .196. pro quadrato linee .ne.; ergo .ae. 
est radix ipsorum, scilicet .14., ut prediximus; ])ost liec, ut .separes .n&. cx .6c., sci- 
licet cx .bg.t procedas, ut superius dictum est ubi diximus, embadum erunt .46., et 
diio latera coniuncta .14. Rvasus dyameter sit .lo., et duo latera coniuncta sint .14.; et 
nolo scire embadum, nec non ct unum<|Uodqiic | latus: multiplica igitur .14. in se, erunt 
.196.; de quo tolle quadratum dyametri, scilicet .loo., remanet .96.; quorum dimidium, 
scilicet .49., est embadum: |>ost bcc per supradicta studeas latera segregare. Que tn- 
ueniuntur in supradicta figura hoc ordine: quadratum dyametri .ag. equatur duobus 
quadratis luterum utb. ct .^g., hoc est quadratis portionum .ab. et .be. Sed quadrata 
portionum .ab, et .he. cum duplo .ab. in .be. equantur quadrato linee .ne.; ergo qua- 
dratum dyametri .ag. cum duplo .ab. in .be. equatur quadrato linee .ne. Quare si au- 
feratur quadratum dyametri. scilicet .loo., ex quadrato linee .nr., scilicet de .196., rc- 
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roanebunt >M. pro duplo .ab. in .be.y hoc est pro duplo .ab. in .bg,i ergo .ah. in .bg. 
facit 4S^ scilicet dimidium de .96. Sed .ab. in .bg. facit embadum; ergo embadum est 
.48. > ut prediximu.s: cum quo* predicto modo separabis latera; et erit breuius latus .6.« 
longius uero .8. Irenim coniunxi dyametmm cum uno latere, et prouencrunt inde .u.; 
et aliud latus est .8. Quanta est ei^o dyamelcr, et quantum est latus ci coniunctum. 
Multiplica .16. in se, erunt . 256 .; de quibus tolle quadratum dati lateris, scilicet .64., 
remanent .los.; que diuide per duplum de . 16 ., exibunt .6., que sunt latus coniunctum 
dyametro; quod latus tolle de . 16 ., remanent .lo. prodyametro. Verbi gratia: adiaceat 
quadrilaterum .b.g.d.C'f et sit dyameter .bd. cum latere dfg. perticarum. 16 . ;et latus .dg. 
sit .8.: |K>ne itaque latus .bg. radicem, remanet dyameter .db. 16 minus radice; que mul< 
tiplica in se, habebis . 156 . et unum quadratum minus radicibus . 31 . pro quadrato dya> 
metri .hd. Sed quadrato dyamelri .bd. equantur duo quadrata laterum .bg. et .gd. ; 
ergo quadrata laterum .bg. et .gd. equantur 256. ct uni quadrato lateris .hg.y detractis 
inde radicibus .32.: restaura ergo ipsas radices ct erunt quadrata Uncarum .bg. et .gd. 
cum radicibus .32. equales .256. et uni quadrato lateris .bg.x comuniter auferatur qua> 
dratum lateris .bg.f remanebit quadratum lateris .gd. cum radicibus .32. C(|ualc .256. : co> 
muniter auferatur quadratum linee .gd.y scilicet .64., remanebunt radices 32. equales 
.192. Ecce raduximus (f/c) hanc questionem ad unam ex sex regulis supradictis, ad eam 
uidelicet in qua radices equantur numero. Quare diuide .192. per . 32 , exibunt .6. pro ra* 
dice, boc est pro latere .bg.‘, quibus extractis dc . 16 ., remanent . 10 . pro dyametro .hd.^ 
ut prodixi. Er si dyamelcr addat .4. super latus breuius; et longius latus sit .8., quanta 
est ergo dyameter. Multiplica .8. in se, erunt .64.; quibus adde multiplicationem quater- 
narij in se, erunt .80.: et dupla ipsa .4., erunt .8.; in quibus diuide .80., erunt .10. pro 
quantitate dyametri; dc quibus tolle .4., que dyameter addit super latus breuius, re- 
manebunt .6. pro ipso latere. Producitur enim hec questio ad unam ei sex regulis su> 
pradiclis hoc modo: primo quidem mnnifcslum est | quod duo quadrata, breuioris iii> 
delicet et longioris lateris equantur quadrato dyametri. Quare pone dyamclrum radicem, 
quam in se multiplica, facit quadratum dyametri. Item pro latere breuiori pone ra- 
dicem dyametri minus .4.; que multiplica in se, ueuict quadratum dyametri et .16. 
minus .8. radicibus dyametri pro quadrato lateris breuioris; cum quibus adde quadratum 
lateris lon^Ciris, habebis quadratum dyametri cl 80 . minus .8. radicibus dyametri, que 
equantur quadrato dyametri. Restaura ergo ipsas radices ab utraque parte, remanebit 
quadratum dyametri et . 80 ., que equantur quadrato dyametrj et .8. indicibus: tolle ergo 
ab utraque parte quadratum dyametri, remanent so., que equantur .8. radicibns dya- 
metri. Quare diuisis 80 per 8 ucnient . 10 . pro dyametro, ut prodixi. Et Si ex mul- 
tiplicatione longioris lateris in arca proneniet 384.; ct breuius latus sit .6.; et uis scii-e 
quanta .sit arca. Quia ex multiplicatione breuioris lateris in longius prouenit area ; 
et CI multiplicatione arec iti latus longius prouenit .384.; ergo ex multiplicatione bre- 
uioris lateris in quadratum longioris idem prouenit. Quare si diuiserimus 384. per. e., 
scilicet per breuius lotus, prouenient .64. pro quadrato longioris. Quorum radix, scilicet 
.8., est latus longius. Ei, SI proponatur, cml>adum esse .48.; ct diuiso latere maiore per 
minus proucniat ^ i.; et uis scire unum quodque latus, pone breuius latus .3 propter j.. 
quod denominatur ab ipso; et multiplica . 3 . per j 1 ., erunt .4., quod pone pro maiori 

9 


• I»Lm .6. .... |«« • (foi. 

X9 r*tf 1 II*. lX-16 i MR. 65. 

ha. t-t’.. 

b € 



<r 


Digitized by Googie 




66 DIS" 

latere. Ergo in qua proportione est .3. ad .4.» in eadem est breuius latus ad maius: mul- 
tiplica itaque .3 per 4., erunt .11.; in quibus diuide 4S.» uenient .4.; de quibus accipe ra- 
dicem, que est .s.; et multiplica in eam posita .3 et 4, et habebis .6. pro breuiori latere, 
et .8. pro maiori, uel aliter: multiplica 3pcr4S, et diuide per 4, exibunt .3S.; quorum 
radU est breuius latus. Item multiplica .4 per 48, et diuide per .3., exibunt .64., quo- 
rum radix est latus longius. Et si latus minus diuidatur per maius, et prouenient pone 
pro maiori latere .4. propter que denominantur ab ipso; et accipe j. de .4., erunt .3.; 
que pone pro minore, et fac ut supra, et babebis .6. pro minori lutere, et .8. pro maiori. 

Item latus breuius cum dyamclro sit .16.; et latus maius addat .i. super latus minus; 
et uis scire quantum sit dyameter et unum quodque latus . Quoniam maius latus 
excidit minus latus in . 2 .; Ergo si addiderimus maius latus cum dyametro, uenient . 18 .: 
multiplica itaque . 18 . in sc, ct .le. in se; ct aggrega multiplicationes eorum , erunt 
.580.; de quibus tolle quadratum duorum pre<liclorum, remanent .576.; quorum radix, 
scilicet .24., est summa duorum lateniin et dyainclri: dc quibus tolle dyametrum et 
M. latus breuius, scilicet . 16 ., remanebunt .8., que sunt latus | maius; de quo tolle . 2 ., 

remanent .6. pro latere breuiori ucl . 18 . , scilicet maius latus ; et dyametrum tolle 
de .24. QVe si ad computationem algebre reducere uis, pone latus breuius rem, re- 
manebit dyameter . 16 ., excepta re: multiplica ergo rem in re, proucniet census; quem 
aggregabis cum quadrato maioris lateris; quod quadratum inucnies sic : quia maius 
latus excidit minus in .2.; pones ipsum maius latus rem ct duas dragmas ; que mul- 
tiplica in se, egredientur census et . 4 . radices et .4. dragme pro quadratu longioris la- 
teris: que adde eum quadrato breuioris, .scilicet cum censu, erunt duo census, sci- 
licet duo quadratu breuioris lateris ct .4. ladices et .4. dragme, que equautur quadrato 
dyamclr), scilicet multiplicalioin de I 6 ., excepta re in se. Que iniiltiplicalio est 256 
et census, exceptis triginta duabus radicibus, llestaura ergo radices, remanebunt 256 
* et census, que cquanlur duobus censibus et 36 radicibus et .4. dragmis : tolle itaque ab 

utraque parte ceasum et .4. dragmas, remanebunt census et radices 36, que equantur 
152.: media eigo radice.s et censum, secundum quod superius dixirons, ubi census et 
radices cquanlur numero. Kt si maius latus cum dyamclro .sit 18 .; ct maius excedat 
minus in . 2 .; tunc minus latus cum dyametro esset . 16 .; cum quibus opcralicris ut supra. 
Rursus duo latera cum embado surgiiiil in 62 .; et maius talus addit .super minus .t.; 
quantum est igitur unumquodque lutus: modus inucniendi liocerit ut minuas . 2 . ex 62 ., 
ct remanebunt . 00 . Duo igitur adiungc medietati laterum, et prouenient .4.; ipsum itaque 
adiunge .00., et prouenient .04.: Iiurum ergo radicem, que est .8., assume; ipsum namque 
est latus longius: quod si uis breuius, minue . 2 . ex .8., remanebunt 0 , quod est latus 
breuius. Exempli causa: pone latns minus rem, erit tunc latus maius res et duc dragme. 
Ei multiplicatione quidem breuioris lateris in longius proucnit embadum. Quare mul- 
tiplica rem, scilicet minus latus , in rem et in duas dragmas, ct habebis censum et 
duas radices pro embado: quibus si addantur duo latera, sdlicet t radices et .2 dragme, 
erunt census ct 4 radices et 2 dragme, que equantur dragmis .61.: tolle ergo ab utraque 
parte dragmas . 2 ., et remanent census et 4 radices, que eijuantur .oo et cetera. 

Et si multiplicatio maioris lateris in dyametrum sit 80 ., et latus breuias .6. , multi- 
plica 80 in se ct 6 io se , erunt .6400 et 36 : accipe ergo quadratum medietatis de 
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.38., scilicet .324.; ct adde cum .6400., erunt .6724.; super quorum radicem, que est .82., 
adde medietatem de 36., erunt .ioo.; quorum radix, scilicet .iO., est dyameter; in quo 
diuide 80., uenient .8., que sunt latus longius : uei de .so deme .18., remanent .64., quo- 
rum radix est latus longius. Quod si liec ad computationem algebre reducere uis; quia ex 
multiplicatione longioris lateris in dyametrum proucniunt 80 ; ergo ex inultiplica|tione •"**• 

quadratorum ipsorum prouenit quadratum de 80., scilicet .6400. Sed quadratus dyametri 
equatur duobus quadratis, longioris uidelicet et breuioris lateris ; ct est quadratum 
breuioris lateris .36. Ergo ex multiplicatione quadrati maioris lateris in se ct in 36 
proucniunt 6400. Quare pone quadratum maioris lateris rem, que in se multiplicata et 
in .36. facit censum ct 36 radices, que cquantur sex milibus et quadringentis et ce- 
tera. Similiter secundum hanc regulam facies .si ex multiplicatione breuioris lateris 
in dyametrum proiicnict eo; ct maius latus sit .8.; tunc census ct 64. radices equa- 
buntur 3600. item latus breuius cum arca faciunt S4.; et latus maius addit super mi- 
nus .2. Quantum est ergo quodque latus. Quia ex multiplicatione breuioris lateris in 
longius prouenit embadum; si ponamus breuius latus rem , est latus longius res et 
duo; que si multiplicaucrimus per rem, scilicet per breuius latus, egredientur census 
et duc radices pro area : quibus si addamus breuius latus , scilicet radicem , erunt 
census et tres radices, que equantur .S4.: multiplica ergo | i., scilicet medietatem ra- 
dicum in se, enint \ 2.; que adde cum 54, erunt { 56; de quorum radice, scilicet de 
; 7, tolle \ J., remanent ‘.6., quod est breuius latus; maius ergo erit .8.: ct si longius 
latus surgat in S6 cum embado, ct miuus latus sit .2. minus maiore; pone maius latus 
rem, erit minus latus res, exceptis duobus: multiplica ergo maius latus per minus, 
uenict census minus duabus radicibus; cui superadde radicem, .scilicet latus longius, 
erit census, una radice excepta, que cquantur .50. Hestauiu ergo radicem, et oppone 
eam, remanebit census, qui equatur uni radici ct 56: accipe quidem medietatem ra- 
dicis; et multiplica eam in se, erit J; quod adde super S6, erunt 56; super quorum 
radicem, scilicet 1 7., adde medietatem radicis, cnint .8., quod est latus longius. Si 
autem ex aggregatione 4 laterum cum arca ]>artc altera longioris ])roucniant 76 ; et 
maius latus addat super minus . 2 .; tunc pone latus breuius rem , ct latus longius rem 
ct duo: multiplica ergo rem in re ct duo, erit census ct due radices, que c<(uantur 
embado ; cum quibus adde duas radices pro duobus breuioribus lateribus , ct duas 
alias pro duobus lateribus longioribus ct .4., in quUms maiora latera supcrhabiindant 
minora, erunt census et .sex radices et 4. dragme, que cquantur 76.: tolle ergo .4. ab 
utraque parte, remanebit census ct sex radices, que equantur .72.: pone itaque qua- 
dratum medietatis radicum super 72, erunt st.; de quorum radice, scilicet de .0., tolle 
medietatem radicum, remanebunt .6. pro brciiiori latere. Si ucro ex area diminuatur latus 
breuius, ct remaneant .42.; ct latus maius addat super minus .2.; pone ergo latus minus 
rem, quam multiplica per rem et duo, scilicet per latus longius, egredietur census | 
ct due radices, que cquantur arcg ; de quibus tolle unam radicem, scilicet breuius m. 4 i 
latus, remanet census ct radix, que equantur 42. : pone ergo super 42 quadratum medie 
radicis, .scilicet cnint \ 42; de quorum radice, scilicet de ‘ 6, tolle remanebunt 
.6., quod est latus breuius. Et si ex area tollatur maius latus, ct remanent autem .40.; 
et maius sit duo plus minore, tunc erit manifestum : quod si minus latus tollatur ex 
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arca, remanebunt duo plus ex eo quod remanet, cum ex area tollitur malus latus ; 
ergo dempto minore latere ex arca, remanent u: fac ergo ut supra, et habebis pro- 
positum, si deus uoluerit. 

Vel aliter: pone maius latus rem, et multiplica eam per latus breuius, scilicet per 
rem, exceptis duobus, erit census, minus duabus radicibus, que equantur aree: deme 
ergo inde unam radicem, scilicet latus maius, remanebit census, exceptis trilnis radicibu.s, 
que equantur quadraginta. Restaura ergo radices, et oppone eas, ct habebis censum, 
qui equalur tribus radicibus ct .40. et cetera. Item diminutis .4. Uteiibus ex embado, 
remanent .xo.; et maius latus addit su|>er miutis .i. Quantum est ergo quodque latus: pone 
« latus breuius rem, ct maius rem et duo. Quare .4. latera erunt .4. res et 4 dragme. Ex 
multiplicatione quidem rei in rem et duo proucniunt censas et due res, (jue equantur 
embado. Dc quibus tolle 4 latera, scilicet 4 res ct 4 dragmas, remanebit census minus 
duabus rebus ct 4 dragmls, qiic equantur so. Rastaura ergo duas, scilicet res, scilicet 
.2 radices, et 4 drngraa.s, ucniet census, qui cquatur duabus radicibus et 24 dragmis. 
Media siquidem radices, erit . 1 .; cuius quadratum adde super .24., erunt .25.; super cuims 
radicem adde ipsum . 1 ., erunt .6, quod est breuius latus ct cetera. Item si maius latus 
cl minus addantur cum dyamclro, et sitii sicut mcdieta.s areg; et arca sit .48.; ct uis 
.scire quatituro sit dyamcler, nec non ct quodque latus. Accipe ergo dimidium arce, 
sdUccl .24., que sunt summa duorum laterum ct dyametri ; ct multiplica ea in se, 
erunt S7e.: dc quihus tolle duplum embadj, remanent 480; dimidium quorum diuide 
per 24., scilicet per summam coniunctiouis duorum laterum cum dyametro, exibunt .to. 
pro dyametro. Vel aliter: duplica embadum, erunt M.; que diuide per 24., ucnient .4.; 
que extrahe de .24., remanent .20.; quorum dimidiam habeas pro dyametro; quibu.s 
extractis dc 24., remanent .14. pro quantitate duorum laterum. Ex hoc ergo talis oritur 
questio. Aggregatio duorum laterum est 14., et arca est .48. : fac ergo ut superius dictum 
est: et hal>ebis propositum. Nam si unde ista procedant noscere uis; adiaceat quedam 
recta .aA. .24 ulnarum, in qua continetur summa coniunctiouis duorum laterum et dya- 
*r> lauri ...... r*eu« .«*. > mcti']; ct slt MC> cqualis maiori lateri dati quadiilalcri parte altera longioris, et .cd, 

uurmi« ni Mfcnvrri miiiori; TCmanebit eigo .bd. cqualis dyametro. Constituatur siquidem super rectam .n6.| 



M. 41 tetragonum .<xe.; ct protrahatur dyametrum ; et perpuncta .ci/. protrahantur recte 

•cpig. et .dkmh. equidistantes ut libet rectarum uz/. et .be.\ et per puncta quidem .ik, 
protrahantur recte .lim. ct .nko. Quoniam tetragonum est .^e., tetragona sunt que de- 
scribuntur circa dyametrum ipsius; ergo tetragonum csi .kdbc, et .knfh. Rur.sus quia 
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tetragonum est quadrilaterum .nA., tetragona quidem sunt ^i/nA*. et et est latus 

tetragoni i/o. recta Quare ulo. tetragonum equale est quadrato dyametri; ct tetra> 
goDum quidem .pm. est latus; recta .pk.^ que est cqualis recte xd.^ et xd. est equalis 
minuri lateri. Eigo tetragonum .pm. equalc est tetragono minoris lateris. Similiter osten* 
detur, tetragonum Jg. equalc esse quadrato maioris lateris propter rectas fg. et /i., que 
sunt equale.s recte .ac. ; cl ac. iacet e<]ualis maiori lateri dati parte altera longioris. ICt 
quMiiam tetragonum est .pm.^ equalis est recta .kp. recte .pi.', ergo .pi. est c (tialLs mi* 
Doii lateri, et .il. est equalis maiori, ergo supplementum .ni. est equale arec dati qua* 
drilateri; ct suplemcntum .i A., ut euclides ostendit, est equalc suplcmentu .ni. Ergo 
suplemcnta .ni. et uh. duplo sunt embado dati parte altem longioris ; que suple* 
menta sunt 90.: si tollantur ex arca tetragoni .ne., scilicet cx 570, remanebunt tetragona 
.Ig. et .pm.i et gnomon .rst. 480. Sed tetragona .Ig. ct .pm. cqualia sunt tetragono 
scilicet dyametri; ergo .do. tetragonum cum gnomone .rst. sunt . 4 S 0 . Sedex .do. 
tetragono et gnomone .rst. dimidium csl supeHicies .ao.', ergo superficies .ao. est 140., 
que constat ex ductu .ab, in .Ao.: ergo si .S40. diuiscrimus per .uA., scilicet per .14., 
uenient .to. pro linea .oA., scilicet pro linea .A</., que est equalis dyametro; ergo dyamc- 
tcr est . 10 . Vcl secundum aliam suprodiclam regulam cum de quadrato linee .ab., scilicet 
de .14. uicibus .14. tollitur duplum rmbadj, scilicet suplcmenta .ni. cl .ih.\ ct embadum 
est duplum quantitatis liacc .ab.', ergo duplum emlxidi est quadniplum de .14.; ergo 
si ex 14. uicibu.s .u. tollatur quadruplum de .14., remanebunt .lo. uicibus .24. pro arca 
tetragonorum .Ig. et .pm., et ignomoni .rst.', cx quibus superficies .ao. dimidium con* 
tinet, ut ostensum est. Quare suiierficics .ao. cunslal ex .io. uicibus 14. : ergo cum .ab. 
sit.i 4 .,sequituf necessario, .Ao. essc.io.;quc uportcliat ostendere. ITem aggregatio duorum 
laterum cum dyametro est .S4.; et maius latus addit supra minus . 1 . Quantum est ergo 
quodque latus: duplica itaque quadratum de .14., scilicet 570, erunt .1151.; super que 
adde (piadratum su|ier)iabuiidaiitig, in qua maius latus superhabundat minus, scilicet 
duorum, erunt .1156.; de quorum j radice, scilicet de .54., tolle .14. prcdicta, remanent 
. 10 ., que sunt dyarocter; i quibus usque in .14. desunt .14., que sunt duo latera; de quibus 
.14. tolle .1., remanent .ti.; quorum medietas, scilicet . 0 ., est brenius latus. Ad cuius re* 
gule demonstrationem adiaceat tetragonum .abed. lialiens in singulis lateribus quantita- 
tem duorum laterum et dyametrj; et .sit .Ae. equalis maiori lateri, ct .ef. ininnrj. Rema- 
nebit .fc. equalis dyametro: et protrahatur dyameter .ac.', cl per punctum .f. protraha- 
tur linea .fgh. equidlstans utrique lincaniin .Ao. et ,cd. ‘,ct perpunctum ,g. protrahatur 
recta .igk.', et erit recta .ig. c<pialis rcctc .bf.x et auferatur a recta .gi. recta .gl., que 
sit equalis recte .fe.', remanet ci^o Ji. cqualis recte .eA.; ergo ,gl, csl equalis minori 
lateri, et .ii. maiori: auferatur itaque ab //. recta .im., scilicet id io quo maius latus 
superaddit minus, remanebit .ml. equalis .ig., scilicet maiori latcn: cl educatur .ad. 
in puncto ./i.; ct sit .dn. cqualis ./c., scilicet dyametro; ct constituatur super .an. te- 
tragonum nopa.} et quoniam tetragona sunt .bd. et .pn., ct sunt circa unum angulum, 
qui ad .a. circa eumdem dyamelrum sunt; ergo si protrahatur dyameter .ac. in punctum 
. 0 ., uenict ergo recta .ao. dyameter. Protrahatur quidem recta .dc. in . 17 ., ct recta .Ac. 
in x.‘, tetragonum ergo est .qr. continens in se quadratura dyametri dati parte altera 
longioris: totum igitur tetragonum ./in. equalur tetragono .A</. ct ignomini .stu. De* 
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monstratio siquidem, ignomon .stu. cquale esse tetragono .bd.^ et tetragono linee Jm., 
que est supcrliahundantia, in qua maius Intus siipcrhabundat niiiiiis. Sunl enim suple- 
menta .pc. et .cn. cqualia superficiebus .bk. et Sed duc superlicies .bk. ct .fd. equan- 
tur ignomonj ^jrz. et tetragono .fk. Quibus superaddatur eqnale tetragono quod 
est equale tetragono /A*., erit duplum tetragoni .fk, cum ignoniotie jkjtz, equale igno- 
moni .stu. Hestat siquidem demonstrandum, duplum tetragoni .fk. equale esse tetragono 
.ih. et .e/., quod describitur a recta ./m.; est enim rectu .f*m. in duo equa diuisa io pun* 
clo cui in directo udiuncta est recta .w/.; erit iluque tetragonum, quod describitur 
a recta .g/., scilicet tetragonum ,ih. cum eo quod describitur a recta .im., duplum eo> 
rum, que describuntur a rectis .g/. et .//. Sed tetragona que describuntur a rectis .g/. 
ct .//. equantur tetragono ,fk.\ quare duplum tetragon) ./A.cquatiir tetragono .lA.el .ei., 
quod describitur a recta .im.; ei^o ignomon .stu. equatiir tetragono .bd.^eX quadrato 
supcriiabundantig maioris latens, ut prediximus. Nunc ucniamus ad causam. Multi> 
plicauimus superius .tA. per 14., et Imbuimus quadratum que duplauimus, hoc 

est addidimus su|>er eum equale illius; ct superaddimus postea .4.; hoc est super qnar 
dratum .bd. superaddimus | ignomon .s.t.u.; et sic habuimus .nss. pro quadrato .pn.^ 
cuius latus est radix illius: ergo .po. est 34.; de qua extracta pff^t scilicet .bc., re- 
manet . 470 . 10 ., cui C((uali$ est recta .c/.; ergo cf est . 10 ., ut predixi. Possumus etiam 
aliter ad notitiam supradictonim laterum deuenire. Videlicet ut ponas latus minus 
rem. Eritque latus longius res et duo; quibus extractis de .14., remanent pro dya- 
melro .n., exceptis duabus rebus, multiplica rem in se, erit census ct rem. ct duo 
in se, erit census ct 4. res ct tm.*' dragme: quibus ia unum coniuuetis, erunt duo 
census et .4. res et .4 dragme, que equantur quadrato dyametri, scilicet multiplica- 
tioni de 12, exceptis duabus rebus in se; que multiplicatio est 4 census ct 4M , exceptis 
.SS. radicibus. Ucstaura ergo radices, ct oppone duos census et 4 dragnias, et intienies, 
01 radices equari duobus censibus et 480. Kcdige ergo bec ad censura unum, et erit 
census et 240, que ei|uantur 46 radicibus et cetera. Vel pone latus longius rem, 
eritque latus bmiius res minus duo; que cxtnihe dc 24., remanent .16., exceptis duabus 
rebus: ct operare de inde ut supra; et inuenies, census ct 330 equari 50 radicibas. 
Si autem dyameter addiderit super latus maius .1., et maius super minus totidem; ct 
uis scire dyametrum ct quodque latus. Scniper cum superhabundantie laterum erunt 
equales, multiplicabis ipsam supcrhabuiidantiam jK’r s., ct habebis dyametrum; el ipsam 
per .4., et habebis longius latus; ct ipsam per 3, ct habebis brvuius. Verbi gratia: su- 
perliabuiidantia quidem laterum est .1.; quibus multiplicatis per .5. cl per .4. et per .3. , 
egrediuntur. 10 . pro dyametro, ct 8 pro latere longiori et 6 pro breuiori : et bcc contin- 
gunt propter quadrilaterum parte altera Inng.us; cuius latus longius est .4., hrcuius .3., 
dyameter quotjuc . 3 .: horum quidem laterum superliabundanlia est unum. Quare sicut 
. 1 . erit ad quam uolueris siipcrhahundaiitiam, ita bec tria latera erunt ad latera illius 
parte altera longioris, de quo superhabuudanlia aliqua data fuerit. Verbi gratia: si 
superhabundantia erit .3.; quia 3 tripla sunt dc uno , ideo tripla erunt latera ex la- 
teribus prodictis, scilicet dyameter erit .15.; latus quoque maius .11., minus autem . 1 . 
Vnde si proponatur, dyametrum esse .to.; et uis scire superhabundantiam latcnim, di- 
uide .10. per .5., exibunt .4., que sunt superhabundantia laterum: quam multiplica per 
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4, ct per .9., erunt .ift. et 11 , que sunt latera. Item latus longius sit .so. ; diuide cigo 
ipsum per .4., quia quaternarius est similis lateribus longioribus et 3 breuioribits et 
9 dyametiis. Diuisis eigo .to per .4., ueniunt .9. pro superhabtindantia} quam multiplica 
per .3. ct per .5., uenient .15. pru latere breuiuri et is pro dyametn). Rursus latus 
breuius sit . 18 .: diuide ergo ipsum per . 3 ., exibunt .8. pro siiperliabuiidanliu luterum; 
quam multiplica per 4. et per 5., uenient 14 pro latere longiori, cl 30 pru dyamelro. 
Nam si supcrbabundantic inequaies | fuerint ut in quadratu, in quo proponitur, dya- 
metrum addere . 1 . super latus maius, ct maius supra minus tunc operabimus per 
algebram: ponemus siquidem latus breuius rem, eritque latus longius i^es et 7; ct dya* 
meter erit res et .8.: multiplica itaque rem in rem, facit censum. Et rem, et .7. in se, 
facit censum et 14 res et 48 dragmas; quibus iitsinuil iunclts , eniiil duo census ct 
14 res et .49 , que e<]uantur quadrato dyametri, scilicet multiplicationi unius rei et 
8 in se; que multiplicatio est census ct is res ct 64. : tolle ergo ab uhaqiie parte 
censum et I4 res et .49., remanebit census, qui equatur duabus indicibus et 15. Quare 
media radices, ueniet . 1 .; quod multiplica in se, erit . 1 .; quo<l adde cum .ts., erunt . 16 .: 
super quorum radicem, scilicet super . 4 ., adde medietatem radicum, erunt . 5 , que suut 
minus latus: super qiic adde .7., erunt ts, que sunt maius latus: super que adde .1., 
erunt. 13, que sunt dyameler. 1 te « maius latus addit super minus .7. ; ct dyameter est 
.13.; quantum est ergo quoque latus: quadratum itaque supcrliabundantig cx quadrato 
dyametri abice, scilicet 49 de 169., remanebunt . 120 .; cuius dimidium, scilicet co. , est 
area. Exempli causa; adiaccat recta .ab. equalis duobus lateribus; et sit .bg. er|ualis 
minuri lateri, remanet .ga. equalis maiori; ct sil .ac. 7., in quo maius latus .ag. su- 
pcriiabundat minus .bg. ; ergo ,gc. equalis est recte .gb. Constituatur itaque super 
rectam .ah. tetragonum .«r/., ct expleatur figura; erit quidem latus tetragoni gk. recta 
.gb.y iloe est .gi.; latus quoque tetragoni hf. est recta .hi. uel que sunt equales 
recte .ag.\ suplementum ergo .ai. est equale quadrilatero dato, quia constat ex rectU 
.ag. ct .gi.f que sunt equale.s duobus lateribus dati quadiilateri. Et suplementum .id. 
est equule suplcmento .a/.; ergo supiementa ./xi. et .id. dupla sunt arce dati quadri- 
lateri; ergo duplum arce cum tetragonis .hf. et git. est equale tetragono .ad. Sed duo 
tetragona .hf. ct .gk. sunt equalia quadrato dyametrj; ergo suplemcnta .ai. ct .id. cum 
quadratu dyametrj dati parte altera longioris equalia sunt tetragono .ad. Sed tetra- 
gonum ad. cum eo quod i recta .ac. describitur duptum est tetragonis, que descri- 
buntur a rectis .ag. ct .gb. Sed ca que describuntur a rectis .ag. et .gb. equalia sunt 
tetragono dyametri. Ergo duplum tetragoni dyametri equale est tetragono .ad.ytK ei 
quod a recta .ac. describitur. Sed semel tetragonum dyametri equale est tetragonis .hf. 
et .gk.\ remanet ergo tetragonum dyametri equale suplementis ,ai. et .irf., ct tetragono 
quod a recta .ac. Quare extraximus tetragonum, quod est a recta aic., scilicet .49., cx qua- 
drato dyametri, et remanserunt nobis . 1 X 0 . pro suplementis .ai, et .id.i quorum dimidium, 
scilicet . 60 ., est area .ai. quadiilateri, quml est equale dati quadrilatcri. ergo area dati 
quadrilateri est . 60 .] ut predixi. Sed ut habeas latera, dices: aream est 60; et maius latus 
addit .7. super mimis; fac ergo nl supra docuimus. Aliter pone latus minus rem; 
eritque latus maius res et .7. : multiplica ergo rem in re, et rem et 7 in se; ct adde 
ea, et erunt duo censns et 14 radices et 49 dragmas; que oppone quadrato dyametri, et 
habebis quod queris. 
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Item ext pars altera longior, cuius dyamctcr est .to.; et id quod addit djameter super 
fatus maius non est equale ei quod addit maius super minus. Quantum est ergo quod- 
que latus. Inucnias quidem aliquod quadrilaterum, cuius latera et dyameter sil ra- 
tionabilia; et augmentum ipsius non sit equale. Sitque supradictum quadrilaterum, cui 
latus minus est maius quoque est dyameter quidem est .13.; que .13 babeas pro 
antecedente, cum ponatur dyametrum esse .30. Quare multiplicabis to per 12, et so per 5; et 
diuidc utramque multiplicationem per 13, et batiebis maius latus ~ 18., minus quoque 
^ 7. bt si maius latus fuerit .lo.; et uls inuenirc minus latus seu dyametrum ; tunc 
multiplicabis .20 per S, et 20 |>er 13; et diuides utramque multiplicationem per ii; et 
liabebis minus latus 1 8.; dyametrum quoque \ 21. Rursus minus latus sit .20.; tunc mul- 
tiplicabis .20 per 12, et 20 per la, et diuides utramque multiplicationem per 9.; uel 
quintani de .20., scilicet .4., multiplica per 12 cl per 13; et inuenies, maius latos esse 
48., et dyametrum .52. Sed ut in similibus sanius procedere iialcamus, quedam adiaceant 
demonstranda. Videlicet ut super quemlibet datum numerum doceamus addere qua- 
dratum numerum, et proucniat numenis quadratus. £sto datus numerus . 4 ., oportet 
super numerum m. quadratum numerum addere, et earum summa fiat quadrata, hoc 
c.st quod habeat radicem. Inucnias quidem duos numeros inequales, qui insimul mul- 
tiplicati faciant numerum .a. : sintqiic .bg. gd. ; et diuidatur .bd. in duo equalia 
super punctum .e., et quoniam numerus ,bd. diuisus in duo equalia super punctum 
.e. et inequalia super punctum .g.; erit multiplicatio .dg. tn .gb. cum quadrato nu- 
meri ,g€. equalis quadrato .de. Sed multiplicatio .dg. in .gb. numerum .n. facit; ergo 
numerus .a. cum quadrato numeri ,ge. cquutur quadrato numeri .^e.; quod oportebat 
facere. S( autem unum ex lateribus qiiadriiatcri continentibus angulum rectum datum 
fuerit; et uis aliud latus, nec non ct dyametrum io numeris inuenirc; et sit datum 
latus .13., multiplica iinqne 13. in se, erunt .169., que sint linea .ab.; et inuenianlur 
duo numeri, qui insimul multiplicati faciant numerum .ab. Sintque ab. , ct unitas 
.^g. I^am ducta unitate in quo uis numero, idem prouenit numerus; ergo multiplicatio 
,bg. in .ba. numerum facit, scilicet .I69.:diuidaturque numerus .^g.iti duo equalia super 
punctum .d.t eritque .gd. dimidium cx .ng., scilicet .85., que est dyameter; remanebit 
.bd. 84., quod est aliud latus. Et quoniam infinitos duos inequales numeras tamen cum 
fractionibas | iimciiire possimus, quorum sujierfjcics contineret numerum .ab. Infinita 
(piidem latera cl dyametri inueniri possunt conuenicnlia dato lateri. Venim si pro- 
ponatur, dyametrum esse 34; et uis latera inuenire. Duplica quidem 34, cl egrediatur 
inde numerus .e/., scilicet .68.: et diuidntur .ef. in duo equalia super punctura .g. , 
eritque .g/. 34.; et sumatur super numerum .e/, punctus .rf., ct sit pioporlio ./<f . ad .de 
.sicut aliquis quadratus numerus ad aliquem quadratum mimerum. Sit itaque .fd. 4., 
remanebit .de. 64 : et quoniam .fd. et .de. habent proportionem quadratorum ex .fd. 
in .^e., egredietur quadratus numerus, scilicet .156., quorum radix, scilicet .16. , erit 
unum latus; reliquum erit .dg.f quod est .M.; dyameter autem .g/., scilicet .34. Irem si 
dictum fuerit; augmentum dyametri super latus longius est cquale augmento longioris 
super breuius; et multiplicatio augmenti in dyametrum faciat .20. Supradicta ratione 
diiiide .20 per 5, egrediuntur .4., quorum radix, scilicet .2., est augmentum; multiplica 
ergo augmentum in .5. et in .4 et in .3, et habebis dyametrum .10. ; latus quoque 
maius .8., minus uero .6. 
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Et si proponatur: est quadrilatenim longius altera parte, cuius dyametri proportio 
ad ipsius longitudinem est sicut proportio longitudinis cius ad cius lutiludincm, etiam 
dyamctcr est lO. In hac autem diuidendc sunt .10. secundum mediam et extremam pro- 
portionem; ct quod medie proportioni ceciderit, erit minus latus; ipsumque per .io mul- 
tiplicandum est; et ipsius multiplicationis radix erit latus longius : verbi gratia: adia- 
ceat trigonum orthogonium scilicet dimidium quadrilateri |>artc altera longioris, 

cuius dyameter est .«ig., latus longius .rri., hreuius quoque .bg., ct protrahatur super 
.flg. cathetus .bd.’, ct sil sicut .ga. ad ita .ab, ad .bg. El quoniam recta .bd. ca- 
thetus est super rectam .og., trigona .hdg.tX .bda. sibi inuicem similia sunt, ct toti 
trigono .abg. Quare est sicut .ga. ad .ab.y ita .ba. ad ,ad. Sed sicut .ga. ad .ab.^ ita 
.ab. est ad .bg.; ergo recta .ab. ad rectas .bg. ct .ad. eandem hal>et proportionem. 
Quare recta .ad. recte .bg. est equalis. Item quia trigona .abg. ct .bdg. sibi imiiccra 
similia suiit, est sicut ag. ad .g6., ita bg. ad gd.; nam .bg. equalis est rcctc .ad.: est 
ergo sicut .ag. ad .ad.^ ita ^d. csl ad .dg. Ergo Mg.^ scilicet .10., diuisa est secundum 
mediam et extremam projiortiunem; et est media, scilicet maior pars cius ./rr/., cuius 
minus latus quesiti pnrlc altera longioris, scilicet .gb.^ iacet equalis. Nam ut inuenias 
quantitatem cius, sccumlum Euclidis regulam, dimidium de .10., scilicet .5, in se multipli- 
ca; cl quod proucnerit adde cum quadrato linee .ag.t scilicet cnm .too., erunt .<25.; dc 
cuius radice abicc .5., scilicet dimidium linee .ag.; et sic habebis pro minori latere, 
.scilicet pro linea .gb.^ radicem dc .fiS. minus .5. Nam ut habeamus maius lutus .ab. | 
Quouiara csl sicut .grz. ad .a/;., ita ad .^g.; erit quidem superficies .bg. in .ga. 
equalis quadrato linee .ab. Quare multiplica .ag. in .g^., scilicet to., in radice de .125. 
minus .5, cl egredietur radix dc issoo minus .50. pro latere .ab. Procedunt multe ct 
diuerae questiones ex lateribus etiam ct ex dyametro, seu ex area siipradictonim duorum 
4|uadrilutcrorum, quaimm solutiones, per ea que dicta sunt, poteris inucnire. 

Incipit pars secunda terti^ differentig. 

Reliqvi quidem quadrilateri in 1111*"^ partes diuiduntur ; in prima quorum sunt rumbi, 
qui omnia mi.*' latera sibi inuicem cqnaliu habent, sed angulos minime ractos habent, 
lii secunda quidem .sunt rumbi, idest qui tantum habent latera opposita sibi iiiiucem 
equalia ct equidistantia, nec non et angulos oppositos equales habent. In tertia sunt 
campi, qui duo latera habent equidistantia, sed non equalia: qui diuiduutur in 1111.*' 
genera , secundum quoil inferius demonstrabimus. In quarta ucro sunt diucrsilnteri 
campi, qui nullam equidistantiam in eorum lateribus liabent. 

Incipit de rumbv. 

.SIT Rumbus .a.b.c.d. babens in singulis lateribus perticas u.; cumque hunc men- 
.surare uolumus, oportet nos habere notitiam unius dyamelronim. Esto itaque dvameter 
eius breuius .bd. perticarum .10. Erit itaque rumbus .a.b.c.d. ab ipso dyametro in duo 
trigona equalia diuisus, quorum unumquodque est equicnirium. Nam duo Utera, que 
sunt .ab. et .ad.^ duobus lateribus .cb. cl .cd. equantur; ct coraunts eorum est .bd. 

Quare angulus, qui sub .bad.f angulo, qui sub .bcd. est equalis; ct totum trigonum 
.ahd. toti trigono .c^^. cqiiatur. Ergo si arcam liuitLS rumbi habere uolumus, dupli- 
cabimus aream trigoni .abd. uel .bcd.’, et sic liabebimu-s propositum. Nam arca tri- 
goni .abd. colligitur cx ducto catheto ,ae. in dimidium basis .bd.^ ut in trigonis dc- 

10 
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monstratum est. Quare si multipHcaummus cathetum .ae. in totam .bd.f ueniet du- 
pium arce tii^ont .abd.y hoc est area rumbt .abed. : cadit itaque cathetus .ae. io 
medio .bd.t cum rquicrurium sit trigonum .abd. Quare si notitiam cius habere uis , 
extrahe quadratum linee .eb. ex quadrato linee .ab., scilicet .iS dc 169, remanebunt 144.; 
quorum mdixt scilicet .ts.) est cathetus .ae.: propter eadem ergo et cathetus .ce. est 
similiter .ii.; et est .c.e. recta in directo recte .ea. Cum aiiguii .aed. et .dec. sint recti. 
Quare dyaincter est recta .nc.t ct est .24. Ergo arca rumbi ./tbed. colligitur ex multi- 
plicatione dimidij dyametri .nc. in toto dyametro ./>«/.; que multiplicatio est .iio.: si- 
militer si data fuerit dyameter .ac. 24 perticarum, inueiiiiiius siquidem [>er ijisum su- 
pradicto modo dyamclrtim .bd. Quia equicruria sunt trigona .bac. ct .dac., et sunt sibi 
iuuicem equalia. Quare si ex jKJtcntia lateris .ba. extraxerimus potentiam linee .ae., 
scilicet .144 dc fC9, remanebunt .25. pro potentia catheti .be.} ergo ,be. est .5. Quare 
tota dyameter .bd. est . 10 . Et quoniam si mtilliplieaucrimus cathetum per dimidium 
basis I .ac., egredietur nobis arca trigoni .abc. Quare st multipiicaucriinus cathetum 
.be., scilicet dimidium dyametri .bd., in totum dyametrum .ac., reddetur nobis area 
totius nimlii .abed. Nam multiplicatio .be. in .ac.» scilicet .5. in . 11 ., facit .iso., quod 
est arca rumbi .abed. Ergo arca omnium nimborum colligitur ex muUiplicatione unius 
dyametrj in dimidio alterius; et bcc est regula uniuersalis in ipsis. 

Nas si proponatur quod maior dyameter sit 24., minor (jiioquc .lo.; et uU scire latera 
rumbi. Quadrata medietatis dyametrorum, scilicet linearum ate. et .eb. in unum con- 
iunge; quorum radicem, scilicet .13., hal>cas pro uno quo<juc latere. Possumus quidem 
multas questiones ex dyametris ct ex arca, etiam ct ex lateribus rumbi projamerc; 
que omnes reduci jKissunt nd questiones illius parte altera longiores, cuius latus lon- 
gius est medietas longioris dyametri rumbi : breuius quoque est medietas breuiorls. 
QikhI quadiilatcrum dimidium rumbi arce coutinerc probabimus : protrahatur itaque, 
ut iii hac alia cemitur ligura, .a/, cqualis et equidistans linee ct copuletur ./&. 
Dico quidem, quadrilateruin .ef. dimidium es.se rtimhi ttbed.) et sunt latera eius equalia 
medietatis dyametrorum ac. ct bd. Num .ae. dimidium continet ex .ac., ct .be. ex .bd.: 
est enim trigonum Mbd. dimidium rumbi abed. Sed trigonum .abd. equalc est qua- 
drilatero .ef., constat enim ulniiiiquc ex ductu .ae. in .eb. ; ergo quadrilatenim .ef. 
dimidium c.*>t rumbi .abed., ut prodixi. Nam qualiter questiones rumbi ad quadrila- 
tcrum perducantur, quodam dc multis uolumus proponere. Si Dictum tibi fuerit: ag- 
gregaui duos dyametrus, et fuit .34.; ct nimbi arca est . 120 . Quantum est ergo queque 
dyameter. Cum itaque dyametri sint .34.; dimidium ijvsarum, scilicet .ae. ct .e^., sunt 
.17.; ct area quadrilateri .ef. est .co.: ergo perduxisti hanc questionem ad unam ci que- 
stionibus parte altera longioris; ad eam uidelicet, in qua proponitur aream esse .ce., 
ct aggreguliunem latenim .17.: cx quadrato <|uideni medietatis .17, .scilicet ex } 72, tolle 
CQ, remanet I 13.; quorum radicem tolle ex medietate .17., remanebunt S. pro linea .4e.: 
reliquum quod est usque in .<7., est linea .ae.', ergo duplum eorum, scilicet .24. ct .10., 
sunt dyametri. Item aggregatio dyametrorum sunt .24.; et maius addit super minus .14. 
Quantum est ergo area: tolle .14 ct 34., remanebunt . 20 .; quorum dimidium, scilicet . 10 ., 
est dyamiter breuior. Reliquum, scilicet .24., est longior; miilltplica quidem dimidium 
unius dyametrorum per alium, ct habebis aream. 


Digitized by Google 


1 1 1 . 75 

Rursus aggregaui duas djamctros cum area rumbi, cl proucncrunt .154.; et maior 
djameter addit super minorem .14. Quoniam duo dyametri rumbi cluantur .uit.”' late- 
ribus quadrilalcri .e/L: puiie latus breuius rem; eritquc latus longius res et 7. : multi- 
plica ergo rem in re et in .7., proueniet census et .7. radices, que sunt area j^qnadri* 
lateri .ef. Et quoniam quadrilaleriim .e/, dimidium continet rumbi. Duplica ergo censum 
et 7 radices, erunt duo census ct .u res, que cquantur rumbo : super que adde .4 
res et 14., scilicet quatuor latera, erunt duo census ct 18. radices et .14., que equautur 
.154.: tolle ci^go ab utraque parlc .14.; ct redige ea ad censum unum, uciiiet census et 
0 ^radices, que equantur .70.; media ergo radices, erunt j4.; que multiplica in se, erunt 
10.; que adde cum .70, erunt r^o; dc quorum radice abicc ^ 4., remanebunt .5. pit> 
,be.\ quorum duplum, scilicet .10., est dyameter .hd.\ quibus additis .14., erunt .24. pro 
dyametro longiori; i quibus dyametris usque in .I5f. remanet .iso. pro area. ADbuc ag- 
gregaui dyametmm breuiorem, ct latus rumbi, ct fuerunt .15.; et dyameter maior addit 
super minorem .14. Quantum est ergo latus, nec non ct queque dyameter. Quoniam 
dyameter maior addit .14 super minorem; ergo medietas dyaiuctri longioris addit .7. 
su|>er medietatem brcuiuiis, scilicet latus .ae. super latus .eh. Ergo .he. cum .ae. addit 
.7. super dyaroetrum .hd. Sed .hd. cum latere .nb. sunt «; ergo ,he. ct .ca. cum .ab. 
sunt .50. Vnde talis est bec questio. Aggregaui duo latera quadrilateri cum dyametio 
ipsius, ct fuit .30.; ct maius latus addit super minus .7: fac ergo ut supra dictum est, 
et cetera. Item muUiplicasti unamquamque dyametrum in se, ct aggregasti eas: et 
quod prouenerit fuit .676.; et area est . 110 . Queque igitur dyameter quanta est. .Accipe 
itaque quartum dc .676.; quia quadrata linearum .ae. ct .eb. quarta ]>ars sunt cx qua- 
dratis dyametrorum; cum i|Mariim latera sint dimidium ipsorum, exibunt .169., quorum 
rodix, sciiicel 13 ., est dyameter quadrilateri .e/., scilicet latus rumbi. Et quoniam osten- 
sum est superius, quod quadratum dyametri |Nirte altera longioris addit su{M?r duplum 
embadi quadratum superhabundantig laterum ipsorum. Iccirco si extraxerimus em- 
badum rumbi .abed.^ quod est duplum arce quadrilateri ,ef.^ cx quadrato dvnmctri 
i|Mius, scilicet .tio cx .169, remanebunt .40., quorum radix, sciiicel . 7 ., est superhabun- 
dantia laterum: ergo area quadrilateri est . 60 ., cl maius latus addit .super minus . 7 .; 
quantum est ergo quodque latus, ct cetera, liem muUiplicaui maiorem dyamclnim rumbi 
per minorem, et proucnit 140.; et maior dyameter addit super minorem .14.; quanta est 
ergo queque dyanicUT : cx miiltiplicatioue quidem medietatis unius dyametri in totam 
aliam proucnit embadum rumbj ; ergo .140., scilicet multiplicatio unius dyametri in 
aliam .sunt dnpla ex area rumbi; ergo arca rumbi est . 120 ., que est duplum aree qiia- 
drilateri .ef. Ergo area quadrilateri .ef. est . 60 . Vnde talis oritur questio. Est cpiadri- 
laterum parte altera longius, cuius arca est . 60 .; et maius lutus addit super minus | 7 ., 
scilicet dimidium de .14., in quibus maior dyameter supeibabundat minorem, et cetera. 

Rursus aggregaui dyametros, ct quoii prouenit fuit .34.; ct ex multiplicatione unius 
dyametri per aliam proucncrunt .240. Quanta est ergo queque dyameter. Ad liec quidem 
ostendenda, adiacont recta .ab. 34. |>crlicarum; et sit diulsa in duo equa, et totidem 
inequalia .super puncta .g-d.', ct sit .ad. equalis dyametro breuiori ; remanet ergo 
,db. equalis maiori. Kx multiplicatione quidem .ad. in .db. cum quadrato linee .dg. 
egreditur quadratum liiice .gb.y scilicet dc .17., quod est .289.: ex quibus si extraxeris 
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raultiplicalioncm cx ad, io .db.y remanebunt .49. pro quadrato ,dg.\ erga .dg. est .7.; 
quibus additis cum erit tota .bd.^ scilicet maior dyameter .24.; remanet .da, lO., 
que est minor dyameter. Iterum diuisi maiorem dyametrum per minorem | et cgre> 
dietur cx diuisionc | 2., et area rumbi est .120.; quniita est ergo queque dyameter. 
Quoniam est sicut totum ad totum , ita quelibct {Nirs est ad eandem partem * Erit 
itaque sicut maior dyameter est ad minorem, ita medietas maioris ad medietatem mi' 
noris; et medietas maioris est maius latus quadrilateri .c/., scilicet linea .ae.; et me- 
dietas minoris est linea ,eb, , scilicet minus latus. Nam omnes numeri , qui habent 
unam ct eandem proportionem, si diuidantur maiores per minores, seraper ucniet idem 
ex diuisionc. Ergo si diuiscrimus maius latus quadrilateri ,ef. per minus, prouenieat 
.similiter | 2.; ergo talis est questio: area quadrilateri est .60., scilicet dimidium aree 
rumbi; ct diui.si maius latus per minus, ct proueiicrunt | 2.: et multiplica ita .1. per 
I 2.; que multiplica per .60., erunt .144., quorum radix est .12.; que diuide per numeros 
proportionis, scilicet per .1., et per | 2., egredientur 12 et 5., que sunt latera quadri- 
lateri, .scilicet dimidium dyamelrorura; ergo maior dyameter est .24., et minor est .lo- 
Nam si unde hcc procedant noscere uls, adiaccat unitas etj2. sil .6.; multipli- 
centur .a. per .6., ct proiicniat .g.; et sit minus latus quadrilateri maius quoque 
ct arca sit ct quoniam cx diuisionc maioris lateris per minus proucnit | 2. ; 
est sicut .1. ad | t., ita minus latus est ad maius, hoc est sicut ,a. ad .b.^ ita ,d. ad ,e. 
Quare ductus .a. in ,e. est sicut ductus M. in .</. Sit ergo multiplicatio cx ,a. in .c. , 
ucl cx .b. in ,d. numerus ,h.\ ct ,h. multiplicetur in se, proucniat ct multiplicetur 
quidem ,d. in ,f.^ et prouenial ,k. : dico, numerum k e|ualem esse numero .1. Mullipli- 
ra.sti quidem .a. in .6., et iieiiil .g.; ct jI. in et uenit ct .g. in fecit ,k, r 
ergo numerus ,k. factus est ex multiplicatione .a. in .b. ducta in ,d, ct producta in ,e. 
Item multiplicasti ,a. in .c.,ct proucnil ./i.; ct ,b. in r/., et proueriit similiter ,h . ; et 
cx ,h. in Ji, factus est ,1.; ergo .1. factus e.st cx muUiplicalionc .a. in .e. ducta in .b. 

et producta in ,d. Sed multiplicatio ,a. in M, ducta in ,d. et producta | in .e. cquatur 

multiplicationi .a, in ,e. ducta in ct producta in .r/.; ergo ,k. equalis csl .1., ut predi- 
ximus. Multipiicauimus quidem superius m. in cl proucnit | 2.; que multiplicauiinus 
per arcam, scilicet ,g. |iei‘ ct habuimus iiumcnim ,k.y lioc est numerum qui fuit 
.144.; dc quibus accepimus radicem, que fuit ./1.; quia ct multiplicatione ./<. in se pro- 
uenil .1.; ergo ,h. csl .12. Et quoniam cx ,a. in .e, proucnit .4., scilicet .12. ; et ,a. est 
.1. Ideo diuisimus .12 per 1., scilicet .4 per a, prouenil .12., quod est .c., scilicet maius 
latus. Item cx b. in d. proucnit .4., scilicet .12; ct 4 csl | 2. Quare diuisimus .12, sci- 
licet 4, per 4, scilicet per f 2; et hal)uimiis .c/., scilicet minus latus, quo<l fuit .5. Nam 

si arca, scilicet e.<»et .100, tunc 4, .scilicet .1., esset .240., cuius radit est .4. Sed 240. noii 

babel radicem; vnde cum non possumus diuidere .4. pcr.rt. ct per .4., accipiemus qua- 
di^atos eomm, ct tn ipsis diuidemus numerum .i. Vcl aliter accipiemus proportionem in 
sanis numeris, qunm habet unitas ,a. ad .4., eruntque .5. et 12. Sil ergo ,a, S., et .4. li., 
cl .g. .60. Quare .4. uel 1 erit .oooo.; que diuidemus per quadrata numerorum .a et 4., 
scilicet |>cr 23, et per IM., egredietur (»er maiore latere radix ducentorum quadraginta; 
mimis ucro erit radix dc {-41. Vel aliter: pone latus minus rem, crit iuc latus maius 
duc res et diic quinte rei: multiplica ergo rem in duabus rebus cl duabus quintis, erunt 


Digitized by Googie 



III. 77 

(luo census et due quinte census, que equaiitur nree date. Sit ergo area data . 100 .; 
que diuidc per fs., proueniet | 4l; quorum radix est scilicet latus minus. Et quo- 
niam est sicut .(Z. ad ita ri. ad .e.; erit itaque sicut quadratus numeri .a. ad qua- 
dratum numeri .6., ita quadratus quantitatis ,d. ad quadratum quantitatis Quare 
multiplica quadratum numeri .b. per quadratum quantitatis scilicet .144 per| 4i.; 
et multiplicatiunU summam diuide per ij[uadratum numeri .< 1 ., scilicet per ss , egre- 
dientur .S50., (piorum radix est latus maius. 

Incipit ile rumboule differentia secunda. 

Rvmioides quidem est figura paralilograma Imlieus tantum latera op|>osiLa, et an- 
gulus ut diximus e<(uales. Cumque hanc metiri uolumiis, protrahemus in ea dyametrum, 
per quam figura diuLsa erit io duo trigona equalia. Quare si cathetum unius (>cr lotam 
basem, scilicet per dyametrum ipsius multiplicauerimus, reddet aream totius rumbui- 
dis. Ad cuius rei euidentiain sit romboides habens in singulis lateribus .ab ct 

cd. |)crticas .30., que sibi inuicem opposita et cquidistautia sunt. Reliqua uero duo 
latera mc. cl .bd. similiter sunt equalia ct equidistantia, continentia iu utio quoque latere 
perticas .13.; et sit dyameter .bc. perticarum .37., i qua rumboides .abed. iii duo equalia 
trigona diuisus est, que sunt .ahc. et .dbc.y utrumque ipsorum est ampligonium propter 
{Hitcntiam dyametri .6c., que est maior duabus potciitijs laterum Ma. ct .ac.y ucl .bd. et 
,dc. Supra liasem quidem .bc. protrahatur cathetus a puncto .a. iu trigono .abci sitque 
ae.‘t cl multiplicabis cathetum ,ae. pcrliascm .c6., ct habebis arcam totius rumbuidis { 
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abed. ; vel iimeuies catbetum .df. ia trigono .bcd. super basem .bc. ; et mulli- m. 47 
plicabis ipsum callictum .df. per basem .bc. , ct huliebis similiter embadurn rum* 
boidls .abed. Verbi gratia : Rumboides .abed. est duplum trigono .bcd.^ cuius tri- 
goni arca colligitur cx multiplicatione catheti ;/^in dimidium basis .6c.: quare mul- 
tiplicatio catheti df. per totam basem .bc. facit duplum arce trigoni bdc.', ergo facit 
arcam totius ruml>oidis, qui est duplus trigoni Nam utramque cathetum .ae.tl 
r//. inueni&s asse pertica.s 9. Quibus 9. multiplicabis jicr dyametrum scilicet 

per 37, addunt |>erlicas 360 pro area totius rumlioidis .abed. Similiter si extra tri- 
gonum .bcd. cathetum .bg. protraxeris supra basem .cg.', ct tnuUipHcaucrimus ipsum 
ratheluin .bg. per basem trigoni, scilicet per tineam .Cflf., haliebis cmliadum totius rum- 
boidis .abed. Item multiplicato catheto xh. per basem .ab.^ reddet eiusdem rumboidis 
embadurn. Repentur autem utraque cathetus per regulam, «|uam superius in trigono 
ampligonio demonstrauimus. Verbi gratia*, extractis potentijs laterum ca ct ab^ uel 
bd el cfc., scilicet 169 et 900.de potentia lateris .bc,, scilicet 1369., remanent 300 ; 
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cuius dimidium si diuisum fuerit j*er basem .ci/., scilicet per 30« reddit .s. pro quan- 
titate .t/g*. ucl cuius potentia, scilicet .ss., extracta expetentia scilicet de 

.169., remanet .144.; cuius radix, scilicet .is., est cathetus Quo multiplicato per ba.scm 
xd.y scilicet 19 per ao, reddunt perticas .360 pro embado dicti rumboidis, ut superius 
iriuenimus. Inuestigatur siquidem huius rumboidis area jier duas alic^ cathetas, qui 
sunt .di. et ,ak.y qui reperiuntur per dyametrura Jid. et per latera nimboidis. Quia 
protracto ij>so dyametro rcsoinilur ipse nimlwidcs in duobus trigonis oxigoriijs, ut in 
bac alia figura depingitur, quorum unum est trigonum .ner/., aliud .abd,\ ct est ca- 
thetus t</., ucl .ak. perticarum . 12 .: ct notandum quia ab .a. in ubicumque cathetum 
protraxerit infra niroboidem inter k et r/., super lineam .kd. cadet. Nam casus catheti 
illius poteris inuenire per ea que in trigonis oxigonijs diximus, ucl cum lensa que- 
madmodum in triangulis docuimus. EST enim quandoque rumboides, qui per breuiorem 
dyametrum rcsoluitur in duobus trigonis ortliogonijs, ut rumlxiides Mcde.‘, cuius .bc 
ct de* latera sunt perticarum as. ; reliqua uero duo latera .bd ct ce. |>erticaruro .37.; 
dyameter quoque .be. breyior sit perticarum 19. Dico quidem, rumhoidem .bede. di- 
uisiim esse in duo trigona orthogonia propter potentiam linee .ec., que equatur po- 
tcnlijs linearum cb ct be. Quare rectus csl angulus qui suh .cbe. Similiter reperitur 
rectus qui sub bed. Et est cquale trigonum .cbe. trigono .bed. Et quoniam ex mul- 
tiplicatione catheti J/e. in basem .ed. dimiiUum colligitur arca trigonj .bed. Si multipli- 
cajucrimus itaque .be. dyametrum in .ed. latus, halicbimus perticas .420. pro embado 
totius rumboidis ,bc.de. : similiter fit rumboides, qui |)cr unamquamque dyametrum 
diuiditur in duobus trigonis ampligonijs. 

Incipit de figuris (jue habent capita abscisa de quibus nu.*' sunt genera 
in differentia prima. 

i'fuavv genus tertig dilTcrcntig cam^nirum quadrilalerorum, qui habent duo latera 
cquidistantia et inequalia, est figura, qiie eque caput abscisa dicitur, cuius reliqua 
duo latcm eqiialia sibi imiicem sunt, ut quadrilaterum , cuius latus .a^. est 

pcrlicc .8.; ct csl equidistans lateri .crf., quod latus est pcrticc is ; quodlibet reliquorum 
.nc. ct sit pcrtice .13. Iu hac aut tlgiira latus .n. 6. capitis abscissio, et latus .cr/. 
abscissio basis appellatur. Cuius flgurc cmbudiini colligitur ex mulliplicutione catheti 
in dimidio laterum .ab. ct .cd.\ et cathetus ducitur a capite iii basim. Viide si a puncto 
uel a puncto .b cathetum super basim .cd. erigere uolueris; abscisio capitis, scilicet 
.8., ex absclssionc basis deme, scilicet dc .18., remanent lo; cuius dimidium, scilicet .S., 
erit casus .ce. ucl uif.i a puncto enim .a. cathetus cadit super .e.; a puncto uero .d. 
cadit super .f. Quare si potentiam .ce. cx potentia .ae., ucl potentiam .df. cx potentia 
scilicet .9S de 169 extraxeris, remancluirit .144.; cuius radix, que est .tt., est per- 
pendicularis .ae"vkc\.bf.x quibus . 19 . multiplicatis in dimidium laterum .ab. ct .cd., sci- 
licet in dimidium dc .96., hoc csl in .13, reddent .iS6. pro embado i]xsius qnadrilatcri 
.abed. Verbi gmtia : protractis cathetis .ne. ct ./>/. elTicItiir qnadrilatcrum parte altera 
lougius cuius area colligitur cx multiplicatione catheti .ae. in e/., equalis est 

lineg .ab.\ ergo .ef. est perlicc .8. In quibus multiplicatis perticis . 19 . catheti .ae. red- 
dunt perticas .96. pro emliadu quadrilateri : quo quadrilatero extracto ex qna- 

drilatero .abed., remanent duo trigona orthogonia et cqualia, que sunt .aec. et .bfd.i 
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mulliplicatio eiiim catheti .ae. iti dimidium .ec. reddit aream trigoni .acc. Quare muU 
tiplicatio lincc ae. in totam .ec. reddit embadum duorum trigonorum .aec. ct .bfd.^ 

<jue multiplicatio est .60.; qua addita cum W.» scilicet cura eralwido quadrilalcri 
reddit .156., ut prediximus pro arca quadrilateri .abed. Nam si dyametrum .da. uel 
.cb. inuenire uoluciis, potentiam linee .de. ucl .c/., scilicet .169. cum potentia catlicli 
.ne. ucl scilicet cum .144. adde, erunt 313.; cuius radix est longitudo dyametri .da. 
ucl .bc. Kt si punctus in quo se intersecant dyametri habere uis, adde caput cum 
basc, erunt .20.; que in se multiplica, erunt 676. Item caput iii se multiplica, erunt 
.64.; ct basis in se, erunt 324.: multiplica ergo .64. per quadratum unius dyamctronim, 
scilicet per 313, et diiiidc | summam per 676.; uel quartum de 64, scilicet .16, muilb f»i. 
plica per 343, ct diuide per quartum de 676., hoc est per too., exibunt ^*'7xV 
i*um radix est linea .ng*. ucl Similiter multiplica quartum do 324., scilicet si. per 
313; ct diuidc summam per quartum de 676., scilicet per .169., et habebis quadratum 
lincc .gc. ucl .gd. Kt nota, quia ideo accepimus quadrata predictarum Uncarum, quia 
313, scilicet quadratum unius dyametronim non habet radicem. Nam si dyameter ra> 
tionabilis esset, multiplicaoissemus cum per s et per is, ct diuisissemus summam co* 
rum per 26; ct sic haljercmus abscissiunes dyametrorum; que omnia uolumus geome- 
trice demonstrare. Quoniam recta .ab. cquidistans est lincc .cd. Simile est ergo tri- 
gonum .agb. trigono .dgc.’, et est angulus .abg. angulo .gcd. eipialis; et angulus .bag. 
angulo gdc. Quare est sicut .ab. ad .bg.^ ita .dc. ad .cg. ; ct permutatim est sicut 
.ab. ad ila .hg. ad .gc. Similiter est iterum sicut .ab. ad .crf., ita .ag. ad .gd. 

Est enim ab ex cd J.; quare .bg. cx .gc.^ ucl .ag ex gd. sunt similiter \ . Et quoniam 
que disiuncte proportionales sunt , ct coniuncte proportionales erunt: est ergo sicut 
.ab. ud se ct ad .cr/., hoc sicut s est ad .26, uel 4 ad 13., qui minimi sunt eandem 
proportionem habentes, itu bg. est ad totam ct .ag. ad totum .ad.; ergo .bg. est 
cx bc , et .ag. ex .ad. similiter est Quare si ratiocinata cx dyamclru .6c. ac- 
ciperemus haberemus lineam .bg. uel ag. Reliquum uero .gc. ucl .gd. esset ex 
toto dyametro. Sed quia quadratum dyametri, scilicet de .313., radicem non habet, ac- 
cepimus quadrata dc 4. ct dc 13, scilicet 16 et 169; et miilliplicauimus 16 per 3i3, et 
diuisimus per 169.; quia cum est sicut a^. ad se ctadcd.,ita bg. ad bc.‘, erit itaque 
sicut quadratum linee ah. ad quadratum summg iunrtionis linearum .ab. et .cd. , 
scilicet sicut 64. est ad 676, ucl sicut quartum de 64. est ad quartum dc 676., scilicet 
16. ad 109, ita quadratum lincg bg. est ad quadratum dyametri .bc., scilicet ad 313.; 
ct in eadem proportione est quadratum lincc .gc ad quadratum linee .ad. Quare recta 
ag. crjualls est recte .bg.', habent enim eandem proportionem ad cqualia: et quoniam 
cum de equalibus equalia tolluntur, que remanent sibi inuicem equalia sunt. Eqiialis 
est ergo rccla .gc. recte .gd.i ct habent proportionem ad totum dyametnim, scilicet ad 
radicem de .313., sicut .Cr/. habet ad se ct ada^. rectam. Que proportio est sicut .9. 
ad 13. Quare proportio (jiiadrati lincg .gc. uel .gd. est ad 3i3., scilicet ad quadratum 
dyametri, sicut quadratum dc .9. est ad quadratum de 13, scilicet sicut .81. est ad 169. 
Quare multiplicauimus superius 8i per 313, et diuisimus per ie*9, et habuimus quadratum 
lineg .gc. ucl gd.', que oportebat ostendere. 

Nam si linea .ca ct db. iu partes .ab. protrahantur, donec ad punctum .h. con- 


Digitized by Google 



fol. 4$ 

« ut in kic .... .«6, r«|ai|(iiilJo* • 

(fol. 48 lia. !•$ c 9; n*g. 

80. lia. 1.8. 

h 



* «ratum «nKulam .... rtt r«]uiili. 
•uot > (foi. 48 *'rrro , Jin. ojt. « 
m«rgin« intmorv intrma oj e»Ur' 
BOj[ug. 80f liti. 34 « 35). 


n ri;,nin srtunda d 



80 DIS* 

currant |, ut in liac alia dgura, in qua quadrilatcrum abcd transmutatur in trigono 
Jtcd. ; et uolueris scire quantitatem linee .ah. uel .bh. Dimidium capitis ex dimidio 
abscissionis luisis extrahe, scilicet .4. de. g.; super reliquum uero, scilicet super .s., diuidc 
multiplicationem dimidij abscisionis capitis in lineam .ca., scilicet de .4. in I3., exibunt 
■| 10 . pro quantitate linee .ah. uel .bh.: et si multiplicaucris eadem 4 per cathetum 
.ae., scilicet per ig; et diuiseris per s., exibunt | 9 pro catheto trigoni .hab., scilicet 
pro liiica .ih.: qna protracta usque in punctum .k., erit tota linea .hk. cathetus tri- 
gonj .hcd.: et quoniam in trigono .hcd. protracta est quedam recta ab e<[uidistans 
basi cd., erit trigonum .hai. scilicet trigono .hcd., hoc est quod halient eqnales angulos 
adinuicem, scilicet angulus .hab. angulo scilicet exterior interiori equalis est; et 

angulus .hba. angulo qui ad .d. similiter equalis est : comunis autem angulus , qui 
sub .ahb. Similia uero trigona circa equalcs angulos habent latera proportionalia, ut 
in geometria declaratur. Quare sicut latus .ha. est ad .ab., ita hc est ad .cd.; et sicut 
hb est ad .ba., ita .hd. est ad .dc.: pennutatiin ergo sicut .ha. est ad hc., ita hb. 
est ad hd., et .ab. nd .cd. Rursus sicut .nb., scilicet basis trigoni .hab. est ad basem 
.cd., ita latus .ha. est ad latus .hc., et hb. ad hd, nec non et cathetus .ih. ad ca- 
thetum ./<A.; ergo que pars est .ab.cx. .Cf/., scilicet .8. dc is., eadem pai-s erit .ha., 
scilicet -J 10. cx .ac., scilicet de | 23.; et hb ex hd, et cathetus .ih. ex catheto .hk. 
Nam .8 dc 18 est quare .ha. cx hc. et hb. cx hd., nec non et .ih cx hk. sunt 
qiiatuor none. Iu hac etiam figura est trigonum .cca. simile trigono .aih. , habent 
enim angulus equalcs. .\ngulus siquidem hia. angulo .aec.‘, quia uterque ipsorum re- 
ctus est; ct angulum qui ad .c. angulo iah.‘, quia cquidistans est linea .ab. linee .cd. 
Reliquum ergo cpii sub .ahi. reliquo qui sub cae. est equalis, propter tres angulos 
cuiuslibet trigon), qui sunt duobus rectis equalcs. Est enim sicut .ce., scilicet .s., ad .ea., 
scilicet ad . 12 ., ita .a.i., scilicet 4., est ad .ih. Quare miiltiplicauimus superius .4 per 12 .; 
ct diuisiinus per s., et habuimus 9 pro catheto .hi. Item sicut .ec. est ad ca., sdlicct 
.5. ad .13., ita .ia., scilicet .4 est ad .ah. Quare miiltiplicauimus superius .4. per 13.; ct 
diuisiinus per 5, ct habuimus | lo pro linea .ha.: per has enim projwrtioncs iiiuestigaiitiir 
altitudines: ct longitiidiiics: ct profunditates rerum, ut in suo loco demonstrabimus. Secvx- 
i)VM uero genus huius tertig diliercutig est figura, <|uc scmicapiit abscisa dicitur, cuius 
duo latera cqiiidistantia sunt, sed non equalia. Reliqua uero duo incqiialia, quorum 
unum cleiiatur sii|>ra basem sccunduiii rectum angulum, faciens similiter rectum angulum 
cum capite absciosionis (sic) ; reliquum uero latus elciiatiir ab alia parte basis secundum 
acutum angulum, ut qiiadrilateriim .abcd., cuius latus .ad., .scilicet caput, est cquidi- 
stans I basi .bc., cuius longitudo est pertice .18.; basis .bc. perticarum 30.; cathetus .ab. 
16.; latus quoque .i/c. 20 . /\d habendam ergo arcam totius quadrilatcri adde 18 cum 30., 
.scilicet caput cuiii ba.se, erunt .48.; quorum medietas, .scilicet .24., multiplica per lineam 
.ab., .scilicet per .16.: ideo quia ipse erigitur orthogonalitcr, erunt pertice 434 in em- 
bado quadrilatcri .abcd. Verbi gratia : super rectam .bc. a punctu .d. cathetus .dc. 
protrahatur; erit quidem quadrilatcrum .abcd. in duo diiiisum, scilicet in quadrila- 
tcrum .abcd. parte altera longius, ct in trigono dcc. ortoguniiim; et est .be. equalis 
.ad., et ad. est 18 ., ct be. est similiter . 18 .; ct .de. cathetus catheto .ab. est equa- 
lis: est enim uterque illorum 16 .; arca ergo quadrilatcri .nbed. est . 288 ., que colligitur 
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' ex multiplicatione .de. in ,eb., hoc est de to. in . 18 .: area quidem trigonj .dec. colligitur 
ex multiplicatione catheti .de. in dimidium .ec., scilicet .IC. in 6. faciunt .96.; quibus ad- 
ditis cum 288., scilicet cura embado quadrilateri reddunt 384. pro embado qua- 

drilateri .abed., ut predixi. 

Et si dyametrum .ac. habere uis; quia orthogonium est trigonum .abf., adde po- 
tentias linearum .ab. et .bc., .scilicet .259 cum .900., erunt .iisn.; cuius radix, scilicet 34., 
est longitudo dyametri .ac. Item ut habeas dyametrum .bd., adde potentiam catheti .de. 
cum potentia basis .eb., scilicet 256. cum .324, erunt .580.; quorum radix, que est surda, 
est longitudo dyametri .bd. Quare dicemus, dyametrum .bd. radicem esse de 580.; uel 
quadratum dyametri .bd.csse .580. Sed ut sciamus intcrsecationem dyametrorum, faciemus 
ut supra, uidelicet addemus capud cum base, scilicet .<s. cum 30, erunt .48.: est ergo 
sicut .18 ad .48., ita .af. est ad totum dyametrum .ac. Nam . 18 . ad .48. est sicut 3 ad .8. 
Quare est sicut .3. ad .8., ita .a/, est ad .ac. Quare multiplicabis .3 per 34, et diuidemus 
per 8., hoc est 3 per 17; et diuidemus per 4., exibunt 1 12. pro linea .af. Reliquum quod 
est usque in .34., scilicet | 21., est linea .fc. Similiter quia simile est .afd. trigono .bfc., 
erit .sicut .af. ad .ac., hoc est sicut .3 est ad .8., ita .df. est ad .db.; ergo .df ex .db. 
est remanet .fb. | ex .db. Sed quia surda est linea db., accipiemus proportionem carum 
in quadratis ipsorum. Est ergo ([uadratum de .3. ad quadratum de .8, huc est .sicut .9. 
est ad .64., ita ad ipiadratum dyametri .bd., scilicet ad 580. est quadratum, linee .r//.: 
(|uare multiplicabimus .9. per sso., et diuidemus summam per 64.; uel multiplicabimus .9. 
per quartum de .580., scilicet per 145., et diuidemus summam per quartum de .64., scilicet 
per .16.; <|uia sciuper debemus imitari modum cuitatiunis. Quem iu libro ablxici do- 
cuimus , scilicet accipere minimos numerus eandem proportionem habentes in multi- 
plicationibus et diuisiouibus: Est enim .580 ad 64., sicut quarta de 580. ad quartam de 
64, exibunt ^ 8i. pro quadrato linee .df. Rursus | quia linea .fb. est | ex dyametro .bd.-, 
multiplicabis quadratura de 5 , scilicet 25 per 145 , et diuidemus summam per .16. , 
exibunt ^ 226 pro quadratu linee .fb. 

Na» si iu partes .a et d. recte .ba. et .cd. protracte fuerint, donec se tetigerint in 
punctum ut in hac alia figura ostenditur; et uulucris scire quantitatem linee .ag.; 
multiplica quidem .etf. per .da., .scilicet .ic per 18, et diuide per ce., .scilicet per I2., 
exibunt .24. Est enim simile trigonum dec. trigono gad.-, quare est sicut .ce. ad .ed., 
ita .da. ad .ag.: per equale enim erit sicut cc. est ad .cd., ita .ad. est ad .dg. Quare 
multiplicatu .cd., scilicet .20., per .da., scilicet per 18; et diuisu per ec., reddit .30 pro 
<{uantitate .dg., ut supra.scripta figura ostenditur. 

Tertivm nero genus ex hac tertia differentia est figura , que diuersecjiput ab.sclsa 
dicitur, cuius caput et basis equidistantia et inequalia sunt. Reliqua uero latera elc- 
uantur supra basem secundum acutum angulum; et sunt inequalia, ut quadrilateruin 
.abed., cuius caput .ab. est perticarum .lo.; et est e(|uidistans basi .cd., que est per- 
ticarum .24.; latus quoque .ac. est .13.; latus uero .bd. . 15 .: huius enim figurc embadiim 
colligitur ex multiplicatione catheti , qui deducitur a capite in basem in dimidium 
capitis et basis. Nam si ipsam cathetum a punctu .a., uel d punctu .f>. supra bitsem 
.cd. protrahere uolueris, oportet primum inuenire casus ipsorum cathetorum; quorum 
inueniendj modus est, ut extrahas caput a base, scilicet .lO. de 24, remanent . 14 .: de 
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iudc extrahe potentiam latens .ac.yscilicet .ico., ex potentia lateris .bd.^ scilicet de tss, 
remanent .5«.; que diuide per .14. suprascripta, exibunt .4.; que adde cum .14.» erunt 18.; 
cuius dimidium, scilicet . 9 ., est casu.s longior .de. i parte lateris .bd.x a quibus .9. usque 
in 14. desunt .5.» que sunt casus breuior fc. a latere .ac., ut in trigonis acutiangulU 
diximu.s. ExUacta quidem potenctia minoris casus, scilicet ex .c/., que est .25., cx po- 
tenlia lateris .ac., scilicet ex .leo., remanent .144.; cuius radix, scilicet . 12 ., est cathetus 
.af. Similiter extracta potentia ,ed.e\ potentia bd.^ remanebit potentia ,he. 144.; quare 
.be. est . 12 ., sicut .af.x addictio quidem capitis ct basis, scilicet . 10 . et .24., faciunt .S4.; 
quorum dimidio, scilicet .17., multiplicato per cathetum .a/., uel .6c., scilicet per it., 
reddunt .204. pro embado quadrilateri .a/ic</. 

QvAdratum quoque dyametri .c^. colliges si quadratum linee .ce. cum quadrato ca*- 
llicli .eb. coadiinaueris, et est .369., quorum radix est dyametor Nam si ubi inter^ 
.secat catlielum .af. scire desideras, hoc dupliciter facere potueris; primum quidem quia 
eqiiidistaus est linee .a^ Hnec .c/., est sicut a6. ad se et nd .c/., ita .ag. est ad .a/.; 
ergo ,ag. est | ex .a/., scilicet .s., remanet .gf. 4. Sunt enim similia trigona .agb. ct 
>cgf. Similiter ct .bg. est 1 1 ex .bc. Similiter quadratum eius est ^ ex quadrato ipsius 
dynmetrj. Quare multiplica .4. per 3C9, et diuide per 9.; ucl nonam de 360 multiplica 
per .4., erunt .164 pro quadrato liiicc ,hg. : cl quia .bg. est f ex .bc.^ remanet .gc. • 
cx hc.f quare quadratas cius est ^ dc 369 , scilicet .41. Aliter quia .similia sunt tri- 
gona jceb. ct .cfg.y esi sicut .cf. ad .ce,, ita .fg. ad .eb.^ scilicet tertia pars, ergo .fg. 
est .4. ut predixi. Similiter propter eandem et cg estjcx ci»., ct celera. 

Possvav.s enim, secimdum ea que dicta sunt in liac parte , etiam ct in trigonis 
1 ‘cperirc dyametrum .dn.\ ct scire ubi intei^ecat cathetum .bc., nec non ubi sc secat cum 
dynmetro.be., ctinin si ab angulis .c<f., uel ab aliquo puncto dato .super rectam .cr/., 
uel inliis, ucl extra figuram pnitrnhcrclur linea super daUs partes lalcmm .db. uel .ca.; 
ct emitteretur extra Hgiiram pariter cum linea .ab., donec insimul cuniungerentur , 
possumus .scire puncltim couiiinctionis i{warum, nec non ct quantitatem linearum pro- 
tractarum. Nam si latera ,ca. el .dh. exini educere uoluerls, donec ad punctum .h. 
concurrant caput, scilicet lO cx base , .scilicet dc .21 extrahe reliquum, .scilicet per 
14. diuide mulliplicalionem capitis .ab. in latus .ac., scilicet de .10. in - 13 , cxihuot ^ 9 
pro linea .ah. Similiter si diuiseris multiplicationem .ab. in .br/., scilicet dc .10. in .15. 
per 14 ., ucnient j lO. pro longitudine linee .bh. Qva«tvm ucro genus est figunt, que 
caput aliscisa declinans dicitur, cuius caput et basis sum inequalia ct cqiiidLstantia. 
Ex reliquis duobas lateribus uiium supra basem cicuatur secundum acutum angulum. 
Reliquum super eandem basem facit angulum amplum, ut in quadrilalero .abed. sub- 
scripto, cuius caput .ad. est pertice . 12 .; basis ucro .bc. perlice .16.; latus quotjuc .ab. 
perticc .15.; latus qiiocpic .dc. perticc . 13 .: hec etiam figunt colligitur ex multiplicatione 
catlicti in dimidium capitis et basis i]isius. Nain a puncto a. supra basem .bc. ca- 
thetus cadit infra quadrilateriim .abc/A; i puncto uero .</. cathetus cadet extra. Quare 
ut inucniamus quantitatem catheti interioris uel exterioris, oportet ut inueoiatur pri- 
mum casus ipsius. Cuius iimcniendi mudiis est ut extrahatur caput a base , scilicet 
.12. dc .16., rcmaucnt .4.; rpiorum ]>otcntia, scilicet I 6 , addatur cum ]K>tentia lateris 
scilicet cum . 169 ., eruut iss.j que extrahantur cx potentia .ab., scilicet dc .225., remanent 
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.40.; quorum dimidium, ocilicct »o, diuidenda sunt per suprascripta .4. , cxibuiU .s. 
pro exteriori casu .ce., ut ia trigono ampligonio demonstrauimus : quibu-s .s. additis 
cum l>ase .cb,y scilicet cum . 16 ., reddunt .si. pro tota linea ,eb,\ ex qua extractis . 12 ., 
<|ue suut quantitas capitis, remanent . 9 . pro quantitate casus .fb. interioris. Quare extra- 
cta potentia ex ./6., scilicet . 81 ., ex potentia lateris ,ba.t scilicet ex .225.; uel extracta | 
jwteiitiace., scilicet . 25 .,« potentia .cr/., scilicet ex 169, remanebunt .144.; quorum radix, 
scilicet . 12 ., est cathetus uz/. uel quibus scilicet 12 multiplicatis per dimidium ca- 
pitis et basis, scilicet per 14., reddunt perticas .iss. pro area totius quadrilatcri .abed. 
Id similibus quoque figuris, que capita declinantia nuncii|Mmtur, duo catheti que pro- 
ducuntur ab angulis capitis in lia.scm, quandoque una aidit interius, et alia exterias, 
ut in suprascripta figura. Quando<{uc una cadit interius super angulum basis , qui 
op)) 06 itus est ci angulo, i quo cathetus producitur: et alia cadit exterius; quandoque 
ulrcque cadunt exterius, ut iii his sub.scriptis figuris ostenditur; quarum figurai-um 
catheti imieniuutur, secundum quod superius demonstrauimus. QvADitATV)i quidem ex 
.be. est .441., cl .ed. est .144.; 4|uibus in umim coiiiunclis faciunt 385, pro quadrato dya- 
metri .bd. Item quadrato linee .c/., scilicet .40., addito cum quadrato catlicti /a., scilicet 
cum .144., egredientur . 193 . pro quadnito dyametrj .ac. Secatiunem ucro dyamctmrum 
per ca que superius dicta sunt habere poles. Verum si in partes ,a.d. latera .ba.ci 
.cd. ia puncto .k. protraxerimus, erit quidem ka, ad AZ»., et kb et kd. ad Ac., sicut .ad. 
est ad .Z»c., hoc csl J. Quare .ab. ex AZ»,, ct dc cx A*c. sunt quarta pars, ergo .ka. 
est triplum cx .aZ»., et kd. cx .dc. Quare ka. est .45., el kd est ,19. Si qvadbilateiu 
latera nequaquam eqnidistantia fuerint, ut in quadrilatcro .abed.^ cuius latus .ab. 
est pertice.13.; latus quor]ue Z>c sit perticc .15.; latus ipioquc .dc. pcrticc .17.; latus 
quoque /Z <2 perlice . 16 .; quod quadrilatei*um mcnsiiniti (x/c) potest, si habeatur notitia 
unius dyametrorum, a quo ipsum quadrilaterum diuiditur in duo trigona, quorum arca 
in unum coniuncla reddit arcam totius qnadrilaleri. Verbi gratia: sit dyameter .ac. 
pertice .I4.,erilque arca trigonj .abc. |ierticc .84.; trigonj .acd. pcrticc {i04.; quibus arcis 
in unum coniuiictis reddunt \ iss. pro embado totius quadrilatcri .abed.: ct est bic 
modus uniuersalis iii omnibus quadrilatcribus. Vcl aliter a puncto .n. jnxUrahatur recta 
.ae. cquidisUus lateri .Z>c.; et secundum ca que dicta suiil in preccdcnli parte accipia- 
tur area quadrilatcri .abce.j cui superaddatur triangulus .ade.^ cl habebitur arca lotius 
qnadrilaleri. a6c(/.Prctcrea est figura, que barbata dicitur, similiter diuersa liaiKUis latera, 
in qua una ex dyametris cadit interius, altera uero cxtcriiu, ut in quadrilatcro 
cuius dyameter .eg. cadit interius a puncto ./. iii puncto .rZ., cadit linea ./(/. cxliti qua- 
drilutcrum .d.e.f.g.'. Imius itarpic figurg aream habebis, si arcam trigonj .deg. cum area 
trigonj .feg. coadunaueris; uel si ex area trigonj .def. dempseris arcam trianguli .d.g.f. 
incipit pars tertia in dimensione camporum plura latera 
quam quatuor habentium. 

Modvs itaque metiendi niultilateras figuras est, ut diuidas ipsas in trigonos, et arcas 
omnium trigonorum in unum colligas , et sic | habebis aream cuiuslibet multilaterg 
figure. £t notandum quia mullilatera figura, que coustat cx quinque latcribas, soluitur 
adminus in tria trigona. Que uero constant ex sex lateribus in quatuor; et sic semper 
omnis mullilatera figura soluitur in duo trigona miuus laterum i|>sius. ct quamuis 
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84 -DIS“ 

|>er resolutionem ipsarum in trigona multilatere figurc mensurare possint* tamen quan- 
doque subtilius in quibusdam procedere possumus, scilicet cum figura fuerit pcntlia- 
gona, hoc est ex quinque lateribus; et poteris ex ea facere duo petia, quorum unum 
erit trigonum, et alterum fit quadrilaterum, in quo latera ipsius erunt equidistautia, 
ul in pcnlhagono .abede., ex quo alisciso trigono ,abe.^ remanet fjuaJrilatcnim .ehed. 
caput aliscisum, cuius .he. latus equidistans est lateri .crA; tunc colliges aream trigoni 
.abe.^ el addes eam cum area quadrilateri .bcde,t et habebis aream penlliagoni .abede. 
Similiter cum possibile fuerit de exagono, scilicet cx figura que liabeut sex latera , 
facies duo qtadrilatcra , quorum unumquodque habeat duo latera equidistantia. Vel 
faciat inde unum quadrilaterum, quod habeat duo latera sibi iiiuiccm equidistantia, 
ct duo trigona; et sic studeas in reliquis figuris muUilateribus 0 {>erari. Verum si fi- 
gura multilalcra fuerit cquilatera ct equiarigiila, quam metiri desideras, aliter quam 
dictum sit, poteris ad ipsius embadum penicnire, cum in ipsa cadat circulus contin- 
gens medium unius cuiusque latcnim i|isius. Multiplicabis itaque semidyametrum ipsius 
circulj per dimidium laterum ipsius tigur^, et habebis eiulmdum ipsius. Ad cuius rei 
euidentiaiii adiaccut penthagouum equilatcnim et c<|uiangulum .abede. In quo uo- 
lumus describere circulum contingentem laterum ipsius, quod sic fit: diuidam angulos 
.eab. el abc. in duo equa j duobus (xic) lineis eifb.y et protraham Uncas ./c. fd. 
fe.y et signaho puncta .gJi.i.kJ, in medio latcnim ipsius, ct copulabo lineas -fg.fh. 
fi. fk.fi. i quas demonstrabo esse sibi inuicem cquales. Quoniam equiangulum est pen- 
llingonuni .ahcde.y erit angulus ./rz/i. eqiialis angulo cum sint dimidium angu- 
lorum penthagoni. Quare trigonum .fab, est cquicrurium lml>ens latera cquales ungulos 
subtendentia sibi inuicem cqualia. Quai-e cqualis est recta .fa. recte ,fb. ct .fg.y que 
est cathetus suprr lineam .ab.y cum cadat in medio ipsius: est enim ./n., cum sit medietas 
ix^ctc .ae.y cqualis recte .ag.: comuniter ndiaccat recta fa.y erunt duc rcctc .ga. et af, 
cquales duobus rectis fa et ai.; et angulus qui suh .gaf. cqualis est angulo qui sufi 
.frtl.t quare et )>asis//. cqualis est l>asi ./g:.; ct angulus .n//. cqualis est afg. angulo 
.agf.y rectus qui sub -agf.y cl qui sub .alf. erit rectus: quare iwta .//. cathetus csl | 
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super rectam .ae.; ct quia .n/. equalis cM rcctc .e/.» si comuniter adiaccat recta 
erunt duo recte .//. et Ja. equales duabus rectis .fl. ct le. ; ct anguli qui ad 
sunt equaUs; cum i-erlus sit utcrr[uc eorum: quare recta /li*. c<|ualis est recte 
et trigonum .afl. equule est trigono .//e.; et totum trigonum est e<|ualc toti 

trigono .afe. Similiter ostendetur, quamlibet rectarum .fh. fi, fk. equalem esse cuU 
libet rectarum .fg. ft. Quare centro .f, Sjwlio unius rectarum fg‘ fh. de.scribelur cir- 
culus .ghikl.y ct erit pentbagonum .ahedt. diuisum in quinque Iriguna cqunlia, quo 
sunt .fah. fbc, fcd. fdc, fea.‘, ct catheti cadentes in ijiso sibi inuicem sunt eqnalcs, 
qui sunt ^fg- fh. fi. fk, fi.i et quia ei ductu ,fg. in dimidium .ab. proucnit area tri- 
gonj .fab.-f si multiplicBuerimus scmidyametnim circitlj cadentis in peiitbagono, scilicet 
.fg.y in quincuplum medietatis .ab.y hoc in medietate laterum pciithagonj .abede. , 
prouonit quincuplum aree trigonj .fab.y hoc erit arca penthagonj ut predi- 

\imus. Similiter ueniet in omnj Oguni (Hjuilatcra ct equiangula, in qua cadit circulus. 
Kx hoc enim manifestum est, quod multiplicatio semidyametrj circulj in plus medietate 
linee circuiifereritis facit plus embado ipsius circulj . Possumus autem pentliagnnum 
cquilalcrum et cKjuiangulum alio modo melirj, cum cadat in circulo contingente omnes 
angulus ipsius. Multiplicetur quidem medietas, idest dodrans et quarta ipsius dyamc- 
trj, per medietatem, idest dcstuncc et tertiam coi^q anguli |>entbagonicj , ct habe- 
bis embadum ipsius: ad cuius rei cuidentiam sit |>cntbagonum .abgdc. descriptum in 
circulo .abgde.y cuius dyamelcr sit .ns., ct centrum cius sit .c.; ct copuletur recta 
.be.y que est corda anguli pcntliagonicj Jbae.), ct accipiatur ,c.i, medietas semklyametrj 
.cz.y Ct erit lota .ai. medietas ct quarta lotius dyamclri .nz. ; ct sit sicut .ai. ad ,«c., 
ita .te. ad .tk.t est enim ac. ex .ai. duc tertie: similiter ct tk. est duc tertie ex .te.y 
huc est ex .tb.', equalis quidem est .bt, ex .te.; quare .tA'. est tertia pars totius cordg 
,be.} quare .bk. est medietas ct tertia cordg .be. Dico quidem quod ex multiplica- 
tione .ai. in .bk. proucnit embadum penthagonj .abgde.; quod sic probatur: quia est 
sicut .ia. ad .uc., ita .te. ad .tk.; erit multiplicatio .ca. in .te., hoc est in .tb.y cqualLs 
multiplicationj .ia. in .tk. Sed ex multiplicatione .ca. in .bt. preuenit duplum trigonj 
.cba.; ergo cx ductu .ni. in /A*, proucnit duplum trigonj .cba. x ct rpiia ,tk. dupla 
est ex .<*A\; si mulliplicaucrimus .ia. in ,ek., proucnict e<piale trigono .cba., quod est 
quinU pars totius penthagonj .abgdc. Quare si mulliplicaucrimus .ai. in .bk., scilicet 
quincuplum cxke., prouenict utique | quincuplum arve trigonj .cba.: sed quincuplum 
trigonj .cba. est equale penthagono .abgde.; ergo ex ductu .ai. in .bk. proucnit em- 
badum penthagonj ut predixi. Et notandum, quod si dyaroeler circulj fuerit 

ratiocinatus, tunc latus penthagonicum cadens in ipso erit linea minor, scilicet radix 
1 'ccisi quarti, uel abscisionis quartg ; que abscisio constat cx nnmcro minus radice : 
i|Uorum duorum nominum maius nomen potest super minus, eo quod ab incommen- 
surabilj sibi longitudine ct corda unguli pentliagonicj erit linea maior, scilicet radix 
binomij quartjj quod constat cx numero ct radice , cuius nomen maius potest plus 
minore, eo quod ab iiicommeiisurabilj sibi longiludiue sunt eorundem nominum latus 
penthagonicum ct corda ungulj penthagonicj: ut si latus penthagonicum .ab. fuerit 
i^udix de .40. minus radice de . 320 . ; ct coi'da .bc. erit radix de .40 , ct radicis de 
3to.; et hoc est cum dyametrum .az. ponimus esse .s., ut in suo demonstrabitur loco. 
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86 DIS* 

Si ucro campus rcctilineus non fuerit, ut (piadrilatcrum .abedez., cuius duo latera 
,az. et .cd. sunt rectilinea, relujua ucro .abc. et dez. sunt curua; qualiter i])sum etiam 
et similia mensurarj debeas, indicabo. Ex .a. quidem in .c. ct ex .z. in d. recte protra- 
hantur .ac. et .dz.‘, deinde quadrilatcrj aedz. rcctilinej arcam, secundum ea que dicta 
sunt, colligere studeas; super quam arcam uentris .zed. superadde; ex quo toto diminuas 
aream uentris .abc . ., ct habebis arcam quesitj campi . Nam (|ualitcr liabcatur area 
uentris .zed. indicabo : super dimidium arcus zed. punctum fige .e., ct copulabis rectas 
ez. ed. , et erit trigonum .ezd. rccliliucum, et remanebunt ex toto uentre .zed. ucii- 
tres zge. et ead.‘, in unoquoque quorum, si eodem modo trigona rectilinea ordinaueris, 
remanebunt uentres iii]°', quos solueris cos in triangulos rcctiliucos ; ct hoc eodem 
modo si semper fiet in reliquis uentribus, ueniet aliquando qitwl ex toto uentre .zed. 
non remanebit aliquid sensibile: unde si arem omnium trigonorum contentorum infra 
ucutrem .zed. coniunxerit, habebis siquidem arcam uentris ,zed. Similiter si eodem 
modo processeris in uentre .abc.. habebis uti(|ue arcam ipsius. 

Incipit pars quarta in dimensione circulorum et eorum partium. 

CvM itaque campum rotundum, idest circulum, mensurare desideras, ipsius dyametrj 
notitiam habeas; quem in | 3 multiplica, uel in .22 extende; et quod ex multiplicatione 
prouenerit per 7 partire, et habebis quuntitalcm linee circuufereutis, ct continentis 
ipsum circulum. Cum dimidium dyametrj per dimidium circunferentLs lineg duxeris, 
nimirum arca ipsius circulj inde proueniet : uel ex quadrato sui dyametrj undecim 
quartas decimas accipe; ct habebis similiter | circuli embadum. Vel si secundum pisanum 
modum mensurare desideras, dyametrura in se multiplica; ct quod prouenerit diuide 
per 7, ct habebis panora embadj ipsius circulj. Et ut hec omnia apertius declarentur; 
adiaccat circulus abgd., in quo sumantur duo puncta .b.d.-, et copuletur sect^. bd., et 
diuidatur iu duo C(|ua super .c. punctum, a quo protrahatur recta .ng., faciens rectus 
angulos cum recta bd.-, ct erit utique recta .ag. dyameter circulj, in cuius dimidio 
est centrum ipsius circulj, ([uod sit .z.; ct ponamus, dyametrum .ag. esse .it perticarum; 
que si mulliplicnucrimus per | 3., prouciiicnt pcrtice .44. pro linea circuufcrentc .abgd.\ 
que iiocatur periferia: uel i4. j»er 22 multiplica; ct quod prouenerit iliuidc per 7 , et 
ucuient similiter 44 pro curua .abgd.‘, cuius dimidium, scilicet . 22 ., si j>cr dimidium 
dyametrj multiplicaucrimus, proucuicut <34 pro embado circulj .abgd. Vel si de (|ua- 
drato dyametrj, (juod est <90., acceperis scilicet multiplicabis I9S per ii, ct diuides 
per <4.; uel quartam decimam partem de i96., que est .i4., extende per .ti., et proucuient 
similiter 1S4 pro cmliado ipsius. Similiter si dyametrum iu se multiplicaucrimus, erunt 
198; quibus diulsis per 7 , uenicut panora 28 pro embado circulj abgd., quibus equan- 
tur pcrtice 134. superius inuente; cum unumquodijuc panorum coutincal perticas i s. 

Et si per notitiam circunferentis linee dyametrum circulj haliere desideras, ipsam in 
y 3 diuide, hoc est septuplum cius diuide per 22 . Verbi gratia : sit liuca circunferens 
44.; quorum septuplum si diuiserimus per 22 ; uel si uigcximamsccundam partem de 
44 multiplicauerimus per . 7 ., nimirum .14. pro eius dyametro proucuicut: et si embadum 
circulj ex linea circunferente tantum habere desideras, quadratum medietatis ipsius per 
7 multiplica; et quod proueniet diuide per 22 . Verbi gratia : medietas curug abgd. 
est 22 , quorum quadratum est .484.; quod per 7 multiplicatum facient 3388.; quibus per 
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22 diuisis, ucniunt 1S4., ut superius inucnimus; ucl si 484 diuiscrimus per 28, uenienl 
. 22 ; quiLus multiplicatis per 7 faciunt similiter 1S4. Et si dyameter circulj fuerit .iO., 
erit utique circuiiferens linea f 3l., que proueniunt ex multiplicatione .to. in i 3. Quare 
si dimidium dyametrj, scilicet .5., multiplicaucrimus per dimidium circuiifcrentis litieg, 
scilicet per ^ I5, uenient | 78. Vel si quadratum dyametrj, scilicet <oo., multiplicauc- 
rimus per <t, et summam diuiserimus per 14.; ucl si .11. nuiltiplicaucrimus per dimi- 
dium de 100, et summam diui.serimiis per dimidium de 14, .scilicet per 7, proueniunt 
utique I 78 pro area suprascripti circulj. Vel si loo diuiserimus per 7, proneiiicnt pa- 
nora| 14., que equantur perticis ^ 78 suprascriptis. Et si j unius panori in usitatas 
partes reducere nis, scilicet in .soldos et denarius, multiplica 2, que sunt super uirgam, 
per soldas unius panori, erunt soldi 33; quos diuidc per 7, uenient .soldi 4 et denarii 
f 8 mcusurg. Ergo pro embado suprascripti circulj babetur starionim unum et pa- 
nora duo | et .soldi iiij*^ et denarii | 8; et sic studeas facere in similibus. Verum si 
UO.S.SC uis unde habeatur quod ex multiplicatione semidiametrj circunferentig dimi- 
dium embadum circulj proueniat, reiterabo circulum .abgd., cuius centrum sit .e.; et 
describam in ipso rectilineum aliquod, et quotcumque uolucrit laterum; et sit qua- 
drilaterum .uigf/., quo<l re.soluam a centro .e. in quatuor trigona, videlicet secundum 
numerum laterum ipsius, que sint .eab, ebg. egd. eda. ; et est equicrurium unum- 
quodque ipsorum; cum Wnce .ea. eb. eg. cd. .sibi inuicem sint equales; sunt enim i 
centro ad periferiain ducte: quare si in ipsis trigonis catheti producantur a centro .c., 
cadet uuuS(|uisquc super dimidium basis sui trigoni. Quare ponamus super dimidium 
ipsorum trigonorum puncta ba.sium .z./.t.A'., per que puncta producantur a centro .e. 
ad periferiam recte .c/. <?;n. en. <?o.; et copulentur .nl. Ib. bm. mg. gn. nd. do. oa., 
et erunt quatuor trigona super bases ab. bg. gd. da. constituta : et quoniam recta 
.ez. cathetus est super rectam .ab. ; si multiplicaucrimus cz. in dimidium .ab., pro- 
ucnient utiipic embadum trigonj .cab. Similiter quia .Iz. cathetus est trigonj .lab. , 
proucnict utique ex .zl. in dimidium .ab. embadum trigonj .lab. Quare si multiplica- 
ucriraus tutam .e/., scilicet .semidyametrum circulj, in dimidium .n/.»., proucniet utique 
embadum quadrilateri .ealb. Simili quoque modo si multiplicaucrimus .em, , scilicet 
.e/., in dimidium linee .ftg-., proucniet embadum quadrilateri .ei/ng. Eodemque mo<lo 
si multiplicauerimus .en. in dimidium .gd., et .eo. in dimidium .ia., proucnient embada 
quadrilaterorum .egnd. et .edoa.; hoc est si multiplicaucrimus .e/., scilicet semidya- 
mclnim in dimidium laterum quadrilatcrj .abgd. , pixmcnict embadum miiltilatcrg 
ligurg cadentis in circulo. Sed embadum ipsius multilatcrg ligure, que est .albmgndo., 
est minor embado circulj. Ergo ex multiplicatione semidyametrj circulj in dimidium 
rectarum .ab. bg. gd. da. pmucnict minus embado cii‘culj. Sed dimidium lincamm 
.abgd. minus est medietate circunferentig .abgd. Ergo ex multiplicatione semidya- 
metrj circulj in minus dimidio circunferentig i]>sius circulj facit minus embado cir- 
culj : demonstrauimus itaque in preterita parte in dimensione multilaterum figurarum 
continentium circulum , quod ex multiplicatione semidyametrj circulj in plus medie- 
tate circunferentig ipsius proueiiit plus embado circulj. Quare concluditur, quod ex 
multiplicatione semidyametrj circulj in dimidium lineg cii-cunferentis prouenit ein- 
badum ijisius. Sed querendum rursus est vnde procedat inuentio embadj ciiculj per 


fwj. A3 rrcto- 


s .... rt <ut^« 

lra|tar » (fol. ita. 

« it; pg* lia. 


O 



m 


DIgitized byGoogIs 


88 .D I S\ 

adsumptioncm undecim quarUrum decimarum quadrati sui dyamctrj. Quoniam embadum 
alicuius circulj ad embadum alterius est sicut quadratum dyametrj unius ad quadratum 
dyametrj alterius, ut Euclides in secundo theoremate duodccimj sui libri demonstrauit. 

M. n rrr««. £rtt pcnnutatim sicut quadratum dyametrj [alicuius circulj ad embadum ipsius, ita 
omnia quadrata dyametrurum omnium circulorum erunt ad em)>ada ipsorum circulorum. 
Quare cum inuenta fuit proportio quadrati dyametri unius circulj ad suum embadum, 
tunc fuit inuenta proportio quadrati dyametrj unius cuiuslibet circulj ad suum em* 
badum. fuit enim quadratum dyametrj suprascripti circulj 194., et embadum ipsius .154, 
quorum proportio est sicut 14 ad il. in minimis numeris. Quare erit sicut 14 ad qua- 
dratum dyametrj cuiusuis circulj, ita . 11 . erit ad embadum ipsius. Ynde cum multipli- 
caucrimus .ii. perquadratum dyametrj cuius uis circulj; et summam diuLscrimus per .14., 
j>roucuiet cmliadum ipsius circulj; quod oportebat ostendere. Similiter si perticas 1S4 
redigemus in panora, ucnient panora ss. Ergo erit sicut IM ad paiiura . 28 ., ita quadratum 
dyametrj cuius uis circulj erit ad panora continentia embadum ipsius. Sed ise ad 
.28. sunt sicut .7 ad .1.; quare cruiit sicut .7. ad .1., ita quadratum dyametrj cuius uis 
circulj erit ad panora emliadi ipsius. Quare si cx quadrato dyametrj cuius uis cir- 
culj septimam acceperimus, nimirum panora, que sunt in embado ipsius circulj, pro- 
ucniciit, ut superius demonstrauimus. Et notandum, quia que proportio est unius quan- 
titatis ad aliam, cadciii erit cuius nis multiplicis unius ad idem multiplex alterius. Quare 
que proportio est dyametri antecedentis circulj ad dyumetrum consequentis , eadem 
erit linee circunfcrcnlis antecedentis circulj ad lineam circunfcrcntis consequentis. Et 
eadem erit proportio medietatis linee circunferenlis antecedentis circulj ad medietatem 
linee circunfercntLs consequentis. Quare erit sicut quadratum diamclrj antecedentis cir- 
culj ad quadratum dyametrj consequentis, ita quadratum semicircunferenlie antece- 
dentis ad quadratum semiclrcutifereiitic consequentis: et quia est sicut quadratum dya- 
metrj antecedentis circnlj ad quadratum dyametrj consequentis, ita cmlndum ad em- 
badum: erit utique sicut quadratum semicircuiifcrentig antecedentis circulj ad qua- 
dratum .scmicirciinferentig consequentis, ita cmKidum antecedentis circulj ad embidum 
consequentis : permutatim ergo erit sicut quadratum scmicircunfereniig antecedentis 
circulj a<l suum eml>adum, ita quadratum scmicircunfercntig con-sequeiuLs erit ad suum 
embadum; fuit medietas lineg circunferentis supradictj circulj 22 , cuius quadratum 
est 4S4; et embadum eius fuit 154. ; quorum proportio io miuiinis numeris est sicut 
22. ad .7; ergo sicut 22 est ad .7, ita quadratum scmicircuiiferentis lincg cuius uis cir- 
M. u ntu. culj erit ad suum embadum. Quare cum multiplicantur .7 per quadratum | scmicir- 
cunferentis linee alicuius circulj; et summa diuiditur per 22 , prouenit utique embadum 
ipsius circulj. Ostlxde^^dvx est etiam quomodo imicnliim fuit, lineam circunferentem 
omnis circulj esse triplum et septimam sui dyametrj ab archimemdb pbylosopho ; et 
fuit illa iiiuentio puloni el subtilis ualde : quam etiam reiteralm non cum suis nu- 
meris, quibus ipse usus fuit demonstrare; cum possibile .sit cum paruU numeris ou 
que ipse cum magnis ostendit plenissime demonstrare. Adiaceat quidem circulus .abgd.^ 
cuius dyameter sit linea -£r^.; et cenlnim eius sit .c.; et protraham lineam ,ez. con- 
tingentem circulum super punctum .a. Quare dyameter ,(tg» cathetus c.st su^ver rectam 
.cz. : deinde super rectam .ac.; et in ipso puncto .c. protraham angulum .orce., qui 
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Si( (<‘rlia pai^ recti; quare angulus .^cc. erit | unius anguli recti, rum angulus .eae. 
sit rectus. Suat enim uniiiis trigoaj ti^s anguli diiolms re<'tLs e<]ualcs: et iaceat .az- 
equalis rcctc uier, et copuletur recta .cz., et erit tiigonum .caz. cqiiale trigono .eae.', 
ct angulus .cza. equalis est angulo .cca.: est enim unus quisque eorum | aiigulj recti. 
Similiter cum angulus .ecz. duplus sit angulo .eca., erit similiter angulus .ecz. | angulj 
recti: equiangulum ergu est ct equilatcrum trigonum .cez.; quare recta .ez. erit latus 

Mni rirca nrruIoM 

exagonj equilatcrj ct cquiangtilj coiiliiicutis circulum .abgd. Quibus ita {>cr ordinem 
peractis, ]>onam xe. esse 30; quare .ae. erit 15: et quia orthogonium est trigonum .cae., 
si ex quadrato latcris.ee. tollatur quadratum lateris .ae., scilicet .SS5 dc ooi), remaiiebiiat 
075 pro quadrato latcrisca.; ergo latus ,ca. est rudit de 675: quam si subtiliter ceperemus, 
inucnicinus, ipsum esse secundum pro{>inquitntein perticarum . 20 . minus nnccis Con- 
stat enim pertica ex unccU .loa. : deinde diuidatur angulus ,cca. in duo dimidia a linea 
.cf.y que diuidet arcum .ah. super punctum Et cum habeatur ex demonstrationibus 
EVCLibis y «([ualcs angulos a centro super equales periferias consistere; e(|ualis est ergo 
|)€iifcria .ay. periferie fuit iluquc .ac. semilatus exagonicj. Quare et .a/, erit sc- 

iilnl «irta urrultuB 

milatus dwlecagonj continentis circulum .a bgr/. Et quia angulus .eca. iu duo equa di- 
uisus est a linea .c/., proportionaliter erit sicut .ec. ad ,ca. ita .ef. ad .fa . , ut 
EvcLiDEs in sexto declarauit libro: <|uare erit sicut coniuiictura ex .ec. ct .ca. ad .ea., 
hoc est sicut .ns minus unccU ^2 est ad ea.» ita coniunctum cx c/. /a., quod est .15., 
ad Uncam .fa.x pcnuulalim ergo erit sicut cuniunctum ex ec. et .ca. ad ea., hoc sicut 
58 minus nuceis t sunt ad 15., ita .ca. erit ad .af. Quare ponam .ca. esse S8 minus 
2 , ct .af. erit 15. Quare | si coniunxciimus quadrata linoanim ca. et af, habebimus 
pro quadrato linee .c/. 3350 minus miccis | lo; quonim radix, que est ss, minus un- 
ceis I 4, est latus .c/. Deinde diuidam angulum .fc. in duo equa a linea .cA.; ct erit 
aA semjlatus figurc equilalerg halantis latera .24., et descripta circa circulum .abgd.x 
et quia angulus fca. diuisiis est in duo equa i Unca cA., erit pro|HMl.io euniuncli 
cx fc. ct ca. ad .ca. sicut .fa. ad .ah . : pcnnutalim ergo erit sicut coniunctum ex .fc. 
ct .ca. ad .fa., hoc est .sicut ii4 mimis unccU ^ 6 ad .ts., ita .ca. ad .aA.: qunic ponam 
.ca. esse .<44 minus unccU | c, ct aA. erit is; quare si cx coniunctionc quadratorum 
ipsorum radicem acceperimus, habebimus li5 minus uiiccis 8. pro Unca .cA. Uursus 
diuidam angulum .hca. in duo equa cum linea .c/.; et erit .ai. scmilatus equilatcre 
figure habentis latei-a .48, et descriptg circa circulum .abgd., cuius .at. pmportio ad 
ac erit sicut .15. ad coniunctum cx ac ct ch., hoc est ad 229, minus unccis is, 
secundum maximam propinquitatem. Non enim possumus uere pniccdere quando oportet 
inuenirc radices numerorum .surdorum , eorum uidelicct qui radicem noii balient in 
numeris. Ponam ergo .ca. esse 2 ia minus unccis is; et ai ponam c.sse . 15 .; et di- 
uidam iterum anguium .ica. in duo ih|uh a linea xh., et erit .ah. scmilatus figure 
dcscriptp circa circulum .a Ag//., habentis latera .98. continentia ipsum circulum. Ad- 
dam iterum quadrata linearum ca et ai ; ct balx^bo quadratum lateris xi. , cuius 
mdix est 229, et uncic ^7 aliquantulum minus; sed proportio .ca. ad .ah. est sicut 
proportio coniuncli cx ic et ca. ad ai.-, ergo proportio .ca. ad a A. est quasi | 4ss 
.id IS. Sed proportio .ca. ad .ah. est sicut propirlio dyametrj .ga . ad duplum 
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Mi, Sctl duplum .«i. est latus erpiilalerg figure descriplg circa circulum .abgd.i\ 



habentis latcni 9S; quare est sicut } 458 ad 15m Ua dyametrum .^a. ad unum ex late- 
nbus figurg supradictg habentis latera .96. Quare si multiplicauerimus t5 per 96« proue- 
nient .It40. pro summa laterum ipsias Hgurg: ergo proportio omnium laterum figure 
supradicte ad dyametrum circulj cadentis in ipsa est sicut 1440 ad • 458. 

Isueniam rursus proportionem circulj ad dyametrum ip.sias per latus figure cadentis 
in ipso habentis latera .96. in hunc modum: ponam in eodem circulo abgd* latus eia- 
gonici .nr/.,quod est equale semidyametro .cu.; et copulalx> .gd- , ct erit trigonum 
.gda orthogonium, cum sit in semicirculo .gda.t omnis enim angulus, ut in tertio 
libro EVCLiDis balietur, qui est in semicirculo, est rectus; ct quia linea .£i</. est latus 
eiigonicum, erit periferia .ad. tertia pars periferig .dag.; quare periferia .gd. dupla 
est periferie .da. Vnde angulus .gad. duplus est angulo Mgd.} et sunt ambo simul 
equales uiii angulo recto; quare angulus -agd, est tertia pars recti. Ponam ordine su- 
proscripto, dyametrum .ag. esse 30; quare recta .ad. erit .15, ct recta gd erit S6, minus 
unccis i per ea que superius demonstrauj : et diuidam aiigulum .agd. in duo equa 
i linea .gm.; ct copulabo roctain .am., et erit proportio recte .al. nd .Id. sicut .ag. 
ad rectam .gd.: ct cum coniunierimus, erit proportio rcctc .ad. ad Jd. sicut coniuncti 
ex ag et gd. rectis ad rectam .gd. ; et cum permulaucrimus, erit sicut .ag. et .gd. 
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rcctc (ul redam .ad., lioc est sicut SO minus uiiccis ^ 2. ad iS. , ita gd. ad .dl.: et 
quia angulus .agd. in duo equa diuisus est a linea .gm., equalis est angulus .agm. 
angulo dgm.f et angulus .gdl. equalis est angulo .gma. : est enim uterque eorum 
rectus, cum sil iu semicirculo .gdma.; reliquus ergo angulus, qui sub .gld., reliquo, qui 
sub gain. est equalis; equiangulum ergo est trigonum .gdl. trigono .gma.; quare est 
sicut recta .gd. ad .dl., ita recta .gm. ad .ma. ; quare ponam .gm. esse 56 minus uu- 
ccis - 2 ; et .ma. recta erit is; et est recta .am. latus dodecagoni, cum periferia am. 
dimidium sil periferie .nmr/. Rursus diuidam angulum .agm. in duo equa cum linea 
.gno.) et copulalx) rectam .ao., cl iuueniam radicem coniunctam ex quadratis linearum 
gm. ma. , que est 58 minus unceis ^4 pro latere .ag . et erit sicut coniunclum ex 
.ag. cl .gm. ad lineam .ma., lioc est sicut .«I4 minus unceis jO. ad ts., ita .gm. ad 
.mn. Sed sicut .gm. ad .mn., ita .go. ad .oa.-, sunt enim trigona .gmn. et .goa. similia 
ct orthogonia: est ergo sicut ii4. minus unceis j 6. ad .i5., ita go. ad .oa.; quare ponam 
.go. case .«14 minus | c uncic, ct .oa. «6; cl accipiam iterum radicem ex quadratis li- 
nearum .go. ct .oa., ct habebo pro linea .ga. i<5 minus unceis ^8; et linea .oa. 
est latus /igurc dcscriptg intra circulum ahgd., habentis latera .24.: dididam rursus 
angulum .ago. in duo media a linea | .gij'.; ct copulabo .qa., ct erit sicut .ng ct go M. sj 
ad .oa., ita .go. ad .op. Sed sicut .go. ad .op., ita .gq. ad .qa. ; erit ergo sicut 229, 
minus unceis “ «5, ad is., ita gq. ad .qa.; quare ponam .gq. esse .229 minus unceis 

«5, ct qa.ii‘, ct coniungam quadrata eorum; et coniuncto radicem inueniam, ct ha- 
bebo .229, ct parum minus de unceis ^ 37.; ct est aq. latus figurc habentis latera 48. 

Diuidam iterum ungulum .agq. in duo equa a linea -grs.; et copulabo .sa., que eiit 
latus ligurg habentis latera .96. cadentis intra circulum .abgd.; ct quia angulus agq. 
diuisus est in duo equa cum linea .gs., erit proportio .gq. ad .qr. sicut ag. et .gq. 
ad .qa., hoc est sicut | 458 ad .is., ita .gq. ad .qr. Sed sicut gq. ad .qr., ita gs. ad 
.sa., cum trigona .gqr. ct .gsa. sint similia; quare erit sicut | 458 ad .« 5 ., ita gs. ad 
.SO.: coniungam iterum quadrata linearum .gs. ct .sa., ct coniuncto radicem inueniam, 
et habebis 1 458 pro dyametro .ga.; multiplicabo ergo rectam .sa. per .96, erunt .«440 
j>ro summa omnium laterum Ilgurg descriptg intra circulum .abgd.; quare est sicut 
.1440 ad i 458., ita omnia latera prcdiclg ligurg in circulo .abgd. descriptg sunt ad 
dyametrum circulj .ga. Inuctiimus ]>cr inuestigationem lateris exterioris figurc , quod 
proportio omnium luterum ipsius ad dyametrum circulj est sicut .«440 ad ^ 458; ct Imea 
circunfcrcns est minus omnium laterum figurg continentis circulum; et est plus omnium 
laterum figurg descriptg intra circulum ; erit proportio circulj ad suum dyametrum, 
sicut <440 ad | 458, cum sint in medio inter ^ 458 ct | 458. Sed proportio de «440 ad 
458 est sicut triplum unius numerorum ad triplum alterius, hoc est sicut 4320 ad 
1375 ; quorum pro]M)rtio in minimis numeris est sicut 864 ad 27S: sed proportio de 864 
ad 275, minus ~, est sicut | 3 ad «; cl quia parua est differentia inter proportionem, 
quam habet circulus ad suum dyametrum, et proportionem, quam habent ; 3 ad «.; 
ideo posuerunt sapientes antiqui, circulum esse triplum ct septimam .sui dyametrj; ct 
hoc uolui ostendere. 

SI autem campum semicircularem metirj desideras, embadum ijisius circulj per unum 
ex demonstratis modis quere; et dimidium cius habeas pro embado ijisius .semicircuij. 
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AH cuius rei euideiiliam esio semicirculus .abg., cuius dyameter .ag. sit .24.) et explea- 
tur circulus et erit suplcmeutum .ar/g. sitmlitcr semicirculus. Quare si acce- 

perimus dimidium embadj circul) .ahgd*^ liahebimus utique embadum dati semictrciilj 
.abg^ Vel dimidium dyametrt, scilicet «, iii } 3 multiplica, et habebis | 37 pro arcu 
.nbg.i cumque dimidium dyjiroclrj per dimidium arcus .nbg. muUiplicaueris; ucl si 
quartam pariora dyametrj iil toto arcu4.a6jg^. duxeris, uenient y 22 C pw embado .scrai- 
S6r. circulj .uZig’.: uel si ex <|ua<lrato dyamelri, quod est .57«. | undecim uigeximas oclauas 
aixreperis) ucl si ex quadrato ipsius dyamcti j tiigeximam optauam acceperis, et eam 
per II imiltiplicaucris, ad eundem cmlKidiim pcrucnics : et .si ex quadrato dyametrj 
quartam decimam partem acceperis , habebis pauora emluidj siqirascnpti , que sunt 
I 41. Et si ad notitiam qui est semilinea circuiiferentiu circulj aliter ue- 

nire desideras, a centro .e. su|>er dyametnim .ag. lineam .eb. ortiiogonaliter erigas, que 
erit semidyametrj circulj .abgd.\ et copulabis rectas .ab. hg,^ et erit angulus, qui sub 
ahg. rectus; cum sit in scraiciirulo .abg.: uel «jiiia ,be cqualls c.st rectis ea. et eg., 
erit utnimquc trigonum .aeb. et beg. cquicrurium : quare anguli, qui sub eba. ct 
eab. et ebg. cl bge. sibi iiiuiccm sunt equales; et est unusquisque eorum dimidium 
angiilj rcclj: quare duo angui), qui sub utbe. ct >ebg. itui recto sunt equales; rectus 
est ergo angulus, qui sub .abg.i cl quia duc recte ,ae. et .eh. duabus rectis .be. et 
.eg. sunt equales; et anguli, qui sub .aeb. ei beg sunt rectj, equales erant sibi iit- 
uicem recte .ab. ct .bg.\ quare quadratum dyametrj .ag. est duplum quadrato unias 
cuiustjue linearum g^. ct2»a.,uec non et unum quodque quadratorum Uncarum .gb. 
ct .ha. unicuique quadratoimm linearum .ne. ct .be.’. cl iterum .be ct .eg. est duplum; 
quare est sicut .ug. ad .g6., ita ad be-i ucl ad .eg.i quare si roultipUcauerimus 
.ag. in .he.i scUicet .24. per ii, habebimus .iss. pro (]uadralo uniuscuiusque linearum 
.ah ei hg. X ucl si qiiadniti dyametrj .ng. dimidium acceperimu.s; aut duplicaucrimus 
quadratum semidyametrj .ge. uel .ea., liabcbiraus .similiter .288 pro quadrato uniiiscu- 
iusfjue linearum .gb et ba.', et csl .ge, arcus medietatis scmicirculj .abg.x deinde si 
diuiserimus cordam bg .super punctum ,c. in duo c<]iia; et per puncta .c.e.protraxcriimi.v 
lineum erit df. dyameter circulj .ahgd.’, et faciet angulos rectos super punctum 
.c. eunt corda >&g., nec iion et diuidet arcum .bfg. in duo equa. Quare si a puncto 
.f, protraxerimus lineus .fb. et -/g. , erit unaqueque ipsarum corda quarlg partis sc- 
micirculj .gba.x ad quarum notiliam ueniemus sic : quia angulus, qui sub .bce.t est 
rectu-s; st quadratum linee .bc., quod est 72, scilicet quartam jmrtem quadratj cordg 
.bg. extraxerimus ex quadrato linee .be. .subicndculis angulum rectum, qui .sub .bce.., 
remanebunt .72. pro quadrato linee .ce.x quare lota .dc. est is, ct radix de 72.; et uo- 
calur binumia, cum non fiossit exprimi ipsa iii numeris. Vnde si extraxerimus .ec. ex 
p/m remanebunt .12 minus radice dc .72. pro linea xf. : cl uocatur ipsa linea .c/. 
abscisio, ucl recisum, aut apotamj, cum constet cx numero minus nidice : deinde ac- 
cipiemus quadrata linearum .fc. et cb. , ct habebis quadratum curdg .bf. ucl fg. : 
nam qualiter accipiamu.s quadratum | abscisionis .c/., uoio prcscntialitcr demonstmre- 
poues nomina ipsius, scilicet 12 ct 72, ut in margine cernitur; et multiplicabis 12 
per 12, erunt 144; et radicem de 72 per radicem dc 72, enirit 72; quibus iunctis in- 
simul, erunt .218.; de quibus extrahes duplum de 12 multiplicatum io radicem de 72, 
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iicniviit 2* railiccs «Ic 7i; el sic halicntur pro ipiailrato liaej .c/. SIS, minus S4 ra- 
dicibus dc Jt, (jiic sunt una radix dc 4U7t. Vcl ipiia linea .ef. diuisa iil libet sujwr 
puntuni .c., erunt duo quadrata linearum ef. et ec. equalia quadratu .cf., et duplo 
recliangulg suiterfidei .ec. in .ef. Nam quadrata linearum ef et ec. sunt iis; de quibus 
si auferamus duplum multiplicationis ef. in .ec., scilicet S4. in radicem de .72., proue- 
Iiient utique 210 minus rudicc dc 41471 ; et uocatur recisum primum, ut in suo de- 
monstrabitur loco: cui quadrato si addiderimus quadratura lineg .bc., hoc est 72, ha- 
bebimus 2.S8 minus radice dc 41472 pro quadrato corde .6/.; quod uocatur recisum 
quartum, cuius radix est illa linea, que dicitur minor. Nam si .secundum propinqui- 
tatem notitiam lineg .i/, habere iiis, radicem dc 41472, que est jiarura minus dc * 103, 
de 288 extrahe , remanebunt parum plus dc | 84 pro quadrato unius cuiusque iiii.“' 
cordarum .gf.fb.bh. ha.i uel aliter quadrato lincg .ce. radicem inucnias , que est 
parum mimis de i 8; et ipsam extrahe ex linea .ef., scilicet ex ii., remanebunt pruni 
plus dc j 3 pro linea .cf.-, quorum quadratum, quod est |«iniin plus dc ^ II, si ad- 
diderimus cum qu.idrato lineg .6c., habebimus .similiter parum plus ex j- »4 pro qua- 
drato unius cuiu.si]uc suprascriptaruiu iili*' cordarum : quml si inultiplicauerimus pr 
qu.adratum quatemarij, scilicet per 10., habebimus ijso pro quadrato summg ipsarum 
illl*' cordarum, quorum radix est circa { 36. Sed arcus .abg est i 37. Vnde adhuc su- 
mus aliquantulum longe a notitia ipius per inuentionem quatuor cordarum. Quare 
dinidam itenini unam ex iiii”' prediclis cordis in duo equa; et sil corda .ah. diuisa 
super punctum ./.; et protraham pr puncta ./.<■. dyainclrum .kl., que diuidit arcus 
.akh. in duo equa super punctum .k.-, et protraham cordam .ak. , erit latus figiirg 
cadentis in circulo .abgd. Iialientis latera 16: et neniam ad notitiam cius secundum 
id quod demonstratum est, videlicet ex quadrato lineg .ne., hoc est ex 144., auferam 
ijuadratum lineg .ai., quod est circa A 22., scilicet quarta pars quadrati lineg .ah., 
remanebunt f” 111 pro quadrato lineg .er.: quare ipsa linea est circa iji.j ,jue si au- 
feramus ex linea .e^., remanebit .ak. circa unius prticg ; cuius quadratu, qiioil 
est circa ~, si addiderimus cum quadrato linee .01., babebimus 21 pro quadrato 
corde .ak., que est corda octaue partus arcus .abg.-. quare si mulliplicauerimus 21 per 
quadratum octonarij, scilicet pr 64, habebimus circa .I401. pro quadrato octo eqiialium 
cordarum cadentium in .semicirculo | rrbg., quorum radix est minus de ^ 37. Sed arcus 
rtiig.esl plus, videlicet | 37. Quare .si eodem modo si inueniemus cordam semiarciis .ak., 
erimus propius longitudine arcui .abg.-, et sic semper diuidendo arcus ueniemus ad noti- 
tiam cordg, cuius dillcrcntia ad suum arcum erit quasi insensibilis; et sic pleris ad 
notitiam cuius uis arens circulj deiieniie. Et ut hoc liquidius deprehendatur, adiaceat 
circulus .uber/., cuius dyameter .ac. sit 10; et in eo data sit corda nota .bti., que .sit 
.8.; et nolumus arcum .bnrf pr notitiam ipsius cordg inucnire: primum quidem osten- 
dam inuenire per notitiam cordg longiludinera iitriusqiie sagiptg ; et pr notitiam 
.sagijiig inuenire etiam longitudinem cordg; et est ista demonstratio stipr hoc; quia 
linea aic. diuisa est in duo equalia super punctum .f. , et in duo inequalia super 
punctum .e. -, erit utique mullijilica tio .ae. iti .ec. cum quadrato lineg .ef. eqiialis 
quadrato lineg .fa. Sed .fa. eqiialis est .fb., cum ulraqiic ipsarum producantur a centro 
■f., et terminentur in periferia circulj: quare multiplicatio .ae. in .ec. cum quadrato 
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lineg .ef. equatur qtiailrato liiieg .fb. Sed quadratum lineg .fb. equale est duobus 
quadratis linearum 6e. et ergu multiplicatio .ne. in .ec. cum quadrato lineg .e/, 
equalis est duobus quadratis linearum .^e. et .e/>: quare si comuniter auferantur qua- 
drata iineg .e/.* remanebit multiplicatio .ne. in .ec. cqualis quadrato lineg .be.x quare 
si extraxerimus quadiatiim liaeg Me. ex quadrato liueg Mf., scilicet .is de ss., rema- 
nebunt .0 pro quadrato lineg .ef.: quare .e/, est .3.; quibus addilU cum .c/.f erunt s. 
pro sagipla .ce.: similiter extracta ./e. ex .n/., remanebunt pro linea .ne.: est enim 
multiplicatio .ne. in .ec.* scilicet de .t in .8., equalis quadrato lineg Me. Vnde recte 
.ne. ct .eb. ct .ec. continue proportionales sunt: est enim ut .ne. ad .eb.^ ita Me. 
ad ec. inueiita e.st; ergo notitia sagiplarum .ne. ct .ec. per notitiam coi‘dg .bti. Sed 
sint .ne. ct .ec. .sagitte note; quare .ne. sit .i, et ec. s; ct uolumus inucnirc cordam 
.bci.: quia multipUcatio.ne.iu.ee. equatur quadrato lineg .^e.; si multiplicauerimui 
neinec.i sidlicet .8 per s, habebimus .te pro quadrato lincg .be.‘, quorum radice, 
scilicet .4., duplicata, babebinuis .8. pro corda M^i. Sed .sil corda bd nota, nec non et 
sagitta .en. y et ignotus dyameter .nc., multiplicabis dimidium cordg bd.in se, erunt 
. 16 .; que diuide |>cr sagittam .ne., scilicet per i., uenicrit 8 pro sagitta .ec.i quare dya* 
nictcr .nc. erit lo.: similiter si diuiscrimus quadratum linee Me. per sagittam .ec., pro- 
uenicl sagitta .ne. Nutandum quia in semicirculo abc. recta .be. uncatur sinus rectu» 
utiiusr]uc arcus .ab. ct Mc. ; et recta .ne. uocalur sinus uersus arcus .ab. ; ct recta 
.ec uocatnr sinus uersus arcus bc.t ut in arte .\Strulogig leperitur : bLs itatjuc dc- 
mmislratis redeamus ud cau.*uim: | protrabanm.s cordas duorum arcuum .ba. et .nr/., que 
sunt rcctc .ba ct .nr/; quarum uotitiam habebimus, si coniuuxerimus quadrata linearum 
,ae et .ed.^ uel .ne. ct eb.t erit quadratum unius cuiusque linearum .ab. et .ad. radix 
de .SO: quare si dimidiauerimu.s cordam .ad. in puncto .g. ; ct |>er puncta .gf duxe- 
rimus dyumctnim iiiucnicmus per ea que dicta sunt notitiam sagittarum .ig. et 
gh.i cumque quadrata linearum .ag. ct .gi. coniunxerimus , habebimus quadratum 
cordg .ni., que est corda arcu.s .ni., (]uc est quarta pais lotius arcus bad.x cnmquc 
frequenter sic fecerimus, |>otcrimus secundum propinquitatem totiu.s arcus ^ni/. notitiam 
bal>cre; ciim<|uc i[>sum cx linea circunfercntc, scilicet ex .adhg. periferia scilicet de 
y3i extraxciimu.», remanebit arcus iiotus. 

Est enim alius modus reperieudi coixlas seminrcuum, ex quibus arcubus corde sunt 
note; ct quem tuoloxevs [M»$uii in almagesto. Sit quidem iii circulo abgd. dyameter 
.bd. notus , ncc non ct corda .ad. nota; uoio itiuenirc coniam medietatis arcus .ad.'. 
protraham cordam .n/i., ct erit nota, cum corda .ad. sit nota; cum angulus dab sit 
rectus. Quare quadratum dyametrj .bd. equatur quadratis duarum cordarum .dn ct 
ab.f ct adiaccat i‘ccta .be. equalis rcctc .ba\ ct diuidam angulum, qui sub .abe. io 
duo media a linea .bz.\ ct copulmbo rectas ,zd. et ct .za.\ ct i puncto .z. super 
dyametrura ,bd. protraham cathetum :j.; equalis est recta ab. rcctc .be. : si comuniter 
adiaccat rccU Mz.f erunt duc rcctc uib. ct bz duabus rectis .zb. ct .be. cquales; et 
angulus qui sub .abz. angulo qui sub .zbe. est equalis; quare basU .az. basi ,ze. est 
ef|ualis. Sed recta .az. recte .zd. est cqualU, cum eqnales sint sibi inuicem jHnnfcric 
.az. ct .zd.; quia eqnales augtilj super cf]ualcs periferias consistunt, siue ad centrum, 
siue ud pciiferiam fuerint anguli conslilulj: sunt cnitn unguli qui ad M. sibi inuicem 
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cqualcs, et coiLslslunt super pcrifcrias .az. zd.; quare recta .ze. equalis est recte .zd.; 
equicrurium est ergo trigonum ,zed.i quare punctus .1., qui sunt casus catheti .2/., 
catiit in me<tiu ct quia orthogonium est trigonum cum sit in semicirculo; 
et in co super hasem ah angulo recto prtilracta est cathetus, ulirjuc trigonum .bzd. 
in duu trigona diuisum sibi iimiccm similiter; habent enim unumquodque ipsorum tri- 
gonorum unum angulum rectum, ct unum comunem cum toto trigono .bzd.^ ut ev - 
CUDES in octauu theoremate sexti libri ostendit. Quare erit sicut .bd. ad dz>y ita zd 
ad di. Quare multiplicatio .di. in .bd. cquatur quadrato lineg .zd.) est enim .id. nota, 
cum sit dimidium ex ed. , que est nota propter be. , que est Cfjualis cordg .ba. 
note. Quare si auferatur corda . 5 n., | hoc cst. 5 e.,ei dyametro . 5 ^/., remanebit .ed. 5 ««^». 
nota; quare dimidium cius .id. erit nutum. Vnde si multiplicauerimus di notam in 
.bd. notam , proucnict quadratum corde .zd. notum; quare recta zd erit nola, ut 
prediximus: f[ue etiam ostendantur cum numeris. Sit dyameter .bd. <0; ct corda .da. 
sit . 8 .; quare corda .ab erit . 6 .; cui cum equalis sit recta .be.y erit .be. similiter . 6 .; qui- 
bus extractis ex dyametro .bd.^ remanebunt . 4 . pro recta xd.) quarum dimidium, sci- 
licet 8 , erit recta id.i ex multiplicatione quidem .id. in .bd. ueniunt .20, que cquan- 
tur quadrato corde .zd.-, quare corda zd. est radix dc . 80 .; quod oportebat ostendere. 

Similiter si extraxerimus quadratum linee .zd. ex quadrato dyametro dyamclri .bd. , 
remanebunt .80 pro fpiadrato corde .bz.) quorum i-adix, que est 9 minus si extraxe- 
rimus ex dyametro . 5 r/., remanebit ^ t; cuius dimidium si muUiplicautTimus in dya- , 
metrum .bd.) ucl si multiplicauerimits ~ 1 per dimidium dyamctij, scilicet per s, uc- 
nient 5 pro quadrato corde semiarcus .dz. Et secundum hunc modum possumus 
inucnire cordas medietatum quorumUl^ct datorum arcuum. 

Sed bcc talis inuestigatio nou e-st operanda ab ngrj mciLsoribus, qui secundum uul- 
garem modum procedere uolunt. Nam cum uulgaritcr longitudinem alicuius ait^us ha- 
bere desiderant, habeant aliquam mensuram lineam, que sit unius pc<1is, que possit 
curuari et extendi; ct cum ipsa studeant metiri arcus, quos metirj desiderant; uel ha- 
beant funem unius perlieg uel plurium; ct cum ipsa studeant circiter mensurare arcus 
portioDum circulorum figendo sepe arundines per girum circulj , ut ipsa funis non 
(leuiet a circunferentia circulj; ct sic poterit habere mensuram omnium arcuum cir- 
culorum. 

Sed ut ipsi, qui secundum geometricam scientiam operarj desiderant lenius quam 
dictum sit, per notas cordas arcus ipsarum reperiri ualcant, sequentes tabulas com- 
|K>sui, in quibus ordinate arcus eo notas proposui; ct ante unum qucmipic suam cor- 
dam in perticis ct pedibus ct uiiccis et punctis describi feci. Est enim pertica sex 
peduum; ct pes est decem et octo unciarum; et uncia uigiiiti puiictomm; ucl |>er- 
tica est unciarum .108. ct punctorum 2100.; ct suprascripte corde . 06 . intclliguntur esse 
protracte in semicirculo uno, cuius dyameter est 42 (>erticarum; ct quia quolibet corda, 
que in circulo protracta est, est corda duorum arcuum cqualium; si ipsa corda fuerit 
dyameter, | uel inei|ualium, si non fuerit dyameter; ideo duos arcus ante ipsas cordas w- w 
orditiaui, ut in sequentibus tabulis ostenditur : 
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CvH |)cr hus tal>ulas, <|ualiler anrus cm'uiomtn imieniri Jel»caiit» diMHuiiiytrarc pm* 
pusucrim» ut ipsa doclriiia melius habeatur ostemleiuium est: quod si i» circulo duo 
arcus inetjiialcs fuerint, erit pru|M>i*tio maioris arcus ud suam cordam maior prupur- 
tioue minuris arcus ad suam^ quod {>atet, cl etiam ad oculum deprehendi |K)lest In 
tabulis suprascriplis: proportio quidem arcus semicirculj ad suam coniam, scilicet ud 
dyametrum circulj, t^sl sicut .c« ad 4S; ct hec est sicut .ii ud . 7 ; et proportio aix'us 
septe (s/c) partis circulj ad suam cordam est sicut ts ad 21 : maior quippe est proportio 
de it ad .7 <|uam de 22 ad. 2 t. Similiter in omnibus arcubus supiaMTiptnnim tabu- 
larum iiiuciiies, pru]M>rlionem maioris un'us ad suam cordam siipcrliabundarc ])ropor- 
tionem minoris an'us ad suum cordam. Sed ut hoc geometrico dcmoiislrctiir, adiaceat 
circulus abgfi . ; cl m ipso sint duo arcus iiic<|ualcs .ab. et Mg. ; ct sit arcus .bg. 
maior; ct protrahatur corda arcui que sit recta .ag.; et diuidatur angulus, qui 

sub rectis Mbg. in duo equa a linea ./>«/., que secat cortlam Mg. super punctum .e., 
cl copulentur recte .ad. gd.\ et quia angulus , qui sub rectis .abg. diulsus est in 
duo etjua a linea .bd.^ equalls est angulus, qui sub .abd. angulo .dbg.\ quare equolis 
csl arcus .ad. arcui .dg.’, cum habeatur in tertio Kvclidis, iipialcs angulos super equas 
periferius con-sistcre, cum ad centrum uid ad j)eriferimu sint constituti; quare equalis 
est recta .ad. recte ,dg. Comuiiis adiaceat recta .dh. Krimt quidem duc recte .ad. ct 
.<///. duabus rectis .bd. ct .r/g. equales. Sed basis minor est basc d)g.\ quare an- 
gulus, qui stib .gdb rcctis maior est angulo, qui sub .bda.-, uel quia maior est pc- 
riferia .gO. penferta .bn.f maior est angulus, qui bt a rectis .gd. ct .db. angulo, 
qui fit a rectis .bd. ct .da.; quia est sicut perifeiia ad periferiam .6a., ita an- 
gulus qui sub rcctis .gdb. ad angulum qui sub m:tis .bda. Kt quoniam equalis est 
recta recte -dg.^ si a puncto .d. callidus ducatur super lineam .<7g'.,iii medio 
ipsius cadci. Cadet ergo iiilcr .eg. puncto, .scilicet super lineam ipiia maior. 
recte .ae.t cum sil sicut rccla .gb. ad rectam .ba.t ita .ge. ad .ea.: cadat quidem ca- 
thetus super punctum .b. i puncto .d.} et quia rectus rst angulus, qui sub 
maior est recta .de. quam .e//t., ct maior est recta .fla. qiinm .de.', iaceant ulrequc 
rectarum .di. el .df. equales reclg .de.’, cl cciilro .d. spatio reclai-um .di. et .de. cir- 
cinetur arcus .i.ef.’, maior est enim sector .die. trigono rectilineo .dhe., cl sector .dJf. 
minor est trigono .dea.', quare proportio secturis .die. ad sectorem .def. maior est jiro- 
porlione Irigonj .dh*e. aci trigonum .dea. Sed pi-oporlic» sectoris .d.i.e. ad sccioi-em 
d.e.f. esi .sicut proportio angulj .ide. ad angulum reclilirtetim .edf.’, ergo pnqiortio | 
anguli .ide. ad angulum .idf. maior est propurtioiu* trianguli .dbe. ad trigonum rccti- 
liiieiim .dae. Sed proportio trigemj .hde. ad trigonum .ade. est sicut recta ,he. ad .ea., 
riim aml>o trigona sint sub eadem altitudine, que est cx in ./<. Nam cathetus .dh. 

perpeadit ularis est triguiii.s .hde. ct .ade.; ergo proportio anguli .ide. ad anguium .eda. 
est maior proportione recle .he. ud rectam .ea.: et si composuerimus, erit piv|M»rtio an- 
guli ad angulum maior pro|Mirtione .ah. recte nd reclmii .ae. Sed nngulus 
.gdi. Cf]ualis est angulo .adh.; et recta .gh. equalis est recle .ah.y quare proportio an- 
guli .gdi. ad augulum .eda. maior est proportione recte .gh. ad rectam .ae. Sed projMir- 
liu anguli ./.r/ .e. ad ungulum . 0 'c/e. iiiueata est maior pro|>orlione 7<e. rccrlc ad rectam 
.ea. Quare projairtio lotius anguli .gc/c*. ad angulum .eda. maior est puqmrtione recte 
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.ge. ad rectam .ea. Sed propurtio anguli .gde. ad angulum .ade. e.<it sicut proportiu 
arcus .gh. ad arcum .ba.; et proportio .ge. ad u:a. est sicut pro|M>rlio cordg .gb. ad coi> 
dam .ba. Krgo proportio arcus .gb. ad arcum .ba. est maior proportione corde .gb. ad 
cordam .ba.: pcmiutatim ergo cnl pro|>ortio arcus .gb. ad coniam .gb. maior pro|M>rtioDC 
arcus .ba. ad cordam .ba.; quod o|)ortcl)at ostendere, ilis itaque intellectis, si per cordam 
datam alicuius circulj; cuius dyamcler sil nota, arcum ipius corde inucnirc desideras, 
ipsam cordam per dyametrum tabularum, scilicet per 4S, roultiplica, et quod proucuent, 
diuidc per dyamelrum circiilj dati, cl quod prouencrit, erit ouda tabularum similis date 
corde: accipe arcum eius in tabulis, et multiplica cum per dyametrum dati circulj, et 
<|uod proucnerit, diuidc per dyainctrum tabulamm, cC lial)cbis arcum quesitg cordg. Ad 
cuius rei cuidcnliam esto circulus .«/'g., cuius dyanicter sil |)crlic^rum .10.; cl in 
ipso data sit corda .ab. 5 perticanim; et uis habere notitiam ex arcu .abe.; multi- 
plica .a />. cordam per 42, ct diuides per dyamelrum proueniciit .21. pru coi*da ta- 
bularum similis corde .n: A.: quam quere in tabulis, ct accipe arcum, qui est indirecto 
ipsius; ct qui est mitior semicirculo, cum queras notitiam ex arcu .aeb.^ qui est etiam 
minor scmicirculu; et est minor arcus corde ipsius perlicarum .22.; quas si muUipU- 
caueris per 10, scilicet per dyametnira bg; et summam diui$cri.s per 42, prouenient 
^ 5 pru arcu .aeb,: ct si nolueris balierc notitiam maioris arcus .h.d.g.a.t inucnias ma- 
iorem arcum in tabulis, rpii est in directo cordg imiente; et iniienies, ipsumessc.no 
perticarum: multiplicabis eas similiter per 10, ct diuides per 42 , et ucnient perticc 
^ 20 pro I arcu .b.d.g.a. Item sit corda .n^. perticarum . 8 ., et pedum . 3 .,ct unciarum |l 0 .; 
ct dyameter ./tg. sit .10., ut diximus: multiplica ergo perticas . 8 , ct {>edcs .3, ct uncias 
I 16 per 42; et summam diuidc.s per 10., venient 30 , et pedes . 2 ., que sunt corda tabu- 
larum .similes corde date .ba.; quare arcum eius minorem, si minorem uis scire, ucl 
maiorem; side maiori, sdlicet ex arca .bdgn, notitiam uis habere; ct est minor arcus 
ipsius cordg. 42; que multiplica per iO, scilicet per dyamelrum .bg.; ct quod proue- 
uerit, diuide ]M;r dyamelrum tabularum, qui est 48., et prouenient to pro arcu .aeb.: 
et si maiorem ai^citm corde perticarum 36 , et pedum 8 ., que est .W), multipUca per .to.; 
ct summam diiiLscrimus per 42, ucnient | 21 pro arcu maioris scmicircutj .bdg. Rva> 
svs adiaccat circulus a\iev .abgd.^ cuius dyaineler .rzg. sit .12; et uis corda .ad. sit 
perlicarum . 6 , et unius pedis; et queritur notitia cx arcu qui est minor semi- 

circulo; multiplica itaque 6 , ct pedem miuni per 42, erunt pcrlice 259 ; quas diuidc 
per 12, scilicet per .ag., ucnient perlice .21, et pedes ,3, ct uncic pro corda tabu- 
larum similis corde .ad.; que corda non iitueniliir in tabulis, sed cadit inter cordam 
arcus perticarum 22, et cordam arcus perlicarum 23., scilicet inter 2 l ct 2 t, et pedes 
.S., et uncias s, ct puncta .16. Vude ut liabeamus arcum innentg cordg, uolumtis per 
liguram geometricam demonstrare. Adiaceat semicirculus .ezitk.^ cuius dyamcler .ek. 
sit perticanim .42, scilicet dyameter tabularum; ct ex i|>so accipiatur arcus .es. cl .ef., 
quorum .es. sil . 22 , ct et. sit . 23 ; cl protrahantur corde .es. et .e^, erit corda .es. perti- 
carum .21; ct corda .et. perticarum 21, et pedum .s., et unciarum .2., et punctorum .16., ut 
superius in tabulis continetur; inter quas coixlas cadit corda inucncta, cuius arcum queri- 
raus in tabulis. Vnde scimus, ipsum arcum cadere inter aixum .es., ct arcum .e^.: cadat 
itaque in puncio .1.; ct protrahatur corda .e/., que erit |>erlicaruiu .21, ct j>edtim 3, ct 
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unciarum . 9 ., ut superius inuciUum est. Kt ci hU omnibus uolumus inuenire quantitatem 
arcus .e/. Sed nos scimus ex premissis, (|U(h 1 pru|>urlio arcus .es. ad cordam .es. est minor 
pro])urlioac arcus .ei. ad cordam .ei.: sed si ponamus proportiones arcus .ei. ad cordum 
.ei. eam quam habet arcus .es. ad cordam .es.» erit arcus .ei. [Krticarum .sx, et pedum 
. 3 , et uiiciunim . 19 ., que prouctiiunl ex diuisii multiplicatione corde .ez. in cordam .ei. 
|)er arcum .es. Sed projwrtio arcus ,ei. ad cordam .ei. est maior proportione arcus 
.es. ad cordum .es.) ergo arcus .ei. est plus inucnlarum perticarum et pedum 3 , 
et unciarum it. Item si ponamus arcum .ei. nd cordam a?i. in proportione arcus .et. ad 
cordam.e^., erit arems .ei. pcrlicaruro .22, et pedum . 4 , et uncianim . 4 ., et punctorum 13 . { 
Sed proportio arens ei ad cordam ei est mirior pnqmrtione arcus .ef. ad cordam 
ergo orcus .ei. est minor perticarum 12, et pedum 4 , et unciarum 4 , et punctorum .13.: 
et superius inuentum est, arcum .ei. esse plus perticarum 22, et pedum .3, et uncia* 
ruiu .12. Vnde si diinidiuucrimus diirerenliam que est i perticis 22, et pedibus .3, et 
unccis .12 iisf|uc in perticas 2 S, et }>edes . 4 ., et uncias 4, et puncta . 13 .; et illam me- 
dietatem que prouenit addemus super perticas 22, et pedes 3 , et uncias .12, habebimus 
secundum propinquitatem quantitatem arcus .ei. Vel aliter agregemns arcus .ez. et 
.et.f erit .45.; et agregemus cordas .ez. et .et.t erunt perticc . 42 ,» et pedes . 5 , et uncie .2., 
et puncta . 16 .) in quibus diuidamns multiplicationcni de . 45 . in cordam .ei., scilicet 
in perticas .21, et pedes 3, et uncias . 9 ., et babclmmis perticas . 22 , et pedes . 4 ., et 
unciam et puncta . 6 . pro arcu .ei. Vel aliter al>scindamus ex cordis .ei. et .et. 
quantitatem cordg .ez.', et remaneat ex corda .ei. quantitas .0/., que est pedum 1 3; 
et ex cui^a .et. remaneat quantitas .nt., que est pedum .s., et uncianim .2., et pun- 
ctorum .16.: et ponamus arcum .21. ad arcum ,zt., scilicet ad perticam unam, sicut 
.oi. ad .nt., buc est multiplicabimus arcum .tz., qui est unius perticg, scilicet .216O 
punctorum per .oi., scilicet per puncta .I26i)., et diuidemus sumam |>cr .nt., scilicet 
per puncta 1 S 56 ., habebimus prt> arcu .zi. pedes . 4 ., et uncia una (.ric), et puncta . 6 .: 
quibus additis cum arcu .ez., qui est perticarum .22., habebimus perticas 22, pedes 
.4., et unciam .1., et puncta . 6 . pro arcu .ezi., qui est similis arcui quesito su|>e- 
rioris iigurg. Quare si multiplicauerimus ipsum per sextam dynmctrj .ag., scilicet {>er 
2., et diuiserimus }>er sextam dyametr) tabularum, scilicet per .7., uenient perticc G, et 
pedes .2, et uncie .15, et puncta .<5 pro arcu .ad. ET si arcum .ahd., qui est maior 
semicirculo, per cordam .ad liaberc uis, extrahes cordam ,e.i. ex corda .et., remanebunt 
puncta .596.) que multiplica per arcum ./2., scilicet per puncta .2iG0.) et quod perue- 

iicrit, diuidc per .nt., scilicet per .irS 6 ., extrahe puncta . 596 , que sunt |>es .1., et uncie 
.IG, et puncta .14. pro arcu .ti.) que si addideris arcum maiorem tabularum, cuius 
corda c.st linea .et.} et ipse arcus est .109. pcrticanim, habebimus perticas .100, et pedem 
.1., ct uncias .16., et puncta .14. pro arcu tabularum : que si niultiplicHueriinus per 12, 
et diuides per 42 .) aut si multiplicaueris ipsum |>er sextam de .12., et diuLscris . summam 
per sextam de . 42 , haliebis |>crticas . 31 , et pedem .1., et uncias < 7 ., ct puncta J 6 pro arcu 
.alni. ET si [>er arcum .a/!r/ notum cordam .ad, ignotam habere uis, multiplica arcum 
.a/d. j)cr dyamctriim tabularum, ct sumam diuide per dyametrum .<rg., et habebis perti- 
cas . 22 , et pedes . 4 ., et unciam .1., ct jmiicta . 6 . pro arcu suprascripto .ezi., qui est arcus 
cadens in tabulis iutcr arcum .ez., ct arcum .ez/. Vnde ut inucniamus cordam ipsius 
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100 .DIS* 

.ri.f erit siroiiis corde | ati. dati circulj .ahgd, ex inucnlo arcu et extrahe;» 
atrum .es.t remaiicbnrit pedes .4., et uncie .1., et punciH .o.i que suiil in .summa puncta 
1404>.; que multiplica per diircrentiam, que est inter cordam ^z.t et cordam .er., que 
.sunt note ex tahulLs; et est illa dinereutia linea que est punctorum 1850; et di- 
iiides summam per puncta unius perlieg, scilicet per nmim .r./.s., exilniiit pedes 
pro linea .oi.; quihus superadde lineam .eo., que est cqualis corde .ez., Iiahchis per- 
ticas zs, et pedes ; 5. pro corda .e<., que esi similis corde tue .o//.: quare multiplicahis 
eam per sextam de is, et diuides eam per sextam de 4t., exibunt perticc .6, et prs 
unus pro corda .fuJ.y et sic secundum ea que diximus, cum dyametri circulorum erunt 
noti, [toleriratts per data.s corda.s notas in ij^sis arcus eorum ignotos reperire, et celem. 

CYM itaque arcu.s per cordas: et corda.s per arcii.s, per ea que diximus, inucnire .sci- 
ueris; et uolueris aream alictiiu.s sectoris circulj ioucnire, arcum cius inucnire studeas, 
et dimidium ipsius per semidyametnim circulj multiplica; et quod prouenent, erit 
arca ipsius sectionis. Verbi gratia : sit sector .abgd. contentus sub redis ab. et ad. 
et arcu ./>§//., quoniam sector est figura .nbgd., erit unaqiicque rectarum et W 
seniidyameter circulj; quare punctus .a. esi centrum circulj, de quo recisus est sector 
compleatur itaque circulus, de quo recisus est .sector .o/>g^/.,qui .sit circulus 
.g6cr/.; et .sint arcus .be. et .ez» eqnalcs arcui ^bgd.; et compleantur recte .aa. et .az.t 
erit itaque unus quisque sectorum n/;e. et .of;;. equalis sectori .ahgd.: quare esi sicut 
arcus Ab. ad arcum .6e., ita sedor ad sectorem : similiter et sedor .««; 

cfjualis est sector] .adh. \ quare est sicut arcus db.nfX arcum .es., ita sedor .nZ>g</. 
ad sectorem .aez.‘, tres ilnquc sectores .abgd. et ahe. et .ites, -sibi imiiccin sunt eqnalcs. 

Duo enim illorum reliquo sunt dupli. Qiure sedor duplus esi seclorj .nes. ; 

et arcus Abe. duplu.s est arcui .es.; quare est sicut arcus Ahe. ad arcum .es., ita 
sedor .adbe. ad sectorem .nes. Ynde si lolum circulum diuLscrimus in .sectores, iii- 
ucniemus quod pro|>ortio unius eorum ad tutum circulum est sicut arcus i|>sius ad totam 
lineam circuiiferentem circulj; .sed proportio arcus cuiuscumque .scctorU ad totam li- 
neam circunfercntcm est sicut dimidium arcus ipsius ad dimidium liueg circuiifcrentis. 
Nam proportio numeri facti ex semidyametro circulj in semiarcum sedorls est ad 
numerum factum ex semidyametro iii dimidium lineg circiinfercntis, sicut scmiarcus 
sectoris ad dimidium liiieg circuufercnli.s. Sed ex facto i semidyametro , et in mc- 
dtclalcm lineg drcuiiferciitis liricg prouenit cmliadiim circulj. Ergo est sicut multipli- 
catio semidyametri circulj in dimidium arcus sectoris ad embadum circulj, ita sector { est 
ad embadum circulj; cj^u arce sccloriiiii omnium colliguntur ex multipUcatioiiis (j^)scmi- 
dyametri suorum circulorum in dimidium arcus ipsorum; et huc uoltii demonstrare. Kt ut 
h(»c in numeris declarescat; sit queliljet rectarum .nb. et .ad. perticarum .s.; et arcus 
.bgd.^\X perticarum .R; erit ergo dyameter tuta |>erticarum . 10 .; multiplicabis itaque 
semidyametrum .ad. |)cr dimidium arcus .bgd.y scilicet .5 per 4, iicnient fu pro area 
sectoris .abgd.x et si arcam sectoris .n /res. habere uU, multiplicabis .semidyametrum 
.ae. iu dimidium airus .bez.^ venient 40. pro arca sectoris .abez. Kt si aream tantum 
alicuius sectoris minoris .semicirculo habere uis, ut aream sectoris .<iZrg., cuius corda 
.ag. sit perticarum 16; et sagitta ./^</. sit j>erticanim 4; dyametrum circulj, unde ipsa 
.sectio est, inucnire studeas hoc modo: protrahes lineam .bd. iii directo usque ad puii> 
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rtiim .e.‘, ct sil proporlit» recte .de. ;ul rcctain .tiu. sirul .da. ail .db.\ qiiaic .ed, erit 
.ic, scilicet duplmn linee .da.) cum .da. sit (liipluiii linee .dh. Vel aliter mulliplicetiii' 
.ad. in .dg.y scilicet .8 |icr 8.* erunt 64; qiic diuidanttir per rectam .Zn/., scilicet per 
. 4 ., ueiiient .16 prv linea .r/e.t ut diximus; erit ergi» tota dyamelcr 20.; et sumatur 
ceninim circulj punctus .f.\ ct copulentur fa. fg. , ct erit sector : fpmrc si 

muitiplicaucrinviis .fb. in dimidium arcus sc ilicet in arcu .bg.^ ucuict area se- 

trtoris .fabg.) dc qua si astulerimus arcam trigoni rcctilinei que colligitur cx 

in .c/g., remanebit utique area sectionis contente snb .ag. recUt cl arcu .abd. 
Kt si aream relique portionis circulj, que continetur sub recta -ag-t ct Jircu >aeg . , 
hulM^re desideras, scmidyametnim, scilicet ./e., in medietatem arcus .aeg. multiplica, et 
proucnienli sume aream trigoni .fag. superadde, cl lialiebis cmliadnni sectionis .aeg.; 
et sic studeas ot>erari in similibus. 

Kt si occurreret tibi metiendi campum babcnleiii iiguram sectoris, videlicet quod 
sit comp<^ita ex triangulo, ct circulj fN)rtionc, ut campum .abgd.t qui componitur 
ex triangulo .abd.y cl sectione circulj .bgd.y que cognoscittir, sectorem non esse si 
linee uib. et .ad. inequales sibi inuicem sint; uel si {uolracta recta infra liguram, 
ut linea .ng. inequalis fuent uni rectarum .ab. ct .ad.; cuius embadum habebis , 
si areas sectionis .bgd. , ct tiiangul) abd in unum coniunxeris. Ircx si uolucrts 
mensurare campum lialieiUcm figimim piscis. Videlicet qiic sit composita cx duabus 
circulj sectionibus , ut figuram .ezit. , que componitur ex duabus sectionibus cir- 
culj, que sunt .ezi. et , accipies siquidem emliadum unius cuiusque scelio- 

nis ; ct qtiod cx ipsa coniunctione prouenit , erit embadum figure ,e.z.id. Rvasvs | 
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est campus, cui figura elana, uel obliqua dicitur, que circuiidatur ab una tautuin linea m. st 
minime circulum faciente, cuius duo dyameiri .ag. et .bd. se sc secundum rectum angu- 
lum secantes sibi inuicem sunt inequales: lianc itaque poteris tncn.surare, si cam in figuris 
rectilineis soluere procurauerls; cx quibus prima, ct maior erit quadrilaterum rcrlilincum 
contentum sub rectis ba. ct bg. et da. ct dg,, ct rcioaueliunt cx ipsa figura pcctmxi 
quatuur, quorum umim corilinctur sub recta ^b.y cl curua .aeb. .\liud uamque est cou- 
teiictiini a recta .bg.y ct curua bzg. Tertium uero est sub recta .gd.y ct curua .gid. 
Quartum quidem continetur sub rectis .da. et curua in quibus quatuor pectoribus 

.si protraxerimus triangulos .eub. et .zbg. et dgd. ct .tnd. rectiiineos, iion remanebit ex 
tota figura nisi jKirum quod continetur sub pectoribus .8.: ct si in quoliliet ipsorum 
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102 DIS? 

prolraimlur triangiilu;;; et in rcsi(tiii.s poctoiihu^ illud idem 0]>crari studueris, resol- 
iiclur luta figura clana suprascrijita dictu iii ftguri.s recliliricis; ct non remanebit cx 
ea ulK|uid sensibile; (|uimim rcctiliiicarum figurarum omnium, si embada in unum re- 
duxerimus, nimirum enibaduui loliiis figitrg incuntanter babcbimiis. Aliter dyametros 
.ag. ct J)(L in unum coniunge, ct ipsorum dimidium ]>er J 3 muUi]>!ica; ct quod pro- 
uciierit erit quantitas curuc linee .a.b.g.J.; cuius dimidium si jtcr dimidium medie- 
tatis duorum dyametn>rum mulliplicaiieris , embndiim suprascriptg proucnerit. 

Et ut Iiec in numeris liabranlur, sil dyamelcr Jftl, I8., ct dyameter .ag. ij; quibus in- 
simul lunetis faciunt . 28 .; quorum dimidium si per | 3 diuiseris, ucnicat . 44 . pro curua 
linea .abgd.', cuius diinuliiiin, scilicet .22., si per meditulcm medietatis dyumetrorum, 
scilicet per . 7 ., mulliplicaueris, reddent .iS 4 pro cml«ido ipsius. 

$1 in circulo trigonum describatur, cuius tres anguli periferiam cinguli contingant, 
pas*.ilnlc est per notitiam ipsius trigoni laterum dyaractrum inucnire. 

Ad cuius rei euidentiam adiaceal trigonum .a.b.g. descripturo in circulo abdg.y cuius 
ties anguli contingunt cingulum in punctis .a.b.g.x a puncto quidem .a. protrahatur dya- 
iiieter utd. secans latus trigonj .bg. super punctum .e. Dico per notitiam laterum tri- 
goni -abg. esse piMsihile quantitatem dyametri .ad, inucnire. Adiaccant quidem primum 
duo latera trigoiij .ab. ct .ag. sibi iiiuicem eqiialia; ct compleantur recte .bd. et .dg.', 
ct erit unumqu«Klqtic trigonorum .abd. ct ‘agd. orllioguiiium, cum unumquodque ipso- 
rum sit in semicirculo: et quia latus .ab. est equale lateri .og., cqualU erit latus .bd. 
lateri .dg.} quare pcriferia ,bd. periferie .dg, csl equalis. Super equalcs ergo periferias 
e«]uates anguli consistunt ; quare angulus , qui sub .bad. angulo qui sub .dag. | 
est equalU; quare basis .be. basi .eg. csl equalts. Ergo dyamclcr .at/.secat rectam .eg. in 
duo cfjuaiia; quare ad rectos angulos ipsa secare nccessc csl, ut Evclidcs in tertio 
suo libro demonstrat ; orthogonia quidem sunt, et efjualia trigona .aeb. et ^eg.y et 
similia, cum anguli unius cquales sint angulis alterius; ct quia trigonum .adb. habet an- 
gulum comunem cum trigono et angulus angulo est cqualis, 

cum unusquisque ipsorum sit rectus : reliquus uero qui sub .adb. reliquo qui sub 
.abe. est e/pialis; equiangula ergo siml irigotin .abd. et .aeb. .Similiter ostendetur, tri- 
gonum .agd. equiangulum esse <mm trigono .aeg. Qualuor ergo trigona .aeb. aeg. abd. 
ogr/. sibi iimicem sunt similia. Similia enim trigona circa cquales angulos habent la- 
tera pio|>ortiuiialia. Quare est sicut .r/a. subtendens angulum rectum, qui swh.abd. 
ad continentem ipsum, ita .ab.y ucl .ag.y qui subtendens subtendentes angulos 
rectos ad rectam .a e.', quare multiplicatio .ad. in ratbetum .ae. equatur unicuique qua- 
dratorum linearum .ab. et .ag.y uel multiplicationi cx .ab. in .ag. 

Quare si mulliplicaucrimus .ab. iu .ag.y uel acceperimus quadratum lineg .ab.y uel 
liiicc .ag.y ct summam diuLscrimiis per catlielum .ae. , proneniel quantitas dyametri 
.ad.} ct est nota cathetus .ae.y cum sint nota latera trig<mi quare ctdyamcter 

,ad. erit nota. Que ut demonstrentur in nuraetis, sil quelibcl rectarum .ab. et .ag. 
perticarum lo, ct recta sil t2. Quare cathetus ./le. erit 8: cx ductu quidem .o/r. 
in .ag.y ucl cx quadnito liiicg .0/6. ucl .ag. proucniuiit loo; quibus diuisis per .r?e. , 
scilicet per .8., uenicnt { 12 pro dyainctro .ad.: ucl aliter quia due recte .ad. et .bg. 
se sc inuicem secant in circulo .abdg.y erit multiplicatio .ae. iu .ed. .sicut multipli- 
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('alio .be. in .egA quare si muUiplicauerimiLs .be. in ct ditiiscnmus per .ae., sci* 
liccl 30 per 8, ucnient |4 pro linea .ed. IJuarc lota .««/. dyamcler erit | is, ul pre- 
diximus. Sed sit unaqiic<{tie rectarum ./iZ> et ag. ciim dyainctro .ad. nota; et recta 
.bg.%\i ignota; quoniam orthogonium est trigonum .a et al> angulo ipsius recto 
supCT basrin .ad, ad rectas angulos protracta est recta .be.^ erunt trigona .abe. ct 
.bed. sibi inuicem similia, nec non et loti trigono .abd.', quare est sicut .da. ad .ab.y 
ita .ab. ad .ae.\ quare si diuiserimus quadratum lineg .ab.^ quod est loo, pi'r dyn* 
metrum .ad.^ ucnient .8. pro catheto .ae.‘, quorum quadratum si auferatur ex quadratu 
lateris .a /r., remanebunt 36 pro quadrato lineg ./ie.: ucl si mtiUiplicaucrimus .ue. per 
e«/., boc est .8. per y 4, ucnient similiter 36 pro quadrato lineg .be.', ergo ,/n?. est 
et tota .bg. est .ts.: ucl aliter quia trigomim .aeb. est simile trigono .adb., erit sicut .ad. 
ad itu ad .be.', habent enim luleni circa equales angulas proportionalia : est | 
quidem angulus, qni sub .a equulis angulo qui sub .adb.', quare si mulliplicaucrimus m. 6i 

.db. in .ba., hoc est | 7. in .lO; ct diuiserimus per .a e/., ucnient .6. pro linea .be., que est 
medietas lincg Sed non sint e<|(ialc$ recte et .ag.\ sit minor carum in 

bac alia cemitur figura: et protrahatur in trigono .a cathetus .ds.; ct quia in se- 
ctione .bdga. sunt duo anguli , quoi*um unus est qui sub .bga. , et alter qui sub 
.bda., erunt ipsi anguli sibi inuicem equales; ct angulus qui sub .azg. angulo qui 
suh. abd. est cqualis, cum sit uterrjue eorum rectus; reliquus sub .sizg. reliquo qui 
sub .bad, est cqualis: equiangula enim sunt trigona .azg. cl .abd. Similiter ostendetur, 
trigonum .azb. esse simile trigono .agd.i sunt enim in sectione contenta a rccla 
ct rxvc\x.abdg. anguli qui sub .ahg. ct .adg. Quare ipi anguli sibi inuicem sunt 
equales; ct anguli .azb. et .agd. sunt recti; quare reliquus qui sub .zab. reliquo qui 
sub .gad. est cqualis. Simile est ergo trigonum .azb. trigono .agd. ; et quia similia 
sunt trigona .abd. et •azg., erit sicut Ma. ad .ab., ita .ga. ad .az. Quare si multipU- 
caucrimus .ab. in .ag., cl diuiserimus per .az., proucnict dyameter .ad. Exemplum in 
numeris: sil .ab. 13., cl Mg. iS, et bg. sit .14.; quare ,bz erit . 5 ., et zg. erit .9., et az. 
erit .it. Ex quidem in .ag. uciiiunt .195.; quibus diutsLs per .nz., scilicet per is, * m 

pruueniunt j 16 pro dyaraclro .ad. Sed sit nola dyaracter uid. cum unaquaque recta- »“*• 
rura .ab. ct .ag., rccla ucro .bg. que est corda arcus .bag., sit ignota; quia similia 
sunt trigona -adg. ct .azb., circa equales angulos ba))eDt latera proportionalia; quare 
est sicut .ad. ad Mg., ita .ab. ad .bz.‘, quare multiplicatio .ab. in .dg. C({ua est mul- 
tiplicationi .ad. in .bz. Bui^us quia similia sunt trigona .abii, ct .azg., erit sicut .ad. 
ad .db., ita .ag. ad .gz.', quare multiplicatio .ag. in uib. c<|uatur multiplicationi .ad. 
in .zg. Sed multiplicatio .ab. in .gd. fuit cqna multiplicationi .ad. in .bz.', ergo mul- 
tiplicatio ./i 6. in cum muUiplicatione .ag. in .bd. cqualur duabus multiplicntio- 
nibus, que sunt ex .ad. in .bz., et ex .ad. in .zg.’, qiic due mullipticaliones cqnautur 
facto cx .ad. in .bg.', ergo multiplicatio .ab. iudg. cum .ag. in .db. cquatiir facto 
cx .ad. in .bg.', ergo si multiplicationem cx .ab. in .dg. coniunxerimus cum facto ex 
.ag. in ,bd., et summam diuiserimus per .ad., ucnict nola corda .bg., ut predUimus. 

Que demonstrentur in numeris: ex quadrato quidem dyamelri .a r/. auferatur quadraU(j^) 
linearum a et ag., ct remanebunt nota quadrata linearum ./'r/. et .dg., cum ortho- 
gonia sint trigona .abd. ct .agd.y et erit .bd. | 6; ct recta .gd. erit | 6. Vnde si mul- 
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104 .DIS? 

lipliniucrimus [ 6. ]>er .I3.t hoc est per .a^., et}9 per is> lioc est Jid per ag-t 
liabclHinus \ 217; quibus diui.sis per dyamctitim .ad.^ hoc est per > reddunt .14. | pro 
corda et quibus dtuisis ]>er \ lOy scilicet per dyametram .ad.^ uciiicut u pro 

corda -Og.: et hoc est iialdc utile in reperiendo corda cuilibet arcui agic{*alo ex dua> 
hus arcubus, quorum corde sitit note. Fuerunt quidem note corde arcuum .ba. et >4^., 
scilicet recte .ftb. et >ag,f per quarum notitiam ioucnimus cordam .bg. arcui Mbg., 
<{tii fuit agregatus ex arcu .i6^. et et hoc demoiLstrauit Tholoievs iii compositione 
tabuic arcuum , et cordaniin m aimagesti per alium modum. DKMonstrauit quidem 
'J^iioLoaLvs ^>cr ccmsiuiilem figuram, quod oiniils quadnlateri qualitercumque radentis in 
cirt‘ulo, si duo dyametri protrahantur in ipso, multiplicatio unius dvametn in alium 
cf]uaUir duabu.s miiltiplicationihms op|>ositoruin laterum; quod sic probatur. In circulo 
quidem .ahed. sit quadrilateruin .ahed.; et in ipso .sint dyametri i))siiis qiiadriUtcri 
.ac. et bd se inuicem secantes super punctum .e. Dico (juod multiplicatio .ac. tu 
.bd. cquatur duabus multiplicatioiiibiKs, que fiunt ex ab.m .er/., et exad. iu .bc. 
Anguli quidem .bae. et .ead. aut sunt cquales, aut im^qualcs: sint prius ei[uales; et 
ostendetur, trigonum .aed. simile es.se trigono .u/>c.tcuni anguli qui sub.ur//>. et .acb. 
sint sibi iniucein eqiiales. iiuiit enim iii eadem sectione reliquus qui sub .aed. re- 
liquo qui sub Mbc. similiter est equulis; quare est sicut .ac ad cA., ita ad. ad .de.\ 
erit ergo multiplicatio .nt/. in cqualls .ac. iwde. 

Similiter ostendetur, trigonum .aeb. siiutlc c.s.sc trigono .adc.\ quare erit sicut .ac. 
ad ita .ab. ad ,be.\ multiplicatio ergo .ac. in .eb. est e<|uaUs multiplicationj .ab. 
in er/.; ergo multiplicatio .ad. in .bc. cum .ab. in .cd. equalur mulliptiratioui .ac. 
in .bd.y ut picdixi. Sed .sit angulus .bat. maior angulo 4*ad.', et iaccat angulus .bai. 
equulis ungulo .ead.', comunis accipiatur angulus ./ac., erit angulus .bae. cqualis an- 
gulo ./ar/.; quare ostendetur, trigonum .iad. simile cs.se trigono .abc.\ et trigonum 
.aib. simile es.se trigono .adc. , et prouenient de incc[^ que diximu.s superius; et 
ostendetur, multipiicatio dyametri .ac. in dyamctruni .bd. equari duahiis tnuUipHcatiu- 
niim.s oppo.sitorum laterum. Vnde si una ex ipsis cordis fuerit ignota, per notitiam 
rcli(|uorum |)otcris ipsam iiiuenirc. Veriti gratia : sit ignotus unus ex dyametris, re- 
liquus uero cum lateribus qimdrilateri sit iiolus. 

Multiplicabo quidem .ab. in .cd.', et addam id quod pruuenerit cum facto ex .ad. 
in .bc.', et summam que pronenerit diuidam i>er dyamcimm notum. Kt si fuerit igno- 
tum latu.s .ab.y ex multiplicatione .ac. in .bd. extraham factum ex .ad. in .bc.', residu- 
iimquc diuidam per.C4/., et iicnict .ab.', et sic intclligas in reliquis. | 

Si in circulo, ctiiu.s dyameter sit 8, latus trigoni equUateri cadentis in circulo irt- 
ucnire dcsideius, ex quadrato totius dyametri quaiinin partem rcmoue, uel quadratum 
.seiiiidyainctri triplica, et habebis .4S. pro fpiadrato unius cuiusque laterum trigoni ca- 
dentis in i|iSo circulo: quod si in dimuiinm sui catheti mulliplicaucris, scilicet per 
.3, uenieiit tres radices de .48., hoc est tinu radix de .432. pro embado ij»siu.s trigonj, 
quod est peilicartiiu .80., et pedum .4., et unciarum 1 12 . Vnde habetur (]uod proportio 
are{) unius ciiius<pie trigonj cadentis in ipso circulo ml quadratum sui dyametri est 
sicut .80, et pedes .4, et uncic f 12 ad &4.: quarc si multiplicauerimiis ea per quadratum, 
cuius nolueris dyametri, el dittiserimns per 64, habebimus arcam trigonis (xic) cadentis 
in ipso eirnilo. Kt quia trigonum cadens in ciRuilo est minlietas exagotii cadentis iu 
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ip.so cirruln, erit proj»ortio areg exagotii ad quadratum dyaraclri sui circulj sicut . 41 » 
ct pedes 3f ct minie ~ 7 ad 04 .; quiiuis muUiplicatU |>cr ((uadralum dyametrj cuius uls 
circiilj, si summa diuidatur per 04 » iieniet utique cmliadum exagoni cadentis in i]iso 
circulo. Et si in circulo .a bgd. eius dyameter .bd, sit .8.; ct uis latus {>ciitl]agoni- 
cum, SCII decagonicum cadens in ipso circulo reperire» sn|>er dyametrum .b.d. d centro 
,e. callictus erigatur .eu.; et diuidatur ^d. in duo equa su|>er punctum .2.; et copu> 
Ictur recta .< 72 .; ct iaccat recta ,z, cqualls rcclc ^72.» ct copuletur recta .ai. Dico 
quidem quod recta .ai. latus est |>eiitiiagonicumr ct recta .le. latus est decagunicum; 
quod sic proliatur : quia linea .ed. diuisa est in duo equa super .2. ; ct indirecto 
ipsius adiimcta est linea .e/.» erit multiplicatio .ei. in .id. cum quadrato Unce .ez. 
est cqualis quadrato lincg .21. Sed .zi. recta iacet equalls recte .az.', ergo factum cx 
.ie. in .di. cum quadratu linee .ez. cqualur quadrata linee .az. Sed quadrato liiicc 
. 712 . e<{uantiir quadrata linearum .ae. et .ez.', ergo factum cx .ie. in .id. cum (piudrato 
liiic0 .ze. cquatur duohus quadratis linearum .ae. et .ez. : comuniter niifcruliir qua* 
dralum linee .ez., remanebit multiplicatio .ei. in -id. equalis quadratu semidyuraetri 
.ae., Iioc est quadrato semidyametri .de.,cnm .de. -sit equalU iiuee .ae.’, ergo linea 
.d.i. diuisa est media» ct extrema proportione. 

Est enim ut .id. ad .de., ita .de. ad .ei.} ct est latus cxagonicum linea .de.i cum 
itaque lateri cxagonici adiungatur recta, que cum tota diuisa sit secundum mediam» 
et extremam proportionem in puncto coniunctionu! i|tsarum» ipsa recta, que coniungt- 
lur lateri exagonico» est latus decagnnicum» ut Rvcudes in tertio decimo libro demon- 
strat. Quare recta .ei. est latus | decagonicum. Et quia, ut idem Evcudes in eodem 
libro ostendit» Intus |>eutliagonicum posse snpcr latus cxagonicum ct decagonicum, erit 
si(|uidcm recta .ai. latus pentliagonicum, cum possit cqualc quadratorum linearum .ae. 
ct .ei., scilicet quadratis lateris cxagonici» et decngonici» quod .ai. latus. Munstralx) 
cum numeris» esse lineam minorem» scilicet radicem abscisionis quartg. 

Verbi gratia: dyameler .bd. est .8.; quare utraque rectarum .ae. et .ed. est .4.; quo- 
ixim dimidium, «x^ilicet .2f., est .2. Vnde si adimixerimus quadrata linearum .ae. ct .ez., 
habebimus .20. pro quadratu uniuscuiusque linearum .az. zi.’, ergo recta .ei. constat 
cx radice minus numero: est enim i|isa radix de .20. duobus inde demtis: quam si in 
sc muitiplicauerirous» uenieut 24.» minus iiii.*’' radicibus de .20.; que iiii.*' radices sunt 
unu radix sexdccupli de 20., scilicet de .310.; que si addiderimus cum quadrato linee 
•ac., scilicet cum .16.» Iial>ebuntur .40» minus radice dc 3^. pro quadrato lineg .ai.} 
quorum radix est linea .ai.: ct quia ijisji est radix numeri, minus radice, dicimus, 
ipsam esse lineam minorem, cum diflerentia, que est inter quadratum de 40, scilicet 
inter .IGOO. ct .3X0. non sit quadratus numerus, cuius recisi radix secundum pnqnnqut- 
talem sic accipitur: radix dc 326.» que est circa 18, minus nona» extrahitur de .40., re- 
manent i 22., quorum radix, que est .4., ct pedes 4, ct unde 3.» ct puncta ,I7., secun- 
flura maximam pnqnnquilatcm est linea .ai., scilicet latus |>cnlhagunicum cadens in 
circulo .suprasci‘ipto. Ex boc enim facile (xissunt liabeii omnia latera pcnthagnnica rjuo- 
rumiibet circulorum ; quia est sicut 4, ct pedes x., et uncie .3, et puncta 17 ad B., 
ita erit latus )>cnlliagonicum cuius uis circulj ad suum dyametrum. Vnde si multipH- 
caucrimus dyametrum cuiuslibet circulj pci 4, et pedes s, ct uncias 3, ct puiicla 17» 
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cl diuiscrimus per S., hahcbintiis lalus decagoiiicum i{^iu.s circuij. Si vero cordam nnguli 
pciitiiagonici .l/e. in penthagono .abede^t circa quod penthagonum sit circulus..a^g</f. 
descriptus, inuciiirc desideras. Dyamclrum ipsius circulj .hz. protrahe, *<{uc sit .8.; et co- 
pulabis .ze-t que erit latus deragonicum: et quia angulus .zeb. csl iii semicirculo ^zeb.’, 
ideo est rectus. Quare si ex quadrato dyamclri quod csl .84., auferatur <|iiadratum 
lateris decagonici . 2 C., quod inueninius esse superius .34., minus radice de 320.; quorum 
r.idix dicitur Unca maior, cum sit radix binoraij quarti, remanebunt 40, et radix dc 
320., que est longitudo corde Vridc potest hal>en, quod quurumcumque numinum 
fuerit quadratum pcntliagonici , corumdem nominum erit corda anguli |>enlhagonici. 
Sed latus pcnthagonicum est radix recisi quarti, scilicet numeri, minus radice; ct qua- 
diatum cordg est binomium quartum; et quiu minus csl reciso suo binomio; idcirco] 
radix quarti recisi dicitur linea minor: et radix quarti binoraij dicitur maior. 

Aliter protrahatur dynmetcr .ati, secans cordam .be. super punctum et copu- 
labo rectam ,ib.f ct erit trigonum .iba. orthogonium; ct csl diuisum a catheto .bt. 
in duo trigona sibi inuicem similia el toti; quare est sicut .ia. ad .<?/>., ita .ab. ad 
quare si diuiscrimus quadratum liocg quod csl .40, minus radice de .320., 

per dyamclrum .<4i., scilicet per .8., habebuntur .5, minus radice dc .8. pro linea .at.t 
quibus extractis ex tota .a/., remanebunt .3, et radix dc .8. pro linea .ti.: unde .si 
miiltiplicaucrimus .f/. in ,ta., ct quadruplicaueriraus illud quod prouencrit, habebun- 
tur similiter .40, et radix dc .320 pro quadrato linee .be.i est enim radix de 320. in 
minus quibus additis cum .40, faciunt 58, minus nona, pro quadrato lincp ,be. , 
quorum radix csl .7, el pedes .3, ct uncie .ti, ct puncta .t4. Per quam cliara cor- 
dam poteris habere notitiam similium cordarum cadentium iti quolibet circulo, si ipsam 
per dyametrum ijvsius circulj duxeris, ct summam diuiserLs per .8. Et ut habeamus 
embadura suprascripti pentbagoni, multiplicabimus | dyaractri, scilicet .6 per | corde 
,be.‘f ucl I dc . 0 , que sunt .5., multiplica per totam cordam .be.y ct ueriient circa per- 
ticas .38, et denarios I I. mensurg pro embado pciithagoni .abgde.i ]>cr quod etiam 
|)o.ssumus habere notitiam embadorum omnium pcnlbagonorum cadentium in quibus- 
libet circulis: si muUiplicauerimus ]>erlicas 38, ct denarias |l. per quadrata dyametro- 
rum ipsorum circulorum, ct diuiscrimus per quadratum prepositi circuli, scilicet per 
04.; quia ct Evclides in principio duodecimi libri ostendit similia rcctillnca in circulis 
ad sc inuicem sunt sicuti ad dyamctronim tetragona: pennutatim ergo csl sicut qua- 
dratum dyametri unius circulj ad multilaterum cadens iu ipsum, ita quadratum al- 
terius circulj ad simile multilatcnim cadens in ipsum : possumus etiam aliter habere 
notitiam corde .be.’, ct habebitur ex ca que probantur in quarto decimo libit» Ev- 
cLiDis, quod corda anguli pcntliagonici cum l.itrrc pcntliagonico possunt quincuplum 
tetragoni scmidyamclri circulj: quare si accc|>erimus quincuplum quadrati medietatis 
dyametri, habebimu.s 80.; de quibus si extracxeriinus quadratum lateris pcntliagonici, 
scilicet 40, minus radice de 320, remanebunt 40, ct radix dc 320. pro quadrato corde 
ut predixiraus: uel si muUiplicauerimus dyametrum por i , hal>ebimus . 40 . pro 
maiori nomine: et si ex quadrato quadrati dyametri acceperimus hoc est dc 4090, 
habebimus 3to; quorum radix est minus nomen; et sic poteris facere in alijs circulis. 

Erabadum quidem trigoni cquilateri et cquianguli cadentis in circnlo , cuius dya- 
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mcicr c&t .8.) iiiuciiimus esse superius perticas quadratas .80, et pedes .4., et uncias 1 18. 
ti^mbadum quidem tctragoiij est as, scilicet diioidiiitii de C4. , scilicet ex tetragono | 
dyametri. Pciithagoni ucro ^38. Exagoni quoque .41, et pedes .3, et unde 1 7. Octa> 
goni cmhaduni quidem est jicrticarum 45, et pedis . 1 , et uncie J 9, que liabcnturex 
multiplicatione dupli dyametri in medietatem lateris tetragoni , scilicet cx le in ra« 
dice dc .8. Knibadiim quoque decagonj est j>erticarum 47, cl unciarum J 8, que halnnilur 
ex muUiplicatiuiie qiiincuplationis quarte partis dyametrj in latus ]>«[ithagooicum , 
scilicet ex . 10 ., in perticas .4, et pedes .4., et uncias .3, et puncta .17. Embadum nam- 
que dodccagonj est .48 ])erlicarum, que proiiciiiunt ex multiplicatione medietatis dya- 
melrj in medietate omnium laterum exagoni cadentis in ipso circulo. Cvmque omnium 
barum notitiam habueris: puteris emluidura similium Hgurarum radentium in alijs di> 
culis dc facil) baberc: si in memor non fueris cx pi-edictis. Explicatis itaque que ad cir- 
culorum demonstrationes pertinent; nunc ad dimimitionem cam|>orum. qui in ascensione 
montium iacent, accedamus. 

Incipit f)ars quinta in dimensione camporum qui in montibus iacent. 

jCvM itaque campum aliquem qui sit in ascensione, sine in decliuibus montium me- 
tiri desideras, latera superliciei iacentis in plano sub ipso diligenter inquiras, per que 
embadum ipsius plang superficiei habere studeas. 

Nara ipsum erit embadum quarti campi. Non enim mensurantur montes secundum 
superficies apparentes in cis; cum domus, et cdificia, arliorcs, nec non ct semina non 
secundum rectum angulum super ipsas superficies cleucntur. Vnde queruntur embada 
ipsorum planorum, super que ap]>arcntcs superficies montium iacent: et super que 
plana predicta omnia secundum rectum angulum eleuantur. Nam qualiter per latera 
decliuarum supcrfiderum liabeas notitiam laterum planarum superfiderum existentium 
sub ipsis, uolo presentialiter demonstrare. Adiaccat quidem liiica pro latere ali- 
cuius dccliuis superficiei iacentis iii monte; ct sit linea .bg. latus plani existentis sub 
latere .ab.} ct cadat super .bg. perpciidiculariter recta ,ag. faciens angulum qui ad .g. 
rectum: oportet quidem per notitiam apparentis lateris .a occultum latus .bg,, nec 
non ct notitiam perpendicularis .ag. uerissime reperirc. Quod dupliciter fit. Primus 
enim modus: et quo sapientes agrimensores utuntur: ut in puncto .a. caput metientis 
perticg ponas, extendens cum uersus .b. super lineam .ab,,ti caput pertieg, quod est 
super .a. immobiliter tene: aliud ucro sursum erige donec i|>sa |)ertica iaccat equidi- 
stanter linee .g/».; quod scitur {ler quoddam instrumentum, quod uocatur archi|>en- 
dulum, ut inferius demonstrabo: et tunc per inferius caput pertieg lapillum cadere 
relinquas super lineam .ab.; ct ubi | lapillus ceciderit, ibi cum eadem pertica incipias 
cudem ordine cum pertica mensurare; et sic facies donec cxjdcueris mensurando to- 
tam lineam .ab. 

Verbi gratia : sit pertica primo {>osita .ae., que equidistet lateri .gb,; et per .e. 
punctum cadat lapillus super punctum .c.; super quem punctum {Kmat iterum caput 
pertieg, tenendo eam cum arcliipctidulo equidistantem cum linea .gb., que sit .cf,; 
et a puncto cadat lapillus super punctum et a puncto Ji. uersus .b.; et ponas 
iterum |)erticam equidlstautcm linee .6g., que sit Jri.; ct per .i. cadat lapillus super 
punctum .Z». Nam quotiens pertica sit posita cadens .super lineam .a Z»., totiens pertica 
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una erit in latere .gb. Verhi gratia : quia pertica .ae. equidistat lateri .gb.^ erit au* 
gulu<» .eag. rcctii.9, cum sit rectus angulus, qui ad .g.: et quia .ec. est casus lapillj, si 
emiserimus lineam |»cr .c. a puncto suj>er lineam .g/>.» q»c sit linea .cX*., erit recta 
.ek. cathetus super rectam .gb.t quare recta .eX*. equitlislans est: et equalis recte -ng.; 
quare .gX. c(|ualis est longitudini pertieg .ae. Similiter si per Ji. protraexerimus li> 
Dcam inuenies,ei.sdeni disj>osili.s, lineam .kl, cquari perticc .ef. Rursus si per casum 
lapillj cadentis ah .1. in .b. punctum protraxerimus lineam ./X., erit ipsa equidistans, 
ct equalis linee ./i/.j quare et .Ib. cipialls est ./</.» scrilicet perticc; ergo quotiens per- 
tica accepta fuit e«|uidistantcr lineg .gb. .super lineam .ab.f totiens unius ]>erlicg lon- 
gitudo erit linea .gb.f ut prediximus. Est enim archipendulus Istruraentum ligneum 
habens formam trianguli eqtiicrurij; ct ab uno angtilorum pendit filum cum plumlx): 
cumque posueris basem ipsius anchipendulj .super perticam » et ah angulo siqicriori 
phimhum cum filo ceciderit .su]>cr dimidium basis ipsias: tunc pertica stabit cquidi- 
slantcr illj plano, quod mensurare uuluerU; quod |>otucris ad oculum deprehendere 
in subtecta figura, in qua ]K>fiilur pro pertica linea .super quam erectus est ar- 
chi|iendulus .nXg.; et a puncto .a. cadit filum cum plumbo .n</. per punctum qui 
est in medio ,bg. Et si in antecedente figura api>arcns latu.s .ab, recte desi-endent , 
non o{K>rtcbit ponere perticam cum archipeiidulo nisi semel; quia cum posueris per- 
ticam .ae. eifuiiUstantcm lateri .gb.; ct su{>er casum .ec. ei*ecxeris arundinem cqualcm 
lineg ^c., erit triangulus .aec, similis triangulo .abg.; quia cum in ecjuidistantibus 
.ae. ct ,bg. recta incidit .ab., erit angulus .aec. equalis angulo .abgi similiter quia in 
equidlstantihu.s .ag. ct .ec. recta incidit .ab., erit angulus .gab. equalis angulo .eca.; 
quai‘e reliquus qui sub .aec. reliquo | qui sub .agb. remanet equalis ; quare pro- 
porlionalitcr erit sicut ad totam ./16., ita pertica .ae. ad totam .gb. Vnde si muh- 
tiplicaucrimus .ab. in .ae., et diuiserimus per .ac., pruueniet utique linea .gb.; hoc 
est si feceris perticam equalcm lineg .ac., et cum ip.sa mensurabis totam lineam ,ab., 
habebis similiter Uncam .gb, ; quia quot equales linee uic. sunt in linea .ab., tut 
equales perticc .ae. sunt in latere .gX>.: similiter quot equales linee .ac. sunt in linea 
,ab., tot equales linee .ec. .sunt in allilmUuc .ag, Vnde si roultiplicauerimus .ab. ]>er 
.ec., ct diuiserimus per .ac., proucniet utique altitudo catheti .ag.: et hec inucsligalio 
catheti est multum utilis in reperietuUs altitudinibus pyramidum. 

Samextes ucm antiqui ordinabant cum arundinibus triangulum similem in hunc 
modum. Descripta itaque figura suprascrijita .agX., cuius latus .ab. iaceat in apixirenlia 
montis, per quod tiolcbanl habere longitudinem plani .bg., nec non et altitudinem 
.ag.; erigebant itaque super radicem inonti.s aniiidiucm .bc, orlhogonarilcr cuiii.scum- 
que magnitudinis, super quam ponebant aliam arundinem facientem angulum .C. rectum, 
cuius caput alter iacelmt super lineum .ab.; que arundo .sil linea .ce.; et sic trian- 
gulu.s xbe. erat similis triangulo .abg.; quare erat sicut .be. ad .ba., ita .ec. ad .bg.x 
multiplicaliant igitur .a per .ce., ct diuidebant per .Xe.; et sic baliebanl nolitium 
lateris .bg. Similiter quia erat sicut .be. ad .ba., ita .cb, ad .ag.; multiplicabant .ab. 
per .bc., ct diuidebant per .be.; et sic habebant altitudinem .ag. Et si campus in 
monte pusitus habuerit formam superficiei alicuius portionum culupne, ita quod ap- 
parens superficies sit gimbosa, ut superficies .abde., cuius latera .ab. et .de. sint arcus 
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ciitulj; reliqua ucro lalera .ad. et .be. sint recta; et sit latus .be. in uertice montis; 
latus quo<|uc .ad. sit iiiuersus railiccm. IntcIIlgam primum latera plani existentis sub 
ipsa soperticic .agdz. et .gz., nec non et altitudines .bg. et .ez. cadentes orthogonalitcr 
super planum .adzg.^ et in puncta .g.s.; quare anguli .agh. ct .dze. sunt recti: meii* 
surabo siquidem super arcus ct .er/, cum pertica cl archipciidulo, pmliiciciido la- 
pillus super ipsus arcuSf incipiendo i pimctLs .be.t que sunt in eminentia campi, et 
descendendo usque ad puncta .ad.; cl sic halrelu) quantitates .ag. cl dz.i et quia latus 
.ad. est rectus, nec non et in plano snpcrficiei .gadz.t mensurabo ipsum sicuti men- 
surantur latera planorum. 

Deinde mensurabo latus latus (r/c) .be. si fuerit cquidistans et cquale lateri .gz.', quod 
cognoscitur si catheti .bg. ct .ez. fuerint equales; et sic habebo notitiam lateris .gz. 
Nam qualiter cognoscatur utrum catheti .bg. ct .ez. .sibi inuicem sint equales ucl non, 
in subscripta figuni demonstraliilur: ucl poterit ad oculum | deprehendi, si puncta .b.e. 
fuerint in eodem plano: si autem aliquis eorum fuerit allior, erit linea ./le. in puncto 
.e. ascendens, uel dcscciidciis. E.s(o .e. punctus altior puncto .b.‘, quare super latus .eb. 
mensurabo cum pertica cl archipendulo ordine suprascripto; ct sic habebo notitiam 
iatciis .zg.: ct si planum ,a'dzg. fuerit orthogonium, miiltiplical>o .ga. in .ad., ct ha- 
bebo arcam quadrilatcri ./z5.,rpiod erit area apparentis gibosg superficiei: ct si pla- 
num .az. orthogonium non fuerit: studebo iuuenire dyamclrum .gd., cuius notitiam 
habciio, si super arcum .bd. mensurabo cum pertica et archipendulo : deinde aream 
trigononira .gad. cl .dzg. in unum couiurigam, ct habebo quesilum. 

Et si gibositas campi fuerit dcclinaus ad utnim(|iic pariem, ut arcus .cfh., cuius 
altior pars sit punctus .f. Iiitelligam rursus Intus plani .ca. ortliogonaliter coniungi 
cum altitudine ,af. ; el si arcus ,fe. equalis fuerit arcui .//i., duplum Unce .ca, erit 
corda arcus scilicet longitudo lateris totius plani cadentis sub arcu .c/A., dum 
tamen arcus .cfh. non sit maior semicirculo : quia si cs.set maior semicirculo, tunc 
dynmeter circulj esset longitudo superficiei apparentis. Sed sit arcus ,fh. minor arcu 
.fc.', et intcliigam Uncam .ht. coniungi orthogonalitcr cum linea .fi. ; ct intclligam, 
Uncam .cak. equidUtautera esse linee ./4., et equalcm .ak. linee dh.i quare si protra- 
hatur Jik., erit equalis ct equidistans liucg .ia. ct Jik. ; quare angulus qui ad .k. 
est rectus; quare tota linea .c4. erit latus plani cadentis sub arcu .c/4.; et .hk. est 
altitudo, rpic est ab .a. in . 1 . : bis itaque intellectis mensurabo cum pertica et arclii- 
pcndulo .abf. in .c., ct ab in .4., et habebo longitudinem lateris .ck.: ucl aliter eri- 
gam anindincm super punctum .c. ortliogonaliter, que sit .cb. ; el aptabo cum ipsa 
aliam arundinem tantg magnitudinis, que cum fecerit in .b. punctum angulum rectum, 
aliud latus tangat arcum .fc.', que anmdo sit linea .bg. Inuesllgabo igitur quam sub- 
tilius potero longitudines arundinum .cb. ct d/g., ct coniuiigam quadrata earum : et 
coniuncto radicem inucniam, que erit longitudo cordg .cg.‘, quam diuida (xic) in duo 
equa super punctum 4 /.; et a puncto .d. intelHgam, cathetum .de. cleuatum esse super 
cordam .cg.t quare .e. punctus diuidet arcum .cg. in duo media. Et quia ut in un- 
decimo liabetur libro, esse omnem triangulum in superficie una; si rectam ,de. pro- 
traham ii parte per superficiem .hcg., cadcl super unum ex lateribus .cb. ct bg., 
uel in angulum .4. contenptum ab ipsis. Qaando .cb. et .bg. fuerint equales, tunc cadet 
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super punctura .1/.» et si una ijisarum fuerit maior, tunc cadet super maiorem ipsarum. 
Esto siquidem | maior ,cb. quam .^g.} et protrahatur in intellectu linea .de. donec con^ 
currat cum linea .cb. ia puncto erunt siquidem trigona .cbg. et .edL orthogonia 
et similia, cum haheatit angulum .Icd. coinunem: quare erit sicut ,^c.4id .bg.t ita .cd. 
ad quare multiplicabo per et diuidam per ./re., et habebo .notam .dl. 
Item est sicut ./re. ad .cg., ita .c</. ad .el.: quare multiplicabo .cg- {mm' . er/., et diui- 
dam per .bc.t et habebo quantitatem litieg .d.; quam accipiam subtiliter, et ibo; et 
accipiam arundinem rectam, que cadat ab in .e., cuius longitudinem tollam ex in’ 
uenta Jd.f et remanebit sagitta .ed. nota : quare si multiplicauero .cd, iu -dg.t el di* 
uidam per .de.', et quod prouencrit addam cum .ed., liabcl>o dyamclrum circulj, cuius 
est arcus .cfh.: cumque per iuuentum dyametrum cordam dupli arcu.s .gf. inueneris per 
ea que in tabulis diximu.s ; et ijTsius cordg dimidium acceperis , habebis sane noti* 
tiam lineg .gam.t cui si addideris longitudinem arundinis .bg., habebis notitiam totius 
lincg .bm.y boc est lincg .ce. Similiter si per eundem dyametrum inueneris cordam 
duplj arcus .//i., dimidium cius erit linea .hi., que est equalis lineg .ak.', et sic ha* 
}>cbis notitiam totius rectg xk., scilicet iungitudinem pluni cxlstentis sub gibasa -SU' 
pcriicie. Cumque latera planorum, super que apj^arentes sii|>erricics montium eleuanlur, 
inucnire sciueris, poteris eorum embada per i|»sa lalcm subtiliter inueuire: cum ipsa* 
plana sunt ex tribus lateribus , ucl ex uel ex pluribus: uel rotunda : uel ex 

aliqua parte circulj : ucl quod etiam habeat formam obliquam deuiantiam a uera ro- 
tunditate. Cumque formam ipsius plani habueris per ea <|ue in hac tertia distinctione 
dicta sunt, embadum ipsius inueuire (loterls : quare huic distinctioni finem imponens, 
ad quartam distinctionem acccdamu.s, in qua docebimus diuidere campos cuiuscumque 
sint fonng. 

Expiicit distinctio tertia, incipit quarta de diuisione camporum 
inter consortes. 

Qvartam siquidem distinctionem in partes quatuor diuidimus: in prima quarum tri- 
angulos : in secunda quadrilaleros : in tertia mullilatcrc.s : in quarta circulos, et eo- 
rum |>ortioncs diuidere docebimus. 

Incipit pars prima de diuisione trianpilorum. 

Gvx itaque triangulum alhjucm in duas equas partes ah uno angulomm diuidere 
uis, ab i(>so angulo super dimidium lateris subtendentis ipsi lineam protrahe; et ha- 
bebis optatum. Verbi gratia: uoluraus trigonum .a /»g. t puncto .n. in duo equa diui- 
dere: diuidatur siquidem latus .bg. in duu equa super punctum .d.\ et copuletur recln 
.ad.', dico siquidem, trigonum .abg. in duo equa trigona esse dinisum: sunt enim tri- 
gona .abd. el .adg. sibi tnuicem | cqualia, cum sint .super er}uales l>asc$, et sub eadem 
altitudine, que est ductio catheti ab .a. in lineam .bg.i sunt enim trigona sibi iniiiccm 
sub eadem altitudine existentia, sicut bases in principio sexti libri habentur; quare est 
sicut .bd. ad dg., ita trigonum .abd. ad trigonum .adg.x est enim iiasls .hd. equalis 
ba.si .dg.', quare trigona .abd. et .adg. sibi inuicem sunt equaiia, ut prediximus; uel si 
protraxcrimu.s cathetum ab .a. super lineam .bg., erunt utique catlictu.s i|)sc u(riusr{ue 
trigoni .n i^</. el .adg.', cuius catheti dimidium si mulliplicauerimus in ba.scm .bd. ei 
.dg., equabitur multiplicationi dtmidij eiusdem catheti in basem .bg. Nam ex multi- 
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plicationc climidi) catheU ij>.<yiu5 in lia.ses .bd. et .dg., proueuiuni cmhada trigonorum 
.abd. H .adg. Quare prohatur, trigonum ct|uaicm esse trigono 

TaiGo:sA unum angiiluni uni angulo cqualem liahcnlia prnpoitionem hal>ent compo- 
sitam ex lateribus angulos contineiuilnts equales. Ad cuius rei cuideatiam sint tri> 
gona .abg. ct -gez. equales haljeutia angulos, qui ad .g. Dico <|ui<lem, trigona Mbg. et 
.gez. proportionem habere compositam ex his proportionibus, que sunt laterum con- 
tinentium angulos equales, ex ea uidciicet quam habet latus .bg. ad latus ct ex 
ea quam habet latus .ug. ad latus ^gz.y quod sic probatur: recta .«e. copuletur; ct 
eiciatur inter trigona et .gffs. trigonus .age.} erit ergo proportio trigoni .abg. 

aci trigonum .gez. composita cx duabus proportionibus, scilicet ex ea quam babet tri- 
gonum .abg. ad trigonum .age.y et cx proportione .age. trigoni ad trigonum .gez. Sed 
proportio trigonj .abg. ad trigonum .age. est sicut basis .bg. ad basem .ge.f cum siut 
sub altitudine una; nec non et proportio trigoni .eag. ad trigonum .egz. est sicut 
latus .ag. ad latus .gz.} ergo pro{>orUo trigoni .abg. ad trigonum .gez. componitur ex 
proportionibus laterum .bg. ad .ge.t ct .ag. ad .gz. continentium angulos equales; quod 
oportebat ostendere. Componitur etiam proportio trigonj .abg. ad trigonum gez. ex 
pro(>orliouibus .bg. ad .gs., ct .ag. ad .ge.t cum latera .ag* ct .bg. siut antecedentia, 
et latera .ge. ct .gz. siut consequentia : ct quia ut diximus in tractatu angulorum , 
proportionem compositam cadere cx facto antecedentium ad factura ex con$e({uentibus, 
erit utique proportio trigoni .abg. ad trigonum .gez., sicut factum cx .bg. iu .ag. ad 
factum ex .eg. in .gz.: quare si cqualLs fuerit multiplicatio lateris .eg. in latus .gz. 
multiplicationi laterum .bg. in .ga.t equalc erit trigonum .egz. trigono .abg.} et si 
minor minor, et si maior maior; ct hoc uoluj demonstrare. 

Et si a trigono recta protracta fuerit secans duo latera trigonj, que cum ipsis | 
duobus lateribus faciant trigonum habentem angulum unum comunem cum ipso tri- 
gono, erit proportio unius trigoni ad alium , sicut facta ex lateribus continentibus 
ipsum angulum. Ad cuius rei euidentiam. Elsto trigonum .abc.} et in ipo protracta 
fuerit linea .de. secans latera .ca. ct .cb. super puncta .ed. Dico, trigonum .abc. pro- 
portionem habere ad trigonum .dec.t sicut factum ex .ac. in .cb. ad facium ex .dc. in 
.ce.; quod sic probatur: super latus .ac. applicabo trigonum .acf. equalc trigono .dec.} 
ct quia trigona .abc. ct Jifc. sub una sunt altitudine, est sicut .bc. ad ./c., ita tri- 
gonum .abc. ad trigonum .nfc. Sed proportio .ac. ad .fc. est sicut factum cx .ac. in 
.cb. ad factum cx .ac. in .c/.; et^o pro|H)rlio trigoni .abc. ad trigonum ,afc. est sicut 
factum ex .ac. in .bc. ad facium ex utc. in .cf. El quia trigonum .dec. cqualecst tri- 
gono .acf.t est prtiportio trigoni .acb. ad trigonum .dee. sicut factum ex .acb. in 
.acf.: ct quia trigona .acf. et .dee. sibi inuicem sunt cqtialia, ct habent unum an- 
gulum comunem; quare circa ipsum angulum comunia patiuntur latera; hoc est quod 
sunt mutug pro[K>rtionis, ut in quinto decimo theoremate sexti libri Evclidis habetur: 
ergo est sicut .ac. ud ,dc.t ita .ce. ad .cf.} (}uare factum cx .dc. in a:e. cquatur facto 
ex .ac. in .cf.} ei^o pmporlio trigoni 'abc. ad trigonum .dec. est sicut factum cx .ac. 
in .cb. ad factum ex .dc, in .ce.; quod op(»rtebat ostendere. Et si in aliquo laterum 
sit punctus datus, a quo lineam rectam protrahere uis diuidentem triangulum in duo 
equa, ut in trigono .bgd., in quo datus sit punctus .a. super latus .gd.} et sit primus 
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jmriclu^i .n. super dimidium .gd.; copulabo siipiidcra .a. cum cl cril trigonum 
iu duo trigona cfjualia diuisura i linea <pie sunt .bga. ei .bad. super equa.s 

bases, cl sub altitudine unaj uc! <|iiia factura ex .bd, in ,dg. duplum est facti ex 
,bd. in .da.y duplus est triangulus .bgd. triangulo .bad.^ cum ba)>eaul unum angulum 
comtme. Sed non sit datus punctus super dimidium alicuius laterum, ut ia bor alio 
trigono .abg.^ m quo datus sit punctus .(/.,qui sit pmpius puncto .Zr. Diuidam latus 
,bg. in duo equa super .e., et copulalio rectas .ad. et.ne.;et j>er punctum ,e. prolrabam 
lineam .ez. c<|uidi.slantem lineg .ne/., et copulal)o rectam .dz. Dico quidem, trigonum 
.abg, iu duo etpia diuisura esse a linea .dz.‘f quod sic pruljatur: in ccpudistanles quidem 
.ad. et .ez.'f cl super l*ascm .ad. siiiil trigona .ade. cl .adz. sibi inuicem CfjuaUa: co- 
muiiiter addatur ei trigonum .ahd.^ erunt duo trigona .abd. et .adz.y boc est quadrila- 
Icrura .abdz. equaliu duobus triguius .abd. et .ade.^ boc est trigono .abe. Sed trigonum 
dimidium est trigoni .abg.', quare et qiiadrilalcrum .abdz. dimidium est trigou} 
.abg.', iH^iiquum ucro, scilicet tiigoiium .zdg., est alia medietas trigonj .abg.i diulsum | 
est ergo trigonum .abg. a jmnelu ,d. per lineam .dz, in duas {>ar(es equales, ut opor- 
tebat facere. Et si secundum numerum jiunctum .z. inuenire desideras; siias quia que 
pars est .ed.ex .rZg., eadem est ^ 2 . ex .ag., cum in trigono .adg. protracta sit .ez. 
cquidLstaos lateri .ad.: quare multiplicabis .ed, per .ga.y et quod prouencrit diuides 
per .gd.‘, et quod exierit, erit .az. Verbi gratia : sit latus .ab. 13 , cl .bg. .u., et .ga. 
.<5.; quare .ge., ucl .eb. est . 7 .: el sit .de. duarum perticarum; quare .gd. erunt .9.; si 
mulliplicaucrimus ergo .er/, in .ga., scilicet .s. per ts>, ucment .30; quibus diuisls per 
.^d.y ucnient ; 3 pio linea .az.; quibus extractis ex .ag., remaueut | 11 pro linea .gz.: 
qunrc si multiplicauerimus cara j>cr .gd., qui est .9., ucnient I03, scilicet dimidium 
multiplicationis .bg. in .ga.: quarc probatur, trigonum .zgd. dimidium esse trigoni 
.abg., cum utrique eorum comunis sit angulus qui ad .g.: est enim proportio trigoni 
.abg. ad trigonum .zdg. composita ex duabus pioportiunibus laterum continentium 
angulum curaunem: hoc est ex ea quam lialxit .bg. ud .gd,, et ex ea quam habet 
.ag. ad .gz.: quare est sicut facium ex anteccdcntilni.s .bg. in .ga. ad factum ex con- 
sc<|uenlibus .dg.xxx .gz.: ita trigonum .abg, ad trigonum .rr/g. Sed factum ex .bg. in 
,ga. duplum est facti ex .r/g. in .gz. Duplum est et^o trigonum ./x Z»g. trigono .zdg. 
Vnde si multiplicauerimus .ag. per dimidium .gb., scilicet .iS. per . 7 ., et .summam 
diuiserimus ]>er .gr/., scilicet per . 0 ., ucnient utique |li pro linea .gz,,ul superius 
inucnimus. 

Preparatoria in diuidendis trigonis f)cr datum punctum infra triangulum. 

SI a duobus angulis trigoni super dimidium laterum subtcndciitiuiii ijksos duc recte 
protrahuntur, se se pniportionahililer secabunt, ita quod quclibet portio, que esi iutei* 
ungulum cl sectionem sui residui est dupla : et si a reliquo angulo .super reliquum 
latus per punctum sectionis rectu trahatur: diuidet utique ipsum latus in duo equa. 
In trigono quidem .abg. ab angulis .abg. et .bag. super dimidium laterum .ag. et 
bg. recte protrabaiitur .ae. et .bz. se inuicem secantes super [lunctum .</. Dico <|uod 
pniporlio .ad. ad .de. est sicut proportio .bd. ad .dz.; cl <|uelibet i|)sarum sui re- 
sidui est dupla; quod sic probatur : a puncto quidem .a. cquidistanlcm recte .bg. 
ducam rectam .ai.; et protraham rectam .bz. donec concurrat cum .ai. in puncto . 1 ., 
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ei cnmt trigona jizi. ct >gzb. sibi inuiccni similia; quare est sicut recta .az> aH ita 
4z. ad ,zb.^ et Aa. ad .bg. cqualis est enim .as.cx equales ergo erunt ,zi. cx .zb., 
et Aa. ex .bg. Rursus quia similia sunt trigona .adi. ct .bde,, est sicut Aa. ad .be.^ ita 
.ad. ad .4/e., et Ad. ad ,db. .Sed Aa. reclQ equalis est recta bg.\ quare est sicut. bg. ad 
.be.t ita recta .ad. ad .de., et Ad. ad .db.t dupla est enim ,bg. cx .be.i quare dupla est 
.ad. ex .de., ct .id. ex .db.x ct quuuiam cqualis est Az.ex .s/r., comuniter si adiuiigaturj 
k a i 



recta .zd., erit lota recta Ad. equalis duabus .bz. ct ,zd. Sed Ad. ostensa est du* 
pia ex .db.\ quare duc recte .bz. ct .zd. duple sunt recte .bd. : comuniter si au- 
feratur recta .db., remanebit recta .bd. equalis dupk) recte .dz.} quare .bd. ex .dz, 
est dupla : astensa est enim rectam .ad. duplam cs.se cx .de.} ergo est sicut .ad. 
ad .de., ita .bd. ad .dz. } quod oportebat ostendere. Et si ab angulo .g. per pun- 
ctum .d. transeat linea .gt. Dico quod latus .ab, diuisum c.st in duo equa super pun* 
Cium protraham quidem rectam .gt. cxlro triangulum donec concurrit super 

punctum .fc. lineae Ak., ct erunt trigona .adk. ct et (.r/c) .edg. sibi inuicem similia; 
quare est sicut .ad. ad .de., ita .ak. ad .ge.t sed Md. cx .de. est dupla; quare recta 
.ak. est dupla recte .ge., cui etiam dupla est recta .bg., cum e^pialis sit .be. ex .eg.i 
que ucro eidem dupla sunt, et sibi inuicem sunt equalia; quare cqualis est recta .uA'. 
recte .bg. Rursus quia similia sunt trigona ,atk. et .btg., est sicut .ak. ad .bg., ita 
.at. ad ,tb.‘, est enim .ak. equalis recte .bg., et .at. quidem equalis est rcctc .tb.: di- 
uisum est ergo latus .ab. in duo equa a Unca .gt.', quod o|iortcbal ostendere. 

Et quia in trigono .abg. ab angulis .abg. ct .agb. due recte concumint super dimi- 
dium laterum subtendentium qxsos, que sunt recte .bz. et .gt. se inuicem secantes super 
punctum .d., erit proportio sectionum i|>sarum, una uidelicet est sicut .bd. ad .dz., 
ita .gd. ad .dt. Dico Rursus quod si a reliquo angulo super dimidium lateris sub- 
tendentis ipsum recta trahatur, transibit per punctum sectionum reliquarum duarum 
linearum a relbpiis angulis descendentium super dimidium reli<(uarum liasium. Verbi 
gratia : describatur rursus trigonum -abg.} ct super dimidium basium ipsius signentur 
puncta .t.ez.‘, et copulentur rcctc .ae. et .bz. sese inuicem secantes .su))er punctum .d. 
Dico siquidem si a puncto .g. in punctum 4. recta trahatur, per punctum .d. transibit: 
quod si iUi non est, tran-sibit recta cx .g. in .t. su|>er lineam .bz. inter puncta .bd., 
ucl inter puncta .dz.x transeat primum super rectam .bd. per punctum ./.; ct quoniam 
duc recte .bz.ct .g/. ab angulis .abg. et bga. descendunt su|>er dimidium laterum 
.ab. ct .ag. sese inuicem secantes super punctum erit .bf. dupla cx .fz.x sed .ad. 
ex .dz. est dupla; ergo est sicut .bf. ad .fz., ita .bd. ad .dz.: permutatim ergo est 
sicut bf. minor ad .bd. maiorem, ita bd. maior ad dz. minorem; quod csl incouue- 
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uiciis; nuti enim recta piotracU e\ .g. iu .t. tran.siet per .bz> inter puncta .bd. Simi- 
liter ostendetur, ipsam transire non posse inter puncta .dz,; per punctum enim 
transicl ut dictum est. Ex tioc ergo manifestum est, f|tiod infra trigona non est pun- 
ctus preter unum, per quem ab angulis transeant | recte diuidenles latera trigon) in 
duo etjiia. Quare si per punctum i|>sum rectam transire uolumits, t|ue diuidat trian- 
gulum in duas equas partes, erit utique uiiaqucque ex descendentibus rectis ab an- 
gulis su|>er dimidium laterum ipsius, per quam trianguli in equas ]K>rtioncs diuidenlur. 
Verbi gratia: in trigono suprascripto -.abg. datus sit punctus per quem transeant 
protracte ab anguILs recte Me. et .bz. et .gt. diuidentes latera i)>sius trigonj in por- 
tiones cqualcs) quclibct enim ipsarum diuidit trigonum in duo equa: sunt enim 

trigona .aeb. ct .aeg. super equas bases, que sunt .be. et .eg., et sub una altitudine, 
que est ex .a^ in .bg. perpendicularis ducta; quare equale est trigonum Mcb, trigono 
.(3fg., propter eadem et trigona .bzg, eibza. sibi inuicem sunt eipialia; nec non et 
trigona ^gat, et .gtb. sibi inuicem equantur. Sectum est ergo trigonum .abg. in duas 
medietates ab uiia quaque linearum .df. ct .bz. cl .gt. transeunte ]>er datum punctum 
.d. Similiter si datus punctus cadat su|>cr lineam mc. inter ,ad. ucl .de.^ diuidelur 
etiam in duo equa trigonum <abg. i linea ,ae. transeunte per punctum datum infra 
triangulum: quod idem iotelUge si punctus datus fuerit in protractu alicuius duarum 
linearum .bz. et .gt. Et si punctus datus iton ceciderit in lineis descendentibus ab 
angulis super dimidium latcnim ipsius: tunc si ab angulis transire fecerimus rectas 
per ipsum punctum ucnientes usque ad latera trigonj, criint sectiones unius cuiusque 
lateris sibi inuicem inequales; ex quibus due sectiones maiores iiicdiclatc ipsorum lu- 
terum erunt circa unum ex angulis trigonj, et due minores circa alium, et una maior, 
ct altera maior reliquum angulum conUuebnnt. Verbi gratia: in trigono <|uidcm .dez. 
protrahantur recte .da. eb. zg. diuidentes latera ipsius per cqiialia in punctis .a.b^g.^ 
et .sese inuicem secantes super punctum d. Et sit punctus datus aliquis infra trian- 
gulum .r/e 2 «, qui non sit in lineis eb.zg.^ quem oportebit esse infra uniim ex 
sex trigonis continentibus totum triangulum .dez.*. que trigona sunt .dib. ct .dig. et 
.die. ct Mie. et udz. ct sit primum dutus punctus infra iriangnlnm .dib.\ 

cumque duxerimus lineam ex .d. in et fecerimus eam penetrare super latus .ez.^ 
nimirum inter puncta ,az. ucnict; et hoc fiet, quia punctus .f. est infra triangulum 
.daz.1 ueuiel ergo super punctum .A\; quare .sX*. est minus medietate sui latcris.es. 
et .ek. est plus. Item ab angulo .z. (>er punctum ,f. rectam fecerimus penetrare cadet 
utique inter ,dg. super rectam .de. cum punctus .f. sit infra triangulum .gzd.\ quare 
ponamus ipsam cadere super punctum .c., erit ergo .ec. plixs | medietate lateris .de. 
et .cd. minus. Ergo circa angulum .e. sunt diic sectiones maiores, que suat .ke. ct .ec. 
Rursus si ab angulo .dez. protraxerimus per .f. punctum, rectam cadculcm super latus 
.zd.f nimirum inter .db. cadet, cum punctus .f, sit infra triangulum .deb.: cadat ci^o 
recta ducta ab .e. per ./. super punctum .k.; quare .zh. erit plus, ct Jid. erit minas 
medietate lateris .zd.t quare ct circa angulum sunt duc sectiones minores me- 
dietate latenim, que sunt .cd. et .dh.} et angulus quidem .dze. remanet contentus 
ab inequalibus sectionibus, scilicet ab una maiore, et ab altera minuri medietate suo- 
rum latenim; quarum maior csl sectio .hz.t minor est sectio .zk. Similiter si datus 
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punctus ,f, fuerit infra quodiibet ei quinque trigonis residuis, inucnies Iicc eadem 
eucnirc. 

£r si fuerit punctus aliquis datus iufra trigonum , qui non sit in lineis descen- 
dentibus ab angulis super dimidium laterum ipsius; et nolueris ijisum diiiidere induo 
equa cum linea transennle per i|)sum pimetuin; studebis per ea que dicta stuit in- 
uciiire angulum contentum ab incnjualibus sectionibus; quia circa ipsum que sequen- 
tur operanda erunt. Verbi gratia: Esto trigonum in q»o datus sit punctus 

qui non sit in aliqua rectarum doscendetilium ab angulis super dimidias bases ipsius; 
et uolumus diuidere triangulum .aAg. io duas medietates cura linea ti-anscuntc per 
punctum A. l)c])reliemiaiitur primum ad oculum super latera casus linearum descen- 
dentium ab angulis per punctum A.y ut habeatur notitia anguli contencti ab inequa- 
libus sectionibus, qui sit angulus, qiii ad .g., et uni laterum continentium ipsum super 
reliquum latus a puncto .d. equidistans trahatur, que sit recta .</<?.; et applicetur ei 
superficies equatis medietati supeiUciet .^g. in que sit suircrlicies .de> in .gz. hoc 
est dimidium multiplicationis .bg. in .rrg., diuidatur per .de.j ct proueniet .g$. Deinde 
linee ,gz. applicabis paralUogramum deficiens figui*a tetragona, quod sit etpialc super- 
ficiei .ge. in .gz.; et hoc est quod diuidatur .gz. in duas partes, quarum una multi- 
plicata per aliam faciat equalc multiplicationi .ge. in .gz.: quod aliter fieri non po- 
terit nisi quadratam medietatis lineg .gz. superhabundet superficiem .ge. in .gz.; uel 
sit equale eius: fiat siquidem .zi. in .ig. sicut .ge. in gz.; et copuletur recta Jd.t et 
emiciatur in punctum J. Dico quidem trigonum .abg. in duo equa dinisum esse a linea 
Jt. transeuute per punctum .d.; quod sic probatur: quoniam multiplicatio .zg, in .eg. 
equalis est multiplicationi .zi. in .ig., erunt sicut .zg. ad .zi,, ita .ig. ad .eg.; quare 
erit sicut .zg. ad aliam partem sui, sdlicct ad .ig., ita .ig. erit ad aliam partem sui, 
scilicet ad .ie.t sed sicut .gi. ad Je., ita .gt. ad .de.; ergo est sicut .zg. ad .jg., ita 
.gt. ad .de.i quare multiplicatio 4g. in .gt. equalis est multiplicationi .zg. in .de.; sed 
multiplicatio .zg. in .de. est medietas multiplicationis .ag. in .gb.;\ ergo et Jg. in .gt. 
est medietas multiplicationis .ag. in .bg.; quare trigonum Jtg. dimidium est trigoni 
.abg., ut prodiximus. Et ut hec cum numeris ostendamus: sit latus .ab. i3., ct .ag. 
15., et .bg. 14; ct protrahatur in i|iso cathetus .ac., rpic erit . 12 . Casus .bc. erit .s., et 
.cg. erit 0 ; ct sit punctus .d. inter cathetum .ac., et latus .ag. ; ct sit elongatus a 
linea .cg. secundum quantitatem catheti .dk., que sit .3.; ct protrahatur linea .ed. in 
puncto et sit .dl. octaua ct sexta decima pars unius: ct quia linea .dl. equidistans 
est Unce .ck., ct .dk. recte .Ic., erit .Ic. equalis .dk. et .dl. recte .kc.; ergo .ic. csi 
.3., Ct .kc. est remanebunt pro .al, nouem: ct quia in trigono .acg. protracta est 

linea .le. equidistans linee .cg., erunt sicut .al. ad .ac., ita .ie. ad ,cg.; quare .le. 
erunt J a; de quibus si auferatur .Id., scilicet remanebunt ^ fl: in quem numerum 
si diuiserimus factum cz .ag. in dimidium .bg., scilicet .103., uenient lo pro linea .gz. 
Item quia est sicut .al. ad .ac., ita .ae. ad .«g.; erit ergo .ae. J H, remanebunt pro 
.eg. I 3, scilicet quarta pars lineg .ga.: in quibus si niultiplicauerimus lineam .gz., 
uenient 60 : diuidenda est ergo linea .gz., scilicet . 16 . in duas partes; quarum una 
multiplicata j>cr aliam faciet co. Et ut boc fiat, extrahe oo. cx quadrato medietatis 
Unce .gz., remanebunt 4; quorum radix, sdlicct 2 , addenda est super medietatem lineg 
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116 .DIS? 

■gz.) et sic habebuntur . 10 . pro linea .gi.t rcmaocbunl pro linea .iz» 6 .: deinde si |>cr 
.gi. diuucrimus .i05.» uenient predicta | lo pro liuca .gt. Demonstrabo aliter lineam 
esse 10 : protraham i puncto .i. cathetum .imn. $ti{>er lineam .gbr, et erit linea .in. 
equidistans linee .ac. i quare ent sicut .gi. ad .ga.f hoc est sicut lO. ad . 15 .» ita Jn. ad 
.ac.', quare .in. erit .8.; et quia paralilogmmum est .mk. quadrilatenim} erit linea .mn. 
cqualis lineg .dk.; quare .mn. est .3.^ remanet .im. $. 

Kursus quia recta Jn. cquidistans est recte .ac.» erit sicut .gi. ad .ga., ita .gn. ad 
.gc.i quare .gn. est .6.; remanent ergo .3. pro linea .nc.; cui cum sit eijualU recta .ml. 
erunt et recta .ml. similiter .3.; de qua si extrahatur a//.» scilicet remanebunt pro 
linea .md. ^ S: et quia trigona Jmd. et .dkt. orthogonia sunt, et sibi inuicem similia, 
erit sicut .im. ad .md,, boc est sicut .S. ad t, ita Mk., scilicet .3.» ad lineam .kt.'. 
quare si multiplicaticrimus || s per 3.» et quod prouencrit diuiserimus ]>cr .s.i ucnict 
77 I pro linea .kt,’, de qua si extraxerimus .kc., scilicet ^» remanebit \ i pni linea 
.Ct.’, cui si addiderimus lineam .dg., que est .9.» habebunt utique lO pro linea .gt., 
ut prediximtis. Ostendam lursus per numerum, si in eodem trigono protraxerimus lineas 
.ao. et .bp. transeuntes per .d. punctum, portionem .gp. minorem esse medietate sui 
lateris, ct .go. maiorem. Quoniam trigono .aog. protracta est recta Me. equidistans 
recte .og., I erit sicut .ae. ad .ag., ita .de. ad .og.; ergo est sicut .3. ad .4., ita .de., sci- 
licet ^ 8. ad .og.; quare si multipUeauerimus .4. per 6., ct summam diuiscrimus per 
.3.» ucuient 1 8 pro linea .go. Rursus quia in trigono .J»bg. protracta est recta .de. 
equidistans recte .bg., erit sicut .bg. ad .de., ita .gp. ad .pe.i unde erunt sicut super- 
liahuudantia .bg. super .de., ita .ge. ad .ep.} ergo est sicut •— 7 ad -7 6, hoc est sicut 
.119. est ad . 109 ., ucl sicut .17. ad . 15 ., iU .ge., scilicet J 3 ad .ep.} quare si multiplica- 
ucrimus .<3 per \ 3» ct diuiserimus per .17., uenient ^ 3 pro Unca .ep.i quare tota .gp. 
erunt minus \ 7 ., que sunt medietas totius lineg .ga. Et notandum, (juml semper per 
subtendentem angulum contentum ab inequalibus sectionibus potest transire linea di- 
uidcQS triangulum in duo equa; et aliquando poterit linea transiens per datura pun- 
ctum subtendenti angulo contento a maioribus sectionibus, que etiam diuidet trian- 
gulum in duo equa ; el mimjuam transibit recta per datum punctum , qui diuidat 
triangulum in duas equas partes, que subtendat angulum contentum i minoribus se- 
ctionibus. 

Diuisum est ergo trigonum .abg. in duas equas partes a linea .it. transeunte per 
punctum datum .t., ct est una ipsarum portionum quadrilaterum .a6l/. ; ct alia est 
trigonum Jtg.i quod oportebat facere. 


Demonstratio quomodo Muiditur trigonum in duo equa />cr lineam 
egredientem d puncto dato extra ipsam. 

Si trigonum .ahg. per lineam egredientem a puncto dato .d. extra ipsum in duas 
equas {lartcs diuidere uis, lineam .ad. secans latus .bg. super .e. protrahe; siquidem 
si rccla .he. cqualis est recte .eg., factum utique erit proj>osilum; quia .abe. ct .aeg. 
super equas liascs sunt, ct sub eadem altitudine; unde trigonum .abe. trigono .aeg. 
iacet eqiiale. Sed non sit .be. cqualis recte .eg., erit utique una carum maior; sitque 
recta .be. maior; a puncto quidem .d. recta protrahatur .zd. equidistans recte .be.', et 
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perducatur recta .ah. iii .z.. Ct fjuia recta .he. inniur est medietate lateris .hg.^ rcctiaU' 
^ula superficies .nh. in .be. est plus medietate rectiangulc superficiei .ab. in .bg.', 
mullo plus superficies .ab. in .zJ. est plus medietate superficiei .ab. in .^g..cum maior 
sit .zd. quam .be. Adiaccat siquidem supcilides Jb. in .zd. cquatls dimidio superficiei, 
que fit ex ,ab. in .bg.', et quoniam maior est sujicrficics Mb. in .be. superficiei .ib. in 
,zd.’i erit pnqw tio .zd. ad ,be. minor proportione .ba. ad .bi. Sed proportio ,zd. ad 
.be. equalis est proportioni .za. ad .ab. DLsiunctim quidem erit pro]>ortio .zb. ad .ba. 
minor jiroporlioiie .ai. ad .ib.; quare superficies .zb. in 7 ;»/. minor est sujierficiei .ba. 
in .ai. : adiungatiir quidem recte .bi. paralilogramum su]>erhabundaii 5 figura tetragona 
equalc superficiei .zb. in .bi.^ hoc est quod recte .bi. adiungatur quodam linea, que | 
multiplicata in se ct in .bi. faciat equale multiplicationi ,zb. in .61.; quod paralilo- 
gramum sit superficies, que sit .ti.‘, ct copuletur recta Ubd.', ct quia superficies .zb. 
in .bi. equa est superficiei ,bt. in .fi., proporlionalitcr erit ut .zb. ad .bt.f ita .ti. ad 
.ib.‘, coiiiuiictim ci^o sicut .zt. ad .bt.y ita ,bt. ad .bi. Sed sicut .zt. ad .bt.t ita .zd» 
ad .bk.; ergo sicut .zd. ad .bk.t ita .bt. ad .bi.‘, quare superficies .kb. in .bt. equa est 
superficiei .zd. iu .bi. Sed superficies .zd. in .bi. equalis est dimidio superficiei .ab. in 
.bg.} quare trigonum .tbk. dimidium est irigonj .abg. DiuLsum est ergo trigonum .abg. 
a linea egrediente a puncto . 7 ., que est recta .dkt. in duas medietates, quarum una 
est trigonum .tbk.f ct alia est quadrilatcrum .tkga.; quod oportebat facere. Que etiam 
operalior cum numeris. Sit latus .ab. 13., et .ag. is., ct .bg. u., ct .dz. |l0, ct .bz. 
7 1 .; et diuidam dimidium superficiei .ab. in .bg.^ scilicet . 91 . per boc est per| 10.; 
et uenient | 8 pro linea .bi.: ct multiplicabo .zb. in scilicet 7 l., per 78., uenient 
\ 12; quibus superaddam quadratum dimidij lineg .bi. , scilicet multiplioitionem de 
j 4 in sej que multiplicatio est 19, erunt quorum radii, que est 75, est linea 

Jt.} cui si addatur .ib.f que est 7 4 , habebuntur .10. pro linea .tb.i et quia est sicut 
.zt. ad .bt.f ita .zd. ad .bk.‘, multiplicabo .zd. in .bt.^ scilicet | 10 , per 10., cnint . 104 .; 
que diuidam per 7 11., hoc est per lineam .zt., ct uenient ~ 9 pro linea .bk.} ucl 91 , 
que sunt medietas superficiei .ab. in .bg.‘, diuidam per .bt., hoc est per .10., exibunt 
similiter ~ 9 pro linea .bk. ; cl sic erit trigonum .btk. dimidium trigoni .abg., ut 

ojiortel. Et si unum cx lateribus trigoni extra trigonum proli-actura fuerit; ct in ipso 

protractu punctus ille ceciderit, a quo rccla egredi oporteat, que diuidat triangulum 
in duo equa; ut si in trigono abg. extra trigonum educatur latus .ab. super punctum 
,z.', et sit .s. punctus datus a quo recta egredi oporteat diuiJens triangulum .abg. in 
duo equa, eodem .siipradicto modo a puncto .s. producam rectam .ze. ef|uidlstantem 
rcctc .bg.'f et educam latus Mg. in punctum 4 >.; ct ;>oiiam superficiem .ze. in .gi. equa* 
lem dimidio superficiei .ag. in .gb.; et applicabo recte .gi. paralilogramum , cui su- 
supcrhalmndei tetragonum »piatc eius, quml sit ex ,eg. in .gi.; sitque .gt. in .ti.‘, et 
copulalx) .tiz. Dico diuisum esse trigonum .abg. in duo equa a linea .tz. egrediente a 
puncto .2. , ct est una ipsarum partium trigtmum .tgl. , et alia est quadrilatemm 
.tabi. Quod sic probatur: Quoniam superficies .gt. in .ti. equa est superficiei .eg. in 
.g<., est sicut .cg. ad .g/., ita .rt‘. ad .ig.: coniunctim ergo sicut tota .ef. ad .^g.,ita 

tota .tg. ad ./g. Sed sicut .et. ad .ig., ita .ez. ad .gi.: per equale eigo erit sicut .ze. 

ad ,ig., ita recta .gt. \ ad rectam ./g.; quare superficies ./g. in .gt. equa est superficiei 
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H8 .DIS! 

.se. in .ig. SecI superficies .se. in Jg. est medietas supcilicici .ag. in .bg.', qnare et su- 
|>cr/icics .t.g^ in .ig. csl medietas siiiierficiei .(tg. in ‘bg.; duplum ergo est superficies .ag. 
iti .gb. su|»crriciei .tg. in .gl. Dujilnm ergo esi trigonum .abg. trigono .tgl.', quare tri> 
gomim 4 gl. est medietas trigonj .nbg.j ut oj>ortet. Que etiam demonstrentur in numeris. 

Sit rursus latus Jib. is.? ct latus Mg. 15 .; basis quoque .bg. 14.; et sit .bz. quarU jmrs 
e\ .ab.f quare ct .eg. erit \ 3 ., scilicet quarta ex Mg.) quare .se. addit quartam partem 
super .^g.; et sic erit .se. perticarum 1 17 .: in quibus si diuiserimus dimidium facti cx 
./16. in .bg.f scilicet .105., uenient. e. pro linea .gi.', cui si applicaucnmas superficiem 
.gt. in .ei. cqualem eius que sit ex .eg. in .gi.y ent uiirpie sujH*rlicics .gt. in .ti. \ 3 ir 
et ut habeamus notitiam quantitatis lincg .ti., diuidam Jg. super punctum ./1. in duo 
equa, ct erit Jh. 3 «: et quia linea Jg. diuisa est in duo equa super punctum .h.; ct 
ei indirecto adiuncta est linea Jt., erit multiplicatio Ji. in .gt. cum quadrato knee 
.ih., quod est . 9 ., cqualis quadrato liricj; j/i.} quare .th. est radix dc \ 3 t; coi si ad> 
datur que est . 3 ., erit tuta ./g. radix de ^31 et 3.; quare binumium est . 7 ^.: et 

quia, ut demonstratum est, equale csl facium ex .ig. in .gt. ei quod est ex .ze. in Jg>f 
quod csl . 105 ., diuideuda sunt .105. per lineam gt.t scilicet per binumium, cuius no- 
mina sunt radix de ^31 ct 3 . Quam diuisionem, qualiter fiat, indicabo; quia biuomium 
est linea . 7 g., erit utique recisum ipsius binumij linea .ti., que est radix de | 31 , mi- 
nus .3.; cum .bi.f que csl .3.; auferatur ex .th.f que est radix de ^ 3 i.; et quia ex Jg. 
binomio iii .ti. reciso proucnit ratiocinatum, scilicet | ss; si diuiscrimus ^ 11 per bi- 
nomium .gt.^ ucnict utique recisum .ti.; ergo quotiens | ti snut iu .lOS., totiens equale 
.ti. recisi ueiiiet cx diuisione dc .105. in .tg. binomio; unde diuidenda sunt . 105 . per 
I ss., lioc c.st 310 per 45., uenient | 4 .; in quibus si roultiplicauerimus recisum .if/., ha- 
bebimus quantitatem liiieg .g/.; que multiplicatio sic Iit; cx mnltiplicationc quidem 
dc I 4 in lineam .ii. ^ scilicet iii radicem dc ; 3 i., uenient tjualuor radices, et duc 
tertie dc \ 31, que sunt una radix de oso., que pruuenit cx multiplicatione quadrati 
de I 4 . in } 31 .; de qua radice tollenda est multiplicatio de 1 4 . in lineam .lA., que est 
.14.; et sic habebitur pro linea .gi. radix dc esc., minus .14., que secundum propinqui- 
tatem sunt parum minus dc | is, nec non ct binumium .gt. secundum prupinquitatem 
est 5: quibus multiplicatis per 7 12, scilicet ./g. in .g/., uenient circa .105, ut opor- 
tet. Et sic est procedendum, cum uolumus dtuidere aliquem numerum inratiocinatum 
|>er aliquod binominm. £l notandum, quod si . 105 . oporteret diuidere per recisum Jt.t 
eadem uia esset tenenda; ct egrederetur cx ipsa diuisione binumium, cuius nomina | 
essent radix dc CM, el 14 ; ct sic studeas operari in similibus. Scil protrahantur duo 
latera trigoni extra trigonum continentia unum cx angulis trigoni; ct punctus datus 
cadat infra lineas cunlincntes angulum exteriorem, qui est cqualis angulo interiori; 
ct unlumus ub i{>so puncto rei^lam protralieie diuideiitem triangulum iu duo e«|ua. 
Vt si trigoni .abg. duo latera .ab. ct .bg. producantur in punctis infra angulum 

.ebil. datus sit punctus J. d quo egrediatur recta diuidens triangulum .abg. in duo 
equa, capulabo primum .lA., ct ducam lineam Jb. in puntu .z. cadens 5U]>er lineam .ag. 
Si ergo .az. equalls c.st .sg., diuisiim est trigonum .abg. in duo equa, a Utica .iz. Sed 
» iucquales sunt, erit maior uiia carum, que sit .az.; eduram siquidem .za. extra tri- 
gonum .abg. super punctum .t.} et a puncto J. ducam lineam .it. cquidislantcm liiieg 
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,ba.\ ct 4 ]uia maiur est .za. medietate lateris .ag., erit maiur superficies ,ab. in .az. 
medietate superficiei .ba. in ,ag, Vnde adiaceal Jt. in .ak. crjnalLs medietati superficiei 
.ba, in Mg,} ct accipiatur superficies .u/. in .kl. cNjualis superficiei .ta. iii .uA., etco> 
pulctur recta ./i.; et extendetur per ea, que supm dicta sunt, trigonum .abg, diuisum 
esse in duo cqiia a linea 4/.; ct una sectio earum trigonum est Jac. , ct alia est 
quadrilaterum .icbg. 

£t si per eifuidistantcm uni latcnitn trigoni Irigomira aliquod diuidere uis, qua- 
liter boc fleri debeat in sequenti trigono •nbg. demonstrabitur, quod in duas eipiales 
partes per cquidislantcm basi .bg. diuidi oporteat. Latus quidem .ba, cmictatur extra 
trigonum in puncto 4/.; et sit ,ad* e<|ualis medietati lateris .ba.', ct linearum quidem 
.ba, et .ad. suminatur media proportionalis .ne., boc est quod sit sicut .bn. ad .en., 
ita .ea. ad .ad.; et per punctum .e. basi .bg. cquidistans ducatur recta .ez. Dico si- 
quidem, trigonum .abg. diuisum esse in duas equas partes a linea .es., quarum una 
est trigonum .nes., alterum est quadrilatenim .e(^g'S.; quod sic probatur: trigona .nes. 
et uibg. sibi inuicem sunt similia, cum anguli .nes. et .nse. duobus angulis .abg. et 
.agb. sint equales , exteriores uidciicet interioribus ; ct angulus .bag. est comunis 
utriijuc. Similia uero trigona ad se inuicem in dupla proportione sunt bomologorum 
laterum, idest similium; quare est sicut .ba. ad .ad.f ita trigonum .abg. ad trigonum 
.aez.i est enim .ba. cx .ad. dupla; quare trigonum .abg. tiigoni .aez. est duplum; ergo 
medietas trigoni .abg. est trigonum .nes., vel aliter; quoniam quando tres reclc sunt 
pro])ortionalcs in prtqMirtionc continua, est sicut prima ad tertiam, ita spatium, quod 
a prima ci, quod est a secunda simile, et similiter descriptum. Vnde, ut dictum est, 
sicut .ba. prima est ad .ad. tertiam, ita quod ab .ab. ei quod ab .ae. duplum, id est 
quod ab .ab. ci <{uod ab .ne.; duplum ergo est trigonum .abg. trigono .nes., ut | pre- 
dixi. Aliter quia est sicut .ba. ad .ne., ila .ne. ad .ad., erit fartum cs .ba. in .ad. 
e<pia(c et quod a recta .ne. tetragonum: quare tetragonum recte .ab. duplum est te- 
tragono, quod a recU .ne.; et quia equidistans est .bg. cx .es., propurlionalilcr esi 
sicut .ba. ad .ae., ita .gn. ad .ns.; quare est sicut tetragonum, quod a recta .ba. ad 
lelragunura, quod a recta .ne., ita tetragonum, quod i recta .ga, ei quod a recta .ns.; 
duplum est tetragonum recte .ba. tetragono recte .ne. Quare duplum erit tetragonum 
recte .gn. eius quod est a rccU .ns.; quare factum cx .ba. 'm .ag. duplum csl facto 
cx .ea. iii .ns.; quare trigonum .abg. duplum est trigono .aez. Quod si secundum nu- 
merum facere uis, sit latus .ab. 10.; latus quoipic .ag. ts.; latus ucro .bg. 14 .: multipli- 
cabo quidem .ab. in dimidium sui, scilicet .10., per . 5 ., erunt .SO., quorum radix est .ne.: 
et ducam rursus g-n. in dimidium sui, ct babclmiitur 7 i; quorum radix est linea .ns.: 
ct protralmm lineam .es.,ct erit trigonum .nes. medietas trigoni .abg., cum sint circa 
unum ungulum; et fiat multiplicatio .en. in .ns. medietas ex .ba. in .ag.\ multiplicatio 
quidem cx .ea. in .az., scilicet cx radice de .so., in radicem de . 7 «., facit radicem dc 
. 3600 ., scilicet . 60 ,, que sunt dimidium cx .^n. in .ng., scilicet dc .120.: et si uis habere 
notitiam recte .es., multiplicabis .bg. in dimidium .sui, et uenient .08. pro quadrato 
linee .es.; ct sic studeas facere in similibus. 

Incipit de diuisione trigonorum in tres partes. 

Si tiuco?<y)i -abg. in tres equas paries diuidere uis super unum cx lateribus suis, 
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120 .DIS? 

ut (licaimis super latus J>g-t ipsnm .bg. in tres partes equas diuidc» que sunt .btl. de. 
.eg-i et copulentur retic .ad. ei .ae. Dico quidem tribonum .abg. diuisum esse in Ires 
partes equaiest que sunt trigona .abd. et ,ade. et .aeg.i sunt enim super equas Iwses, 
et sul> altitudine una; quare sibi inuirem equalia esse necessc est. Kt si super datum 
punctum .z. ex trigono tertiam partem uoluero, copulalm .bz.\ etsi fuerit tertia 
pars ei ,gd. , utique trigonum Mgz. erit tertia pars trigonj Mgd.‘, si uero .gz. non 
fuerit tertia pars ex .gd.^ erit tunc plus uel minus. Esto primum minus; quare ac- 
cipiam ex .gd. tertiam jmrtcm, que sit .ga.', et copulabo rectam .ai. equidistans .zb.', 
et copulalm, rectam .i2., que aufert a trigono .bgd, quadrilatcrum dbgz.', quod dc- 
monstralK) tertiam esse ex toto trigono .hgd.\ uerbi gratia: quia recta .ga. est tertia 
|Miis totius erit trigonum tertia ]>ars totius trigoni .bgd. Et quia trigona 

.bza. et Mzi. sunt inter er|uidistantes .bz. et .ai.', et super eandem basim .bz. equalia 
sibi imticem suat, cumuuiler addatur trigonum .bgz., erit quadrilatemm .ibgz. e<{ualc 
trigono [ .bga., tertia cign |>ars est qiiadrilatertim .ibgz. trigoni .bgd.: residuum nero, 
scibeet trigonum Jzb., diuidetur in duas paries ci]ualcs |)er qualem uolueris ex nKklis 
supradiclis. iWasvs adiaccal trigonum .abg. in tres equas partes diuisum, que sint triga- 
ua .abd. et .adc. et .acg.', quare sceliones .bd. de. eg. sibi inuicem sunt equales; in 
su|>eriori quidem figura posuimus punctum .z. inter .bd.', r|uod idem esset si |>osuLssemus 
ipsum inter J*g., cum eodem modo esset operandum. Nunc uero ponamus punctum .z. 
inter .de. super latus .bg.*, i quo uolumus liucam producere abscidentem tertiam ]mr- 
tem trianguli . 17 ^^.: primum quidem copuletur .£rs.; et j)cr punctum uel {>er pun- 
ctum .e. equidistans trahatur line^ .az. , que sit linea .ei. ; et copuletur .zi. Dico 
quidem, quod recta .zi. abscidit a trigono .abg. tertiam partem, que est trigonum .izg.', 
quod sic probatur: quia trigona .nz/. et inter duas ei]uidistantcs sunt; et su|>cr 
eandem basim sibi inuicem sunt ct(ualia; corouiiiter si addatur trigonum .ade., erit 
trajicxioii .adzi. ci]uaic triangulo .ade. Sed triangulus Mde. est tertia pars trigoni 
■abg.-, (|uarc et quadrilatemm .adzi. est similiter tertia pars trigouj .abg.', est et 
trigonum .abd. alia tertia jmrs trigonj .abg,', remanet pro reliqua tertia parte trigo- 
num .izg.y quod abscisum est a trigono .abg. per rectam dz.', quod oportebat facere. 
Adiaceat itemm trigonum .abg., quod o;>orleat inter tres coasortes diuiderc; quorum 
unus quisijuc uclit in sua portione habere unum ex lateribus triangulj uibg^ Latus 
quidem .bg. diuidam in duo c(|ua super punctum .d.', et copulabo rectam .ad.y et 
componam .de. tertiam partem linee ,ad.', et cojmlabo rectas .bc. et .eg. Dico quidem, 
trigonum -abg. diuisum esse in tres equas partes, quarum utiaque<|uc est super unum 
ex lateribus trianguli .abg.', que j>artes sunt trigona uibc. et •acg. et .beg.‘, quod sic 
proliatur: quia recta est (eitia ]>ai's recte .r/a. Erit .ac. dupla ex .cd:', quare tri- 
gonum .abc. est duplum trigoni .bcd.', prtqitci* eadem ergo et trigonum ,acg. duplum 
est trigonj .god. Rursus quia cqualis est recta .bd. recte .dg. ei|uulia sunt trigona 
.cbd. et .cdg. sibi inuicem; quara toliiin .cbg. trigonum duplum est uniuscuiusque 
trigonorum .cbd. et .cdg.-, et que eidem sunt dupla, sibi inuicem sunt equalia; quare 
trigiHia .acb. et .acg. et .hcg. sibi inuicem sunt equalia. Diuisum est ergo trigonum 
.abg. ctc. 
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Demonstratio qualiter ti trigono abscidatur f>nrs data per tineam 
protractam per punctum datam infra triangulum. 

Adiaccat siquidem trigonum .abg.j et in ipso ilaliis sit puuetus fortuitu .d., per 
quem transire iiolo rectam abscindentem datam partem^ ut dicamus tertiam a tiian* 
gulo Mbg,: protratimii quidem per punctum .d. lineam .ae.^ et considerabo utrum se- 
ctio .be. uel .eg. | sit tertia ]>ar5 lateris .bg.', quia si .bc. est tertia pars ex axla .bg.^ 
tunc trigonum Mbe. erit tertia |>ars trigoni .abg. Si autem neutra eorum est tertia 
pars lateris .bg., considerado que dixi super unam quamque tiucamm egredientium 
4 reliquis angulis: ct iirnientium super reliqua latera per punctum .d.: quod si non 
inticnero aliquam ex sectionibus laterum esse tertiam sui lateris, protraham a puncto 
.d. lineam ,dz. equidLstantem line^ .ge , , ct ponam superficiem .dz. in .zi. equalem 
terti^ parti superneiei .ag. in Mg., ct aplicabo linee .gi, superficiem equiangulam, cui 
deficiat figura tetragona equalem superliciei .gz. ia .z/., que sit superficies jt. iu .tg.', 
ct copulabo rectam .td.f cl perducam eam in .k. Dico quidem tpunl a triangulo .abg, 
aKscisa est tertia pars, scilicet triangulum ,tkg. i linea .tk. tnmseunte per pimctnm 
quod sic probatur: quia facium cx .gi. in .gz. equatur facto ex .it. in .tg.f erit 
sicut .gi. ad .i7., ita .tg. ad .gz.i pcrmiitatim ergo est sicut .ig. ad .g^, ita .gt. ad .zt. 
Sed sicut .gi. ad .zt., ita .kg. ad .dz.', ergo sicut .kg. ad .dz., ita .gi. ad .tg; quare fa> 
Cium ex .tg. in .gk. equalc est facto cx .dz. in .zi. Sed factum ex .dz. in .gi. est 
tertia pars facti ex .ag. in .gi.j quare ct superficies, tg. in .gk. csl tertia pars super* 
ficici .ag. in .gb.; quare trigonum .tkg. est tertia jwrs trigoni .agb., ut dictum est. 

Demonstratio qualiter abscidatur pars data d dato triangulo per lineam 
egredientem d puncto dato extra triangulum. 

Esto trigonum .abg., et extra ipsum datus sit putidus .d.y oj>ortcl ut a triangulo 
.oAg. abscidatur pars data, ut dicamus tertiam |>cr lineam egredientem a puncto 
cupulalxj primum rectam .ad. secantem Intus .bg. super punctum .c.; et si .bc. ucl 
,Cg. est tertia {>ai's linee .bg., nimirum abscisa est tertia ]>ars trigonj .abg. per lineam 
.ad. ascendentem a puncto ,d.: quod si ita non est, protraham latera ,ab. ct .ag. extra 
triangulum .abg.iti punctis .ez., et per punctum .d. lateri .hg. cquidistantera protra- 
ham lineam .ez., ct jamam superficiem .de. in .gi. e<|ualem tertie parti su]>erficiei .ag. 
in .gb. , et applicabo recte .gi. paraiilogramiim, cui superbahundcl figura letraguiia 
equale ei quod fit ex .eg. in .gi.: sitque superficies .ik. in .kg.; ot ]>er punctum .k. 
ducam rectam .kmd. Dico, triangulum .kmg. esse tertiam ex triangulo .abg.; tpiod sic 
probatur: quoniam equulis est superficies .eg. iu .gi. superficiei .gk. in .ki., est sicut 
.eg. ad .gk., ita .ki. ad .ig.: coniunctim ergo est sicut .ek. ad .gk., ita .gk, ad ,ki. Sed 
sicut .ek. ad .kg., ita .de. ad .gm.; ergo est sicut .ed. ad .gm., ita .gk. ad .gi.: super- 
ficies eigo .gk. in .gm. e<|uaUs est superficiei .de. in .gi. Sed sujjcrficics .de. in .gi. est 
tertia pars superficiei .ag. in .gb.; quare et superficies .gk. in .gm. est tertia pars su- 
perficiei .ag. in .gh.i et <|uia est sicut superficies .kg. in .gm. ad supediciem .ag. in 
.gb., ita trigonum .kgm. ad trigonum uigb.: est ergo | trigonum .kgm. tertia pars tri- 
goni .abg., ut predixi. Similiter eudemque modo possemus alxscidcrc a quoliliet trian- 
gulo partem quamlibet datam per lineam egredientem a puncto dato inpmtractu la- 
teris ipsius extra ipsum, ucl infra protractionem duorum laterum continentium ex la- 
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tcribas Irigonj. Rybsvs si infra Irigonum duo puncla data fuerint .</<?.; <H uo- 

lumus Iriangulum .ahg. iu tres equas paries diuidere j)er redas transeuntes per puncta 
.c/e.y primura a trigono iriangulum .s/g'. per lineam .zi. transeuntem 

per punctum M. conli4Ciitem duas tertias trigonj .abg.t remanebit quadrilaterura .zabi. 
pro tertia parte trianguli ^hg, : de inde triangulum Jzg. diuklemus in duo media i 
linea .tk. transcunte j>cr punctum .e.; et erit una ]>ortio carum quadrilaterum .tzik.^ 
et alia erit trigonum >tkg,t codemque modo procedas» si puncta data fuerint extra trian- 
gulum. Et si triangulum .abg, }>er cquidlstantes rectas basi .bg. diuidere uoluinus, 
protraham latus .ba. secundum quanliutcm tertij partis ipsius in puncto .d.‘, et iaccat 
in directo ipius recta .de, cqualis recte .da.y et erit tota ,ae. quantitas duarum ter- 
tiarum line^ .ba.t et (>onam lineam uxs. mediam inter .ba. et .ad.: rursus inter ./^a. 
ct.<x^.in pniportione media ponam rccUm .ni.; cl per puncta ,zi. protraham rectas 
.zt. ik. cquidistanles basi .bg. Dico» trigonum .abg. diuisum esse in tres partes equales» 
quarum una est trigonum .azt.y altera quadrilaterum .zikt.^ tertia erit quadrilaterum 
.ibgk.', quod sic pn>l>atur: quia est sicut .ba. ad .az.y ita .az. ad .ad.\ erit sicut .ba. 
ad .ad.y ita trigonum .abg. ad trigonum .azt.y cum i)»sa trigona sibi inuicem sint si- 
milia: est enim .ba. ex .ad. tripla; quare cl trigonum .abg. triplum est trigoni .azt.. 
Ergo trigonum .azt. tertia pars csl trigoni .abg. Rursus quia est sicut .ba. ad .m.» 
ita .ai. ad .<ze. erit sicut .ba. ad .ae.y ita trigonum» quod ab .ea. ei quod ab .ai, si- 
mile; et similiter dcscricta sunt enim trigona .ai A:, ct sibi inuicem similia super 
latera .ai. ct .ab. descripta; quare est sicut .ea. ad .n^.» hoc est sicut .3. est ad 3.» ita 
trigonum .aik. est ad trigonum .abg.: duc ergo tertie trigoni .abg. est trigonum .aik.\ 
de quo si auferatur trigonum .azt. » quod est tertia pars trigoni .abg. » remanebit 
quadrilaterum .zikt. tertia pars trigonj .abg. : residuum uero simile quadrilaterum 
.ibgk. erit alia tertia pars: diuisum est ergo trigonum .abg. in tres partc.s equales; 
quod 0 |X)rtcbat facere. Et sic per demonstratos modos omnia genera trigonorum pos- 
sunt diuidi in quatuor partes uel plures. Vnde ad diuUionem quadrilaterum ucniamus. 

Incipit de diuisione quadrilat erorum. 

GENERA (piidcm qiiadrilaterorum sunt tria» paralilogramlna uidclicct, et caput ascisa: 
atque diuersilatera: paralilogramina | quoque sunt» quorum latera ct anguli oppositi sibi 
inuicem eqiiantur: quorum speties sunt quatuor i in prima quarum sunt tetragona , 
({ue omnia latera c<]ualia et angulos rectos habent; in secunda uero sunt parte altera 
longiora, que tantum duo latera habent sibi inuicem opposita cqualia» et omnes an- 
gulos rectos ba)>cnt: in tertia quoque sunt nimbi» qui cx quatuor lateribus equalibus 
constant, sed angulos habent inequales. Iu quarta sunt rumboides, quorum tantum duo 
latera sibi inuicem op|>osita, nec mm et angulus oppositus equales habent: et quia 
unus est modus diuidendj bas quatuor speties paralilogramorum; omnes figuras eorum 
sub eisdem iiotulls terminare disposui, ut que in una earum dixerimus, idem in re- 
liquis dc ea esse uidealur. Adiaceat quidem tetragonum: ct (larlc altera longius: nim- 
bus: et rumboides .abcd.y ([uortim unumquodque in duo equa diuidi oporteat; quo- 
niam paralilogramina sunt quadrilatcra dyamelri ipsorum ipsos per equalia se- 

cant; quare si protraxerimus dyametrum .ac.y uel .bd.y ut in prima cernitur figura » 
cnint ulkpic in duas c<piales partes ab unoquo({uc dyametrorum ipsorum diuisa. Verbi 
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gratia ; si protraxerimus dyametrum .ac., erit itaque trigonum .abc. equale trigono 
.acd.‘, quia latus .ad. e<|uale est lateri .bc., et latus .ab. equale est lateri .dc.x basis 
quoque .ac. est utri<]ue triangulo comunis. £t .si sujier aliquod laterum diuisiouem in- 
cipere uis, ipsum latus in duo equa .secabis, et per punctum sectionis super latus sibi 
oppositum reli(|uis lateribus rectam equidistantem protrabe, ut in secunda patet ft- 
guia, in qua super dimidium lateris .bc. signatus est punctus .e., et ab ipso protracta 
est recta .ef. equidistans rectis .ba. et .cd.\ et sic totum quadrilaterum .ac. diuisum 
est in duo equa paralilogramina, que sunt .ae. et .fc. : .sunt enim super equas bases 
.be. et .ec., et in eisdem equidistantibus .ad. et .bc. Similiter si protraxerimus lineam 
.gk. equidistantem rectis .ad. et .bc., et diuidentem latera super dimidium laterum 
.ab. cd., erit utique diuisum unumquoque suprascriptoium paralilograrainorum in duo 
equa a linea .gk., ut in tertia Tiguia ostenditur: sunt enim paralilogramina .gd. et .bk. 
sibi inuicem cqualia, cum sint super equas bases .cg. gb. ei.sdem equidistantibus .cd. 
et .ab. Et si super aliquod laterum punctus datus fuerit, ut in quarta figura, in qua 
datus est punctus .h. cadens inter puncta .be., signabis in oppositum cius punctum .i. 
cadens inter .fd.; et iaccat .fi. equalis recte .eh., et copuletur recta .hi. Dico quidem, 
diuisum esse unumquodque quatuor quadrilaterorum in duo equa a linea .t/t.; quod sic 
probatur: quoniam in equidistantibus .ad. et .bc. recte incidunt | .fe. et .ih., erit an- 
gulus .ifk. angulo .keh. equalis, nec non et angulus .fik. angulo .khe., et anguli qui 
ad .k. sibi inuicem sunt equales, et basis .fi. basi .eh. est c<|ualis : eiptalc eigo est 
trigonum .fki. trigono .khe.t comuniter si adiungatur pentbagonum .kfabh., erit qua- 
drilaterum .iabh. equale quadrilatcro .abef., quod est medietas totius quadrilatcri .ac. 
Vel aliter quia paralilogramina sunt .ae. et .fc. et .ic. in eisdem equidistantibus .ad. 
et ,bc. habent latera sibi opposita equalia; quare equale est latus .af. lateri .be. et 
.fd. ex .ec. Sed .fd. est dimidium ex .ad.', quare .fd. equale est recte .af.', ergo et .af. 
equalis est recte .ec., et . /i. equalis est recte ./<e.: tota ergo .a/, toti .c/<. est equalis, 
cl recta .di. recte .bh. est equalis, et latus .hi. est comune: totum ergo quadrilaterum 
.iabh. quadrilatero .ihed., ut diximus, est equale. Similiter si datas punctus caderet 
inter .ec.; quantum distaret ab .e. uersus .c., tantum acciperes cx recta .fa.; incipiendo 
ab .f.; ct .sic secundum lioc potes diuidere omnia jiaraiilogramina a dato puncto super 
quodlibet laterum. 

Et si paralilogramum aliquod in duo equa per lineam protractam d puncto dato 
infra ipsum .secare desideras, ut paralilogramum .ag., infra qumi datus sit jiunctus .c., 
per quem uolumus lineam transire diuidentem paralilogramum .ag. in duo equa super 
dimidium djamctrj .bd.; ponas punctum et copulabis .cf.,ct protrahes eam in utram- 
que partem in puncta .ez. Dico, diuisum esse paraliIogi'amum .ag. in duas equas se- 
ctiones, (juarum una est quadrilaterum .eabz., et alia quadrilaterum .edgz.; quod sic 
probatur: quoniam in equidistantibus .ad. et .bg. due recte .ez. et .db. incidunt, erit 
angulus .fde. cijualis angulo .fbz., ct angulus .fed. angulo .fzb., nec non ct anguli qui 
ad .f. sibi inuicem sunt equales; c(|uiangula ergo sunt trigona .fed. ct .fbz.x ct quo- 
niam c<|ualis est recta .fb. recte .fd., c<]ualis erit et recta .de. recte .bz., ct trigonum 
.dfe. trigono .bfz. erit equale; comune accipiatur quadrilaterum .dfzg., erit quadrila- 
terum .ezgd. equale trigono bgd.; sed trigonum .bgd. est medietas (laralilogramj .ag.; 
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quare quadriialerum .ezgd, esi mcdielas j>aralilogniiii) -ag.t ul prcdixi : lioc eodem 
m<N)o diuidutilur omnia paniUlograniiiia erecta protracta a puncto dato super unum 
ex lateribus ipsiu.s: uerbi gratia; ut si datus punctus esset .<?.» diuiderct quidem re- 
ctam Mb. in duo equa super punctum .fr, ct |>cr ipsum jiuncium protraheretur linea 
.ez.y que diuideret paralilogramum ,ag. in duo equa, ut probatum est. Er si parali- 
logmmum aliquo<l in duo equa secare uis per lineam egredientem a puncto dato extra 
w. 76r. ipsum, ut imralilogramum .ac., extra quod dalns sit punctus prulrahum rursus 
dyametrum .bd.y et diuidam ipsum super punctum .g. , ct copuialn) rectam ,eg. , ct 
protraham cain in puncto./.: diuisum est paralilograuuim ,ac. induo equa jier lineam 
fgredientera a puncto datu .e.; <juod probatur j)er supniscriptam liguram; ct est una 
medietatum ipsius quadrilatcrum ,fabk.y et alia est quadriialerum .fkcti.y ut in ipsa 
figura patet. 

Incipit de diuisione paralilogramorum in piures partes. 

Adiacea.^t quidem suprascripte quatuur speties paralilogramorum .a6c r/.; et nolu- 
mus aliquod ipsorum in tres eqiialcs partes diuidere super duo data latera cius, que 
sint ad. ct .bc.i diuidamque latus .ad, in tres equales partes, que sint .ae. ef. fd.y ct 
per puncta .ef. protraham rectas .eg. fh. equidistaiitcs lateribus .ah. et ,dc. Dico quod 
quale uis ci suprascriptis quatuor paralilogramis diuisum esse ia tres equas scctioues 
a rectis .c^. ct .fh.', quod sic proI>atur. Quoniam c<|uidistaiites sunt rcclc .ad. ci .bc.y 
ct cum cis copulate sunt recte equidistantes Mb. ct .cg. et .fh. ct .de.y erunt inter se 
equales; quare paraliiogramina sunt qnadnlalera .ag. .eh. fc.% et habent bases equales 
sibi inuicem, que sunt .hg. ct .gh, et ,hc.'. est enim quelibet carum tertia j>ars lateris 
.bc.', quare ct unum rjuodque ipsorum paralilogramorum tertia pars est tutius .ac. pa- 
raUIogramj, ul in prima palet figura. Et si super aliquem punctum datum siqicr uno 
laterum rectam protrahere uis, que abscidat i imralitogramo dato tertiam partem; ct 
datum punctum ponamus esse su|ier latus .ad.', diuisu quidem primo latere ,ad. super 
puncta .ef, ordino supradicto, uidelicet quod quelibet sectionum .ag. e.h. fe. sit tertia 
pars tutius .ad., ct datus punctus fuerit .e.', protraham rectam .eg.,et erit a pra- 
lilograroo .ac. abscisum paralilogramum .ag. a linea protracta a puncto .e.y quod est 
tertia pars ipsius. Similiter si punctus datus fuerit ./., erit paralilogramum .fc. tertia 
pars ]>araliIogramj .ac.: si punctus datus non fuerit super .e.y aut super ./., erit itaque 
inter .a. e.y aut inter. c./., aut inter .fd.: sit primum inter .a.e. punctus datus . 1 .; ct 
uulo a paralilogramo .ac. auferre tertium partem eius a linea protracta a puncto 
signalK) primum punctum ./. super tertiam jKirtem lateris .ad.y ct ab ipso puncto ./, 
pn>traham .fk. equidistantem lateribus .ab. et ulc.', ct sic erit paralilogramum .fc. tertia 
pars ex paralilogramo .ac.; quare paralilogramum .ah. duplum est paralilugrami .fc . : 
unde oportet ijisum paralilogramum .ha. diuidere in duo equa j*er lineam protractam a 
puncto .i.', unde «piaiitum distat . 1 . nb .a., tantum distare faciam .X'. ab ct copulabo 
Jk.y ct erit quadriialerum Jabk. medietas paralilogrami .ah.: secla est cigo tertia pars 
paralilogrami .ac. per rectam .lA*., et-cst diuisum inter equas partes, quo sunt quadrila- 
(era Uabk. ct .ikhf.y et paralilogramum ./c., ul in secunda patet figura. Et si datus 
punctus .i. fuerit inter .fd.y operabitur | idem in nduersam |>arlem, uidelicet a pnralilo- 
grarao .ac. abscidam paralilogramum .ag.y quod sil tertia eius; deinde paralilogramum 
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.ec, diuidam iii duo equa per Uncam protractam a puncto que sit linea .i7., que 
abscidit a paralilugramu mc, tertiam pariem eius, scilicet quadrilatcrum .ilcd.y ut in 
tertia ])atct figura. £t si pmictu.s . 1 . erit inter .e/.» abscidam a paralilogramo .ac. pa- 
ralilogramum ./e.» et residuum diuidam in duo c<|ua per lineam pmtractam a punctu 
i., que sit recta .im.\ ei abscidatur per lineam .im. quadrilatcrum Jnbm. a paraliio- 
gramo .ac., quod est tertia pars cius; relique due partes erunt quadrilatcrum 
et paralilogramum ./e., ut in quarta figura, scilicet in ruroboide .ahctl.y demonstratur. 
Eodem modo potest omnem paralilogramum diuidi in quatiior uel plurcs partes cqua> 
les. Verbi gratia: si uls paralilogramum aliquod diuidere in quatuor partes equales, 
diuide primo ipsum in duo equa: aut per dyametrum ip.siu.s: aut per rectam equi- 
distantem duobus lateribus cius ; deinde ui}am<fuamque ijtsarum duarum |K>rtiuimm 
in duo equa secabis; et erit totum paralilogramum in .iiu.*' partes diuisum. 

De diuisUme paraidogramorum in partes inequales. 

Esto paralilogramum .ahgd., quod in e<{ualiter inter tres consortes diuidere uoIumn.s, 
ita quod primus habeat medietatem, secundus tertiam, tertius sextam. Diuidam primum 
)>aralilogranium .ag. in duo paralilogramina c<|ualia, que sunt .az. et .fg.) deinde ab 
uno ipsorum secabo tertiam partem, que sil jwralilograraura ./.g., hoc est quod recta 
.id. sit tertia pars ex .ed. Dico, paralilogramum .ag. diuisum esse in tres portiones 
predictas, quarum medietas est paralilogramum .as., et eius sexta est paralilogramum 
.ig., et reliquum, scilicet ptiralilogramum .et., est tertia pars totius .ag. Quoniam .id. 
est tertia ex .e</., ent .id. sexta pars ex tota .ad.', quare {laralilogramum .ig. sextam 
partem esse dico ex loto paralilogramo uig.x po.s.sumus quidem qualcmcumque jwMem 
uolumus accipere ex prcdictis a linea producta a puncto dato extra, uel intus, uel super 
unum ex lateribus paralilogram) per ea que dicta sunt. 

Incipit de dinisione quatuor figurarum caput abscisarum, 
que duo tantum latera habent equidislantia. 

Capyt abscisarum species sunt quatuor, prima quarum dicitur scmiceput al)scisa, 
altera eque caput abscisa, tertia diucrsc caput abscisa, quarta caput a1)scisa dccit* 
nans ; et quia omnium liariim diuidendj modus est unus, ijisas omnes ]ier ordinem 
ponere di.s|io$ui cls<!cm litlcris, siue notulis denotatis; ut que dicta super aliquam 
i|t.sarum inueniantur, su|>er unam quamque reliquarum esse dicta cognoscas. Adiacea.xt 
ergo .mi.*' speties caput abscisarum .abgd. habentia latera .ad. et .bg. equidislantia; 
et uulumus quamlibet ipsarum diuidere per rectam equidlstantem basibus eamm, que 
.sunt recte .bg.x et quia ex equidlstantibus .ad. et .bg. minor est .ad. quam 7»g., | si 
prolraxcrimu-s rectas et .g7., in partes .at/, concurrent: concurrant enim ad pun- 
ctum .e.; et sit quadratus recte .ze. medietas quadratorum rectarum .eb. et .ae.\ et 
per punctum .z. protraham .zi. rectam cqtudlslantem basi .bg. Dico, trapeziem .abgd. 
in duo equa diuisum c<»e a linea .zi. cquidislantc recte .bg.', quod sic probatur. Quo- 
niam quadrata Hneanim .eb. et .ae. dupla sunt quadrato line^ .ez. Dupla erunt et 
trigona .ebg. et .ea<r/. trigono .ezi., cum sint sibi inuicem similia. Sed si de trigono 
.ebg. relinquamus trigono .ezi., qui est eqiialis .sibi idem, remanebunt quadrilatcrum 
.zbgi., el trigonum .ead. cipialia trigono .ezi.: comuniter si auferatur trigonum .ead., 
remanebit quadrilalerum .zg. equale quadrilatero .ai.: diuisum e.st ergo qtiadrilatcnim 
.abgd. in duo equa a liiiea . 2 /.; quod oportebat facere. Quod etiam ostendamus cum 
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numeris: sit latus .ab. ta., et .bg. <a, et .ad. sit .3; latus quoque .gd. is perticas con- 
tineat: et quia in trigono .ebg. protracta est protracta est (s/c) recta equidistaiis hasi 
.bg., erit sicut .ad. ad .bg., hoc est sicut .3 est ad .ia., ita .ea. ad .eb.‘, quare erit sicut 
.3. ad .0., ita .ea. ad .ab.; ergo .ea. est .4., scilicet tertia pars ex .ab.; tota ergo .eb. est 
.16.: additis ei^o quadratis linearum .eb. et .ea. in unum, scilicet 256. et .16.; erunt .272.; 
quorum medietas, scilicet 13C., est quadratum line^ .e z.; et quia est sicut .ez. ad .e&., 
ita .zi. ad .bg.; erit itaque sicut quadratum linee .ez. ad quadratum line^ .eb., hoc 
est sicut 136 est ad 2S6, quorum proportio in minimis est sicut .17 ad 32., ita quadratum 
linee .zi. ad quadratum line^ quare si multiplicauerimus .17 per 144, et diui.serimus 
per .32., uenient | 76. pro quadrato linee .zi.z et quia orthogonium est trigonum .ebg., 
orthogonium erit et trigonum .ezi., nec non ct trigonum .ead.z quare .si multiplica- 
uerimus dimidium ex .ez. in .zi., habebimus utique embadum trianguli .ezi., quod est 
.Sl., quod prouenit ex radice multiplicationis quart^ partis de .136. in quadratum linee 
.zi., hoc est in^ 76; que multiplicatio est radix de 2661.; de quo embado si astule- 
rimus trigonum .ead., quod est .6., remanebunt .45. pro embado quadrilaterj .azid.; que 
.45 sunt dimidium totius quadrilaterj semicaputascLsi .abgd.z quia .si multiplicauerimus 
dimidium ex .ab. in coniunctum ex .ad. et .&g., scilicet .6 per .is., utique duplum de 
.45, scilicet .90 prouenient: quare probatur, quadrilatcrum .ai. dimidium esse ex toto 
quadrilatero .abgd.i vel aliter extracta .ez. ex eb., scilicet radice de .136 de .16. pro 
linea .zb., remanebunt .16, minus radice de .136.; cuius dimidium, quod est .8., minus 
radice de 34., si multiplicauerimus per coniunctum | ex .zi. ct .bg., scilicet per 12, et 
radice de ^ 7C., habebimus similiter .45. pro embado quadrilateri .zg. Nam qualiter ipsa 
multiplicatio fleri debeat, ut habeatur modus multiplicandi binomia per recisa, osten- 
dere procuramus. Pones primum nomina predictorum, ut iii margine cernitur, et mul- 
tiplicabis integra per integra, scilicet .12 per 8, erunt integra .96.; quibus adde multi- 
plicationem de 8 per radicem de j 76, prouenient .96, et vna radix facti ex multipli- 
catione de 64. in | 76, scilicet de 4896.; de quibus extrahe multiplicationem de 12 in 
radicem de 34 , scilicet unam radicem de 4896 , remanebunt 96 tautum ; de quibus 
extrahe multiplicationem radicis de 34. in radicem de { 76, scilicet 51., remanebunt 45, 
ut predixi, pro embado quadrilateri .zg. 

£t 31 super latus .ad. aliquod ex supradictis caput abscisis in duo equa diuiderc 
uis, latera .ad. et .bg. cquidistantia in duo equa diuidas super puncta .t.k., et copu- 
labis rectam .tk., ut in secunda patet figura. Dico siquidem, quadrilaterum .abgd. di- 
uisum esse in duo equa a linea .tk.; quod sic prolmtur. 

Copulabo rectas .tb. ct .tg., ct erunt trigona .tkb. et .tkg. .sibi inuicem cquaiia, cum 
sint sub una altitudine: ct habeant bases equales. Rursus quia trigona .bat. et .gtd. 
sunt sub altitudine una, est sicut .at. ad .td., itu trigonum .bat. ad trigonum .gtd.: 
est enim .at. cqualis recte .td.; quare trigonum .bat. equaic est trigono .gtd. Demon- 
stratum est ergo ct trigonum .tkb. equule trigono .tkg. ; quare quadrilaterum .ak. 
equale est quadrilatero .tg. Diuisum est ergo quadrilaterum .abgd. in duo equa a 
linea .tk.; ct est manifestum ex his que diximus, quod in omni quadrilatero habente 
duo latera equidistaiitia, si recta aliqua proportionaliter secauerit ipsa latera cquidi- 
stantia, iu eadem proportione secabit ipsam figuram. Fuit enim, ut diximus, sicut .at. 
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ad ./f/., ita .bk. ad .kg,i (}uare fuit sicut .nt. ad .td.y ita quadi-ilatcrura .ak. ad qua- 
drilateruru ,tg. Et si quadrilaterum duorum laterum cquidisiaiitium in duo equa di- 
uidere uU per lineam protractam a dato puncto super minus ialus cquidislantium , 
ut quadrilaterum quod ditiisiim csi in duo equa a linea .^4*.; et in ipso super 

latus .ad. datus sit punctus .a., accipiam super latus .kg. rectam .kl. e<|ualcni recte 
.ta.'f et erit .bt. dimidium laterum jib, et .hg>^ et copulabo rectam .aL DicOt quadii- 
laterum .ahgd. diuisum esse in duo equa a linea .al. Quod sic probatur. Quoniam 
equidistans est recta .at. recte ,kl.\ ct in eis incidit recta .«i/.» erunt anguli .tam. et 
.mlk. sibi inuicem equales; propter eadem ergo et angulus .atm. angulo .mkl. est | 
equalU, ncc non et anguli qui ad .m. sibi inuicem equantur, cum sint a uertice; et roi. n r* 
basis .nt. basi .A' /. est equalis; quare trigonum ./imt. cquale est trigono ./mA.; quibus 
si addatur iii comunc quadrilaterum .mabk.^ erit trigonum jibl. cqualc quadrilatero 
.abkt. \ quod dimidium totius .ag. , ut in tertia patet figura. Simili tpioque modo 
si datus punctus super latus utd. fuerit accipiam equalem recte .td. rectam .An., 
et erit tota .gn. dimidium laterum ,ad. ct .bg.i ct copulabo rectam .dn.^ que diuidet 
quadrilaterum .ahgd. in duo equa^ ut in hac quarta figura cernitur: quod probabitur 
per ca que dicta sunt in precedenti figura. Et hoc quoque habetur, quod si punctus 
datus super lineam .Ag. erit inter puncta .n./., casus liiic^ diuidentis ipsam figuram 
cadet super latus .ad. Sed si punctus fuerit datus inter .b.n.^ uel inter ./g.; qualiter 
linea ab ipso producatur diuidens totum quadrilaterum in duo equa demonstrabimus. 
Reiterato quidem quadrilatero .ahgd. duorum laterum cquidistaiitiuro; et in eo pro- 
tracta recta .dn. diuidens quadrilaterum .abgd. in duo equa. Datus punctus super li- 
neam .bg. sit .b.) copulabo quidem rectam .db., ct ponam ei equidistantem Uncam .nc., 
et copulabo rectam .^c. Dico, quadrilaterum .n6g^. diuisum esse in duo equa a Unea 
■bc.f que protracta est a puncto dato .b.‘, quod sic probatur: trigona quidem .ncb. et 
.ncd. sibi inuicem sunt cqutlia,curo sint inter cquidLstantcs .bd. et .nc., et super 
eandem basim .nc.; quibus si addatur io comunc trigunura .cng., erit trigonum xgb. 
equale trigono -dgn. Sed trigonum ‘dgn. est medietas quadrilateri .abgd.; quare trigo* 
iium.cg6. est me<Uetas quadrilateri .n^g^. Et sciendum, quod si punctus datus fuerit 
inter puncta .bn.i ct suj>cr lineam .bn. linea protracta ah ipso dato puncto secabit lineam 
.gd. inter puncta .cd.} que sectio inucniclursi datus punctus inter .bn. copulabitur cum 
puncto ct i|K9i linee equidistans trahatur i puncto .n. Simili ({uo<pic modo operandum 
est, si punctus datus super lineam .bg. fuerit inter ./g. Verbi gratia: Adiaceat rursus (jua- 
drilatenim .abgd. diuisum in duo equa a linea .n/., ct sil .g. punctus datus; copulabo 
supradicto ordine rectam .gn., ct ei protraham cquidislaiitcm rectam .f/., ct cupiilalio 
•g/.» que diuidet quadrilaterum .ahgd. in duo equa , et egreditur a puncto dato .g. 
Quod probatur ordine et modo supradicto. lam ostensum est ejuoraodo in duo equa 
quadrilitcra duorum cquidistaiitium laterum diuidi debeant a linea protracta ab omni 
datu puncto super lineas equidislantcs ipstu.s; nunc ucro ostendamus quomodo diui- 
daiitur a linea egredicnlc a dato puncto super reliqua latera. | 

Adiaceat rvrsvs quadrilatcmm .abgd. diuisum in duo equa a linea .zi. cquidistante 
basi .6g., et protrahatur etiam in eo linea .g/. inuencta in suprascripta figura, ct sit 
punctus datus super lineam ,ab. in quacumque uLs parte ipsius; critque inter .bz.^ 
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128 .DIS? 

ue! inter .r/., siue iiiler uel erit unus ei ijwisj unde si datus punctus fuerit .b.f 
diuidelur uli(|ue quadrilatcrum .ah^d. iii duo (H|ua a Unca ,bc.t simitiler si datus 
punctus fuerit .s., recta quidem .zi. diuidit quadriiaterum .abgd.^ ut dictum est. Et 
si .f. fuerit punctus datus, niminim recta .fg. secabit quadrilatcruin.o/<g’^. in duo equa, 
ut ostciisum est: et si ,a. fuerit, secabitur a recta .al. in duo e<|ue sucundum ca que 
premisimus. Sed sit datus punctus .4. inter puncta, copulabo lineam .hir, et per 
punctum .z, pmliaham rectam .se. cquidistantem recte .ih. , ct copulabo rectam .hc. 
Dico, quadriiaterum .sectum cs.se in duo equa i linea ./tc. protracta a puncto 

./i.;quo«l sic probatur. Quoniam inter equidistatUes ./<i. ct .sc., ct suj>er b.isim .hi. 
sunt trigona Jtic. et .hiz., ipsa trigona sibi itiuicem sunt etpialia^ quare si addiderimus 
unicuique eorum in comunc quadriiaterum Jgbh.y erit ({uadrilatcmm .cgbh. c<]ualc 
quadrilatcro .izbg.y qu<»d est dimidium totius quadrilalcri .ahgd., ut ostensum est. Er 
si a puncto ,p, |>osito inter .zf. rcctd sit protrahenda, copuialtitur recta .pi., ct ei cqui> 
distans erit rc(*ta .zq. } ct copulabitur recta que diuidit quadriiaterum .abgd. 
in duo e<{iia; quwl probatione non indiget, cum per ea que dicta sunt liquide pa- 
tefiat: ct si punctus datus fuerit inter .n. ct sit .r., coptiIab4i rectam .rg. , et ei 
cquidistantem ]K>nani rectam et copulabo rectam .rs., que diuidet quadriiaterum 
.abgd. in duo e^jua : Terbi gratia: trigona .fsg. et .sfr. sibi iutiicero cqualia sunt; 
quibus addito in comune trigno .sbf., erit trigonum .rbs. equalc trigono .fhg. Sed 
trigonum >fbg. est dimidium quadrilateri .abgd.‘, quare ct trigonum .rbs, erit dimidium 
eiusdem quadrilateri. Simili (ptoijuc modo operandum est, si punctus datus fuerit super 
latus ,dg. 

DEMO>strabo rursus alio modo qualiter quadrilatera duorum laterum cquidistanlium 
diiiidi debeant ab angulis ipsius. Sit quadriiaterum .abgd. caputascisum, cuius ,ad. 
ct .bg. latera siiit equidistautia, el minus eorum sit .ad.', et protraham in co dyame- 
tros .<ig. el .bd. .sesc inuicem secantes super punctum .m.; ct quia latci*a .ad. ct .bg. 
sunt cquidistaiitia, similia erunt trigona .amr/. ct quare est .sicut .^g. ad 

ita .hm. ad .md., ct .gm. ad .ma.i maior enim .bg. quam .ad.', maior ergo ct .bm. 
quam .mr/.,el .gm. quum .ma.'. diuidaiitur ergo dyamclri .ag. ct .db. in duo equa super 
puncta .e.z, ct per punctum .e. cquidistans | dyametro .bd. tnihalur recta .ec., el co- 
puletur recta .bc. Dico, quadriiaterum .abed. diuisum esse ab angulo .b. a linea .bc.', 
quod sic probatur : copulabo rectas .be. ct .ed.', ct rjuia punctus .e. est in medio dya- 
melri -ag., erunt trigona .ade. et .deg. sibi iuuicem cqualiu , nec non ct trigouum 
.abe. trigono .hge. est equalc; quare quadriiaterum .e.dab. dimidium tutius quadrilateri 
.abgd. continet: et quia trigona .bdc. ct .bde. sunt inter cquidistaules .bd. ct .ec. 
et super l>asim .bd.y cruiU sibi iuuicem equalia: quibus addito in comune trigono .abd., 
erit quadriiaterum .abed. cquale qtiadrilatcio .abed. Sed quadriiaterum .abed. dimi- 
dium e.st quadrilateri .abgd.’, quare ct qiindrilatcmm .abgd. dimidium est quadrilateri 
.abgd. Similiter si protraxerimus lineam .zf. cquidistantem dyametro .ag.y et copulauc- 
riinus rectam .gf, erit quadriiaterum .abgd. diuLsum in duo equa a linea .gf. protracta 
ab angulo .g. Deinde ut diuisio pruueiiial a reliquis angulis, accipiam rectas .bl. ct .gn. 
cqiiules dimidio laterum .ad. ct .bg.', ucl lineas .ce. ct ./s. pnulucam, ct cadent nc- 
ces.sario super ]>uiicta ./.n.; quia superius protracta fuit .ne. cquidistans dyametro .hd. 
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et .//. cquidIsUns dyaraetro .ag.; et protraham rectas .al. et .dn,t et uenient propo- 
sita , ut suj>enu$ demonstratum. Demonstratum est ergo quomodo quadrilatera duo> 
rum laterum equidistantium diuidantur a puncto dato super quodHl)Ct latus i|>sius; 
nunc dicamus qualiter diuidi debeant a dato puncto extra figuram. 

Aduceat rursus quadrilatcrum .abgd. duorum laterum equidistantium diuisum in duo 
equa ab angulis ipsius i lineis mI, et .dn.ti .g/. et .bc.‘, quibus rectis ab utraque 
parte in infinitum protractis in puncta .e.z.i.t. k.h. o.p.y demonstrabitur punctum extra 
quadrilaterum .abgd. aliquem dari non posse nisi super unam ex ipsis .mi.*' lineis, uel 
inter duas earum per ordinem; quare si datus fuerit punctus super aliquam ipsarum, 
cht siquidem ipsa recta protracta a dato puncto diuidens quadrilatcrum uibgd. in 
duo equa: ut si datus punctus fuerit .e. , egredietur ab ipso linea .en/., que diui* 
dic quadrilatcrum .abgd. in duo equa; quod idem intclligas in reliquis. Sed si datus 
punctus ,(j. cadens inter lineos .ea. et .zd. super latus .ad.', et uolo ut & puncto 
egrediatur recta diuidens quadrilaterum .abgd. in duo equa; quoniam cquidi- 
stantia sunt latera .ad. et .bg. , producam rectam .^m., et ducam eam in puncto 
.1^. Dico , quadrilaterum .abgd. diuisum esse in duo equa a linea .rs. , que egro- 

* «sr«|Ai*iv mU .... m ’$. > 

ditur a puncto .q, dato; quod sic probatur : quoniam recte .ad. et .ni. sibi inuicem iu. i9r«rw. b. to. si*ti, «mr* 
equidistantes sunt; et in eis recta incidit .rr., erit angulus qui* sub .ars. cqualis | ^ "*^**>rH 



angulo qui sub .rr/., ncc non et angulus ,sla. angulo .lar. est equalis, ct recte .am. foi- S0rvc««. 
et .ml. sibi inuicem sunt cqualc.s; cum recto .ad. et .nl. sibi inuicem equales esse de- 
monstrate sint; quia cum in equalibus et equidistantibus rectis recte sese inuicem secant, 
per cqualia se secare in geometria monstratur: unde equalis est recta .nm. recte 
et .am. recte .m/., ut predixi: quare trigona .arm. et .msl. sibi inuicem cqualia et 
equiangula atque equilatera sunt; quibus si in comunc addatur quadrilatcrum .a 5 rm., 
erit quadrilaterum Mbsr. equale triangulo .ahl.y scilicet dimidio quadrilateri .abgd. Se- 
clum est ergo quadrilatcrum .abgd. in duo equa a linea .rr., que egreditur i pancto 
.q. Similiter si datus esset punctus sub linea .nl. inter rectas .nh. et .Ik.^ eodemque 
modo esset operandum, uidelicet copularetur ille punctus cum .m., et produceretur 

17 
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i]>sa recta super latus .ad. Verbi gratia: iit si punctus fuerit .v.; diuiderelur uticjue 
quadrilaterum .abgd. in duo equa a linea ,rs. egrediente a puncto .v. dato. £t si inter 
lineas .nh. et .ob. datus fuerit punctus .x., ut in bac alia cernitur Ogura; babeantur 
duo nia, quorum unum extendatur super dyametrum et sil fixum super punctum 
.d.', et aliud extendatur ab .n, iu x., et sit fissum (sic) super punctum .n.; et erunt tunc 
Illa sibi inuicem equidistantia: et raoucatur filum primum cx .b. uersus .n. secans li- 
neam ,bn.} et aliud moucalur ex x. uersus .d. secans lineam xd.; et sint semper in 
motione sua sibi inuicem equidistantia: et boc Hat donec sectiones linearum .bn. et 
xd. respiciant secundum rectitudinem datum punctum .x. ; et tunc faciant transire 
rectam protractam i puncto «r, per sectiones illas; et proucnict quesitum. Verbi gra- 
tia. Cadat nium primum super rectam •dj'.^ secundum super rectam .rn.; et sint sibi 
inuicem equidistantia: ct puncta respiciant se secundum rectitudinem cum puncto 
.X. ; et protrahatur recta .xj‘r. Dico^ rectam .rj^. secare quadrilaterum uzbgd. in 
duo equa; quod sic probatur. Quoniam fila .nr. et .djr, sunt equidistantia; et in cis 
sunt trigona .ncd. et .nrj\t super basim .nr. sibi inuicem i|tsa trigona sunt equa- 
lia : comuniter si addatur trigonum .rgn., erit trigonum xgj. cqualc trigono .dgn.: 
sed trigonum .dgn, dimidium est quadrilateri xbgd.’, ergo ct trigonum xgj-. dimi- 
dium est eiusdem quadrilateri. F.odetn<{uc modo operandum est si punctus erit datus 
inter lineam .dz.f et lineam xi> : ut si ille punctus esset ; et respiceret secun- 
dum rectitudinem puncta .r^. inter equidistantia fda .dj'. et .nr.; quare si per pun- 
ctum descendit recta transiens per puncta .r.^*., diuidetur quadrilaterum xbgd, in duo 
cc|ua, ut ostensum est. Eademque uia operandum est si punctus caderet inter lineas | 


« * 



roi. 80 ,gl. ct ./A'., uel inter lineas .fp. et .ne., hoc est quod poneretur filum super .g.a,^ ct 

figeretur super punctum .a., et aliud super .//., ct figeretur super punctum../., et mo- 
ucrenlur fila equidistanter secantia rectas .af. et .g/., donec sectiones aspicerent pun- 
ctum datum in rectitudine una. Ysava si punctus datus fuerit extra lineam */)/., ct inter 
Uncas .fp. et .ob.’, qualiter operandum sit, iu bac alia demonstretur figura, in qua 
protracte sint recte ,oi. ct .p(. diiiidcntes ab angulis .6. ct .g. quadrilaterum .abgd.’, ct 
punctus datus sit .s. cadens inter rectas .fp. et .o^.,a quo uulumus protrahere liucam 
diuidentem quadrilaterum jxhgd. in duo et|ua. Estendam primum filum cx.c.in et sit 
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fixum super et aliud filum extendatur super latus et sit lixum super punctura 
deinde moucantur lila equidLstanler secantia rectas ,bf. et .cg., donec sectiones re- 
spiciant punctum . 2 . datum. Verbi gratia: cadat filum, qucHl fixum fuit super .g., super 
lineam reliquum ucro su|>cr lineam ./x.; et .sint puncta .x.q.z. in rectitudine una; 
et recte .gq. et .fx. sint equidlstantcs: et copuletur recta .zqx. Dico quidem, quadri- 
iaterum .abgtl. in duo equa diulsum cs.se i linea ,qx,, que protiacta est a puncto .z. 
dato; quod sic probatur. Quoniam cquidlstantes sunt recte ,gq. et .x/., erunt trigona 
.^gx. et .^g^. sibi inuicem cqunlia: quibus si addatur in comunc trigonum .<yZ»g., erit 
quadrilaterum .qbgx. equale trigono ^fbg.t scilicet dimidio quadrilatcri .abgd. Eodem- 
que modo operabimus si punctus datus fuerit extra lineam Xg., et inter rectas xi. 
et .gt. Demonstratum ergo est quomodo diuidatur quadrilaterum duorum laterum equi- 
distantium li linea egrediente ab omni puncto extra figuram. 

De diuhione eiusdem generis, qiui quadrilaterorum per rectam 
transeuntem per punctum datum infra ipsum. 

StT quadrilaterum caput aliscisum .abgd., cuius latera .ad. et .bg. sint cquidistantia; 
et minus eorum sit .ad. £t iaceat diuisum in duo equa i qualibet rectarum .at. dn. 
gf, bc., ut supra: sit primus punctus datus .e. cadens infra triangulum .amd.: copu- 
labo siquidem rectam .em., et protraliam eam in utraraque partem in puueta ,ih. Dico, 
quadrilaterum .abgd. diuisum c&se in duo equa a linea .A/.; quod sic probatur: tri- 
gona .hma, et .mil. sibi inuicem sunt cqualia; quibus si addatur in comunc qua- 
drilatcrum .abim.,er\\. quadrilaterum .abih. equale triangulo .abi. , quod continet 
dimidium quadrilateri .abgd. Simili quoque modo, si punctus datus ceciderit infra 
triangulum .nml., erit ojierandum, videlicet copulabimus i|isum punctum cum puncto 
.m., et producemus ipsam lineam in utramqiic partem, et habebimus optatum. Et si 
datus punctus fuerit super aliquam ex prediclis reclh .al. dn. gf. bc.', ipsa namque 
erit recta tmnsiciis per ipsum punctum diuidens quadrilaterum .abgd. | in duo equa. 
Sed si punctus datus fuerit infra quadrilatcriira .abnm. et .dmlg., oportebit nos ope- 
rari cum filis, videlicet ponnni primum unum filum super puncta .d.b., et figam cum 
su|)cr punctum et adhuc extendam aliud filiim ex .n. in .e. figens ipsum super .n., 
et ducam ipsa fila cquuilstanter secando rectas .bn. et xd., donec .sectiones .sese rc- 
spiciaiit {>er punctum datum, si possibile fuerit: et si hoc impossibile inucnietur, ex- 
tendam rursus fila ex .a. in .g., et ex ./. in .1., et figam ea super puncta ,a.l., et du- 
cam ijwa equidistan ter secando lineas .fa. et .g/., donec sceliones respiciant se perpun- 
ctum datum: quod etiam st fuerit im|K)Ssibile, extendam rursus fila ab .e. in .g. et 
ah .f. in .e., et figam oa super puncta >g./., et ducam en equidistanter secando rectas 
.bf. et .cg., donec sectiones respiciant se per punctum datum; (juod sine dubio erit 
possibile: et liinc protrahatur recta per .seclionc.s illas, et habebitur propositum: quod 
probabitur per ea que supra disirau.s (x/c). Nunc satis dictum est de diulsione caput 
abscisarum in duas parte.s cquales: modo qualiter diuidi debeant j>er inequalia in data 
proportione ostendere procuramus. 

Aouceat rursus quadrilaterum .abgd., quod diuidi o|»orteat per rectam equidislan- 
tcin basi sue in data projwrlionc .ez. ad .zi. Latera quidem .ba. et .gd. a punctU 
et .d. protrahantur : donec concurrant in ./.;et jionara quadratum lincj .(/.ad qua- 
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dratum lme| .at. sicut ,zi. ad .ez.', ct sit quadratum linc| .ht. ad quadratum linea- 
rum ,bt. et .tl.f sicut .ez. ad .e/.; et j>cr puncta .l.h. equidistantes utrique rectarum 
.hg. et .ad. protraham rectas .Im. ct .hk. Dico, quadrilatcrum .ng. diuisum esse in pro- 
}H>rtionc data numeri .ez. ad numerum .zi. a linea .hk.’, quod sic probatur. Quoniam 
trigona .tlm. ct .tad. similia suat, erit sicut quadratum lincp .tl. ad quadratum linc^ 
Ua., ita trigonum .tlm. ad trigonum .tad.x est enim sicut .zi. numcru.s ad numerum 
.ez., ita quadratum linc^ .tl. ad quadratum line^ .ta.x per cquale ergo erit sicut .zi. 
ad .ez., ita trigonum .tlm. ad trigonum .tad.: coniunctim ergo erit sicut .ei. ad .ez., 
ita trigona .tlm. ct .ead. ad trigonum .tad.: pcrmiitatim ergo erit sicut .ez. ad .ei., 
ita trigonum .tad. ad trigoua .tad. ct .tlm.: est enim sicut .ez. ad .ei., ita quadratum 
linc^ .ht. ad quadrata linearum .bt. ct .tl. Sed est sicut quadratum line^ .kt. ad 
quadrata linearum .2>t.t:t .t/., ita trigonum .thk. ad trigona .tbg. et .tlm.: per equale 
ergo erit sicut .ez. ad .ei., ita trigonum .thk. ad trigona .tbg. et .tlm. Sed trigono 
.thk. cqualia sunt quadrilatcrum .ak. et trigonum .tad. Similiter ct trigonis .tbg. et 
.tlm. cqualia sunt quadrilatcrum .ag. et trigona .tad. ct .tlm.: ergo est sicut .ez. 
ad .e/., ita quadrilatcrum .a A. cum trigono ad coniunctum ex quadrilatero.Ag. 

et trigonis .ead. et .tlm. Sed sicut .ez. ad .ei., ita fuit trigonum .tad. ad trigona 
.tad. ct .tlm. Vnde proportio quadrilatcri .ak. ad quadrilatcrum .ag. est sicut .ez. 
ad .ei.: disiunctim et ergo erit sicut .ez. ad .et. , ita quadrilatcrum .ak. ad quadri- 
latcrum .hg. , ut oportet : quod etiam ostendamus cum numeris. Sit latus .ad. e. ct 
.ab. < 2 ., et .Ag. is., et .dg. ts.; ct sit rectus angulus qui ad .b.} quare productis .ba. 
et .gd. in .t., erit .a^.8.,et .td. lo.: quare tota .tb. erit . 20 .; et sit proportio .e z. ad.e/., 
sicut .4. ad .3.; erit ergo quadratum recte .ib. 400., ct quadratum linej .tl. ciit .48.; quia 
.<z. ex .ze. est |; unde tres quarte de .04., scilicet quadrati lincj .ta. sunt .48.; quibus 
insimul iunctis erunt .448.; de quibus si acceperimus pro]>ortioncm .ez. ad .ei., scilicet 
quatuor septimas, ucnient .256. pro quadrato line^ .th.: ergo .th. est .10: ct quia recta 
.th. dupla est ex .ta., erit ergo .hk. ex .ad. similiter dupla; ergo .hk. est . 12 . Vnde si 
coniunxerimus .kh. cum .ad., ct coniunctum multiplicaucrimus per dimidium catheti 
.ah., quod est .4., ucnient 72. pro area quadrilateri .ak.: item multiplicato dimidio cx 
.bh., quod est .2. in coniunctum cx .bg. ct .hk., scilicet in .27., ucnient .54. pro arca 
quadrilatcri .hg.: est enim proportio de 72 ad 54. sicut .4. ad .3., que est proportio data 
cx .ez. ad .zi. Aliter prontius adiaccat .ms. ad .Is. sicut proportio quadrati lincp .tb. ad 
quadratum linc| .ta.; etdiuidatur .ml. super .n., ct sit .In. ad .nm. proportio data; ct 
accipiatur quadratum linee .th. ad quadratum linc^ .tb. sicut .ns. ad .sm.; ct protra- 
hatur .hk. cquidistans basi .bg.: prol>atur rursus, quadrilatcrum .ak. ad quadrilntc- 
rum .hg. esse sicut .In. ad .nm.; quoniam est sicut quadratum linee .tb. ad quadra- 
tum linee .ta., ita trigonum .tbg. ad trigonum .tad.; ct est pi-oportio .ms, ad .Is. 
sicut quadratum linee .tb. ad quadratum lincp .ta. : quare erit sicut .ms. ad .Is . , 
ita trigonum .tbg. ad trigonum -tag. Rursus quia est sicut .ms. ad .sn., ita quadra- 
tum linc^ .tb. ad quadratum lincp .th.: est enim .sicut quadratum linc^ .tb. ad qua- 
dratum lincp .ht., ita trigonum .tbg. ad trigonum .thk.: erit etiam ct sicut .ms. 
ad .ns., ita trigonum .tbg. ad trigonum .thk. : conucisim ergo sicut .sm. ad .nm.; 
ita trigonum .tbg. ad ({uadrilatcrum .hg.; fuit sicut .ms. ad .is., ita trigonum .tbg- 
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ad trigonum .tad. Vnde si pcrmutauerimus, erit sicut numerus .ms. ad trigonum Jbg.t 
ita numerus ./.r. ad trigonum .tad.^ti numerus .nr. ad trigonum .thk.x ergo numeri 
ds*t et ,ns. ad trigonum .tad., et .thk. sunt in una proportione; in ea uidelicel quam 
babet numerus .ms. ad superficiem in qua etiam est numerus .nm. ad quadri' 

laterum >hg.x quare disiunctim erit sicut .sl, ad .//>., ita trigonum .tad. ad | quadrila- 
tcrum .ak,\ et erit etiam sicut .sn. ad .nm., ita qiiadrilatcrum .nX:. ad quadrilatcrum 
Mg. : ergo diuisum est quadrilatcrum .ag. datum per lineam Jtk. cf|uidistantcm Wi 
Mg. iu ]iroportione etiam data numeri .In. ad numerum .nm.‘, quod oportebat facere: 
quod etiam operemur cum numeris: est enim, ut dicimus superius, quadratum liiic^ 
.tb. 400, et line^ .ta. 04, quorum proportio in minimis est sicut .is ad .4: quare {K>nam 
.ms. ii.f et .Is. 4., remanebit .ml. st.; quibus diuisis in proportione data, scilicet in 
ca quam liabet .4. ad .3. super punctum erit Jn. is. ot .n.m. 9 : quare si accepe* 
rimus quadratum linee .th. ad quadratnm line^ ,tb.t sicut ,sn. ad .sm.f hoc est sicut 
.16 ad .ss., ioueniemus rursus, quadratum line^ .th. esse .356.; quare .th. erit .16., sicut 
superius inucnimus. Vel aliter quadratum line^ .ta. auferam ex quadrato line^ .tb.^ 
remanent .336.; super quatuor septimas quorum, scilicet super .103, si addiderimus qua- 
dratum line^./<z., erunt similiter .356. pro quadrato liiieip .f/t. Et si per rectam pro- 
tractam super duo latera equidlstantia quadrilatcrum caput abscisum in data aliqua 
proportione diuidere uls, ipsa latera in eadem proportione diuidc, et in puncta diui- 
sionuro lineam protrahe. Ycrbi gratia: uotumus quadrilatcrum super latera 

et .bg. equidlstantia in daU proportione .ez. ad .zi. secare. Ponam inter .ad. et .bg, 
puncta .t.k., et sil sicut .ez, ad .s/., ita .at, ad .td.f et .bk. ad .kg.; et copulabo ,tk. 
Dico, quadrilatcrum .ak. ad quadrilatcrum .tg. esse sicut .ez. ad . 2 i.; quod sic pro- 
batur: producam a puncto .t. in punctis .bg. rectas .tb. et ,tg. f€t erunt trigona .tbk. 
et .tkg. sub altitudine una; quare est sicut .bk. ad .kg., ita trigonum .tbk. ad tri- 
gonum .tkg. Rursus quia trigona .bat. et .gtd. sunt sub altitudine una, cum sint inter 
duas cquidistantes, erit sicut .at. ad .td., hoc est .bk. ad .kg., ita trigonum .bat. ad 
trigonum .gtd.i ergo sicut .bk. ad .kg,, lioc est sicut .ez, ad .zi., ita quadrilatcmm 
.ak. ad quadrilatcrum .tg.i diuisum est ergo quadrilatcrum ,abgd. in proportione 
data a recta ,tk. protracta super latera equidistantia ; quod oportebat facere. Et si 
diuisionem in cadcin proportione ab angulis .a. et .d. habere uolumiis, ponemus super 
latus .bg. puncta .n./.; et iaceat recta .kl. cquatis recto .fa., et recta ,gn. equalis recte 
.bl., ut in hac alia ostenditur figura; ct copulabimus rectas .dn. et .a/.; et proba- 
bitur }>er ea que dicta sunt, trigonum .ahl. equalc esse quadrilatcro .«z-X*.: quare erit 
sicut .ez. ad .zi., ita trigonum .ahl. ad quadrilatcrum .algd. Rursus quia trigoiia.aZ?/. ot 
.dgn. sunt super equas bases .bl. ct .gn.y ct in cisdem cquidistantibus .ad. ct .bg. 
erunt sibi inuicem equalia. Quare trigonum .dgn. c<[ualccst (piadrilatcro .abkt.y quare 
residuum, scilicet quadrilatcrum .n^^</.,equale erit qiiadrilatcroj.fX^^. Vnde erit sicut 
quadrilatcrum .abkt. ad quadrilatcrum .tkgd,, boc est sicut .ez. ad .zi., ita .dgn. tri- 
gonum ad quadrilatcrum .nbnd.x diuisum est ergo quadrilaterum .abgd. ab angulis 
.a. et .d. in data proportione .ez. ad .zi.', quod ojiortebat facere. Et si ab aliquo an- 
gulorum .b. et .g. rectam protrahere uls diuidciitcm quadrilatcrum .abgd. in ea jiro- 
|K»rlione quam babet .es. ad .si., hoc dupliciter facere polos: ut si ab angulo .Z». hoc 
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facere uolucris. SiguabU punctum . 11 . ad quein proucnit ab angulo .d. diuisio supra* 
dicta; cl pones sui>crricicm. hg, io .gc. cqualem su|>crficiei ,dg. in .gn.; ct copulabis 
rectam .bc., uel dyametro pmlracto ex .b, in .d. e4|uidlstantein rectam protrahe ex .n. 
in .c., et copulabitur »bc.t ut diximus. Similiter faciamus si ab ungulo ,g. operari uo- 
lumuSf scilicet intclligam punctum ./.» ad quem proiicuit diuisio snpradicta , ab an* 
gulo cl ponam su]>crnciem .gb. in .bf. cqualem superficiei .ab, in .bl,’, ucl dya- 
metro protracto ex .a, in .g. ponam equidistantem cx ./. in cl copulabo .gf. , que 
diuidet quadrilaterum .abgd. in proportione data; quia erit sicut .ez. ad . 51 ., ita tri- 
gonum ’fbg. ad quadrilaterum .afgd,, nec non ct triangulus .bgc. ad quadrilaterum 
.abed. erit sicut .ez. ad .zi . ; que probabuntur per ea que dicta sunt ; nec non et 
diuidemus ijisum quadrilaterum ab omni puncto dato super aliquod laterum ipsius , 
et etiam ab omni puncto dato infra, ucl extra. 

Incipit de diuisione quadrilfUer(»'um in plures partes. 

Si ucro ali<|uod caput ascisum in tres partes equales a rectis e<|uidistauUbus suc 
basi diuidere uls, ut quadrilaterum cuius latera .aif. et .Zfg. sint cquidistanlia, 

reliqua uero latera .ab. et .dg. a punctis .a.d. producam, donec concurrant in puncto 
.e.y ct adiaccat recta ct sit proportio .zi. ad .it. sicut proportio quadrati linep 

.eb. ad quadratum .ne.; ct diuidam ,tz. in tres equas sectiones, qne sint .tk. kl. Iz., 
et ponam quadratum linee .em. ad quadintum Hrie^ .eb. sicut .ki. ad .zi. Rursus 
ponam quadratum line^ .en. ad quadratum line| .eb. sicut .li. ad .zi., et per puncta 
.m.n. equidistantes liasi .bg. producam rectas .mo. np„ Dico, quadrilaterum .ag. diui- 
sum esse in tria equa, que sunt quadrilatera .ao. mp. ng.\ quod sic probatur. Est 
enim, ut diximus, sicut quadratum lincg .be. ad quadratum linc^ .ne. , ita trigo- 
num .ebg. ad trigonum «en^.; quare erit sicut .zi. ad . 1 /., ita trigonum .ehg. ad 
trigonum .ead. Item quia csl sicut .zi. ad .lA'., ita quadratum liiic^ .be. ad quadra- 
tum line^ .me. Sed .sicut quadratum lincp .be. ad quadratum linee .me., ita trigonum 
.ebg.ixU trigonum .emo.-, ergo sicut .zi. ad .lA*. , ita trigonum ,ehg. ad trigonum 
.emo. Erit etiam sicut .s/. ad .i7.,ita trigonum .ehg. ad trigonum .enp.i disiunctim 
erit sicut .it. iid .tk. |, iu trigonum .ead. ad quadrilaterum .no.; erit etiam sicut .tk. 
ad .A7., ita quadrilaterum .ao. ad quadrilaterum .mp.\ est enim .tk. cqualLs .kl.', ipiarc 
et .no. quadrilaterum quadrilatcro .mp. est cquale. Rursus erit sicut .kl. ad ./z. , ita 
quadrilaterum .mp. ad quadrilaterum .ng. : est enim .kl. cqualls ./z.; ct .pm. qtia- 
drilaterum cquale erit quadrilatcro .ng. : equalia ergo sunt .sibi inuicem qnadrilatc- 
ra .ao. mp. ng., ut prediximus; ct ut liec operentur cum numeris; .ad. sit . 0 .,ct .bg. 

15., et .ab. .IS., ct .dg. .15.; et sit rectus angulus qui ad .br, quare lota .e6. erit .to. , 
cuius quadratum ad quadratum linc^.en. est sicut is. ad .4.: ponam .zi. 25., ct ,ti. 

4 ., remanet .zt. xt.; quibus in tres equas partes diuisis, erunt in una quaque par- 
tium .tk. kl.lz. 7 ; quare .ik. est . 11 .: multiplicabo ci^o.h. per .40«; ct diuidam per 
.25. ; uel uigesimam quinctam partem quadrati lioe^ .eb. , que est .le. , extendam 
|>cr . 11 ., uciiieul .l~6 pro quadrato line^ .em. Rursus extendam .i7., sinlicet .iB. per 
le, qne sunt ~ quadrati line^ .eb., ucnient .s»s. pro quadrato linc^ ,en.x ergo .am. 
est radix dc .no., minus .8., cum .en. sit .8.; ct linea .mn. est radix de .288., minas 
radice de .175.: linea nero .nb. est . 20 , minus radice dc .288.: ct quia est sicut quadra- 
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tum linc^ .ea. ad quadratum Jincp .ad., hoc est sicut .tc. ad .9., ita quadratum linc^ 
.em. ad quadratum line; .mo.: si raultijdicaucrimus . 1*0 per 9, et cHuiscrirous j)cr . 16 .; 
aut si dc .176., que c.st . 11 ., multiplicauerimus per .9., ucuieiit utique .09. pix» qua- 
drato line; .mo. 

Rursus si ^ dc . 2 Ss., scilicet ex quadrato line; .en., que est . 18 , multiplicauerimus 
]ier . 9 ., uciiicnt . 16 I. pro quadrato liiie; .np.i quibus inuentis, si cml>aduin qmidrila- 
tcrorum .ao. et .mp. ct .n^. , secundum ea que docuimus, inuestigauerimus; ipsa (|ua- 
drilatera sibi inuicem cqiialia esse n*pcrics. 

Aliter cum quadrato linee .eb. adde duplum quadrati line; .en., et iimeuies, ter- 
tiam partem ipsorum esse quadratura line; .em. Similiter si duplum quadrati line; 
,be. addiderimus cum quadrato line; .en., tertia eius quod proueiicrit erit quadratum 
line; .em.: uel extractis .64. dc. 400., scilicet quadratum line; .en. ex quadrato line; 
.eb.i remanebunt .336.; quorum tertia, scilicet .Hi., addita super .64., ucniuiit .176. pro 
quadrato linee .em.: quibus etiam additis .HS., reddunt similiter .tS8. pro quadrato liiieg 
.en.; quorum probatio proucnit ex his que dixi superius, cum docuimus diuidere pro- 
portiooalitcr quadrilatera caput abscisa. Et si latus .ab. fuerit secus uiaro; ct uolucril 
unusquisque trium consortium, ut mos csl, tertiam ipsius lateris habere. Diuidam ialiLS 
.ab. in tres equas partes | super puncta .i7.; et copulabo rectas .iolp.\ ct per pun- 
ctura .in. protraham rectam .m/i. cquidistantem line; .io.} ct per punctum .n. e<|ui- 
distautem recte .Ip. protmbam rectam .nq.; et copulabo rectas .lA. et sic diui- 
detur quadrilatcrum .nAgcf. in tres equas partes a lineis .ih. et .nq., que sunt qua- 
drilatcia .aihd. ct dlqh. ct .Ibgq,} quod sic probatur. Quoniam quadrilaterum .amod. 
est tertia pars quadrilalcri .abgd.^si ex eo auferatur trigonum .o/m., et restauretur 
ci trigonum .oiA., erit quadrilaterum .aihd. cquale quadrilalcro .amod.i eodemque 
modo probabuntur cetere diuisiones. Et Si latera .ad. et .hg. equidistantia secaueri- 
mus in tres equas sectiones: et in eis copulauerimus rectas; diuidetur utique quadri- 
lalcrum in tres equas sectiones. Verbi gratia : adiaceat caput abscisum .abgd. ; ct 
diuidantur latera .ad. et .bg. in tria equa super puncta .ez. it.} ct copulentur recte 
.ei. zt. Dico, quadrilaterum .nAgr/. sectum esse in tres equas sectiones, que sunt qua- 
drilatera .n/. et. zg.: balient enim Imscs et capita sibi inuicem equalia; et sunt sub 
altitudine una: uel quia est sicut .ne. ad .ed.t 'iUk .bi. ad .ig.} erunt ergo in eadem 
proportione quadrilaterum .ai, ad quadrilaterum .eg.i ct si cutiiunxerimus, erit sicut 
.bi. ad .bg.f ita quadrilaterura .ai. ad quadrilaterum .ng.: tertia enim pars est .bi. 
cx .bg,, tertia quorjuc erit et quadrilaterum .ai. cx quadrilalcro ,ag. Rursus quia est 
sicut .ne. ad .es., ita .bi. ad .it.} et est cqualis .<ie. cx .es., ct .bi. cx .it.} quare et 
quadrilaterum .ai. cx quadrilalcro .et. est equate; tertia ergo pars est ,ai. ex .ag. 
quadrilatero; tertia t{uoque erit et .et. quadriialerum ex quadrilntero .ag.: residuum 
uero .zg. erit reliqua tertia pars. Et si tertium purtem quadrilateri .ag. ab aliquo 
angulorum .a. et .d. secare uolumus, diuidcnuis rectas .ei. et .zt, in duo equa su|>cr 
puncta .km.} et copulabimus rectas .ak. et dm,} ct perducemus eas in puncta .l.n. ; 
ct erit unumquodque trigonorum .abi. et .dgn. tertia pars quadrilateri .abgd. Quod 
sic prol>atur. Quia recta .ek. equalis est recte ,ki., erunt et trigona .akc. ct dkl. .sibi 
inuicem equalia et .simjiia, cum equidistantes .sint bases .ae. el.i/.: quare si in co- 
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quadrilaterum .eb. est tertia pars quadrilateri .ag.’, quare trigonum .abi. c.st tertia 
pars quadrilateri .ag. Similiter ostendetur) ct trigonum .dgn. cqoale esse quadrilatcro 
■zg.f quod est tertia pars totius .ag.i resecato quidem trigono .abi. ex quadrilatero 
M. M iwi«. ,abgd.i\ remanebit quadrilatcro .algd. capudascisura; quod si diuisum fuerit per 
quemcum<|uc modum ex supradiclis, reddet quadrilaterum .ahgd. diuisum in tres e(}uas 
sectiones. Similiter si auferatur trigonum .dgn. ex quadrilalero .abgd.y remanebit qua- 
drilatcrum ad diuidendum in duo equa. Et si per lineam protractam a puncto 

,b. tertiam ex quadrilatero .ag. abscidere uoIumus« protraham primum lineam .dn. 
abscidentem i quadrilatero .ag. tertiam eius, que est trigonum .agti.-, et protraliam 
dyametrum .hd.^ cl ei equidistantem ponam lineam, .nc., et copulabo rectam .bc. Dico 
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quod recta .bc. abscidit i quadrilatcro .ag. tertiam cius, que est trigonum .cgb.i quia 
si super trigonum .cgn. addatur trigonum .cbn., quod est equale trigono erit 

trigonum .cgb. equale trigono .dgn.\ ergo trigonum .cgb. est tertia quadrilateri .ag. 
Aliter quia trigona ,abd. et .gbd. sunt sub uua altitudine: sub ea uidelicet que cadit 
ortliogonaliter inter equidistantem .ad. et .bg. \ erunt ideo ad inuicem sicut bases: 
quare est sicut .6g. ad .ad.y tla trigonum .bgd. ad trigonum : coniunctim ergu 

sicut .bg. ad coiiiunctum ex.bgad.t ita trigonum .bgd. ad quadrilaterum .ag.x adia* 
ceat quidem recta ,ge. equalLs recte .ad.‘, erunt ergo sicut .bg. ad .5e., ita trigonum 
.dbg. ad quadrilaterum .ag.x et abscidatur cx tota .be. recta .bz.^ qUe sit tertia ex 


.be.', et iaceat recta .gc. ad rectam .gd. sicut .bz. ad .bg.^ et copuletur recta .bc. 


Dico, trigonum .bcg. esse tertiam quadrilaterj .ag. 

Verbi gratia : trigona quidem .bgc. et .bgd. ad se inuicem sunt sicut bases; erit 
ci^o sicut .gc. ad .gd., hoc est sicut .bz. ad .bg., ita trigonum .bgc. ad trigonum 
.bgd. Est enim ct sicut ad ita trigonum .bgd. ad quadrilaterum .ag.x erit 
ergo sicut .bz. ad .be., ita trignnum .bgc. ad quadrilaterum .ag.x est enim .bz. ex .be. 
tertia pars: quare et trigonum .bgc. erit tertia pars quadrilateri .ag., ut predixi. Quod 
etiam demonstremus cum numeris: sit .ad. 6., ct .bg. tt.; et unaqueque rectarum .ab, 
ct ,dg. sit .15.: coniunclis quidem 14. cum .fl. erunt .30: ergo sicut .14. est ad .30., boc 
est sicut .bg. ad .be., ita trigonum .bgd. ad quadrilaterum .ug.> ct est sicut . 10 . ad 
30.) ita tertia pars quadrilateri est ad quadrilaterum .^g.: quare si proportio* 

naucrimus .lO. cum .14., scilicet .bz. cum .bg., uenient quibas acceptis ex tota linea 


.dg. uenient \ 6 pro linea .gc.x quare si copulaucrimus rectam .bc., erit proportio tri- 
anguli .bgc. ad triangulum .bgd. sicut .bc. ad .gd. Sed ,gc. ex .gd. est quare tri- 
gonum .bgc. est ^ ex trigono .bgd,', quod trigonum est boc est \ ex quadrilatero 
M. fivmw. .ag. Ergo trigonum | .bgc. est ^ ex quatiior punctis cx toto quadrilatero .ag.x ei^ 
trigonum .bgc. est tertia totius quadrilateri .ag., cum n i cuiusque rei sint tertia 
ipsius. Simili quoque modo si protraxerimus dyametrum .ag., erit propqrtio trigoni 
.abg. ad quadrilaterum .db., sicut .bg. ad couiunctum cx .bg. et .ad. rectis; dc qua 
proportione si acceperimus proportionem quam liabct tertia integri ad ipsam propor- 
tionem, inucnies accipere debere ex linea .ba.-, que sit linea .bf.} et copulabitur 
recta .gf., et erit trigonum -fbg. tertia pais quadrilateri .bd. Quibus ita ostensis de- 
monstrabimus qualiter diuidaiitur in duo equa residua trigonorum .cgb. et .fbg., sci- 
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licet quadrilatcra ,abcd. et .af^d.^ cum tractabimus de diuisionc quadrilatcrorum di- 
ucrsonim laterum. F.t po.slquam perduximus ditiisionem trium equalium portionum super 
tertia.s partes latenim, ct super unumquemque angulorum poterimu-s, per ea que dicta 
sunt superius, a similibus quadrilateribus tertium |)artcm , uel quamcumque partem 
uolucrimus abscidere per lineam egrodientem a puncto dato extra ucl infra figuram: 
uel super unum ex lateribus eius; vnde qualiter jnojiortionaHtcr in tres diucrsas partes 
diuidi debeant, demonstremus. 

Aduceat Rursus quadrilatcrum .a caput abscisum; et data pro]»ortio sit.es. 
it.'f uolumus ei^o quadrilatcrum .ag. diuidere in tres partes a lineis equidistaiitibus 
suo basi, quarum prima ad secundam sit sicut .ez. ad .2/., et secunda ad tertiam sicut 
,2<» ad .it, IVrducantur primum recte .ba. ct .gd. in puncto .k.', et sit pro{>ortio qua- 
drati linep .bk. ad quadratum linc^ .ak. sicut .tl. ad .e/. Deinde ponam quadratum 
litie^ ,bk, ad quadratum liiic| .km. sicut .tl. ad .Iz. Post hoc punam qiiadnitum li- 
ne^ .bk. ad quadratum linee .kn, sicut .tl. ad ,il.\ ct {>cr puncta .m.n. protraham 
icctas .mo. np. equidistantes basi .bg.i et inuenies, per ea que dicta sunt su]>eriuSy 
quadrilalerum .ao. ad quadrilatcrum ,mp. esse sicut ,cz. ad .s/.; et quadrilatcrum .mp. 
ad quadrilalerum Mg. esse sicut .zL ad .U. Que stiam demonstrentur cum numeris. 
Sint latera quadrilatcri .abgd» ut dictum csl in supruscripta figura; ct extrahatur 
,ad. ex scilicet .0. de .st,, remanebunt .18.; et erit .sicut .18. ad . 8 ., ita .ba. ad.aA'.; 
quare ,ak. est . 5 .: tuta uero ,bk. est .20., cuius quadratum ad quadratum line| .ak. est 
sicut .18. ad .1. Quare ponam, lineam ,tl. esse .16.; ct .et. ponam .1., remanebunt .15. pro 
.et.y que iacet diuisa in proportionibus datis .ez. it. Quare ponamus .ez. . 4 ., ct .zi. . 5 .« 
et .it. 6 ; et erit sicut . 4 . ad . 5 ., ita .ez. ad .21.; et sicut . 5 . ad . 8 ., ita .zi. ad .it.', ct 
hcc sint proportiouc.s date: et quia est sicut quadratum line^ .bk. ad quadratum | line^ 
.mk.i ita .tl. ad .Iz.i fuit etiam sicut quadratum linc^ .bk. ad quadratum linej^ .aA.,ita 
.tl. ad .e/.: permutatim ergo sicut .le. ad ./2., ita (piadrattim lirie^ .ak. ad quadra- 
tum lincj .mk.i eal enim .zl. quintuplum cx .e/.: quare quadratum linee .mk. est quin- 
tuplum quadrati linee .ak.', or^o quadratum linc^ .rnk. est . 125 . Similiter erit sicut ,il. 
ad .el., hoc .10. ad .i., ita quadratum linep .nk. est ad quadratum linej^ .ak.', ergo 
quadratum Wncf .nk. e.st .250. Et quadratum line^ est similiter decuplum ex qua- 
drato linee .ad.: quare quadratum lincp .np. est . 360 . Item quia quadratum linc^ .mk. 
est quintuplum quadrati .ak., erit ct .mo. quadratum quintuplum quadrati .ad.; ergo 
quadratum litie| .mo. est iso. liiuenics etiam, cathetum esse .16.; cum de quadrato 
lincp .bk. auferatur quadratum Iliie^ .bs.^ remaneat . 258 . pro quadrato linc^ .ks.: et 
quia .ka. csl quarta ex .bk.^ el .fk. erit quarta ex .ks.; quare ,kf. csl . 4 ., cuius qua- 
dratum est .16.; et quintuplum eius, scilicet .so., est quadratum cathcli .kh. , cuius 
duplum est quadratum lineo -At., scilicet 160. Vnde si muUipliraucrimu.s .kh. dimi- 
dium in .mo., uenicl pro emliado trianguli .kmo. radix dc 3600 .; quare trigonum ,kmo. 
csl 60 : de quibus si auferatur trigonum .kad., quod est 12, remanebunt . 48 . pro qua- 
drilatero .ao. Rursus si nmitiplicaucriraus quartam quadrati .Ar., scilicet 40 ., per qua- 
dratum line^ .n^., scilicet |>cr 3 eo., uenient .14400., quorum radix, .scilicet .120., habentur 
pro emliado trianguli .knp.; dc quo si auferamus triangulum .Xmo., qui est .60., re- 
manebunt .60. pro embado quadrilater) .mp. 

18 
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Rc^iilutim uei-o qiifn! re.stat cx loto i|\iadnlatero .af^. , scilicet .7t.« hahciitur j>ro 
({Uadrilatero .ng. Est enim proportio de .48. ad .eo. sicut . 4 . ad .5., hoc est sicut .ez. ad 
.zi.; et proportio dc .60 ad .7x. est sicut .9. ad .6.» hoc est sicut .si. ad .iV., ut oportet. 
Possumus enim reducere cum equidlstantibus has diuisiunes a tribus punctis ubilibet 
datis super lineam .ha.: et si diuiscrimus lineam .ad. in datis quibusliljct proportio* 
nibus, et tn eisdem diulseriinus latus .hg.; ct in puncta ij^sarum proportionum lineas 
copQlatierimu.s, redevetur utique quadrilalerum .abgd. in ipsis proportionibus diuisum; 
que diuisiones i-educemus etiam in puncta angulorum per ea que dicta sunt. 

Incipit de diuisione quadriiaierorum diuersilateriim. 

PniMVM quidem demonstrare uolu quu modo diuidatur quadrilalerum diucrsilateniin 
in duo equa ab angulo dato. Esto quadiilatcrum .n/)c^.,quod diuiderc uolu in duo 
equa ab .a. angulo dato: protraham primum dyametrum | .bd. subtendentem angulum 
.bad.\ et sccal>o ip.sum i dyametro .ac. sujMrr punctum .er, recte quidem ,be. et .ed. 
aut sunt cqualcsj aut nuu. Sint primum cquales: et quoniam cqualis csl recta .be. 
recte equalc erit trigonum .abe. trigono .«</«., nec non ct trigonum .ebc. tri- 
gono .ecd. est equale; quare lotum trigonum .abc. toti trigono .acd. iaccl equale. 
Diuisum est ergo quadrilatcrum .abed. in duo equa i dyametro .ac. egrediente ab 
angulo dato; quod oportebat facere. Sed iiou sit recta .be. cqualLs recte .er/. Sed ia- 
ceat .bz. equalis rcct| .zd.', ct protraham rectam .zi. cquidLstantem dyametro .ac., ut 
in hac secunda ligura cernitur ; ct copulabo rectam .ai. Dico iterum, quadrilatcmm 
.abed. Diuisum esse in duas equas portiones i linea .ai. egrediente ab angulo .a. 
dato, que sunt trigonum .abi., et quadrilatenim .nicr/.; quod sic probatur: copulal>o 
rectas .az. el .C 2 .| ct erunt trigona .azd. et .dzc. equalia trigonis .abz. et .bzc. 
quare quadrilatcium .azcd. dimidium est quadrilatcii .abed.: et quia trigona .aci. 
ct .ncz. sunt super basim .ae.; ct inter equidistantes .ac. ct .zi. sibi inuicem sunt 
equalia; comuiiitcr si addatur trigonum .acd., erit quadrilatcmm .aicd. c(|ualcqua- 
drilatero .azcd. Sed quadrilatcrum .azcd. dimidium est quadrilateri ci^o ct 

quadrilatcmm .aicd. dimidium est quadrilatcri .abed., ut oportet. Rvbsvs si a punctu 
dato super unum cx lateribus quadrilatcrum aliquod in duo equa diuidere uts , ut 
quadrilatcrum .ac. , quod diuiderc uolo i puncto dato .c. super latu.s .ad. Diuidam 
primum quadrilatcmm .ac. in duo equa ab angulo .d.', ct sit recta .dt. diuidens i(mun; 
ct copulabo .e^: recta quidem .et. aut equidistans est recte .dc., aut non. Sint primum 
recte .et. et .cd. equidistantes, ut in tertia ponitur ligura; ct copuletur recta .ec. Dico 
siquidem, quadrilatcrum .ac. in duo equa diuisum esse a linea .ec. egrediente a puncto 
dato .e. Quod sic probatur. Quia equidistantes sunt recte .et. et.cd., erunt ct tri- 
gona .ecd. ct .tcd. sibi inuicem equalia. Sed trigonum .tcd. dimidium est quadrilatcri 
.ac.’, quare et trigonum .ectl. dimidium est quadrilatcri .ac.: dinUum est ergo qua- 
drilaterum .ac. in duo equa a dato puncto .e.', quod oportebat facere. Sed non sit 
equidistans recta .et. recte .dc. 

Ponam rectam .dz. cquidislanlora recte .et.’, ct copulabo rreUm .ez., ut in quarta 
ligura demonstratur; ct erit (|uadiilaterum .abed. diuisum | in duo equa a linea .ez. 
Quod sic probalur. Sunt enim trigona .dze. et .dzt. sibi inuicem equalia, cum sint 
sujier camlcra basim, ct in eisdem ei|uidisUnlibus; quibus si addatur in comune tri- 
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gonum Mcz.^ erunt r|uaflrilaterum .ezcd, cquaic triangulo .c/c/., scilicet tlimitlio totius 
quadrUaterj ,<tc. Et nutandum, quod si dyameter .bd. diuiclat quadrilatcrum ,ac* in 
duo c<|ua, peruenient similiter ea que diximus in his duabus figuris. Sed $i diui&io 
ceciderit .siij)er latus .ab.y ut recta .<//., que sil diuideiis quadrilatcrum .abed. iti duo 
equa, aliter operari oportet. Diuidam quadrilatcrum .ac. ab angulo .b. cum recta .bk.\ 
et tunc si .k. fuerit datus punctus super latus .ad.^ a quo egredi ojmrleat recta diuU 
dens quadrilatcrum .ac. in duo c(pia, recta erit ipsa linea .kb. Sed si ,k. non fuerit 
datus punclu-s, erit tunc datus punctus inter .k. et aut inter .k. et .a.’, sit pri- 
mum datus punctus .e. inter .d.k.y et copuletur leeta .be., et per punctum .k. pro- 
Irabain rectam .kl. equidislanlcm recte .eb.^ cl copulabitur recta .e/., que diuidet qua- 
drilaletiim .ac. in duo equa; cl probabitur ordine supradicto. 

Rvasvs sit datus punctus .e. inter .a. et .A'., copulabitur similiter recta .eb.', cl per 
^■unctu^l .k. ducatur Cf|uidUtans rccU .km., et copulabitur recta .em. , que erit di- 
uidens quadrilatemm mc. in duas sectiones equales , que sunt quadrilatera .am. ct 
.ec.t ut in sexta patet figura: quod etiam probabitur ordine supradicto. AoSignabo 
(juidem per modum superius demonstratum quomodo diuidantur diucrsilatcra quadri- 
latera a puncto dato super unum cx lateribus ipsius. Esto quadrilatcrum .a^cv/.; et 
datus punctus sit ,e. cadens primum super dimidium lateris .ab., ct ducarn a puncto 
.d. rectam .dz. e(|uidislantem recte .ab.‘, ct diuidam eam in duo equa super punctum 
.i. ; et copulabo rectas .ei. ct ,ci. ct .ec. ; ct ducam redam .it. cquldistantcm recte 
.CC.; ct copulalx) rectam .et.', ct erit quadrilatcrum .nc, in duo equa diuisum i Jinca 
.et. Quod sic probatur. Quadrilatcrum itaque .az. est duorum laterum e([uidlstantium; 
ct linea .e.i. secat ec[uidisUintia Utera cius, que sunt .ab. ct .dz. in duo erjua; quare 
({uadrilaterum.es. est dimidium quadrilatcri ,az. Similiter quia bases .zi. ct. id. sibi 
inuicem equales sunt, erunt trigona .czi. ct .cid. sibi inuicem equalia; quare trigo- 
num ,ciz. dimidium est trigoni .cdz.i fuit etiam quadrilatemm .ez. dimidium quadri- 
Uteri .az.'f ei^o quadrilatcrum .ebei. dimidium quadrilatcri est .ac. Sunt enim ct tri- 
gona .eci. ct .ect. sibi inuicem equalia; quibus si addatur in comunc triangulum .ebc.t 
erit quadrilatcrum .ebet. cquaic | quadrilatero .ebei. Sed quadrilatcrum .ebei. dimi- 
dium est quadrilatcri .ec.; quare et quadrilatcrum .bt. dimidium est quadrilatcri .ec.; 
i|uarc quadrilalerum .bt. dimidium est quadrilatcri .nc., ut oportet. Quibus ita expli- 
catis {M)tcrimiis diuiderc in duo equa omne quadrilalerum ab omni puncto dato super 
aliquod ex luteribus i|tsius: et si punctus datus fuerit extra ucl intas, {kt qutKl linea 
egredi ualeat, que diiiidat quadrilatcrum in duo equa, poterimus boc cum operatione 
filorum subtiliter operari. 

DemoriJtratio qualiter abscidatur d quadrilatero diucrsilaten) 
quantacumque pars data ab angulo dato. 

Esto rursus quadrilatcrum .abcd.f de quo uolo ab angulo .d. alxscidere datam par- 
tem, que sil tertia. Subtendam quidem ungulo .</. dyumetrum .nc.» et secabo ijxsum 
cum dyaraetro .db. super punctum .e.; recta quidem .ce. aut tertia pars estdvametri 
.ac.f aut non. Sit primum .ec. tertia pars ex .ac.', abscidet utique dyameter ./(r/. ter- 
tiam partem ex quadrilatero .ac., que c.st trigonum .bcd. Quod sic probabitur. Quia 
trigona .dee. et .dea. sunt sub una altitudine , erunt adinulccm sicut bases .ce. ad 
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.ca.; propter eadem cl trigona .bce. el .ahc. sunt in proportione eadem; quare ast 
sicut xe. ad .ac., ita trigonum .bcd. ad «jundrilatcrum .ac. : est enim recta .ce. ex 
.ac. tertia pars; quare et trigonum .bcd. ex quadrilatero .ac. est tertia pars: absci- 
sa est ergo pars data, scilicet tertia, a quadrilatero .ac. per lineam .bd. egredicn- 
tem ab angulo .d. dato; quoti oportebat facere. Sed non sit .ce. tertia pars ex .ac.; 
ponam quidem .cg. tertiam ex .ac.’, et a puncto .g. dyametio .bd. eqiiidistantcm pro- 
tndiam rectam -gf.', et copulabo rectam ./t/., que al>scidct a quadrilatero .ac. qua- 
drilatcrum .fbed.’, quoti demonstrabo, tertiam esse ex toto quadrilatero .ac. Quoniam 
.Cg. tertia est ex .ca., erunt trigona .bgc. et .cgd., Iioc est quadrilatcrum .bedg., 
tertia p.ars trigonorum .abc. et .acd., scilicet quadrilateri .ubed. Cui per ca tpic dicta 
sunt demonstrabitur, ctpiale esse quadrilatcrum .fbed. Et si noluero a quadrilatero dato 
partem datam a puncto dato super unum ex lateribus abscidere , ut a quadrilatero 
.abed., et d puncto .e. superlatus .ad. dato; et ponamus, partem datam esse tertiam. 
Secabo primum a quadrilatero .ac. trigonum .dcz., quod sit tertia ]>ai-$ cpiadrilateri 
.abed.’, et copulaln) .ez.: recta quidem .ez. aut cquidistans erit recte .dc., aut non. 
Esto primum equidistaus ei, tunc copulabo .ec.; et erit trigonum .ec</. equale trigono 
.zcd.: quare trigonum .ecd. est tertia pars quadrilateri .ac. Sed non sit cquidistans 
recta .ez. | recte .dc.; tunc ponam ractam .id. equidistantem recte .ez., et copulabo 
rectam .ei.’, et erit quadrilatcrum .eicd. cqualc trigono .zcd. , quod est tertia pars 
quadrilateri .ac.’, quod oportebat facere. Quod probabitur per trigona .zdi. et .edi., 
que sunt sibi inuicem cqualia, cum sint super basim .di., et inter equidistantes .di. 
ct .ez.: quibus cum additur in comune trigonum .dei., ucnict quadrilatcrum .eicd. 
cqualc trigono .dcz., ut dictum est: remanebit ergo quadrilatcrum .abie. duc tertie 
totius quadrilateri .ac.: quod si in duo equa diuiscrimus, erit quadrilatcrum .ac. in 
tres equas partes diuisum. Rvrsvs adiaceat quadrilatcruin .abed., cuius latus .ab. sit 
in tria equa diuisum, que sint .ae. ef. fb .; ct uolo per puncta .e.f. quadrilatcrum .ac. 
in tres equas sectiones diuidere. .\bscidam primum a (piadrilatcro .ac. tertiam cius 
partem per lineam egredientem a puncto ./.; i[uod etiam faciam per secundum modum, 
videlicet ponam .gd. ci|uidistantcm recte .ab.’, ct ponam .gU. tertiam ex .gd.’, et co- 
pulabo rectas .fb. ch. et .fc.’, et protrabum rectam .hi. equidistantem recte .fc. , et 
copulabo rectam .fi.’, ct erit quadrilatcrum .fbci. tertia pars quadrilateri .ac. Deinde 
diuidam quadrilatcruin .afid. in duo equa a linea .ek. ; ct sic erit quadrilatcrum 
.abed. diuisum in tres equas portiones, <|uc sunt quadrilatcra .ah. ei. fc.: quibus 
omnibus notis poterimus |>crimitarc terminus diuisionum d quocuimpic puncto dato, si 
supradictannn demonstrationum immeiuur non extiteris. 

Et si qiiadnituin aliquod in duas partes secundum datam portionem , ct a dato 
puncto ucl angulo diuidere uis, qualiter lioc fieri debeat, ostendamus. Esto rursus qua- 
drilatcrum .abed.’, ct data proportio sit .ez. ad uolo quidem quadrilaterum .abed. 
ab angulo dato .d. secare in proportione quam habet .ez. ad .zi.: protraham primum 
dyametrum .ac.’, ct ponam .ct. ad .at. sicut .ez. a«l .zi.’, ct protraham dyametrum .db., 
qui transeat primum per punctum .t. Dico quod recta .bd. diuidit quadrilatcrum .ac. 
in ca proportione quam habet .ez. ad .zi. Verbi gi-atia: trigona (piidein .det. ct .dta. 
ad se inuicem sunt sicut bases .ct. ad .ta.: in qua etiam proportione sunt trigona .cbt. 
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^\..tba.‘, quare est sicut .c^ ad .ta^t ita trigoiiuni .dcb. ad trigonum .n Sed .et. 
ad .ta. est sicut .es. ad .s<\> quare est sicut .ez. ad .si.* ita trigonum .bdc. ad tri* 
gonum .hda. Diulsum est ci^o quadrilatcrum .ac. in duo secundum proportionem da- 
tam, et ab angulo dato; quml oportclmt facere. Sed non ti'anscat dyameter .bd. {>er 
punctum .t.i oportet ut transeat aut inter .ct.f \ aut inter .fa.: transeat primum inter 
,Ct. : copulabo quidem rectas .bf. ct ./r/.; et erit quadrilatcrum .tbed. ad quadrila- 
tcrum .tbad. sicut .c^ ad .ta.^ hoc est sicut .ez. ad .zi.: ct ponam rectam .tk. cqui- 
distantem dyametro .bd.', et copulalK) rectam .dk., ct erit quadrilatcrum .kbed. cqualc 
quadrilatero .tbed.', qucnl probabitur per ea que dicta .sunt; qunrc erit sicut .ct. ad 
.ta., boc est sicut ,ez. ad .zi., ita quadrilatemm .kbed. ad trigonum .dak.x factum 
est utique propositum. Er st secauerit dyameter .//r/. inter .nf.» protrahetur a puncto 
.e. recta .ti. equidistans dyametro ct copulabitur recta .dl.‘, cl erit rursus sicut 
.ct. ad hoc est sicut .ez. ad .zi., ita trigonum .dcl. ad quadrilatcrum .abld.', 
quod prolKibitur per promissa. Et si hoc facere uolumus; super latus .ab. jmnam .bl. 
ad .la, sicut.es. ad .zi»', ct producam .c/m. cf|uidistaiitcm recte .ab.', ct .sit .mn. ad 
.nd. sicut ,bl. ad .la.', ct copulabo rectas .In. et .nc. ct .Ic.', ct ponam .no. equidi- 
stantem ,lc.', et copulabo .o/.; ct erit quadrilatcrum .o/r. ad quadrilatcrum .ou. sicut 
.bl. ad .la,, boc est sicut .ez. ad .zi.', quod etiam prol>abitur per promissa : et si a 
puncto equidistans lincy .ab. non ceciderit infra quadrilatcrum .nc., protraham li- 
neam ,cp. equidistantem iiney .ab.‘, ct ponam ,C(J. ad .qp. sicut .bl. ad .la.', ct co- 
pulalx) rectam .Iq. ct .dq. et ./</.; ct per punctum .q. ]>onam rectam »qr. crpiidistantem 
lincy .dl.', ct copulabo rectam ./r. ; ct erit quadrilatemm .Ibcr. nd quadrilulcmm 
.alrd. sicut .bl. ad .la., hoc est .sicut .ez. ad .zi.’, quod prubjibitur per premissa. 

Vervx si quadrilatcrum aliquod in plures partes, et in proportiones datas diuidere 
uis, qualiter hoc fieri debeat, ostendamus. Adiaceat quadrilatcrum .abed.', ct in i|>so 
protrahatur recta .dg. equidistans lateri .ab. ; et proportiones date sint .es. f^. : in 
quibus proportionibus ditiidam latus .ba. in puncta .k.L, boc est .sicut .es. nd .zi., 
ita .bk. ad .kl.', ct sicut .zi. ad .it., iia . 47 . ad .la.t in quibus etiam proportionibus 
diuidam rectam .dg. super puncta .m.n.; ct copulalx) rectas .km. In. cm. et .cn. 
ct .ck. cl .cl.', et per punctum .m. ducam rectam .mo. equidistantem recte .kc» *, 
ct per punctum .n. ducam rectam .np. e«(uidistanlcm recte .cl.', et copulabo rectas 
.Aro. et .Ip., que diuidunt totum quadrilatemm .ac. in proportiones datas. Quu<l sic 
probatur. Quia est sicut .bk. ad .kl,, ita .grn. ad .mn.', ct sicut .kl. ad .la., ita 
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i.',-2 .DIS? 

ad .md., ita quadrilatcruni .gk. ad (|uadrilaterum .ma.: cst etiam sicut .gm. ad .md., ita 
trigonum .gcm. ad trigonum .emdr, quare coiiiuiictim erit sicut -gm. ad .md., ita qua- 
drilatcrum ./ehem, ad j)eiitliagomim .a/emed,: sed quadrilatcro ./i/jcm. C(iuale estquadri- 
laterum .bo.-, quare cst sicut quadrilatcruni ./ehem, ad jicntliagonum .a/emed., ita quadri- 
latcnini .bo. ad quadrilatcruni .<to. Sed sicut .gm. ad .md., ita .ez. ad .zt. Similiter 
ostendetur, quadrilatcruni ./o.ad quadrilatcruni .Id. (*sse sicut .tnn. ad .nd., Iioc cst sicut 
.zi. ad ergo cst sicut .ez. ad .zi., ita quadrilatcruni .bo. ad (juadrilatcnim ./ep.’, et 
sicut .zi, ad .it., ita ./ep. (|uadrilatcrum ad quadrilatcruni dd. Erit ergo quadrilaterum 
.ac. diiiisum in proportiones datas, ut oportcliat facere. Et ut licc que necessaria sunt 
in diuidendis campis perfecte in lioc opere proponantur, quemdam uulgarem modum pro- 
ponimus. Vt si quadrilaterum .a bgd. super dimidium lateris .ab. diiiidcre uolumus in 
duo equa, ponam .ef. in medio inter .ab. et .gd.',el copulabo rectam .ef., que diuidet 
quadrilaterum .ag. in duo equa, si C(|uldistaiitia fuerint sibi iniiiccm latera .ab. et .dg.i 
que sL cquidistautin non fuerint, erunt utique quadrilatcra .eg. et af. inequalia: men- 
surabo quidem ea inucstignndo eniliada eorum; et sit quadrilaterum .af. minus qua- 
drilatcro .ge. secundum quantitatem perticarum numeri ./i.; et iiiucniam longitudinem 
catheti cadentis ab .e. super rectam .gd., qui sit recta .ei., numerum: diiiidam siquidem 
./<. per .ei., et proueniat ex diuisioiic quantitas ./ef.’, et cojmlalio rectam .eie.z dico 
siquidem, quadrilaterum .ag. diuisum essc in duo equa a linea .c/e. Quod sic probatur: 
ponam .l/e. cqualcm ./ef.-, et copulabo .cl.; et erit cnibadum trigonj .efl. cqualc su- 
perficiei catlicti .ei. in lineam .f/c.; ergo embadura trigoni .efl. proucnit ex ducto .ei. 
in lineam ./ef.: sed ex .ei. in .A/, proucncrit numerus ./i., in quo quadrilaterum .ebgf. 
superliabundat ijuadrilatenmi .af.} quare quadrilaterum .ebgf. supcriiabundat quadri- 
latcrum .af. secundum quantitatem trigonj .elf.i quare si auferatur trigonum .e!f. ex 
quadrilatero .bf., remanebit quadrilaterum .hl. cqualc quadrilatcro .af. Sunt enim et 
trigona .elef. et .e/el. sibi inuicem cqiialia, cum sint super equas bases, et sub eadem 
altitudine. Et quoniam cum cqu:dibus equalia addantur, que proueniuiil sunt equalia. 
Equalia erunt quadrilatera .leh. et .ale. sibi inuicem, ut prcdixinius. Eodcm(]uc modo 
diuidemus in duo equa quadrilatcra similia ({uadrilatcro sequenti .a Aicrf., | quod habet 
formam fulminis, cuius dyanictra minime se se secure possunt: producam primum dya- 
metrum .ifZi.; et inucniam embada trigonurum et .cW.: ijue si equalia inucnero, 

erit utique quadrilaterum .abed. in duo equa diuisum a linea .bd.: que si iii equalia 
fuerint, erit cnibadum unius eorum maius. Esto quidem maius trigoni .cbd. secundum 
quantitatem numeri .e.; protraham quidem a punctu .d. superlatus .cb. cathetum .dz.} 
et ponam superficiem .dz. '\n .bi. cqualcm numero .e.} et copiilalMi rectam .tli. , que 
diuidet quadrilatcruni .abed. in duas portiones cquales, que sunt trigonum .edi., et 
qiiadrilatcruiu .abid.} quod probabitur per en que diximus in prccedeiiti figura. 

Sed si geometrice operari uolumus, copulabo rectam .ac., ut in hac alia cernitur 
figura; et diuidam eam sui>cr punctiiin .e. in duo equa, et copulabo rectam .he. Recta 
uero .be. aut transibit per punctum .d., aut non: transeat primum per punctum .d. 
Dico, quadrilaterum .r/Zic^. diuisum esse in duo equa d linea .r/ A.; quod sic probatur: 
trigona quidem .abe. et .ebc. sibi inuicem sunt c<|ualia, nec non et trigonum .aed. 
cqualc cst trigono .cc</. Vnde si ab cqualibus equalia auferamus, que remanebunt. 
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erunt equalia; ci^o extracto trigouo .aed. cx trigono .aeb.^ ct trigonum xed. ex trigono 
xeh.f remanebunt trigona .abd. ct .cdb. sibi imiicem e(|uatia, ut preUixi. Sed iiou 
transeat recta .eb. per punctum .d.', secabit ergo mmm ex lateribus .ad. ucl .cd.i sccct 
quidem latus .cd. super punctum ct copuletur recta .ed.‘, ct iaceat ,dz. ad .zi. 
sicut ,bz. ad .ze.} et copuletur recta .bi. Dico si fluidem, quadrilaterum .abed. diuisum 
esse in duo equa a linea Mi,\ quod sic probatur. Quoniam trigonum .ezd. ct .biz. 
circa equales angulos, qui ad .s., contraria patiuntur lalcra, lioc est quod sunt mutue 
proportionis, ipsa trigona sibi inuicem sunt cqualia. Est enim sicut .bz. ad .ze.^ ita 
.dz. ad .zi. Comunc adiungatui’ trigonum .cc 2 ., erunt duo trigona .cez. et .biz. cqualia 
trigono sed trigono equale est trigonum .«er/.; ergo trigona .ces. et ./si», 

equalia sunt trigono .enr/.: sunt enim et trigona .ea et .ebc. sibi inuicem e<{UaUa: 
quare si ab equalibus auferantur cqualia , que remaneliunt erunt ecqualia t auferatur 
quidem a trigono .eab. trigonum .ead., ct i trigono .ebc. anferantur trigona .cez. ct 
.13^., remanebunt qnadrilatcrum .abzd., ct trigonum .e r/z. equalia trigono .ci7r.: sed 
trigono .edz. equale est trigonum .biz.‘, quare quadrilaterum .abid. equale est tri- 
gono j .cbi.^ ut predixi. 

Incipit de diuisione fibrarum plurium laterum. 

Si Pexthagosvm c({uilaterum ct cquiangulum ab aliquo angulorum dato in duo equa 
secare desideras, lineam ab ipso angulo super dimidium lateris sibi oppositi protrahe. 
Verbi gratia: sit datum pentbagonura equilatcnim ct cquiangulum .a6cr/c.; ct datus 
angulus sit .a«; super dimidium quidem lateris .cd. lineam .af. jirotrahc. Dico, pentha- 
gonum .abede. diuisum esse in duo equa a linea quod sic probatur: copulabo 
rectas .ac, ct .ad.^ et erunt trigona .abc. ct .aed. sibi inuicem cqualia ct equiangula. 
Sunt enim et trigona .afc. ct .afd. cqualia; (piai-e quadrilaterum .abef. equale esi qua- 
drilatero .aedf.i diuisum est ergo penthagonum .abede. ab angulo .a. dato a linea .af., 
quod o|x)rtcbat facere. Ex boc ergo manifestum est, quod cum in pentbagono equila- 
tero et equiangulo super dimidium cuiuslibet lateris dirigatur linea ad angulum re- 
spicientem ipsum latus, quod ipsa linea diuidet pcritbngonum in duo equa. £t si a 
puncto .g. dato super latus .ab. eundem pciilbagoniim in duo equa diuidere uis, con- 
sidera si punctus .g. erit in medio lateris .ab.'f quia tunc protrahenda erit recta a puncto 
dato .g. ad angulum .d. ; et erit rccla .g</. diuidens penthagonum .abede. in duo 
equa. Et si punctus datus fuerit inter .a.g. puncta, qui sit .h.% ut in secunda cer- 
nitur figura ; tunc diuidam penthagonum a linea ,af. in duo equa, et copulabo re- 
ctam hf. , cui protraham equulistaiitem lineam .ai.; ct copulabo rectam ./ti., que di- 
uidit penthagonum .abede. io duo equa; ijuod sic probatur. Quoniam trigona .hfa. ct 
sunt inter duas equidistantes, ct super eandem Imim .hf. ; ideo sibi inuicem 
.sunt cqualia: si comiinitcr addatur quadrilaterum .kbcf.y erit quadrilaterum .hbci. 
equale quadrilatero .abcf.\ sed quadrilaterum .abcf. est dimidium penthagoni .abcde.\ 
quare et quadrilaterum .hbci. erit dimidium pcntliagunj .abede. Sed non sit pen- 
tbagonum datum e<]uilatcruni et e<]uiangulum, ut penthagonum .abgde.’, ct uolo ipsum 
diuidere in duo equa; producam rectam .eg.; et super dimidium ipsius ponam pun- 
ctum .z., a quo diuidam quadrilaterum «a/^ge. in duo equa a linea .z/.; ct copulabo 
rectam .zd.y que etiam diuidit trigonum .egd. in duo equa: recta quidem .zd. aut csl 


« F»c|tiu» </. .... wtl * SS 

Ln. SO, tl>tSi !>•<■ |4S , tn. 

•-10). 



M. 19 

t U«ti« .eA. .... if>M ]>•(• • ( fnl. 99 
lia. S-1I-. pag. 141, lia- tl-M.'- 




« .»1^. wi . . . . n>|>aUW (caUat » 
<fol. 89 rvc#«. lia. ll-IS t dm. 141, 
lia. 41 — pa|. 144, lia. 4]. 



Digitized by Google 


fol. 

« 4|u« <ii4m «rit pralhi|^»m » {fol. 
89 r#r/«» lia. t'Si pag. 144, Im. 6'10|t 



c |>«rdiif<er« id r«U*> to> 

> (fol. S9 lio. 10, li«17j 
f*;;. 144, lia. 12*18)> 

9 


c tDf<r litai •••• .htAef- > 

((oi. 89 ¥triPt l»o* 18*24 j («ig. 144, 
Ufi. 18-24). 



« corulalUna» .ftf inairccn cqmlU « 

Ifol. »9 Ito. 26, 2i»32j p*g- 144, 

lin. 26-11). 



.DIS? 

in (lircrio rcclc .zi., aut non: esto primum una earum in directo alterius, Ut iu hac 
tertia ccniilur figura: et erit manifestum quo<l linea .i.d. diiiidct penthagonum .abgde. 
in duo equa; rpiod etiam si a puncto .t. dato super rectam .ab. ipsum ]>enthagonum 
diuidere iiis , copiilalio rectam | .td.) et ipsi ponam ei j;quidistantem rectam .ik., et 
copulahilur .tk. •, (jtic etiam diuidet idem penthagonum in duo equa : demonstratio 
est eadem ut supra. Sed non sit recta .zd. in directo ,zi.', copulabo quidem rectam 
.id. •, et ponam ei equidistantem rectam .zl. ; et copulabo rectam .il. •, que etiam 
diuidet ))eiitbag<muni .abgde. in duo equa, rrobatio. llecte quidem .iz. et .zd. diui- 
duiit pcutliagonuui .abgde. in duas ]>nrtioiies equales : et sunt trigona .idz. et 
.idl. sibi inuicem equalia : quibus si addatur quadrilatenim .ibgd., erit penthago- 
num .ihgdl. eqiiale penthagono .ibgdz. , hoc est dimidio penthagoni .abgde. ^ ut 
oportet : et sic secundum hunc nuKlum possumus perducere diuisioiiem super omne 
latus ]ienlbagoni , et ab omni puncto dato super ipsum ; nec non et poterimus in 
plures partes diuidere eum per ea que dicta sunt. Nara si rectam .eg. in tres equas 
partes diuiserimus ; et per puncta sectionum in equas partes diuiseriraus quadrilate- 
rum .abge., et trigonum .egd. j et deinceps processerimus ordine demonstrato, ha- 
bebimus optatum. Lt si penthagonum habuerit formam mitrp , ut penthagonum 
.bedef. , pn)trfdienuis ad rectas angulos super latus .cd. lineam .fa. ; et inuesti- 
gabo embadum quadrilateri .bcaf., nec non et quadrilateri .fade. ; que si inuenero 
esse equalia , erit utique peiuhagoimm .bedef. diuisum in duo equa a linea .af. 
Si autem embada eorum in equalia fuerint, sit maius eorum embadum quadrilateri 
.ae. secundum quantitatem numeri .g.j et ponam superficiem ./«. in .<i 3. equalcm nu- 
mero .g.; et copulabo rectam .f.z.‘, et erit embadum trigoni .faz. quantitas medietatis 
numeri .g.: quare linea .fz. diuidit penthagonum .bedef. in duo quadrilatera equalia, 
que sunt .hezf. et .fzde.', cl hoc fit secundum uulgarem modum. SED si geometrice 
hoc operari uolumus, copulabimus .he., et diuideinus .be. in duo equa super punctum 
. 1 ., ut in hac alia cernitur figura: et diuidemus (|uadrilaterum in duo equa a 

linea ./A.; que si transierit j>er punctum ./. , diuiditur per lineam .fk. penthagonum 
.bedef. in duo equa; tjuia si ex quadratu .beki. auferamus triangulum .bif.-, et i qua- 
drilatero .ikde. auferamus triangulum .ief., reraauebuut quadrilatera .fe. et .fd. sibi 
inuicem equalia. 

Et si recta .ik. secat latus .ef. super punctum ut in hac ultima figura cernitur, 
runam .ml. ad .//. sicut .il. ad .Ik.-, et copulabo rectam .km., que diuidet penthago- 
num .Acr/c/’. in duas sectiones equales, | ([uarum una erit quadrilatenim .niA</c., aliu 
penthagonum .AcA/«/.: probatio : copulabo rectam .if., cl erunt trigona . 1 //. ei .Ar«/. 
sibi inuicem equalia, cum sil jiroportio ./«/. ad .//. sicut .i7. ad ./A.: quare trigonum 
.ife. equale est trigonis .ile. et .klm.: est enim et trigono .ief. equalc trigonum .bif.-, 
quare trigonum .A//, equale est trigonis ./c/. ct .A/w. : unde si a quadrilatero .beki. 
aufeiamus trigonum .A//.; ol a quadrilatero .lAv/c. auferamus triguua .ile. et .klm. , 
remanebunt quadrilatenim .beki. ,ct trigonum .ifl. e<[ualia qimdrilatero .kdem.t est eiiim 
trigonum .klm. equalc trigono . 1 //.; quare penthagonum .bekmf. equale est quadrilatem 
.mkde., ut predixi: quam etiam diuisioiiem perducemus a puncto si copulauerimus 
./A., cl ponemus ,c/. c(|uidLstantem lineam .mn., et copulauerimus ct .sic erunt 
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quadhlalera .bcnf. et .fntie. silii inuiccm rquatia : quod etiam penthagunum si in 
tres equas parte.s diuidcre nolumus, ascidcnius a t|ua(lnlaU*ru .bcnf. tertiam partem 
cum linea .op.; ct a quadrilatero .fnde. secabimus similiter tertiam partem cum linea 
.qd.', et erit pentliagonum . 6 cr/e/. diuisum iii tres equas juirles, quarum una est qua* 
drilatcnim .bepo., secunda perilhagnuum .opdqf.^ tertia trigonum .qde. Ht notandum 
quod si exagoiium diuiderc nolumus , diuideinus i|>sum in duo quadrilatera a linea 
protracta in i{»su, que ponat tria latera eius in unam partem, et rclir|ua tria in aliam; 
et super dimidium ipsius linee [loncmtis punctum, a quo diuidemus utrum<]ue quadri- 
latcrum in duo equa; ut si in exagono .abedef. protraxerimus lineam .ad, , diuidet 
ipsum exaguiium in duo quadrilatera, que sunt .abed. ct .adcf.x unde si super dimi* 
dium linc^ .ae. posueramus punctura .g . ; ct ab ipso protraxerimus rectas diuidenles 
utrumque quudrilaterum in duo equa; ct deinceps immitati fuerimus ea que dicta 
sunt superius, poterimus ipsum cxagotittm cum liiiea una in duo eijua diuiderc; nec 
non et potcrimu.s pennutare sectiones ab omni puncto dato super aliquod ex late* 
ribus eius; nec non, si secundum lioc proccsscrinHts in reliquis figuris plurium laterum, 
poterimus ad notitiam diulsionis ipsarum sauissime pcnietiire. 

IndfHt de dittisione circulorum^ et eorum partium. 

Si CIRCVLVM aliquem in duo equa secare uolumiis, per lineam protractam a puncto 
dato super periferiam eius, aut extra circulum, ipsum punctum cum centro copula; 
ct ip-sam rectam usque ad periferiam ducere studeas; Verbi gratia: | Esto datus cir* 
culus et extra ipsum sit datus punctus .e.,ctsit .2. centrum circulj; copulata 

quidem recta .ez,^ et emissa usque in punctum .g., erit recta .ag. dyameter circulj 

.abgd. Nara dyameter circulj est rccla |>er cculruin ducta : ct in utraque parte |»c- 
riferij lerrainala. Ducitur quidem rccla .ag. per centrum .s. ; ergo dyameter est ,ag.‘, 
quare semicirculus est unaqiicquc portionum .abg. ct .adg.'. diuisus est ergo circu- 
lus .abgd. a recta protracta a puncto .e. dato extra circulum. Et sl infra circulum 
punctus datus fuerit .1., copulabo rectam J2., ct ducam cam in lUramque partem in 
puncta .b.d.', et erit recta Md. dyameter circuli, qui secat circulum .tibgd. similiter 
in duo equa. Et si circulum aliquem in tres partes diuidcre uoluinu.s, cunstitiiemiis 
in ipsum trigonum equilatcrum .a.b.g.y ct centrum circulj sit ct copulabimus rc~ 
Cias . da. db. dg.y que diuideut circulum in tres equas ]>artes, quarum una est 

sector .da b. i secunda est sector .^^g., tertia quoque est sector .dga. Verbi gratia : 

quia equales sunt recte .ab. /:g. grr., cqiiales erunt arcus .ab. bg. ga., f\ma equales 

recte iu cqualibus circulis equales arcus subtendunt. Sunt enim a centro sibi inuicem 
equales rcctc .da.db.dg.; et anguli qui ad sibi inuicem sunt equales: quare se- 
ctiones .e. z./. sibi inuicem sunt equales: diuisus est ergo circulus ./i^g. in tres sectio- 
nes equales , ut oportet. Et si in plures partes ipsum i centro diuidcre uis, in tot 
equales partes periferiam ipsius circulj dtuide, quot partes ex eo facere uolucris; et 
'puncta ip.sarum sectionum cum centro copulare studeas, ct pcrucnies ad optata. 

Si ucro circulum per lineas equidistantes in tria diuiderc uoluoius, boc sine labore 
maximo fieri non posse cognosce; tamen qualiter lioc secundum propinquitatem fjcri 
debeat, demonstrabo. Ponam primum in circulo .abg. re<nam .mg., que sit latus trigoni 
equilatcri cadentis in ipso; quare periferia ,ag. erit tertia pai-s periferi^ totius circulj 
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U6 .DIS? 

-ahg.; ct ponam a ccniro .</. rectam .dh, eipiidistantcm recte -ag-t cl copulabo rectas 
.da.fJg.alf.et.bg., ct erunt trigona ct sibi inuicem etpialia : quibus $1 

addatur augmentum comunc portionem cirtrulj contempta sub recta ct arcu 
erit figura contempta sub rectis .ba. ct .bg., ct arcu cqualis sectovi .da g., qui 
e.st tertia pars circulj; quare figura contenta sub rectis .ba' et .bg., et arcu .ag. tertia 
|>ars est circulj .abg. : cui addatur portio circulj contenta sub recta *bg., et arcu 
f«i.9i r? .bg., erit p4)rlio circulj contenta sub recta .ah., j et perifcria .agb. pliLs terti^ partis 
circulj .abg. secundum quantitatem portionis .bg.i quare iaucniam crabadum portionis 
cun tene ta .sub recta .6^., et periferia .6g.; ct diuidam duplum super rectam .a^., ct 
panini plus ex hoc quod proucnerit minuam cx j>erireria .6^.; et sit illud arcus 
et copulalm rectam .ne., et erit secundum propinquitatem portio .«ge. tertia pars cir- 
culi Deinde super rectam .ne. protraham a ccniro catbclum .rfs., ct perdu* 

cam eam in .i., ct sit recta .di. equalis rcclj .dz.', et per punctura .i. protraham rectam 
.tb. equidistantem recte .ae. ; et erit portio .tkl. cqualls portioni .abe. Reliquum 
ucit), quod continetur .sub rectis .ne. ct .tk., et arcubus .A'e. et. n/.y erit alia tertia 
}>ais; qutMi sic probatur. Ducam i punctu .e. super liucam cathetum .ec.; et sit 
illud quod proucnit ex diuisiune dupli embadi portionis in rectam .ab.; ct co* 
putabitur recta ct erit trigonum .a /^e. equulis portionis circulj .ilrg.: quare cum 
auferatur trigonum Mbc. cx circulj portione .agb., remanebit portio .aeg. tertia pai*» 
circulj .abg.’. et quia recte ct .ne. cquidistantes sunt* et equaliter distant a centro, 
sibi inuicem crpiules sunt. Et quoniam equalis est recta ,tk. recte Me., i)>sc duc rcctc 
ab eodem cirtmlo equales sectiones aufmiiit , ut in tertio libro evclidis panditur : 
equalis est ergo portio .fA'/. portioni .neg.; quare tertia pars est sectio .^X.7. ; residuum 
ucro quod continetur iiiter cquidistantes .tk. ct .ae. rcclas, et arcus ,ek. ct .at. erit re- 
liqua tertia pars, ut oportet. Et ut hcc prontius habemitur, quam subtilius potui, in- 



ucstigaui proportionem reet^ . 4 / 5 . ad semidyametrum circulj: ct inueni, eam esse secun- 
dum propinquitatem sicut .9. ad. 34 .: unde cum aliquem circulum iu tres e<|uas partes 
cum cquidistautilms rectis diuidere uoluerimus. dyaiiietrum circulj inaeiiirc studebimus; 
ct ciu.s medietas in proportione dicta, cum ab ulraquc parte circulj centri diuisa fuerit, 
et per sectiones proportionum rectas ad rectos augulos duxerimus, diuidemus utique 
circulum in tre.s c<|aa.s partes. 

Similiter si circulum .abgde. in qualuor equa.s partes diuidere uolumus, dyaraetros 
.az. ct .ge. super centrum circulj .c. ad rectos angulos secare faciam; deinde semidya- 
metrum .cz. super punctum X-. diuidam; clsit proportio .ck. ad mz. .sicut .flit. ad .isti.: 
ct ponam rectam .cl. e«|ualem rcctc .cA%; ct per puncta ,l.k. producam rectas .bh. ct 
secantes dyametrum .az. ad angulos rectos, erit unusquisque semicirculorum se- 
cundum propinquitatem diuisus in duo cijua. Et .si inter duas cquidistantes a dato cir- 
culo cuius centrum sit .d., datam partem, que sit tertia, auferre uolumiLS, }>onam 

rectam .ab. latus trianguli c({uiialeii cadentis in circulo .abg. ; ct per centrum .d. 
ponam ci equidistantem rectam .dg., cl copulabo rectam .bg.', cl diuidam {>eriferiam 
.ab. iii duo ci}ua super punctum .e., et protraham rectam .ez. equidistantem rcctc 
.bg. Dico quod figura contencta sub rectis .bg. et mz., ct arcubus .eb. ct .gz. tertia 
pars csl circulj Mbg. crobatio: protraham rectas .</«. cl .db. ct Mg.’, ct erunt trigona 
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>gab. et .(//1^. Cijualla: quihus cum m comunc uilditur portiu erit figura con> 

tciicta $ub rectis .ga. cl •gb.f et arru .aeb. cqualLs sectori .daeb.t qui est tertia 
pars circulj .abg.; ergo figura coiilencla subrectis .ga. et .gb.t et arcu .aeb. est tertia 
pars circulj .abg.t et quia recte .bg. et .ez. c<|ukUslantcs sunt, erunt arcus .eb. et .gz. 
equales. $etl arcui .eb. equalis est aiTUs .ne.‘, ergo et arcus .ne. cqualis est arcui .gs.: 
comune addatur arcus .bg.^ erit quidem arcus .nebg. equalis arcui .ebgz.', quare porlio 
drculj .ezgb. equalis est portioni circulj comiiniter auferatur portio coutencta 

sub 1'ecta .bg.^ti ai'cu .gb.^ remanebit figura contcncta sub mtis .gb. et .ez., et 
arcubus .be, et .gz. equalis tertie parti circulj , scilicet figure coutende sub rectis 
.ga. ct .gb. , et arcu .aeb. ; quod oportebat ostendere. OsTcndam rursus quomodo 
auferatur a circulo dato qualiscunque pars data per circulum equidistantem ei. Sit 
datus circulus super centrum .e., uolu a circulo .abed. auferre partem datam, 

que sit tertia per circulum equidistantem ci : protraham dyaroetrum .(tg.y et ponam 
quadratum liiic^ .ae. triplum quadrati iinep .ez.; et centro quidem .e. spatio .ez. 
circinabo circulum .zit. Dico : a dato circulo .abed, secta est tertia eius, que est 
circulus .zit. Probatio. Quoniam .ca. recta dimidium est dyametri .ag. , erit qua- 
dratum dyametri .ag. quadruplum ex quadrato line^ .ae. : propter eandem ergo et 
quadratum linc| .zt. est quadruplum quadrati lincg .ez.; quare est sicut quadratum 
line^ .ea. ad quadratum line^ .ez., ita quadnilum dyametri .ag. ad quadratura dya- 
melri .tz. : sed sicut quadratum dyametri .ag. ad quadratum dyametri .tz., ita cir- 
culus .abed. ad circulum .zit.'. sunt enim circulj ad se inuicem sicuti ad rpiadrata 
dyametrorum; ut in duodecimo eycudis monstratum est; quai-c erit sicut quadratum 
linep .ea. \ ad quadratum line^ .ez., ita circulus .abed. ad circulum .zit. : est enim 
quadratura line^ .ea. triplum quadrati line^ .ez.; quare circulus .abed. triplus est 
circulj .zit.', ct sunt amliu circulj equidistantes, cum unum habeant centrum. Secta est 
cigo a circulo tertia eius ]>ars ])er circulum .zit. equidistantem ci; quod opor- 

tebat facere. 

Incipit De diuisione poriionwn circulorum. 

Si sexicircvlvn .abg. in duo equa secare uis; diuide rectam .ag. in duo equa super 
punctum cl a puncto.^, ad rectos angulos rectam protrahe .db. Dico, diuisum 
c&sc semicirculum .ahg. in duo equa a recta .db. Probatio: productis rectis .ba. ct .bg., 
erunt trigona .bdg, ct .bda. sibi inuicem equalis; est enim latus lateri .dg. 
cquale: et in corauni iacet recta .bd.', nec non et anguli ad .d. sunt recti; quare recta 
.hg. equalis est recte .ba.\ equales ucro recte equales sectiones aufemnt; quare sectio 
.bg. sectioni .ba. cqualis est. Sunt et trigona .bdg. ct .bda. cqualia; quare sectio .bdai. 
sectioni .bdge. est cqualis : diuisum est ergo semicirculum .abgd. in duo equa; quod 
oportebat facere. Et si ipsum cum recta equidb^nte basi .ag. diuiderc uis; semidya- 
metrum .bd. super punctum .z. diuide: ct sit .dz. ad ,zb. sicut .sn. ad .! 5 ts.: et per 
punctum .z. protrahe rectam .ei., que diuidet similiter semicirculum .abg. in duo equa; 
que habentur ex hU que diximus in diuisione circulj in quatuor partes. 

Et si jmrtio circuli, siue sit minor, siue maior semicirculo, in duo equa diuidere uis, 
simili moilo super dimidium cord| eius sagittam protrahe : uerbi gratia : sit data 
portio maior semicirculo abg.‘, ct super dimidium cord^ ipsius sagittam .da. pro- 
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148 .DIS? 

trahe: et erit portio circuli equalis portioni ^ndg.’f quod probabitur per ea que 

dicta sunt in .semicirculo: et si a puncto .d. ad rectos angulos protraxerimus rectam 
.dc. super cordam diuidetiir utique in duo equa portio circuli Mcg.y que est 
minor semicirculo. Bvasvs st semicirculum .abc. in tria equa diuidere uU« rectam J>c. 
in duo equa partire super punctum deinde arcum Mac. in tria equa diuide super 
puncta .a.g.\ et copulabis rectas .da. dg.^ que diuident semicirculum .ahc> in tres equas 
sectiones. Probatio. Ouoniam semicirculus est portio .abc.y erit utique punctus .d. cen- 
trum circuli, cuius medietas est semicirculus quare recte .db. da.dg.de* .sibi 

inuicem .stmt equales: ct quia arcus Ma. et ,ag. et .gc. sibi inuicem ctptales sunt, erit 
sector una queque figurarum contentarum sub duabus retiis, | ct arcu prcdictis; 
quare cum sub eqiialibus rectis, cl sub cqualibus arcubus siiil, ipsos sectores sibi inuicem 
equales esse nccesse est: diuisus csl ergo semicirculus in tres seclorc-s ccjuale.s, que .sunt 
.dab.j et .dag.^ ct .dgc.; quod oportebat facere. Kt si figuram aliquam contendam 
snb duabus rectis, ct arcu |>crifene in duo equa diuidere uis, ut trigonum .abdg. , 
cuius duo latera .ab. et .ag. sunt recta ; reliquum nero latus .bdg. sit arcus circuli. 
Copulaln» primum rectam .bg., H diuidam ipsam iii duo equa super punctum .e., a 
quo priitrabaro rectam .ae.} deinde .5 U|kt redam Mg.j ct d dato puncto io ifxsam .e. 
pmlraham ad rectos angulos redam .ed. Recte .ae* ct .ed. aut sunt in directo sibi in- 
uicem, aut non: si fuennt in directo, diuisa erii ligura .abdg. in duo equa d linea .ad.^ 
cum recta .ae. diuidat redilineum trigonum .abg. in duo equa; et reda .ed. diuidat 
portionem ciiruli .hdg. in duo equa. Sm non .sil in directo recta .ed. recte .ea.^ ut in 
hac alia cernitur fonnula. Copulabo tunc rectam .ad.-, ct per punctum ,e. protraham 
rectam .ei. equidistantem recte ,ad.‘, ct copulabo redam .ai., que diuidet totam figu- 
ram .abdg. in duo equa. Pmlialio. Quoniam recte .ad. et .ei. equidistantes sunt, ct in 
eis sunt tiigona .dai. ct .dea.., super ha.sim .da. ij»sa trigona sibi inuicem cqualia sunt: 
quibus addita in comuni ftgura contencta sub rectis .ab. et .ne/., et arcu .db.yCnl fi- 
gura contencta sub rectis .di. et .ia. ct .ab., et arcu .db,, equalis figure contende sub 
rectis .de. ct .ea. cl .ab.yti arcu .^r/.;quc ligura amliiiel dimidium trianguli .abdg.^ ut 
o|K)rtchat facere. 

E.rfdicit distinctio quarta de diuisionc camporum inter consortes. 

Incipit quinta de radicibus cubicis inueniendis . 

Cvx Stcundum promUsa in Imius operis principio dc radicibus cubicis oporteat mc 
tractare, de quilms in libro abbaci tractatum in.serui S|>etialeni : duxi eundem presen- 
tialiter rescribendum, ut conliiiuatis distiiictiouibus suprascriptis ad finem eiusdem 
operis possim facilius peruenire. 

CvBvs quidem numerus est, qui .sui^it ex miiUiplicalionc trium cqualium numeronim, 
nel ex aliquo quadrato numero in suam radicem ducto. Vl .8. et . 27 ., nam .8. surgunt ex 
multiplicatione de .2. in .2. duct.i in .2., uel ex multiplicatione quaternarij in suam ra- 
dicem, scilicet in ct it surgunt ex tribus ternarijs, uel ex nouenario ducto in .suam 
radicem, que est . 3 . Xam radix cubica octunarij est . 2 .; et radix cubi(^ dc . 27 . ct . 3 .; et 
sic iiitelligas dc reliipiis cubis numeris, et eorum i'adicii>tis: reliqui autem numeri, qui 
I. rf cubi non sunt, radices! cubi('as in numeris babere noii possunt: unde radicc-S ipsorum 
cubicc dicuntur surde. Nam qualiter secundum pmpimjuitatcm radix cubica cuiusuls nu- 
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meri rrpcnri ualcat, demonstrabo. Sed primum» unde modus reperiendi has radices pro* 
cedat» uulo prescntialitcr demonstrare. Cvm itaque linea ditiisa in duas ftarles fuerit: 
erunt cubi ipsarum portionum cum triplo multiplicationis quadrati unius cuiusque sectio- 
nis in alia ef|ualcs cubo totius liiie^. Verbi gratia: sil linea Mb. ut libet diuisa super 
punctum .g. Dico, cubos portionum .ag, ct .gb. cum triplo quadrati portionis .ag. in 
-gb.f el cum triplo quadrati portionis .bg. in ,ga. equales esse cubo totius line^ .ab.’f 
qmKl uideatur in numeris: sit tota .ab, 5.; ct .ag. sit .3.» remanebit .gb. .s.; quarum 
portionum cubi sunt .S7. ct .8.: quibus insimul iunctis faciunt .35.; ct ex triplo quadrati 
de 3 in t ueniunt .54.; el ex triplo quadrati de .i. in .3. ueniunt .39.; ctsic habentur in 
summa .125., scilicet cubus quinarij» scilicet line^ ,ab. Nam .5. est radix cubica de .135.; 
quia ductis s. in se faciunt .35.; quibus ductis in .5. faciunt .115. El cum super hanc dif* 
finitionem diutius cogitarem: inucni hunc nwMlum repperiendi radices» .secundum quod iu* 
ferius cxplicaiM). Sed primum uolo demonstrare quomodo sccumlum hanc difliiiilionem 
debeat quilibet numerus cubicari, ut si tiis cubteare .13., accipe cubum de . 10 .» ct cubum 
de .3., in quibus poriiunibus sint .is. diuisa, eruut .l0(is.; super que adde triplum qua- 
drati de 10 ductum in .3., ct triplum quadrati de .3. ductum in .10.» scilicet coo et I30, 
erunt in summa .1739.» que sunt cubus dc .is.: ct .sic pole-s operari in cubicatione cutusr|uc 
uLs numeri. Viidc reueitaturad inuentienem radicum cubicarum quorumlibet numero- 
nim. Sed primum sciendum est» qui sunt numeri cubi, qui iiunt a numeris primi gra- 
dus. Nam cubus unitatis est . 1 ., binarij .8., ternarij .37.» quaternarij .64., quinari) .135., 
sexnari) iio.» septenari) .343.,optnnarij .513., noucnarij .720.» ct cubus itaque decenari) 
. 1000 .; quibus per oidinem coitlctenus cognitis; scias quod radix cubica numerorum unius 
et duarum et li iiim liguranim est una figura; quattuor ueru figurarum ct quinque et sex 
radix cubica est nuinenis duarum figurarum. Septem autem figurarum ct otto et notiem 
radix est numerus trium figurarum: el sic .semper deinceps crescendo iinam»iiel duas»uel 
trc.s figura.s munero in eius radice crescet un.i figurn tantum: his itaque intellectis» opor- 
tet docere qualiter inuenialur differentia, que est inter aliquem | ciibuiq numerum, ct 
suum seijuentcm; multiplicabis itaque radicem unius per radicem alterius; ct quod pro- 
ucneritf triplicabis, el summe addes .i., qtiml prmienit ex cubicatione unitatis» in qua 
radix maioris cubi superhabundat radicem minoris; verbi gratia: uolo scire qiianluni ad- 
dit cubus» qui fit a .3., super cubum qui fit a .3. : multiplicationem itaque de .8. in .3. 
triplica» erunt .18.; quibus adde .1., erunt .19. pro dUrerentia qucsila: que .19., si addan- 
tur super cubum» qui fit a binario, scilicet su|ier .8., ueiiicnt .37., .si'ilicet cubus» qui fil 
a ternario: liis esplicatis» ut inuenialur radix de .47.. secundum propinquitatem accipe 
maiorem radicem» qnam hahent .47. in integris, ct est .3.; quorum cubum, scilicet .17., 
extrahe dc .47., remanent . 10 .; ergo radix cubica dc .47. csl .3., el remanent .30. Que .3. 
sit linea .ab.’, ct proportionabis .10. ad differentiam» que est inter cubum» qui fil a .3., 
ct nibum, qui fit a .4.; quam differentiam inucnies ex triplo multiplicationis dc .3. in .1.» 
uno addito» iicl extractione . 37 . de . 94 .; que differentia est .37.; ex quibus . 30 . .sunt plus 
medietate: quare adde J sujier lineam .ab., silquc .bg.; ct inuenialur cubus numeri .ag.; 
qui sic inucnictur: cubicaho sectiones .ab. ct.bg., cnuil \ 87;quibus Rujjeraddam triplum 
quadrati uuroeri .ab. in .bg., nec non et triplum quadrati numeri .g^.in.^a.,hoc est i 13 
ct } 1 , erunt 1 42 ; quibus usque in .47. desunt { 4 ; ergo radix cubica de 47 est i 3, et su- 
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toO .DIS" 

|)crhal»umlat ^ 4; que etiam proportioiiabis aci numerum, qui uenit cx triplo .ag. in .4.« 
que sunt radix .sequetUU cubi; qui numerus .42.; ex quibus predicta ^4 sunt quasi dc> 
cima pai-s: quare adde tiumcro .bg. que sit ^gd>', cuius cubu.s, qui est cum triplo 
quadrati ducto ia .gd.t scilicet cum |-^3, nec nuu et cum triplo quadrati .g<i. ducto 
in .g«., scilicet cum extrahe de J 4, remanebunt que .sunt radix cul>ica 

de 47 est I 3) scilicet | 3, et remanet inde parum plus j unius integri: quam tertiam si 
prupurtioiiaueris ad uumeriun, qui peruenil ex triplo .ati. in .4.| pmpius nimirum ad radi- 
cem do 47 deucnies. Item si uis inucnirc radicem cubicam de ooo. lam scis quia radix eorum 
quam habent in integrum, cum sint numerus tertij gradus, est una figura tantum; quam 
accipe, et csl . 9 ., quonim cubus est . 720 .: quibus extractis ex .990., i'emancnt .471.; et in- 
ueiiies differentiam, que est a cubo noucnarij in cubo dccenarij; que difierentia est .271.: 
projH>r(i(>nurc ergo | rcvsidua . 171 . cum .271., ueniuiit parum minus de quarum duanim 
tertiarum cubum, scilicet extrahe de .171., remanebunt ~ 170.: deinde multiplica tri- 
plum quadrati de .9., scilicet .243 per hoc est accipe | dc 243, erunt .162.; que extrahe 
de 170., remanent ^ 2.: deinde acri[>c quadratum dc | , erunt quas triplica, ucniet 
\ 1 ; quem numerum multiplica per . 9 ., ueiiicnt .it.; que cum non possint extrahi de 
^ 8., extrahes ^ 8 dc 12 ., remanent ^ 3 .: diminuta ergo radix dc .900. e-st 1 9, et desunt 
inde /f 3., hoc est cubus dc J 9 est ^ 903 .: que inucnies si dc { 9 facies tcrtia.s, scilicet 
29., ct cubiraucris .29., et eorum cubum per 27. diulseri.s, scilicet per cubum ternarij. 
Et sic propius ad radicem de .900. ueuire uls, mulliplii'a | 9 per 10 ; ct quod pituiencrit, 
triplica; ucl triplum dc | 0 per 10 . mnitiplica, exibunt . 290 .; in quibus diuide 3 ; ct 
quod proueneril abicc de | 9, ct habebis propositum. Rvssvs si uis iiiuciiirc radicem 
dc 2345., iam scis quia radix eorum, quam habent in integrum, est numerus duarum fi- 
gurarufii: quare ultima figura ipsius radicis ponenda est sub secundo gradu ; nam que 
figura ipsa e.ssc del>cat, indicalx). Relinque itaque ex 2345 tres figuras, que faciunt ter- 
tium: et secundum: ct primum gradum, remanent . 2 .; ex quibus acci|>e maiorem radi- 
cem, quam habent in integrum, que est . 1 . , et remanent . 1 .; quam radicem, scilicet . 1 ., 
pones sub .4.; et pn> uno, quod remanet, pone . 1 . super . 1 .; cl copulabis ipsum cum 
.345., erunt .1345.; et sic pro radice dc .2345. habentur . 10 ., scilicet 1. in .sccuiido gradu, 
rcmaticnt .1345.; pro quibus antepositum . 1 . oportet ponere talem figuram sub . 5 .; que 
multiplicata per triplum quadrati j>osit^ figurp sub . 4 ., nec non ct multiplicata eadem 
posita figura per triplum quadrati ponend^ figur^: etiam ct cubicata ipsa ponenda fi- 
gura; ct hcc omnia extracta cum fuerint dc .1345., nuii remaneat inde ultra triplum mul- 
tiplicationis totias inuenclg radicis in numemm sequentem in ordine numerorum. Quam 
figuram inuenire noii jioteiis nisi cx u.sitato arbitri<i; erit enim ijxsa figura . 3 ., que po- 
sita sub . 5 ., triplicabis quadratum positg figurg, erant .3., que pones sub tertio gradu; 
quia cum multiplicatur secundus gradus in sc, tertium gradum facit; et multiplicabis 
posita .3. sub . 5 . per |>o$ita . 3 . sub .3., erant . 0 .; que exlrabe cx copulatione de . 1 . po- 
sito .super . 1 . cum sequentibus . 3 ., scilicet dc . 13 ., remanebunt .4., que pone super . 3 . 
tertij gradus; et triplicabis quadratum positorum trium sub . 5 ., erunt .27., que pones 
sub secundo et primo gradu; quia cum primus gradus multiplicat se ipsum, primum 
gradum facit, ucl terminationem in i|)So, raulliplirabis i|tsa .27. ;>er . 1 . positum sub . 4 ., | 
ct extrahes ipsam multiplicationem cx copulatione quutcniarij positi sujier .3., et se- 
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qucutis quatemniij, scilicet de .44., remanent .17. super ipsa .44.; que copulabis cum .s. 
pnmi gradus, crmit .175.; de quibus extnihe cubum temarij positi sub .5., sdlicet .S7., 
remanebunt .148., que nun excedunt triplum multiplicationis radicis inucnct|, scilicet de 
.13. in numerum sibi sei]ueiilcni, scilicet in.u.: ergo radix cubica de .S345. est .13., et 
remanent .148.: accipe ergo triplum mulliplicntionis de .13. in .14., et addc.l., erunt 
.547.: ex quibus 148. sunt parum amplius quartg partis. Quare adde ^ inuenctg radici, 
emut y 13.: cxtralic ergo cubicaiioncra de scilicet ^ ex i48., remanent 147.; et 
accipe triplum quadrati de 13, cnint .507.; que multiplica per uenient | 12C; que 
extrahe de |J 147., remanent iJ*!- Item accijMj triplum quadrati de scilicet n > 
multiplica eas per 13., uenient i.; que extrahe de ^l» remHiient Hio.: et sic piti 
nidice de 3345. liubcntur ( 13., et superliabuiidat ex eis 18.: quare multiplica triplum 
de \ 13. pci- pnmum se<|uentcm numerum, scilicet per .M., erunt -- 556.: in quibus di- 
uide II 18., exibit circa » ; qua addita cum 1 13, reddent I3. pro qticsiu radice; et 
sic studeas facere iu similibus. 

Et si radicem cubicam de sotho. habere desideras; lam scis per ea que dicta sunt 
quit radix eurum est numcixis duarum figurainim. Quare dimissis tribus primis liguris, 
radicem reliquarum, scilicet de .56. accipe, eritque .3., et remanent .39.: pone igitur .3. 
sub secundo gradu, et 39 super .50.; et triplica quadratum positi teiuarij, erunt .37., 
que ]H)ne sub quarto et tertio gradu; quia cum secunda figura multiplicatur io se , 
facit tenium gradum, uel terminantem in ipso : et studeas antepositum ternarium po> 
nere talem figuram que, cum multiplicata fuerit per .37., que sunt in quarto et tertio 
gradu; et ijisa multiplicatione extracta de .397., scilicet ex multiplicatione predictorum 
.39. et $ei|uentium .7., remaneat inde numerus qui, cum copulatus fuerit cum sequenti 
figura, scilicet cum .8., possis ex ipsa copulatione extrahere multiplicationem tripli qua- 
drati |H>iiciidg figurg iu .3. , scilicet in ])u$itam figuram ; et remaneat inde numerus 
qui, cum copulatus fuerit cum .9. primj gradus, ualcas inde extrahere cubum ipsius po- 
nendg figurg; et non remaneat inde ultra triplum multiplicationis totius radicis inucnctg 
in numemm sequentem. Et hanc considerationem habeas in omnj ponenda figura; eritque 
illa figura .8.; qua posita sub primo gradu, multiplicalils eam per 37., hoc est primo 
per .3., et postea per 7. Nam ex duclU .8. in .8. uejuiunt . 16 .; (piilnis extractis de .39., 
remanent .13. super ipsis; et ex ductis .8. in .7., ucniunt .56.; quibus extractis de .137., 
remanent .81. .super ijisis : post liec multiplica .8. io se, erunt .64. ternunanlia in primo 
gradu ; que triplica , erunt .198 .similiter termiiiatilia in primo gradu : quare pones 
ea su)>cr suos gradus, scilicet sub tertio, et secundo, et primo; et multiplica ultimam 
figuram de .193. per .3. positu sub secundo gradu, facient .3. in quarto gradu: quare 
extrahe eadem .8., scilicet ex ultima figura de .81., remanent .5. suj»cr .8.; et multi- 
plica sequentem figuram de .193., scilicet .9. |»cr eadem . 3 ., erunt .37. terminantia in 
tertio gradu; quia cum secundus gradus multiplicat secundum, tertium gradum facit: 
quare extrahe . 37 .de .51., que sunt in tertio gradu, remanent in eisdem gradibus .34.; 
quibus copulatis cum .8. sc<]ucntibus, erunt .848.; ex quibus extrahe multiplicalioiicm 
figurg primi gradus de .198. in .3. prcdicta, remanebunt . 343 .: <|uibus copulatis cum 
.9., erunt .3439.: ex quibus exlralic cubum octonarij, scilicet .512., remanebunt . 1917 . 
\ el aliter multiplica .8. in se, erunt .64.; que pone sub secundo, et primo gradu; mul- 
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tiplicans .6. |H'r .8.» ct extrahens de remanent .194. super ipsis .142.; quibus copu- 
latis cum .0. sequciitibu.s, faciunt .1919.; ex quibus extrahe multiplicatiunem primg fi* 
iit >8., sinliccl .3t.f remanehuiit similiter .1917.« que supeHiabundant triplum 

multiplicationis de .3B. iu .39. Krgo radix cuhica dc .50789. est .38.« et remmiehunl inde 
.1017.; quod residuum addit • su{>er predicta .38.« et parum amplius. 

Rvqsvs si uis inuenire nidicem de 4S07»9.« dlulsls piimis irihus iiguri.s, radicem reli- 
quaium trium, scilicet de 450.« que est .7., pone .suh secundo gnidii; et residuum« t[uod 
est .113.« pone sujKT eis; et triplum quadrati dc .7.« scilicet .147.« pone ita ut sint ter- 
minantia suh tertio gradu ; et studeas inuenire figuram, que poiiernla est suh primo 
gradu ante {Hisila .7. per modum demon.stratum; eritque .7., qii.'mi |M>ne suh primo gradu: 
et multiplica ea per. l. de 147. « erunt .7.; que extrahe ex .ii.«que sunt sii{>er .45.« re- 
manent .4. su{>er qiuulum gradum; que copula cum .3. se«|uentiim$, faciunt .43.; de^qui- 
hus tolle mullipUcalionem eoruradem .7. in .4. dc .147.« rcmanehuiil .n. super .43.; qui- 
bus copulatis cum .7., erunt .157.; cx quibus tolle niulliplicationem eorumdem .7. primi 
gradus in .7. « que sunt in .47.« remaiiehunt .los. super .157.: deinde tripla quadratum se- 
ptenarij primi gradus, erunt .147. terminanlia in primo gradu; que ordinate |>er suas 
dilTeixMitias per .7.« que sunt posita sub secundo gradu « secundum qtiml in diuisione 
numcionim docuimus, multiplica. Nam cx uno ducto in . 7 . ueniunt .7.; quibus extractis 
r«i. »4 -tri,. de .10. remanent .3. | super .0.; ct cx .4. ductis iii .7. ueniunt .28.; quibus extractis de 3» 
remanent .10. super .38.; et cx ductis .7. in .7. ueniunt .49.; quibus extractis dc .I08. 
raniancnt .59. super tertium et sccittiduni gradum; quibus copulatis cum .9. primi gradus 
faciunt .599.; ex quibus extrahe cubum scptciiari), scilicet .343.« remanent .850.; et sic 
radix inuencta est .77.« et remanent .256. 

Aublc si uis inuenire radicem de 9876513.« dititsls siipiidem tribus piimis figuris, re- 
manent .9876.; quibus pasitis iu aliam partem, eorum radicem inuenias ordine demon- 
• «fs. |K>«.« ... «t HtnSM > { M- 95 strato, eiit .81., et remanebunt inde C15.: woiic ergo . 21 . sub tertio et secundo gradu: 

cum radix septem figurarum sit numerus figurarum trium; et remanentia .615. pone su- 

per .876., ut bic ostenditur; et tripla quadratum dc .21., cnmt .1323., que ponenda sunt 
^ g 2 terminantia in tertio gradu, in quo terminatur multiplicatio unitatis in se, que {lo- 

0 3 sitn est sub secundo gradu : quibus ita positis cadit ultima figura eorum sub sexto 

2 9 7 9 gradu ; deinde pone .4. ante . 21 .; que figura inueiiilur cx magisterio sujierius dcinon- 

6 1 S36 strato; et multiplicabis ipsa 4 per unamquamque figuram ordinate de .1323.; et incipies 

9 8 7 6 5 4 3 cxtralierc .6.« que sunt super sextum gradum; quia cum primus gradus sextum multi- 

* * * plicat, sextum gradum facit : ergo multiplicabis .4. peri, et extrahes dc .6., reixianc- 

* bunt .2. super .6.; et .4. per 3« el extrahes dc .21., remaiiebuiit .9. super . 1 .; et 4 per 

1 2 , cl extrahes dc 93., reinaiiclmiil .87. super quintum, el quartum gradum; et 4 per 3 , 

et extrahes dc .875., remanebunt 863. super quintum, ct quartum, el tertium gradum : 
deinde accipe triplum quadrati de .4., scilicet .48.« et pone sub secundo, cl primo gradu; 
ct multiplicabis .4. cx ipsis .48. (ler 2. de 21 positis in radice, erunt 8., que extrahenda 
sunt dc numero terminante in quarto gradu, scilicet dc 86.; quia cum secundus gradus 
multiplicat tertium, quartum gradum facit, remanebunt .78. ex ipsis .86. super quintum, 
ct quartum gradum: ct eadem . 4 . multiplicabis per . 1 . dc . 11 ., erunt .4., que cxtraliend.i 
sunt de numero lorminaiilc in tertio gradu, scilicet dc .783.; quia cum secundus gradus 
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secundum multiplicat, tertium gradum facit, remanebunt . 779 . super (piintum, et quar- 
tum , et tertium gradum. Deinde multiplicanda sunt .8., (]uc restant de . 48 ., gradatini 
per eadem .jt.;crgo multiplicabis .8. per .s., erunt . 16 ., que extrahes de numero leimi- 
nante in tertio gradu; quia cum primus gradus multiplicat tertium, tertium gradum 
facit, remanebunt . 783 . super quintum, et quartum, et tertium gmdum; et 8 per t. faciunt 
8, que exlrabcs de numero terminante in secundo, scilicet de . 7634 .; quia cum primus 
gradas multiplicat secundum, secundum gradum facit, remanebunt inde . 7626 . [super 
quintum, et quartum, et tertium, et secundum giadum; que copula cum . 3 ., que sunt 
in primo giiidu, erunt . 76263 .; de quibus extrahe cubum de . 4 ., .scilicet 64 ., remanebunt 
. 76190 . super radicem inueuctam, que est . 214 . Eiulem modo .si radicem alicuius numeri 
octo, ucl noucm bgurarum reperire uis; relictis primis liguris: radicem reliquarum per 
demonstratum modum inucnirc studeas; et de inde, copulato residuo earum cum tribus 
dimissis figuris, facies secundum quod minio fecimus, et inucuies quesitum. Si deus 
uoluerit: eademque uia et ordine poteiis operari in reperiendis radicibus cubicis nu* 
merorum decem, ucl plurium figurarum. 

Cv8 inter unitatem, et numerum aliquem duo numeri in proportione continua eo* 
ciderint, primus eorum radix cubica ultimi numeri es.se in Geumelria monstratur aperte. 
Vnde si geometrice radicem cubicam alicuius numeri inueuirc uoiumus, oportet nos 
uli modis antiquorum, per quos docetur ponere inter duas quantitates datas alias duas 
quaiitilatc.s ; ita ut omnes quatuor quantitates sint in proportione una : et qiiamuis 
hoc facili operari non ]>o.ssit; tamen, qualiter hoc fieri debeat, iudicemus. Sint duc date 
quantitates j;. et ./. Volumus inter .e. et -f. quanlitatcs duas in continua projKirtiunc 
jKmcre; et .sit maior quam .e. ron.im siipiidem circulum cuiii.s dyameter .ng. 

sit equali-s quantitati ,f.\ et ponam m circulo Mbgi/. lineam .gt/. ci|ualem quantitati 
.e.; et intelligam super semiciix^ulum scmiculunnam esse orthogonalitcr erectam, 
cuius semirotunditas cadat super arcus Mt/g. : quare dyamctcr basis columng cadet 
.super dyamclrum Mg.; et cius termini erunt super puncta .a, et ,g.: et tunc erigetur 
super .ag. superficies plana semicolumng orthogonalitcr; et in ipsa circinabo semicir- 
culum ./leg., cuius superficies orlbt^otialilcr erecta est suj>cr superficiem circulj .abgd.; 
et a puncto .a. protraham rectam .az. faciens angulum rectum super rectam ,ga. , et 
faciam eam concurrere cum linea .gti. iti punctum .z.; et mouebo semicirculum .aeg. 
ei parte .iz.; el rcuuluam trigonum .zag. super rectam .og., que sit immobilis in re* 
uolutione sua; el coramouebo semicirculum ./reg., stabit immobiliter punctos .g.; et 
hoc faciam donec arcus .neg. concurrat cum linea .gz. in superficie columng iii puncto 
.h.} et erit Ume dyameter semicirculj >aeg, recta .gta,: el copiilalHi rectam Jit. ca- 
dens orthogonalitcr super superficiem columng super arcum et copulabo rectam 

deinde intelligam, arcum .dkh. signatum es.se a puncto cura rcuoluitur trian- 

gulus .zaig.y et cadit punctus .d. .super punctum .h. in rcuolutione sua; et copulatio 
rectam .g/i., et si|gnabo punctum ./., ubi recta .g/i. occonil arcui .d.k.b.’p et ducam J.m. 
rectam, que cadit ortlingonaliler super circulum .ahgd.\ et protraham rectam.//.: et 
quoniam in semicirculo .bkd. protracta est recta Jm. ortliogonaliter super dyametrum 
cius .bd.^ erit su|>crfjcies .bm. in.m^. cquails eius quod a recta .Im. Sed sujiernciei .bm. 
in .md. cquatur superficies .g.m. in .oj/., cum recte .db. et .g/. scccnt se in circulo 
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.abgii.; quare an«ulus .git. est rcclu.s. Est enim et augiilu.s .gih. rcelus, cum recta 
.ht. sit in superficie rolumng. Kt qnuniam scmicirrutus est arcus .geha.y eiit et an- 
gulus .g/(i (3. rectus: similiter et angulus est rectus; orlliogonia ei^o sunt trigona 

.g/ifi.yCt .gth.fQt .git.., et .gw/., et liahcnl unum angulum coniiincin, eum uiciclicet 
(}ui .suh Jgrn. ; erga i|>$a Irigniia sibi inuicem .sunt .similia: et lial>rnt circa comunem 
angulum latera proportionalia; quare c.st sicut ad .g/i., ita recta .Ag. ad .g/.yCt 
.tg. ad -g/*t et .Ig. ad .gm.: posite quidem sunt tres recte continue jiroportionales inter 
redas .gm. ol .ga.y que sunt .gl.gt. gli. luter redas qumpie ,gl. et .ga. cadunt duc 
recte .gt. et .gh. in proportione continua. Sed .g/. recte equulis est reda .gd. S<?d .gd. 
equalis fuit recte .e.; et .ga. cfjualis est recte ergo inter .c.f. quantitates posite sunt 
duc (juuiititates in proportione continua, que sunt .gt. et .g/t.; quare si quantitas .e. 
fuerit unum, erit quantitas .gt. radix cubica numeri quod o]>ortebat facere. 

0>TB\U4)i aliter qualiter itiueniam inter duas lineas. Duas lineas ita ut continuco- 
Itir omnes secundum proportionem unam. Ponam ergo dtia.s lineas .ab. bg.', et angulus 
eorum sit rectus. Deinde continuabo .og.; et faciam super lineam .ug. trianguli .a ^g. 
ciivulum .abg. Deinde prulndiam ex puncto .a. perpendicularem .ad. super lineam .ab.} 
et ex puncto .g. stiper .bg. perpendicularem .dg.\ et prutrabam utraraque .secundum re- 
ctitudinem usque ad .z. et a *. : deinde faciam transire regulam, que mouealur super 
punctum .b.t et non .separetur ab eo; et sic abscidens duas lineas .dz. et .de., et non 
ccs-sct moticri, donec sit illud i[uod cadit ex ci.s inter .z.b. cfpiale ei quod cadit inter 
.e./i.: ergo linea .zb. c.st c<|ualis linee .eh.) ergo multiplicatio .zh. in .zb. est ctjualis 
multiplicationi .be. in .ke.i uerum .eb. in .he. est equalis .de. in .ge.; et .Itz. in .zb. 
est equalis .dz. in .za.‘, ergo multiplicatio .dz, iii ,za. est sicut multiplicatio .de. in .eg.: 
ergo proportio .de. ex .dz. est sicut proportio .az. ex .gc. Sed proportio .ed. ex .dz. 
est .sicut proportio .ba.ex .az.', et proportio ex .rts. est sicut proportio ,az. ex 
.ge.y et etiam .sicut proportio .ge. | ex .bg.; et illud e.st quod demuustrure uolumus. 
Probatur hec figura per penultimam tcrlij Eveunis, et per similitudinem triangulorum 
lu)C uhkIo : si .gb. ponatur aliquis numerus; et .ab. ponatur iimim, erit mz. radix cu- 
bica de .g/.i.; quia .sicut proliatum c.st, ita .se habet ad .ri 2 ., sicut .as. ad .ge., et 
sicut ,ge. ad .gb.; quare inter .g^A. et iam ceciderunt duc linee projiorlionaliter , 
scilicet linea .ge., el linea .az. cl .a.z. sequitur unum in proportione; cigo est radix 
cubica. 

.^LiTCa sint rursus duc quantitates .a.b., inter qnn.s nolumus ponere duas quantitates, 
itn ut continuentur secundum proportionem unam. Ponam quantitatem .gr/. c<|ualcm 
quantitati .a.; et erigam ei lineam .de. rectum angiilnm; et ponam lineam .de. cqnalem 
quantitatj .b.; et protraham lineam .ge.; et extendam duas lineas .gd. ed. secundum re- 
ctitudinem; et non {MHiam eU ulri.Mpie finem determinatum; et erigam super puuetum 
.e. Iinc£ .ge. lineam ortbogonalitcr erodam; et protraham ipsam donec occurrat linee, 
que extenditur secundum rectitudinem cum linea .gd. .super punctum .z.; et ponam ei 
ef{uidls|ati(em lineam .gm.; el extendam lineam .mg. in partem alteram secundum re- 
ctitudinem usque ad punctum ut .sit linea .mp. equalis linee .ez. ; et extiroabi» 
quml |Meisit .ez. moucri ex parte puncti .z. inseparabilis in motu suo in lineam .zd.; 
et linea in motu .suo noii ccs.set trarusire super putidum .e. lirieg .ge., ut quando mu- 
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uetur .ze. sicut riarrauimus, tuae .2. est extremius cius ex liuca .z^.) tunc linea .ze. est 
in illa dispositione^ ut secundum rectitudinem sit ostendendum, quod est inter motum 
puncti extremitatis cius, et punctum .e., sicut linea .se. Deinde signabo super lineam 
extensam secundum rectitudinem signum ; et in magiiialK) <(Uud linea .rnp. mo- 
ucatur ex parte puncti .m. ad partem puncti .A*.; et sit extremitas eius, que est npud 
.m. inseparabilis in motu suo in linea .r/A*.; et linea .mp. iti motu suo noii cesset ire 
super punctum .g. Uncg .ge., .sicut narrauiinus de motu line^ .z<?. tt in maginahu quod 
duc linee ,mp. ze. in motu suo sint cfpiidistantcs: et in maginahu quod super extre- 
mitatem line^ .se. super punctum .e. sit linea erecta ortliugunaliter super lineam .ze. 
sequens eam in i»mni motu suo : et uon ]>ounm huic linee (inem determinatum ; et 
hec linea non cesset abscidere lineam .mp. apud motum duarum tincarum .ze. mp. Cum 
ergo mouenlur due linee .ze. et sint iii motibus suis equidUtantes, adherent extre- 
mitates utrarumr|ue duabus lineis .zd. mA.,| sicul narrmiimtis: pn»cul «Iiibio linea 97 
erecta su[>cr lineam .ze. ortliogunaUlcr, que mouctur cum ea, cl secat lineam .mp.^ per- 
uenit ad punctum .p. 

Quando ergo pcrucnit linea erecta su]>er punctum .e. ad punctum perueniunt 
illic duc linee .ze. ntp.; et copulabimus duas lineas .ep. zm. Kt scitum quidem est, 
quod linea .ep. erigit unamquamque duarum linearum .ze. mp. oribogotialiler. Qnnuiam 
est linea, quam |MMuimus iu principio esse erectam orlliogonaliter stijrcr lineam .zr., 
et mouctur cum ea, donec pcrucnit ad punctum Dico ergo quod duc linee .r/m. </z. 
sunt due .quantitates, que iani ceciderunt inter duas <|uanlitatcs .gd. et .de.\ et pro- 
|M)rtio .gd. ad .dm. est sicut proportio Am. ad .r/z., et sicut proportio .dz. ad .de.’, 
cuius demonstratio est. Quoniam duc linee .ze. mp. sunt equidisiantes et equales; et 
duo anguli .zep. cl .mpe. sunt recti ; tunc linea .zm. est cqiialis linc^ .ep.\ et unus- 
quis<]uc duorum angulorum .ezm. et .mpe. est rectus. Sed ilia uero linea ,md. est per- 
{>endicularis super lineam .zg.; et linea .zd. est perpendicularis super lineam .me. Krgo 
proportio linep ad .dm. c.st sicut proportio .dm. ad .dz., et sicut proportio .dz. 
ad .de. Verum linea .gd. est c<pialis quantitati .a.; et linea .de. est equalts quantitati 
.b.; ergo due linee .//e. r/m. ium ceciderunt inter duas quantitates et continuatur 
secundum proportionem unam; cl illud est quod uohiinus ostendere. 

Incipit de multiplicatione radicum cubicarum inter se. 

Si VIS multiplicare radicem cubicam de .40. per radicem cubicam de .eo., multiplica 
.40 per eo., erunt .S40o., qm»rum radix cubica e.st id quod queris. si uis .5. multi- 
plicare per radicem cubicam de . 00 ., cubica .5., erunt .IJ5. : ergo uis multiplicare ra- 
dicem cubicam de.ixs. per radicem culncam de .00.; quare niulliplicabis .iss. {>cr .ea.; 
et cius qiuKl prouencrit radix ciil>ira est illud quod qiieris. Et si uis multiplicare 
duas cubicas radices de 40. per Ires radices cubicas de .40., redige eas ad radicem 
cubicam unius numeri sic : pro duabus radicibus de .so. cubicabls .s., erunt .6.; que 
multiplica per .10., erunt .ISO., quorum radix cubica equatur duabus radicibus de . 20 .; 
similiter pro tribus radicibus de .40. cubica .3., erunt .17.; que multiplica per .40., 
erunt .loso. , qiioi-uro radix cubica Imbotiir pro tribus radicibus de 40. : multiplica 
ergo . 100 . per .ioso.; et eius quod prouencrit radix cubica erit illud quod queris. Item 
si uis multiplicare radicem cubicam de . 20 . |)cr aliquid, unde proucniat aliquis nu- 
merus datus, ut dicamus .10., cubica .10., erunt .lOOCi.; que diuidc per . 20 ., exibunt .50., 
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quorum radix cubica est id quod queris. Kt si uis iuuenire duas radices | cubicas nu* 
merorum non cuborum, que insimul multiplicate faciant numerum ratiocinatum, cu« 
bica unum numerum qualem uis: et inuenias duos numeros, qui insimul multiplicati 
faciunt ipsum cubum numerum. Cubice autem radices ipsorum duorum numerorura 
citmt quesita : Tcrbi gratia : cubiccritur .e., erunt et inuenias duos numeros, 

qui insimul multiplicati faciant .sis. ; eruttlquc . 9 . et .S4. , quumm radices cubice 
sunt quesita. Aliter adiaceant dpo numeri quadrati quales ui.s; siut<|uc . 4 . et .9.; muU 
tiplica per unum quemque ipsorum per radicem alterius, exibunt . 12 . et . 18 ., quorum 
radices insimul multiplicate faciunt radicem cubi numeri, ut querellatur. 

Incipit de diuisione radicanim inter se. 

Si uis diuidere radicem cubicam dc.ioo. per radicem cubicam de .S., diuide .loo. 
per . 5 ., proucnient .so., quorum radix cubica est id qurnl queris. Kt si dhilseris .5. per 
100 , prouenient cuius radix cubica est id quod prouenit ex radice de .5. diuisa iu 
radicem de . 100 . Kt uU diuidere .8. per radicem de .38., cubum de .8., scilicet .si 2 ., 
diuide per .32., ucnient .is., quorum radix cubica est id quikl queris. Et si uis diuidere 
radicem de .80. per . 2 ., diuide .so. per rubum bitiarij, ucnient .lO., quorum radix cubica 
est id qiind queris. Item si uis diuidere octo radices cubicas de . 10 . per tres radices 
cubicas de .5. , redigc.s pluralitatem ipsarum radicum ad radicem unam, et babcbi.s 
.5120 pro ocU) radicibus de .to.; et pro tribus radicibu.s de . 5 . baWbitur radix de U5. 
Incipit de aggregatione et disgregatione radicnrum. 

Scus in additione et disgregatione radicum cubicarum cucnirc ea que inter radi> 
CCS cueniunt quadratorum , videlicet quod quodam ex cis possunt inter se nggregari, 
et dtsgrcgari: et quedam non. Cum itaque cubice radices inter se proportionem ha> 
bucrint, ut cubus numerus ad cubum numerum, tunc inter se aggregari possunt, et 
disgregari. Vnde si eas, quanim cubi iiubcut projmrtionem sicut numerus cubus ad cu- 
bum numerum aggregare uis; radices ipsorum cuborum insimul adde; etquodproue- 
ncrit, cubica; et cubicatam suiiiinam multiplica per multiplicitatem, quam habent cubi 
ipsarum radicum ad cubos proportionis. Verbi gratia: vis addere radicem cubicam de 
. 10 . cum radice cubica de .54., quorum numerorum proportio est sicut cubus nume> 
rus .8. ad cubum numerum .87.; et unusquis(]ue ipsorum duplus est sui cubi : adde ergo 
radicem cubicam de .8. cum radice cubica de .27., scilicet . 2 . cum .3., erunt .5.; que cu- 
bica, erunt 125.; que multiplica per . 2 . propter .ic. et .54., <pic .sunt dupla de .8. et de .27., 
erunt 250 ., quorum radix cubica est additio quesita. Et si ipsas radices dLsgregare uis, 
foi. radicem de .8. ex radice de .27. extrahe, remanebit unum, cuius | cubum, scilicet . 1 ., 

multiplica per prcdictam multiplicationem, scilicet per 2 ., et habebis radicem de .2. 
pro residuo qiicsitg extractionis. Item sx uis addere radicem cubicam de . 4 . cum ra- 
dice cubica de .32., quorum numerorum pixiportio esi sicut. 1 . ad .8.; et est uuusqui- 
sfjuc eorum quudniplus sui cubi, (luarc radicem cubicam de . 1 . adde cum radice de 
.8., erunt .3.; quorum cubum, scilicet .27., quadruplica, erunt .t08., quorum radix cubica 
est additio quesita. Et si radicem de .4. extrahere uis ex radice de . 32 ., radicem de . 1 . 
extrahe ex radice de .8., remanet . 1 ., cuiu.s cubum, scilicet . 1 ., quadruplica, erunt . 4 ., 
quorum radix cubica est residuum quesitg extractionis. 

Aliter sit linea .a/», radix cubica de .38.; et sit radix de .4.; et uolo scire quau- 
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litntcm totius mc- Quoniam linea .ac. diuisa est in duo super punctum .b.y erunt <luo cubi 
portionum et .6c. cum trijdo quadrati iu .&c., nec non et cum triplo quadrati 
,Z>c. in .«r/;. ef|ualcs cuIk) totius litieg .ac. Quare addantur cubi portionum et ,hc.i 
scUicet .3t. cum .4., enmt .36.; et muItipUcelui .ab. iu se, scilicet radix cubica de .ss.) in 
radicem cubicam de .33., tienict radix cubica dc .I0i4.; quam nidicem triplica, scilicet 
multiplica .ios4. per uenict radix cubica dc .S7G48.; quam radicem multiplica in .bc.t 
.scilicet in radicem culucam dc .4., uenict radix cubica dc .n03trs., que c.st .48.: uel aliter 
cx quadrato lineg .ab. in .bc. pruueiiict semper aibus iiumeius iit similibus: quare 
multiplica .i024. per .4., erunt .4098., quorum radix cubica est .16.; que multiplica per .3., 
erunt .48.; que adde cum .36., erunt .84. Item quadratum .scilicet radicem cu* 

bicam dc .te., multiplica ]>er .a scilicet per radicem dc .38., uctiiet radix cubica de 
.Sit., que est .6.; quam multiplica per .3., erunt . 1 «.; que adde cum .84., erunt .im. pro 
cubo totius linet? .ac. Ergo .<xc., scilicet ^nniunctum ex radice dc.3f., ct cx mdicc dc 
.4. est radix cubica de .los., ut per alium modum inuenimus. Et si radicem dc .4. per 
alium modum cx nidicc dc .at. extrahere uis, quandaro difrinitioncin lincg diuisg, quam 
huic operi ncccs.sariam inueni, 0 |H>rtet prcdiccre, videlicet. Vt cum ali(}ua linea utiibet 
diulsa in duo fuerit, cubus totius lineg cum numero solido, qui fil a quadrato unius 
portionis, et tuta linea cqualis duplo numeri solidi, qui Iit a quadrato totius lincg, 
ct ab endem portione, ct solido, qui fit i quadrato reiiqug portionis, et a tota linea. 
Verbi gratia : sit linea .ab. . 5 . diuisa su)>er .g'.; ct sit .ag. 3 .; quare .gb. est .t. : erit 
itaque cubus lincg .ab. its.; et solidus qui fit a quadrato lineg .gb. in lineam .ab. 
erit .to.: quibus additis cum .I2S., erunt .145., quibus cquabitur | duplum solidi, qucM fit 
a quadrato Uncg.a^. in lineam cum solido, quod fit a quadrato lineg .ga. in li- 
neam .a5.: quia ex ductu .a6. in sc ueniunt .S5.; quibus ductis in .g^., erunt . 50 ., quo- 
rum duplum est .100.: quibus additis cum multiplicatione quadrati lineg .ga. in 
scilicet cum 45, faciunt .us., ut oportet. Hac itaque difBnilione intellecta, pro radice 
cubica dc .3t. adiaccat linea .de.; et accipiatur cx ca portio .es., que .sit radix nibica 
de .4., remanet .zd. ingnola, quam inuenirc uolumus. Constituam igitur super lineam .de. 
quadrilalcrum cf|uUalcriim ct equiangulum .edef.; ct signalio punctum .h. in lineam .e/., 
ita ut .ei. sit cqualLs lineg .es.; ct per punctum .i. protraham lineam .6a.; ct sit .a</. 
cqualis lineg i»e. Item per punctum .s. protraham .zg-.; et sit .g/. equalis .se. Quibu.s 
explicatis, accipiam cubum lineg .</e., qui est .32.; ct multiplicabo .sc. in .sc, prmienit 
radix cubica dc . 16 . pro quadrato .Ase/».; quam superficiem ductam in altum .secundum 
quantitatem lineg .de.; Iioc est multiplicabo suiierficiem .zb.^ que csl in plano, per equa- 
Icm lineg .f/e.; quam intelligo cicualam iu altum, scilicet radicem dc . 16 , per radicem 
dc 3t., proueuit radix cubica ipsius numeri, qui pioncnil cx .ic. iu .3t.; .s^ cx . 16 . in 
.3t. pioueiiit idem quo«l cx dimidio dc.i6. in duplo dc at., scilicet cx .8, in et.isedcx 
ductis .8. in .64. prtmcnil numerus cubus, cum .8. et .64. sint cubi, cuius radix est il- 
lud quod pnnienit cx radice de .8. in radice de .w., scilicet dc .t in .4.; ct sic ba- 
bentur .8. pro solido, qui fit a quadrato lineg .es. in lineam .ed.\ quibus .8. additis cum 
.31., scilicet cum cuImx lineg .e</., faciunt .40.; de quibus si auferatur duplum solidi, 
qui fu a superficie a.d.e,y et a linea .ed.y hoc est duo solidi, qui fiunt a .superficie 
predicla, et a superficie .ze/g. cleuatis in altum secundum lineam .er/., remanebit so- 
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lulunit quod fil elcuatum in altum secundum quantitatem line£ .//f. super quadratum 
lincp .za. ignolg, scilicet super quadratum ,cahg. Num solidus qui 01 a superOcie 
.adzh. clcuata in .^e. liabctur ex roultiplicalioue in .er/, ducta in .eJ., hoc est ex 
quadratu linc£ ,ed. in ,ez . ; ergo multiplicabis radicem dc .3S. in se» ucuiet radix de 
.10X4.; quam multiplicabis per .be,^ hoc est per scilicet j>cr radicem de .4., ueiiiet 
radix illius, quod pmuenit ex duplo de .4. iii dimidium dc .iox4., scilicet ex .8. in .sts.; 
sed radix cius quod proucuit ex .8. in .5is. est id quixl proucnit ex . 2 . in .8., scilicet 
ex radice dc .8. in radicem dc .si 2 .; ergo solidus qui 0t ex .de. in .ez. producta in 
.de. erunt .16.; quohim duplum extrahe de .40., i^cmanent .s. pro solido qui 0t a qua> 
u. 9» drato liucg ,zd. in | Uncam .de. Quare si diuiserU .8. per lineam .de.% .scilicet per ni> 

dicem cubicam de .32., ueniet radix cubica de .lo. pro «pjadrato lincg hoc est pru 
supcdicic ({uadrata ,ag. Quare radiat quadrata radicis cubicg de . 16 ., scilicet radix cu- 
bica dc .4., est Unca .//n., hoc e.st Unca .zd. : ci^o si dc radice cubica dc .32. auferatur 
radix cubica dc . 4 ., rcmauct radix cubica de . 4 ., ul per alium nunlum inuenimus. Et 
quia inueiicta est Unea •£</. cqualis line£. 2 C., erit tuta linea .</e. duplum lineg .e;. 
Viidc ex hoc manifestum est , quod cum ali<{uis uumerus fuerit octuplum alterius , 
tunc radix cubica maioris erit duplum radicis cubicg minoris. Vnde radix cubica de 
.32. soluttur in duabus radicibus de .4. : quare cum uis addere radicem de 32. cum 
radice dc .4., tunc uis addere du<is radices dc .4. cum una radice dc .4., cx qua coniun- 
ctionc pi*oucniunt tres radices dc 4 , hoc esC radix eius quod pmuenent cx ductis 
27. in 4. Similiter cum uis exlralicra radicem dc 4. cx radice dc 32., tunc cx duabus 
radicibii.s de .4 extrahe imam radicem dc 4, remanebit una radix dc 4, ut mo<lo in- 
ueiiimus. Et ut licc melius declarcscaut, addatur radix de 13S cum radice de I7I5, quo* 
rutu proportio est sicut cubus 27 ad cubum 343; ct e.st uiiust^uisquc eorum quincu- 
plus sui cubi. Quare accijic radices i[isoium cuborum, erunt .3 ct 7: dic ei^o tc uelle 
addere tres radices de 5 cum 7 radicibus de S; cx f|ua imictionc proiiciiiuiit decem ra- 
dice.s cubice de 5, lioc e$l una radix dc sooo. Et si uis extrahere radicem dc I3S ex 
radice de 17IS, extrahe tres radices de s ex septem radicibus de 5, remanebunt qua- 
cluor radices dc 5, .scilicet una radix de 320. Et sic inlelligas in omnibus radicibus 
cubis inter sc cuinuuicantibus: relique iiero radice.s, que pro(K)rlionem non habent, addi, 
nec disgrari (x/c) possunt. Vnde si uis addere radicem cubicam dc $ cum radice cubica 
de 3, proueniet cx eurum addictione radix dc s, et radix dc 3: ct si uis eas disgre- 
garc, bahchis radicem dc s, minus radice dc 3; et aliter dici non possunt pulcrius. 
Vnde huic capitulo (jnem in jionimus. 

Inci/Mt dUtinciio .yi* in dimensione corporum. 

CoRWRVJi gviDEX «ESEiiA suiit plura, ex quibus sunt hec: Soimi. Seratilia. riRAMiDEs. 
coLVMXE, sfBRE., cl comm jMirtes, ner iion et corik»B4, que multorum bjusium mincu- 
M. 100 A-cM. panUir, ct dei»cributilur circa s{)cras: | pixipric i|ui<lem solidvh est, ipiud latum longum 
cl altum habet; et coii-stat cx sex superficicbus: ut .sunt ta&silla: scrinca: clsterneet 
similia. 

Seratile quoque est dimidium solidi constansex Iribus paralillomitiis, ct duobus trian- 
gulis; quod habetur, cum superlicics secat solidum sex ba.sium super dyametros eiu.s, 
soluens i|>sum in duas portiones equa Ics, quarum uiiaqucque Seratile, siuc cunus nuo- 
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cupatur. PiRAMis r|uidem est figura a Imsct nnu^quc sit formg, ad umun punctum dedu- 
cta. C 0 LV?(!CA uoro est Hgiini orthogoiialilcr clcuata super basem circularem terminata 
in circulo, qui cqualis est sue basi; uel i^l illud quod ambit paralilogramum rectian- 
gulum circa latus unum immobiliter Hxum ad idem pnnrtiim reductum ; que etiam 
iiocatur figura teres: piramU cuiunng est, quum triangulus rertiaiiguUis ambit circa umim 
ex lateribus, rectum continens angulum immobiliter fixum ad idem pmicluro rtuluctum. 

Si eigo latus fixum alteri equum fuent, piramis rectiangula c«t: si longius, exigonium 
est; si breuius, ampligonium uuncn|iatur, cuius axis est latus fixum : basU ucru circulus. 

SfERA uefu quidem est corpus undique n>limdum, quam uulgo paliam dicimus; et 
est illud quod ambit seniicirculu.s circa dvametrum immobiliter fixum, nd idem puu- 
rtuin reductus, cuius centrum est centrum semicirculi,^ quo omnes recte, rpic egre- 
diuntur nd superficiem sperg, sibi inuicem sunt equales. Sxxispera quidem CvSt , que 
medietatem s|)crg amplectitur, cuius ktsis est circulus maior, i}ui in spera |>otest cir- 
cinari, cuius dyameter est dyameter sjicr^, cuius termini poli sjierg dicuntur. 

J^ORTiO ucro s|>cre est, que plus uel minus est scinisperg, cuius basis est ciiculus 
minor circulo semlsperg . Souoa multarum Imsiimi sunt muIiimiHla, ex quibus sunt 
solida .VIII. liasium, ct xii. Imium, et xx. Iwisiuin equalium, que Kycliocs in xnii? libro 
infra s{>cnim construere docet. Sunt etiam alie infinite corporum speties, quorum men- 
sure liabcbuntur |>cr ea que super presciipla corpora dicere piXKiarabimus: et ut minius 
mensurandi coipora |icrfecte habeatur. Hanc distinctionem in tres ^>artes diuidimus. In 
prima quarum mensurabimus solida cquidlstantium laterum, nec non et ea que supra 
bases suas, cuiusijue sint formg, ia altum clcuantur, et deficiunt in superficies similes, 
et equales suis liusibus. In secunda quoque mensurabimus piramides, et eorum partes. 

In tertia quorpie uero mensurabimus speras, ct eorum partes, uec non et solida mul- 
tarum basium cadentium infra speras. Et notandum cum dicimus aliquod corpus | cou- r»! 

tinerc tot ulnas, uel palmos, ucl digitos, seu uncias, uel aliquas alias mensuras, tunc 
intelligimus, itbys mensuras esse cuiquiralcs, seu culdcjas; que itibus equalibus dimensio- 
nibus, latitudine .scilicet, et longitudine, atque nititudine constant. Nam ]»almus cor- 
poralis, .siue cubicus est, qui unum palmum in latum, ct longum, et altum, ct omnes 
angulos rectos liabct: quod idem inlclligc dc ulnis, et alijs mensuris. Et ut cu que 
dicere nolumus coriis prtdwtioiiibus demonstrentur. Qiicdam que sunt undecimo , ct 
reliquis sequentibus libris Evclidis probata apertissime pnipoiiaiitiir, ex quibus sunt 
bec. Linea recta nequaquam potest esse in plano, et alto. Et cum duc liuce sese iii- 
uicem secant, in una sunt su]>crficie. Et omne trigonum in una superficie est. Et cum 
duc plane superficies sesc inuicem secant, coniunls eorum sectio est linea recta. Et cum 
super sectionem duarum rectarum recta aliqua pcipendicularitcr steterit, loti superfi- 
ciei orthogonaliter stabit. Et cum steterit linea rcetn supra comutiem sectionem trium 
linearum cum itnaquA((UC rectum continens angulum, liee Ires linee in una .superficie 
sunt linee recte; si eidem superficiei jierpcndicularcs fuerint, equidistaiites sunt. Inter 
duas lineus c<|uidistantes utcunifjue recta linea continuetur, in earum superficie est. Li- 
nearum cquidistaiitium cuicuraque supeificici altera per|>cndiculurcs fuerit, eidem perpen- 
dicularis est. Linee cuiusliliel uni equidlslautes, licet non omnes io eadem superficie sunt, 
et sibi inuicem equidisuntes. Linee due continentes angulum, si e<|uidisteut lineis dua- 
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bus alium angulum cuiitiiiciitibus; nec ipse in una supcrlicic anguli tantum cqualos a)> 
unu cuiascumque superficiei puncto duas eidem siqierriciei pcr|>cndiculare$ in eandem 
partem erigi impossibile. Si linee due supcrllciem continentes dualms lineis aliam su- i 

peiTicicm continentibus e(]uidistent; nec ipse linee in una siiperflcie, liee superilcies equi- 
dLstantes sunt. Cum superficies duas superficies cquidistantes .secat, comunes scctione.s 
carum cquidistantes sunt. Linens duas , si superficies cquidistantes secant , propur- { 

tioiialitcr sccari ncces.se est. Ex perpendiculari supra quamlibet superficiem stante 
<|uccumquc superficies educte fuerint, super eandem superficiem ortiiogonalitcr sta- 
bunt. Quccuiuqiie superficies supra quamlibet superficiem ortiiogonalitcr stantes sese 
inuicem sccciit , coraunis cai-um .sectio suliicctc superficiei perpendicularis est. .Angu- 
lus solidus, si tres planos contineat, coiiimquc duo simul accepti maius .sunt reli- 
quo. Omnes anguli plani, quos angulos solidus continet, quattuor rectis sunt minores. 

M. lui reei,. SI criuales linee tres angulos | planos continent, quorum quisque duo accepti reliquo 
sunt maiores, eorum cordis triangulum fieri possibile est. Omnes solidi .superficiorum 
cquidistanlium omnes superficie opposite equales sunt, et cquidlstantium laterum soli- 
dum C([uidistaiitium laterum si superficies .sccet, cquidistaiLs duabus eius supcrficicbus 
op|)ositis proportione basium secari necx;.ssc est. Solidum cquidistantium laterum, si su- 
perficies sccet per dyametrum duarum eius supcrficierum oppositarum, per medium se- 
cari ncccssc est. S<dida laterum cquidistantium supra bascra eandem .super lineam unam 
eiusdem altitudinis cqualia: solida laterum C((uidistantium supra basem eandem, nec 
.super Uncam unam, dum eiusdem altitudinis sint cqualia: solida laterum ei[uidistantium 
supra bases equales lineis a basibus in altum ortiiogonalitcr, cadcm({uc altitudine edu- 
ctis cqualia. Solida laterum cquidistantium supra bases equales, nec lineis a basibus or- 
tliogonalitcr, dumUi.xat eadem altitudine erectis cqualia. Omnium .solidorum laterum cqui- 
distantium eiusdem altitudinis, que basis ad basem pro|K>rtio. Solida laterum cipiidi- 
stantium, si lineis a b.asibus ortiiogonalitcr erectis pariter et c([ualia fuerint, erunt Ixises, 
et altitudines earum mutue proportionis. Solida laterum cquidistantium^ queeumque, si 
c((ualia fuerint, bases et altitudines eorum mutiig proportionis sunt : quod si bases, et 
altitudines eorum mutug sint pniportionis, erunt et ip.sa c<[ualia. Inter solida supclicie- 
rum equidistantium similia proportio solidi ad solidum tnpla projiortioni laterum coram 
adinuicem i-clatoram . Solida similia dicuntur que angulos liabcnl equales , et circa 
c({uule.s angulos latera proportionalia. ;V' planis duobus angulis cqualibus, si linee duc 
in altum erigantur, quarum utra((uc duas altrin.sccus angulonim cum lineis angularibus 
contineant, equales duobus angulis, quos altera similiter liiuc inde cum lineis angula- 
ribus continet. Cum a punctis in lineis in altum erectis ({uacum(|ue designatis descen- 
dant perpendiculares duc inter superficies linearum angularium, tum et puncta in que 
perpendiculares incidunt recte linee cum ipsis angulis continent : Iicc quoque liucc 
cum lineis erectis c([ualcs angulus continebunt. Inter .solida duorum laterum equidistan- 
tium, quorum alterum continent tres linee proportionales: alteram latera cqualia, .sin- 
gula medie trium proportionalium, tum et anguli eorum equales fiunt, et ipsa cqualia. Si 
.super lineas proportio solida laterum eijuidistantium similia, cademque informatione con- 
struantur, fiunt et ipsa praportionalia: quod si solida laterum cquidistantium .similia 
foi. 101 «r«. proportionalia fuerint, lineas ({Uo<|uc, | super quas constructa sunt, pmportionalitcr esse 
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couucrtitur. Si duaram cubi supcrficici-um opp»3*ilamra cunctU latciibus per medium 
diuUis inler puncta diuisionum duc describantur superficies, et cubum sese iiiuicem se- 
cantes, comiinis eorum sectio dyamclvon cubi media mediam secat. Si cunei duorum, 
quunim altcnu.s ^laralilograma, alterius )>asi trian|(ulc dupla, efpic alti fuerint, ctjualcs 
nccesse est. Omnium piramidum eiusdem altitudinis, (|uibiis triangule ul>i fuerint in 
piramidis binas equales totis similes ad cuneos binos cquales eruitl, projwrtio basis 
ad basem, que cuncoiiim unius ad cuneos alterius. Omnium piramidum, quibus bases 
triangule, si eque alte fuerint, proportio ad inuicem, (jue basis ad basem. OraiiLs cu- 
neus diuidi potest in tres piramides cqualc.s basium triangularum. Omnium pirami- 
dum, quibus bases triangule, si equales fuerint, fiunt bases, et altitudines caiiim mu- 
tue proportionis. Quod si bases, et altitudines earum mutue siut proportionis, i|i«as 
piramides equales esse conuertitur. Omnium piramidum similium basium triangularum 
adinuicem proportio tripla proportioni laterum adiiiuiccm relatorum. Omnes columng, 
quibus tiiia basis, uel que super equas bases sunt, est earum proportio sicut axis ad 
axem. Omnis columna teres equaiium terminoram, et spissitudinis piramidi tereti super 
eandem basim eius altitudinis tripla. Omnis columne, ac piramidis teretis, quibus una 
basis, idera axis, proportio tripla proportioni, que inter dyametrum basium. Omnis pi- 
ramis, columncque teretis, quibus una basis, idem axis, .st eque alte fuerint piramidi, 
columneque tereti, quibus una basLs, idem axis, erit et piramidum, et columnarum pro- 
portio, que basis ad basem. Omnis pirami, et columna teres, quibus una basis, idem 
axis, si equales fuerint piramidi, colurancfjuc tereti, quibus similiter una basis, idem axis, 
erunt bases, et altitudines carum mutug proportionis. Quod st l>ase.s, et allitndincs earum 
mutug sint proportionis, ipsas etiam cf|ualcs esse conuertitur. Omnium sperarum propor- 
tio tripla proportioni dyaraclrorum. Unca proportione medij et extremorum diuisa, si 
pars maior directe producatur ad equum dimidij line^ diuisg, pruductg lineg tetragonus 
quincuplum est tetragono dimidig lineg. Linea in duo diuisa, st totius tetragonus quincu- 
plus fuerit tetragono partis minoris, tum pars maior producatur usque ad duplum partis 
minoris. Producta linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius pars maior, | 
pars maior linee prioris. Linea proportione medij et cxtrcmonim diuisa, $i parti minori los rroo 
continuetur dimidium partis maioris, eius lineg trclragonus quincuplus est dimidig ]>artLs 
maioris. Linea pniportione medij et extremorum diuisa, si producatur ad equum partis 
maioris, tota f{uuquc linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius jKirs maior 
linea prior. Linea pix»portione medij et extremorum diuisa, Hneg tetragunus simul cum 
tetragono partis raimnis triplus est tcti^agoiio partU maioris. Omni linea rationali pro- 
portione medij et extremorum diuisa, pars ulrafjuc residuum csl. In penthagono equi- 
lalcro si tres anguli fuerint equales , erunt omnes anguli equales. In circulo descri- 
bitur triangulus equilalerus, lateris cius tetragonus triplus csl tetragono dimidij dya- 
metri. In circulo descripto lateri dccagonico intrinsecus continuetur latus exigonicum 
tota linea linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius pars maior latus 
exigonicum. In circulo descripto penthagono cquilalcro latus pentbagonicum potest super 
latus exigonicum , ac latus dccanonicum. In circulo descripto pentbagmio cc|uilatero 
duorum cius angulorum corde sesc inuiccra seccnl, ulraque secari ncccsse est. Ad idem 
punctum proportione medij et extremorum maior ulriusquc pars equali.s lateri pcnlha- 
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gotiico in onmi circulo, cuius dyamctnim i‘atioiiali pciuliagoni cquUateri latus inraiio* 
tialc est, cui nomen linea minor, lii spem, cuius dyamctros longitudine rationalis, si 
construatur solidum .\x. hasium triangulorum equilalcrum, latus eius inratioualc est, cui 
nomen linearum minor. In spera, cuius dyamotmm |>otcntia rationale, 61 construatur 
solidum .XI). hasium pcnlhagonorum, latus eius in ratiiniale est, cui nomen est residuum. 

Incipiunt thenrcmata fpiartuiecimi libri. 

Latvs cxigonicum, si proportione medij et extremorum diuidatur, pars maior est latus 
decagonicum. In centro circuli deducta perpendicularis ilatus penthagonicum equalis 
csl dimidio lateris exagoinci, lalerisque dacagonici. In circulo tetragonus latens pen- 
thagouici simul cum tetragono cordg anguli [>entl)agoiiici quincuplum est tetragono 
lateris exagonici. Depositis a.ssiimmimus demonstrandum, quoniam pentliagnnum solidum 
.xij. hasium penthagoriorum et triangulorum .xx. liasium triangularum in eadem spera 
constructarum; idem circulus continet in circulo descripto {lenthagimo equilalcro trm- 
w. 102 ww. gintuplum superficiei conieiiclp | latere [lentluigonico ac perpendiculari a centro circolj 
ad latus pcntliagomcuiu deducta, equum est superficiei solidi .lij. hasium {icnthagono* 
rum. Similis denionstmtionis est; quoniam si triangulum equilatemm circulus contineat, i 
cuius centro in latus triaugiili pcr|)endicularis descendat, tringitupluiu superficiei la- 
tere trianguli, et ca )kerpendiciitari contencte equum est superficiei solidi .xx. basium 
triangularum. I)e[»ositis assumimus quoniam proportio superficiei solidi .xij. hasium 
penthagonarum ad superficiem solidi xx liasium triangularum in eadem spera constru- 
ctarum, que lateris cubici eiusdem sperp ad lutus solidi .xx. hasium triangularum. Dc 
inde assunimimus, quoniam pro)>ortio lateris cubici ad latus solidi .xx. hasium triangu- 
larum eiusdem sper^, que lineg pitcntis tetragonum totius lincg prtqHrrtiune medij et 
extremorum diuise partem cum tetragono partis maioris ad lineam )>olentem tetragonum 
eiusdem lineg totius simul cum tetragono partis minoris: per hoc, concluditur, quo- 
niam que proportio lateris cubici ad latus solidi .xx. basium triangularum , i|>sa est 
solidi XI) hasium {icntliagonarum ad solidum |xx husium triaugulanim. Quicquid enim 
decidit cuicuinque pro)K>rUonc medij et extixmiorum diuise idem accidit omni Unce 
similiter diuise. Post Iias quidem omnes ))rui>alioucs iquirlct mis scire subscriptas ope- 
rationes, que in eisdem libris Evclidis dicuntur, videlicet. Vt a dato puncto in altum 
a puncto in alto designato snpra datam superficiem perpendicularem deducere i dato 
puncto in designata superficie perpendicularem eidem superficiei in altum erigen:. Ex 
tribus angulis planis quorum quique duo simul accepti maiiLS sunt reliquo, angulum 
solidum construere: Viide neresse est, cos tres angulos iii).” rectis esse minores. Ad si- 
gnatum punctum datg lineg angulum .solidum construere crpialcm .signato angulo lineis 
conlenplo. Supra datam lineam solidum con.slnicrc .simile signatu solido superfirierum 
equidistantiiim. inter duos circulos, qui suiit ab uno centro, describere superficiem mul- 
liangulam minime contingentem minorem circulum, luter duas s)>era.s, que sint ab uno 
centro, describere solidum plurimarum supcrficienim maiorem speram contingens mi- 
norem speram. Et infra datam speram solidi .luj.*', et sex., et vii)., et xi)., cl xx ba- 
sium construere: nec non et latera ipsarum quinque figurarum infra unum speram 
insimul collocare : et quedam cx suprascriptis quinque solidis infra r(ucdam eorum 
aptare : ut iu quiutudccimo libi^ fieri docetur. | 
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CvM autem aliquod corpus huius primg {sartis mensurare desideras; embadum basi.s 
ipsius, secundum quod superius in tractatu enil>adorum docui, diligenter inquiras; quod 
per i])sius corporis uUitudiiiem multiplica , et quod proucncrit, erit embadum ipsius 
corporis: est enim altitudo corporum huius primg partis linea recta, que orthogonaliter 
erigitur supra basem, et terminatur in superficiem equidistantem basi. Et ut liec aperte 
monstrentur, adiaccat primum cubus habens pahm» .10. in latitudine: longitu- 
dine: et lalitudiuc. Cuius sex siqierncies sunt tetragong, cum habeant angulos rectas, 
lateraquc equalia; ct sit basis eius tetragimum .ac., cui er^uidistans est tetragonum ^g.t 
cumque aream basis, que est .100., in lineam .ac., que est altitudo cubi, multiplica- 
ueris, .1000. palmos cubicus pn> eml>ado i|>sius cubi habebis: cl si dyanictrum ipsius 
cubi, scilicet lineam .hb. habere uis, quadrata laterum ,ba. et .ati, insimul iunge, et 
habebis .foo. pro linea .t/b.t quibus si addatur tetragonum line^ .tJk.t quod est .100., 
habebuntur .300. pro quadrato dyametri ,bh.: ergo dyameter .bh. est radix trecentorum. 
Et notandum quod recta .bh. est dyameter sper£, in qua cadit cubus .aeg. Et tantum 
uotitiam dyametri .bh. habueris; ct per ip»im latera cubi, ci embadum cius habere de- 
sideras : dyaroetrum in se multiplica, ct eius quod prouenerit tertiam accipe, et ha- 
bebis tetragonum lateris cubi; quod tetragonum, si per radicem eius multipUcaucris, 
nimirum embadum ipsius cubi procreabitur. Kt si aliquis dixerit: agregaui quadratum 
dyametri cubi cum quadrato ipsius lateris, et proucnerunt . 400 .; ponam latus .ab. rem, 
quam multiplicabo in sc, ct proueniet census; quem addam cum triplo cius, scilicet 
cum quadrato dyametri .bh., proueniet .iii]"' census, qui cquantur . 400 . drngmis; diuide 
ei^o . 400 . per .4., ueniet .100. pro quadrato lateris cubi, quod est .ab.‘, quare uzb. est 
10. Item agrcgaiii quadratum dyametri cum latere ipsius, ct proucnerunt . 310 .: ponam 
itenim latus .ab. rem, scilicet radicem; quare quadratum dyametri*.^A. equatur tribus 
censibus, hoc triplo quadrati line^ .ab. : ci^o pro quadrato dyametri cubi, ct pro la- 
tere ipsius habentur tres census, ct una radix, que dpiantur .310.: redige lioc ad censum 
unum, scilicet accipe tertiam partem omnium adiaceiitium, ct proueniet cemsus, et 
tertia radicis, que cquantur ^ 103 .: quare dimidianda est tlla tertia radicis, ct proue- 
niet 2 ; quam in se multiplica, ueniet ^ ; quam adde cum 103 , erunt < 03 .; quorum 
radicem accipe, que est j 10, ct cxlralie inde sextam pro ca quam multiplicasti , re- 
manebunt .10. pro latere .a^.; cuius quadratum, scilicet .100. triplica, ct habebis qua- 
dratum dyametri .bh.t ct sic secundum hoc| possumus consimiles subtilitates in cubis 
inuenire. Hursus esto solidum, cuius basis sit tetragona liabeus iu tiuo quoque latere 
pedes .10. ; altitudo quoque ipsius sit plus uel minus laterum basis; multiplicabis si- 
militer embadum basis per eius altitudinem; quam pono esse .12., uciiienl |»cdes .1200. 
pro embado ijisius solidi; cuius dyametrum inuenies esse radicem de 314 .: si .super duplo 
quadrati lateris ipsius, scilicet super 200, addideris quadratum altitudinis eius, quod 
est 144 . Et si proponatur, dyametrum solidi cifuidistantium latenim es.se radicem de 344 ., 
cuius basis sit tetragona; et cius altitudo excedat latera basis in duobus; ct queratur 
latus ipsius l^Asis, iiec non et i[>$lus solidi embadum, ut in solido .aei., cuius dya- 
meter sit linea .tb.‘, ponam latus .ab, radicem, et addam quadratum linep .ab. cura qua- 
drato Unc£ .ad., ct ucnient duo census pro quadrato lineg .db.: et signalw punctum 
.c. in rectam .dt., et sit .ct. duo; remanebit ergo ,dc. cqualis recte .da . ; quare .dc. 
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est nulix: et quin recta .fit. diui.sa e.st in duo 6uper jmiictum .e., erunt duo quadrata 
sectionum .<ic. et .ei. cum duplo .te. iti .cti. equnlia quadrato lincg .td. Nam es de in 
se proucnit ccusas; et es .e/, in se prouenient 4.; et es duplo .^c. in .cd. proucniunt 
iiij*’' radices: ergo pro quadrato liiicg .td. habetur census, et radices, et 4 dragme; 
(piibus additis duobus censibus, scilicet cum quadrato liueg .db.^ ucnicut tres cen> 
sus, et inj®' radices, et 4 dragnie pro quadrato dyaraelri .tb.f que cquantur 144.: ex 
quibus si comuiiiler auferantur .4 dragme, remanebunt tres ccosus, et iiii'" radices, que 
ec{uantur 340.: quare si bec redigentur ad censum unum, ucnict census, et radix { i, 
que cf(uantur [ 113: quare si dimidiaiicrimus | i, ucnienl |; quibus in se multipUcatis, 
et cum j 113 additis, erunt J in^ de quorum radice, que est | lo, $i auferantur re- 
manebunt . 10 . pro lutere .ab,; quare altitudo ,dt. est .ii.; in qua si multiplicabitur te- 
tragonum .ag.f qiUHl est 100 ., ueuieiit .lioo. pro embado .solidi .<ze/. Ilursus esto basis 
.ag. telnigoua; et altitudo .dt. excedat latus .ftb. in duobus; et agregaui <(uadrata li- 
nearum .ba.y et utd.f et .dt. cum quadrato dyametri .tb.-, et liuiit totum illud ((uod 
aggregatum est (kss.; quoniam quadratum dyametri ,tb. habetur ex aggregatione qua- 
dratorum lineurum .ba.^ et .ad.^ et ,dt.: si dimidiauerimus 6Ss., uenient 344. pro qua-> 
drato dyametri cum quibus 0 |>cral>cris ut supra. Item aggregaui latera .ab.t et 
.bd.f et .dt. cum quadrato dyametri .tb.y et fuit illud quod aggregatum est .3^.: po- 
nam iterum latus Mb. radicem; quare ex aggregato .ab., et .bd., et .dt., | ueniimt tres 
radices, et duo; quibus adllilU cum quadrato dyametri ,tb., scilicet cum tribu.s cen- 
sibus, et mj"'., emat tres ccasus, et septem radices et .6., que cquantur 376: comu- 
niter si auferantur .6. , remanebunt tres census, et septem radices etfualcs de 3T0.: 
quibus 1 ‘eductis ad censum unum, ucnict census, et radices | s, que cquantur } 1S3 
etc. IWumus quidem in similj solido diucrsas huiusmodi ponere questiones, (|uc uinnes 
per hunc modum soiuuntur. Item sit .solidum c<{uidi.sUntium laterum .aeg. cum Hneis 
a basc orthogonaliter erectis, cuius latitudo .ba. sit .10.; et .ad. longitudo sit .ii.; et 
.dh. altitudo sit .ts.; et sic orthogonium quadrilatcrum .ac.i quare si cius embtidum, 
quod est ex .ba. in .ad., producetur in .dh., liabcbunUir utopro embado ij)siu.s solidi. 
Nam {(iiiidratum dyametri eius, qui est .hb., habebimus ex aggregatione quadratorum 
linearum .ba., et .nd., et .dh., tpiorum suma est 363. £t si in similj inu<iu ponamus 
dyametrum radicem esse 3G3. ; et longitudinem basis ipsius supcrliabundarc latitudi- 
nem cius in unum; et altitudinem cius .f/4. superhabundarc eandem latitudinem .ab. 
in .s.; et uolumus inucnire basis, iicc non et solidi altitudinem, ponamus .ab. radi- 
cem ; quare latus .ad. erit radix, uno addito ; et .dh. altitudo erit similiter radix, 
duobus additis; (|uarc ex quadrato liticg .ab., lioc ex .ab. in se , pmnenit census ; 
et ex .ad. m ae pruuenit census, et duc radices, uno addito; et ex .dh. proue- 
nit census, et iiij*' radices, et quaiuor; et sic baljebimus tres census, et sex radices, 
quinque ad<litis, pit) quadrato dyametri .hb., quod cst.^5. : comuniter si auferan- 
tur .5., remanebunt .360., que cquantur tribus quadratis, et sex radicibus: quare census, 
et due radices cquantur iso.; ({tiare dimidium radicum multiplicuuciimus in se, uetiict 
unum; quo addito cum 120 ., erunt . 121 .; de quorum radice auferatur . 1 ., remanebunt 
. 10 . pro .ba.‘, quare .ad. est . 11 ., et .dh. est 12 . Similiter si dicatur: addidi quadrata 
linearum uib., et .ad., et .dh. cum quadratu dyametri .hb.', et fuit totum illud quod 
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aggregatum est .730; illmidiabo siquidem ea, et uenient 305. pro quadrato dyametri .hb.y 
cum quibus operandum est ut suprn. Sed si dictum fuerit: aggt'egaui altitudinem .dh. 
cum quadrato dyametri .hb.y et habui 377.; et fuit ,Hh. uno plus ex .da.y et .da. uno 
plus ex .ab,', ponam similiter Ma. rem; quare et ,ad. erit res, uno addito, et .dh. erit 
res, duobus additis; et erunt quadrata carum trium linearum, secundum quod demon* 
stratum est superius, tres census, et sex radices, et 5, que cquanlur quadrato dya* 
mclnJtb.: cui si nddutur nllitudu .dh., que est radix, duobus additis, erunt tres census,] 
et septem radices: septem additis, que e<{uantur 377: de quibus comuniter diminutis .7., 
remanebunt tres census, et septem radices, que expiantur 370; quare census, et radices 
> s cquanlur 123 ct j : deinde procedas ut .supra. Sed si unde procedat cmluidum si- 
milium solidorum emliadum pruuenire ex multiplicatione basis ipsius in cius altitudinem 
scire uis, considera quod, cum cx altitudine ipsius .summalur memsura unius pedis; et 
per terminum ipsius pedis sujierftcics cfjuidistans basi infra ipsum solidum adsignetur, 
erunt tunc tot pedes cubici iuter basim, et i{isam superficiem, quot pedes su|>erilciales 
fuerint iu embado basLs. Similiter si per duplum unius pedis {cx altitudine sujieriicicm 
aliam signaucrimiis cf|uidistaiitem basi, erunt utique inter ip.sam superficiem, et basem 
tot |tcdes cubici, (piot in duplo basis sunt pede.s supcrHciale.s. Similiter cx triplo unius 
|>edi.s accepta in altum procreatur solidum, in cuius cmliado emnt tot pedes cubici in 
ipso solido, quot fuerunt iil triplo basis pedes superhcialcs ; ci*go quoniam multiplex 
est altitudo cuiuscumque solidi vnius pedis, tam multiplices sunt pedes embadi ipsius 
solidi cx embado liasis. Quare quando multiplicatur cmhadum basi.s per allitudiiicm solidi, 
habetur uti(|uc embadum solidi, ut dictum est. Etquanuisuon clcuelur aliqiuxl solidum 
a lineis ortbogmialiter creetis supra basem, tamen solida, que super equas bases, et 
sub eadem allitudiue sunt, sibi inuicem equentur; erit utique illud idem in eo, uidc* 
licct quod ex ducta base in cius altitudinem procreabitur embadum solidi; boc idem 
iutelligi potest de qtio(|uc cor|>orc huius primg partis. 

Aduceat Rursus solUIum equidistautium supcHicicnim cuius basU sil 

orthogonia, super quam sint erecte recte .ae. bf, cg. dh, minime ortb(q;onalitcr stantes, 
ita ut anguli ^bf. ct -dcg. sint acuti; quare unguli ,eab. et Julc. sunt olusi; et erunt 
supcrlicics ,af. ct ,<ig, ambo nimbi, ucl nimbuides : relique ucro due superficies .fc. 
et .ed. erunt aliquando reclianguic, aliquando non : sed qiialcscumquc sint, si altitu- 
dinem ipsius solidi imicniremu.s, ct eam per basis embadum luultiplicaucrimus, ipsius 
solidi embadum incontanter liabcbimiis. Nam qualiter ipsam altitudinem habere de- 
beamus, breuiter indicabo : i puncto quidem super lineam ,ab. cathetum protraham 
.fi.', linea ucro fi. aut est cathetus super superficiem .nc., aut non. Nam si cathetus 
est, erit altitudo ipsius corporis ipsa linea si ucro cathetus nun est linea .i/., pro- 
traliam per punctum rectum .A*o. ad i^cclos angulos super i-ectam .ab.', super quam 
protraham cathetum a puncto ct habelm altitudinem ipsius cor|ioris; uel aliter, se- 
cundum uulgarcm modum, ckiara i puncto siqicr planum .ac. plumbum cum filo | 
cadere faciam; et sic inucniam cathetum ciu.s, si a puncto f. ceciderit super latus .ab., 
ucl extra. Nam si iufiu corpus ceciderit .super basem .ac., ct corpus densatum fuerit, 
ita ut non possit plumbum orthogoiialiter cadere a puncto infra ba.sem .ac., faciam 
ipsum cadere a puncto .A., ucl etiam a punctu .e., ut cadat extra nguram.Scdsi.se- 
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ninduni artera operari nolumus, o]H>rlcbit nos uti arundinum instrumento : sic erigam 
aiuiidinem ortbugonaliter a punctu .6. supra Ijascm .ac.f <pie sil Mm., cuius longiiudu 
sit liota; et aplu}x> suprr eam arundinem .mn. faciens angulum rectum, qui ad .m.; ct 
ponamus rectam cathetum esse sulidi .dhf.\ ct erit proportio ,bm, ad .o/.» sicut 

.6n. ad .bf.i ergo si uota erit longitudo recte .6/., et habebitur similiter et cathetum 
,fo. notum; que etiam omnia usteiidarous cum numeris: esto latus ,ab. is; latus quoque 
,bc. 11 .; unum qucnlque laterum xie. bf. cg, dh. sit so; et uolumus iniienire cathetum 
.fo.x sit quidem aruiidu.^m. 4.» ct arundo .mn. 3.; quare .bn, erit ct co|HiIabo re- 
ctam .bo.y ct erit triangulus .fob. similis triangulo .bmn.', quare erit sicut .fb. ad .bn.y 
ita ./o. ad ./w quadrupla tsi.fb.ex .bn.\ quadrupla ergo erit .fo. ex .mn.; quare 
.fo. erit .16.; cx ductu .ab. in .hc. proucniunt si 6 .; quibus duclU in ./o., scilicet in .I 6 .| 
ueniunt 3456. pru embado solidi .dhf. 

Et $1 sERATiLE aliquod, quod secundum quixsdam cimus appellatur, metiri nolumus, 
basem, que trigona est, in eius altitudinem ducemus, secundum quod fit in solidis 
sex basium: ad cuius rei cuidentiam esio cunus .abgdez.^ cuius l>asis esto trigonum 
.abg.‘, et sint Uncc .ad. bc. gz. equales sibi inuicem, ct orthugoualitcr erecte supra 
trigonum Mbg.} quare trigonum .dez. trigono .n^g.equale, et cquidistans est; recta qui- 
dem .de. recte ,ab, et .dz. ei que est .ag. et .ez. equalis est recte .bg.: paralilograraina 
ergo sunt quadrilatcra .ne., et.eg., cl .gd. Inueiiiatu quidem aream trigonj .abg.^ ct 
ipsam multiplicalfo per lineam ,ad.t que csl altitudo cutii, ct habebo eml>adum i|isius; 
quod sic probatur: per punctum quidem .a. protraham rectam .ai, equatem, et equldi- 
stantem recte recte {sic).bg.} ct copulabo rcctam./g., et eleualM> ortliogonaljtcr rectam .M*. 
cijualcm rectis .da. eb. zg.; et copulalx) rectas ,dk. kz.t sex ergo basium equidislantium, 
qui erit solidum ct diuisum in duo equa a quadrilatero .</<zg 2 .: est enim para- 

Ulogramum basis .ib.‘, quare dyameter .ag. diuidit ipsam basem in duo cqun; eigu tri- 
gonum trigono .ng/. est equalc: similiter et trigonum .dez. trigono .dzk. est 
cqualo. Quare scratile scralil) 47.g4.</.2.A'. equalc est. Dimidium ci^o solidi 

.ike. est scratile .abgdez.i | cx ducto quidem embado quadrilateri ,ib. in altitudinem 
.ad. proucnit duplum multiplicationis basis trigoni ./i^g. in altitudinem .ad. Sed ex 
ducta luisc .bi. in .ad. prouenil embadum solidi .ike.’, quare ex ducto cmliado trigoni 
.abg. in altitudinem .ad. prouenient embada cuni, ut predixi. Et sit notandum, quod 
trigona .abg. ct .dez. ambo sunt aut equilatcra, aut equicuria, siuc diuci-silatera; vnde 
cuiuscunque forrog fuerit, embadum trigoni .abg. inucniendum est |ier modum demon- 
stratum superius in tractatu triangulorum. Et ut aliqua inde cum numeris dicamus; 
ponamus latus .ab. esse .13., et .ag. 15., ct basem .bg. 14.; quare cl .de. erit simiUlcr 
.13., et .ez. 14., el .dz. I5.: ct protraham iu trigono .abg. cathetum qui erit .ii.; 
quem multiplicabo per dimidium .bg., ct uenient .64. pro embado trianguli .abg.\ quibus 
ductis in altitudinem .ad.^ que sit .10., uenient . 1 C 80 . pro embado scratilis .ahgdez. Et 
si recte .da. t ct .eb.^ ct .zg. non sint orthogonaliter erecte supra trigonum .«bg.,sed 
dccliuauerint ad aliquam partem, studeas altitudinem i|)sius cuni inucnirc per modus 
deinoiistralurfi in solido antecedente. El si cx cunii .ahgdez. iaceat in plano l«isU .ebgz., 
muUiplicalK) cmlniduni ipsius ;>er dimidium catheti .ai., et habebo projiasiluni. Verbi 
gratia: quia orthogonium est quadrilalcrum .eg., multiplicabo .bg. per .be., scilicet. I4. 
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|>er 20, ct ucnient .sso. pro cmhado basLs quadrilateri .eg,; quibus ductis in dimidium ' 
.aLi scilicet in .6., ucnient .t 6 B 0 ., ut supra, pro embado seratilis .abgdez. 

5i ucro corpus aliquod commistum fuerit cx solido sex basium e((uidi$lantium, et 
abquo cuno, ut sunt arc£, in quibus tenetur frumentum : embadum solidi cum embjido 
seratilis in umim coniunge , ct Iiabebis propositum , ucl catheti trianguli dimidium 
super altitudinem solidi cquidlstantium laterum addo; et quod pnnicncrit, tn Itasem 
arcg multiplica. Verbi gratia : esto arca, cuias basis sit quadrilatcrum orlhugoniiim 
.abcd.\ ct super angulos eius steiil urthogoiialiter recte .ae. bf. cg. r//i., que sint sibi 
inuicem equales; ct super puncta .e.k. protracte recte .le. ik. facientes angulum .eih.: 
similiter super puncta .f.g. elcueuiur recte ,fk. kg. facientes angulum fkg.; et sit 
penthagonum .aeihd. in superficie una: penthagomim quiM]uc .hfkgc. in superficie alia; 
ct siut ambo penlliagona sibi inuicem cqualia; ct copulentur recte .lA*. e/. et 
he.'f et erit quadrilatcrum ,eg. ccpiidistans, ct equale basi .ac.x quadrilaterum quoque 
.d/. quadrilatero nec non et quadrilatcrum ./c. quadrilatcro .u</. Solidum ergo 
equidistantium laterum est. f/A/.,| cuius embadum lialxdutur cx .d&.iti .da. ducta in r«i.io<r! 
.ae.: embadum quoque seratilis ,efghik. habebitur ex superficie .e/, in lioc est 
cx ,ba. in .ad. ducta in dimidium catheti trianguli -fkg. Verbi gratia : sit .ab. 8.; et 
.ad. sit .6., et .ae. sit .9.; et unumquodque laterum trigonorum .eih. et >fkg. sit 
.5.; quare cathetus .kl. erit .4.; ct multiplicetur ,ba. in .ad.^ erunt .48.; pro quo 
ducto per .ne., ct per dimidium .A:/., boc est per H., venient .528. pro embado totius 
areg. £t si commistio .solidi ct .seratilis fiat secundum alium modum, ita quod una 
cx supcrficiebus, que supra basem erecta est, sit allior superficiei .sibi equidisUiuti; et 
relique due superficies coniunganlur eis, secundum quod fit in domibus , uel ut iu 
sequeuti figura patet, in qua ponimus su|>crficicm erectam ortboguoaliter super 

superficiem .d/.; ct sit unaqueque rectanim .ab. ct .gd. ulnanim .20 ; et altitudo ipsius 
.superficiei, que est .dg., uel .bd. sit ulnarum .15.; et ponimus superficiem .efch. equi- 
dlstautem suiierficiei .ad.', ct sit una queque rectarum .ec. fh. ulnarum .8.; ct iu 
unoquoque laterum .ae.el.bf. contineat ulna.s .24. Quare una queque rectarum .gc. 
ct .dh. erit .25; quod sic congnoscitur : per puncta quidem .ck. rectis .ea. et .fb. 
cquidistanies protraham rectas ,ci. hl.y eritque unaqueque carum . 21 ., cuius quadratum, 
scUicet .570., si addatur cum quadrato llneg .ig'., quod est .49., ucnient .cis. pro 
quadrato linep.gc., quorum radix, que est .25. , erit linea ,gc. Vnde si embadum 
huius corporis habere uis, lineas .ec. et .ag. in unum coniunges; et eorum dimidium, 
quod est |ii, per emliadum basis .af. multiplica, scUicet per 480., erunt 55X0. pro 
embado totius corporis. 

Etsi l>asis alicuius coqioris Imius primg partis quadrilatcra, sed non rectiangula 
fuerit, non etiam latera sint e<{uidistantia, cum in simiij superficie, ct equalj, ct cqui> 
distanti basi terminetur. Nimirum habebitur embadum cius, si area basis in altitudinem 
corporis ducatur; quod manifeste uidebiliir, si per dyametros basis, ct superficiei sibi 
equidistanti superficiem transire fecerimus secantem ipsum curpu.s in duo seratilia , 
quorum embadum habebitur, ut demon.stratiim est, per inuUiplicationem l^asls unius- 
cuiu.sque: que triangula erunt in eonim altitudine, que est cadem. Simiij quoque modo 
si basis alicuius corporis huius partis fuerit penlhagotia, ucl plurium laterum, poterunt 
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rcsolui in tres, iicl plures cunos habentes bases triangulas, cum quelibct figura plana 
rcctiliiiea resoluutur in <luo$ triangulos minus numero latorum ipsius, ut penlhagunum 
(]iio(l resoiuitur in tres triangulos, exagoiuim in .ntj'’'. etc. Vnde cum areas omnium 
trianguiorum cadentium infra basem | similium corporum: boc est aream eiusdem liasis 
per alliludiiiem corporis multiplicauerls, nimirum erabadum ijxsius corporis habere non 
dubites. Sed quia inuentionc emimdorum mullilatcrum (igurarum cadentium in circulis 
alia, preter ea <[tic dicta sunt, dicere possumus; ut hoc opus perfectum sit, aliqua inde 
dicere prcsenlialitcr procuruui. Ibilielur ciuidem embaduin exagoni equilatcri et ecpiian- 
guli cadentis in circulo ex multiplicatione dynmclri in tres quartas cordis anguli cia- 
gonici; que corda est Intus trianguli c<|uilateris cadentis in eodem circulo, cuius ipia* 
dnilum est triplum quadrati semidyametri circulj, boc est lateris exagonici. Ad cuius 
rei euidentiam, in circulo .agei. esto exngonum .abgdezr, ct protrahatur in ipso corda 
.ag.f que secetur in duo equa per dyametrum .be- super puiiclum ./t.; erit ei^o trian- 
gulus ,iab. sexta pars exaguni .abgdez.', et corda ,ag. est latus trianguli cquilateri 
cadentis in circulo .agd., cum arcus .abg, sit tertia circunferentig circulj; et dioi- 
dntur ,kg. in duo equa super punctum ; erit ergo ,ak. duplum .kl.i ex ductu 
quidem .aX'. in .b.i. proucnit duplum embadi trianguli .a///.; quare ex ductu .n/. in 
.hi. proucnit tiiplum eralmdi trigoni .abi. Sed dyameter ,he. duplu.s est cx .hd.', quare 
ei ducto dyametro .be. in .al. proucnit sextuplum embadi trianguli .abi. Quod se- 
xcuplum embadi trianguli .abi. est embadum totius exagoni. Kst enim al. medietas 
cl quarta, hoc est } cordg ergo ex dyametro circulj ducto in tit» quartas cordg 

anguli exagonici habetur cmbaduni exagoni , ut predixi. Quod etiam halicbitur ex 
multiplicatione trium quartarum dyamclri in totam cordam anguli exagonici. Et cum 
similj iniicnctione inueni embadum tetragoni proucnire ex multiplicatione dyametri 
circulj continentis ijisum iu septem octauas cordg anguli exagonici. Embadum quoque 
octagoni proucnit ex multiplicatione dyametri circulj continentis ipsum in lotam cor* 
dam anguli octagonici; que corda est latus quadrati cadentis in ipso circulo: et sic 
secundum lianc iiiucstigationcm possunt inucuiri embada figurarum plurium laterum 
cadentium in circulLs. 

Et si columnam metiri desideras, cuius dyameter basis sit pedum .7.; et altitudo 
ucit>, scilicet axis eius, sit pedum .so., arcam circulj .sug basLs, que est '38, j>er al- 
titudinem .suam multiplica, et babebU pedes .770. pro embado i|xsius columng. Et no- 
tandum, quod omnia corpora cuiuscumque sint fonng, cum sibi inuicem fuerint similia, 
erit proportio embadi unius ad embatium alterius, sicut proportio triplicata similis 
lateris unius ad simile latus | alterius. Verbi gratia : si alicuius solidi longitudo fuerit 
pedum .S.y et alterius longitudo sit {>cdum .3., erit proportio minoris solidi ad maius 
sicut proportio binarij ad ternarium triplicata. Nam proportio triplicata binarij ad 
ternarium est sicut cubus, qui sit i binario ad eum, qui Ht i ternario, hoc est sicut 
.8. ad .27. Est enim sicut sicut (.r/c) .s ad 3, ita 8 ad is., et is ad 18 , et 18 ad S7.; et 
sicut pro(M)rtio dc .8 ad S7 est triplicata projmrtio binarij ad ternarium . Vnde si 
embadum minoris corporis sciueris, ct cum per 27 multiplicaucris, ct sumam per 8 
diuLseris, nimirum embadum maioris solidi prouenict, et cct.. Et nutandum, quod quic- 
quid dictum est superiu.s dc solidis, ucl columna, boc idem intelligc de cisternis, el 
puteis, cum in eis inteUigalur esse latum, longum, et altum. 
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//IC//M/ pars secunda de dimensione pyramidum. 

CvM itaque ph-aiuiilcm aliquam metiri dci^iilcraS) embadum sug I^sis, cuiuscumque 
sit fornigi per tertiam altitudinis ipsius multiplica; et quod prouenerit, erit embadum 
ipsius pyramidis; que regula pruueiiit ex eis que demonstrata suiit in Evcuuc* Vi- 
delicet quod solidum est duplum seratilis. Seralile qiuKjue est triplum sug pyramidis 
habentem trigonam hasem. Ad cuius rei euidentiam. Esto pyramis .abgd. eqnilalcra 
habens baseni triangulam, que est .abg.', altitudo uero eius est id quod cadit orlbo- 
gonalitcr a puncto .r/. supra bnsein .abg.x (juare oportet nos inuenirc casum ipsius in 
triangulo .<?%.; quod sic fit: circa triangulum >abg. describam circulum circa 
centrum .e. Dico quidem,. e. punctus esi casus perpendicularis cadentis a puncto .J. 
sujwr superficiem trianguli .a^g.: quod si non est, esto .s., ct copulentur recte .dz. 
za. zb. zg.', et quoniam .dz. pcrj>cmliculaii.s est sujM?r planum .abg.^ rectus est unus- 
quisque angulorum .dza. ct.rfs^». ct.</sg. : latera ergo .dz. ct .za. possunt super re- 
ctam .da. Similiter et quadrata rectarum equantur quadrato lincg similj 

quoque modo ct quadratum lalcrU .dg. cquatur quadratis rectarum .dz. zg. Sed la- 
tera .da. db. dg. siia inuicem sunt equalia; ergo duo quadrata linearum .</z. ct .za. 
duobus quadratis linearum .dz. et .zb. equalia sunt: comuniter auferatur quadratum 
linc£ .dz.f remanebunt quadrata lineamm .za. zb. equalia; quare .za. recta cqualis 
est rcctc .zb. Similiter ostendetur, rectam .z2>. equalcm esse utrique rectarum .za. zb.^ 
ergo i puncto .z. ad |>criferiam circul) .abg. concurrunt tres recte sibi inuicem equales; 
ijuarc punctus .z. est ccutrum circul) abg.s quod minime locum habet, cum .e. punctus 
sit centrum circul) .abg. Protracto quidem cateto .de., si tertiam cius multiplicaldmus 
per aream trigon) .a habebimus | cmlmdum piramidis Quod ostendimus cum 
numeris; sit unumquodque lalcnim pyramidis . 12 .; et copulentur recte .ae. be. ge., que 
sibi iuuicem sunt equales; ct protrahantur recte .ae. be. in punctis .i.t.} ct erit punctus 
. 1 . super dimidium lateris .bg.t cum anguli .bai.t et .gai. sibi inuicem sint equales: ct 
quia .ab. et .ug. sibi inuicem sunt cqindia, .u/. ciithctus est super rectam .bg.t et 
quia recta .bt. secat super dimidium lateris ./rg., secabit etiam et cathetum .ux. super 
tertiam cius, ut in tractatu trianguloium in tertia distinctione huius operis demon- 
straui. Extracto quidem quadratu recte .bi. ex quadrato lateris .ab.t scilicet 36 de 
.144., remanent .los. pro quadrato liiicg .ai.: ct quia .ex. est tertia cx .ux*., erit qua- 
dratum lineg .ei. nona pars quadrati Jincg .ai.: ergo quadratum iincg .ex. est t 2 .; 
cui si addatur quadratum lineg .x^., erunt .48. pro quadrato lincg .be.: vel quia ae., 
hoc est .6e., est | cx .ai,, erit quadratum lineg .be. 48, scilicet ~ ex quadrato lincg 
.ai.: quod si auferatur cx quadrato liueg .x/6., remanebit quadraturo catheti .x/e. 96.: 
ex ductu quidem ai. in .^x. proucnit radix de .3888. pro arca trianguli .uAg.: quod 
si ducatur in tertiam .de., hoc est in nonam quadrati cius, que est | lo., ucniciit 
41472. pn> quadrato embadi pyramidis .abgd., cuius radix e.st 1 203., et aliquantulum 
plus; quod plus c.st minus de ^ , ct plus dc . Ex hoc quidem erit manifcUum 
quod in omni pyramide cquilatera quadratum sug altitudinis csl | quadrati unius la- 
terum eius ; ncc non et quadratum rertg procedentes ab unoquoque angulorum ad 
ra.sum altitudinis pyramidis est tertia quadrati eiusdem lateris: quod possumus inuc- 
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stigarc lioc mudu. L'.sl ciiiin .bi. (Hniiciium c\ .^g.; ijuarc quadratum cx .bi. esi quarta 
ijuadrati c\ ab.', <|uarc quadratum cx .ai. est { ex i|uadrato, quod Ht a rccta .<76.: 
est eiiim recta .«e. | cx .a.i.; quare quadratum cx .ae. est 5 ex quadrato rcctc .ai.; 
ergo quadratum cx .ae., hoc est cx .be., ucl cx .ge., est jdc 7 <|uadrati lateris .ab. 
Sed I de 7 alicuius rei csl quatilum 7 dc eiusdem rei, hoc est 7 ; ci^o ijuadratum 
uniuscuiu.squc rectarum .ne. ie. ge. est tertia quadrati lateris .ba.; lioc est cx latere 
.da. Vnde si ex quadrato lateris .da. auferatur quadratum liiieg .ne., rcmaiichunt pro 
(juadrato altitudinis .de. | cx quadrato lateris .da., ut predixi. Kt notandum quod in 
omni pyramide, cuius basis triangula est habente latera nl> angulis basis ipsius adseen- 
dentia ad punctum summitatis cius sibi inuicem cquuUa ; casas ipsius altitudinis 
erit centrum circulj continentis | basem ip.sius pyramidis. Rvasvs esto pyramis .abed. 
habens latera .da. db. dc. sibi inuicem cqualia ; basis ucro eius, scilicet trigonum 
.abc., sit cuiuslibet triangnip formgj et uulunuis iuueuirc casum cadentem a puncto 
d. super trigonum .abc. per numerumj qui ca.sus erit centrum circulj continentis 
trianguli .abc.-, protraham primum cathetum .ac. in triangulo .abc., in quo diui- 
dam id quod (it cx .ba. in .ac.-, et quod proucncrit , erit dyameter circulj conti- 
nentis triangulum .abc., ut in tractatu circulorum superius demonstraui. Ad cuius 
rei similitudinem esto latus ab. 13., latus .ac. 15 ., latus quur|uc bc. .sit .14.; quare 
cathetus .ne. erit 12.: in quo si diuiscrimus .superficiem cx .ba. in .ac., hoc est . 105 ., 
ucnient \ ic. pro dyamclro circulj continentis triangulum .abc.-, cuius dimidium, sci- 
licet 7 s., est dilTcrentia, que est d casu altitudinis pyramidis ad unumquemque an- 
gulorum basis. Ponamus etiam, unumquodijuc laterum .da. db. dc. esse 12 .; <|uarc si 
cx quadrato ipsius, ipic est 144 , aiiferulur tiuadraluin dc 7 8, quod csl ~ C6, remane- 
bunt 73 , minus ^ pro quadrato catheti .dg.-, in cuius nonam si multiplicaucrimus qua- 
dratum trianguli .abc., quod est 7056 ., habebitur r|uadratum embadi totius pyramidis. 
Et notandum quod si basis similium pyramidum fuerit acutiangula, tunc casus alti- 
tudinis ipsius cadet infra trigonum .nfie.: cl si angulus .bac. iixcnt rectus, tunc dya- 
inelcr circuli continentis triangulum .n 6 c. erit recta . 6 c.; et suprascriplus casus erit 
super dimidium lineg .bc.-. et si angulus .bac. fuerit obtusus, tunc ipse casus erit extra 
triangulum d parte .bc. Item [HMiam pyramidem, cuius basis .abg. sit trigonum eipiila- 
Icrum, ucl ciiuiclurium; cx lateribus nero .da. db. dg. sint duo tantum .sibi inuicem 
cqualia, ipie sunt .db.dg.-, uolo ostendere modum quomodo habeatur altitudo ipsius 
pyramidis. Quoniam in trigono .dbg. duo latera .db. et .dg. alternis cqualia sunt; si a 
puncto .d. super basem .hg. cathetus ducatur .dc., diuidet basem . 6 g. in duo equa super 
.e. Similiter quia trianguli .abg. latera .ab. et .ag. c([ualia sunt; si d puncto .c. recta 
protrahatur .ea., erit utique .ae. recta cathetus super basem .bg.: pro<lucatur (|uidem 
.ae. in utramque partem in infinitum in punctis .f.c.-, deinde super rectum .f.c. produ- 
cam cathetum a puueto .d., ([ui erit altitudo pyramidis .dabg., cuius altitudinis casus 
quandm[uc cadet inter .ac., quando cadet extra triangulum inter puncta .a.f., ucl .e.c., 
ucl ali({uandu in puncto .a., ucl in puncto .e.; que omnia ostendamus cum numeris. Esto 
unumquodque laterum .ab. et .ag. 10; latus ({uo<|uc bg. 12.; cl unum<|uodquc laterum 
.db. et .dg. 14.; latus quoque .da. sit .12.: inucniam primum cathetum .de., qui erit 
radix de . 160 ., cum | quadratum casus .be. ablatum sit ex quadrato lateris .db. Similiter 
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callidus .ae, erit .8.: ticifulc itiiicriiam casum Irigoui .dae- super Lasem .nc. sic: ex 
quadrato r]uidciDt quod Qt cx auferam quadralum ci Ma.t scilicet U4. dc I60., 
rcmatichunt .ic.] quibus diuisis }>cr .ae.t ucnictil . 1 .; quibus uddilis cum uie., erunt 
to.; cuius dimidiurot scilicet .5., est maior casus a latere maiori Me.: quare ponam .h. 
super punctum casus, ut sit .eh. S, remanebunt pro uih. 3.: ci^u si quadralum lincg 
.ah. auferatur cx (|uudrato lineg ,da.i uel ex quadrato lineg .de. auferatur «juadmtum 
lineg .eh.t erit illud quod remanebit, scilicet I3S., quadratum catlicti .dh. £t notan- 
dum, quod si angulus .dah. esset rectus, tunc .da. esset cathetus dcscctidcus a puncto 
■r/.; ct si angulus .dah. csscl maior vecto, tuiic catlietus descendens a puncto .d. cadciiet 
extra triangulum super lineam .af.: siroilj quoque modo si angulus .deh. esset rectus, 
tunc .de. esset altitudo pyramidis; et obtusus esset angulus .r/e/i., tunc cathetus de- 
scendens a puncto .d. caderet inter puncta .e.c. extra triangulum: ct si unusquisipic 
angulorum .dah. ct .deh. acutus esset, caderet utique tunc jierpcndicularis inter puncta 
,a.e. super lineam .ae. Esto rursus pyramis, cuius summitas sit .n.; basis quiM|ue cius 
sil trigonum .hcd. diucrsiluterum, cuius latus .bc. sit 13.; latus quoque .cd. I4.; latus 
uero .db. IS., cuius calbetus esto recta .be.i ex reliquis ucro lateribus descendentibus 
a puncto .a. ad puncta ,b.c.d. sint latera .ac. ct .ad. cqualia, quui*um unumquodque 
sit pedum .to.; reliquum uero latus .ab. sit .15.: uolo ergo cathetum cadentem a puncto 
.a. super planum, in quo est trigonum inuciiirc. Protraham primum in trigono 

.acd. cathetum .af.} ct j>er punctum .f. in superficie trigoni .bcd. protraham lineam 
./g. facientem rectos angulos .gfd. ct gfe.} et copulabo rectam .ag.} et iii trigono 
.afg. super liiiCiim .fg. cathetum producam, que erit cathetus cadens a puncto .a. 
super planum trigoni .bcd.} que cathetus sic per numerum inucnilur: quia rectus est 
angulus .gfd.f erit linea .fg. equidistans catheti quare est sicut .<//. ad ita 
.dg. ad -db.: est enim .de. 9, ct Mf. est scilicet dimidium ex .ed.^ cum cquiclurium 
sit trigonum .acd.} ergo est sicut 7 ad 9., ita .dg. ignota ad .db. notam, que est .ts.: 
quare si multijdicaucrimus .7. per .ts.,el diuiserimus per .9., ueiiient |il. pro liuca.</g'. 
Similiter si mullipticaucrimus .df. per .be.t scilicet 7 per I8,et diuiserimus per .r/e., uc- 
nient \ 9 pro linea .fg. : deinde in trigono .abd. super latus .bd. cathetum pro- 
Irahum .ah.y et erit casus longior .bh. | ii.; breuior uero .dh. ciit ^ 3.: quare <(ua- 
dralura catheti ah. erit } 89; cum quo si addatur quadratum lineg .hg. , quod est 
i C9.,| erunt I l58.,pro quadrato Uncg .ag. Rursus si de quadrato lineg .ad. auferatur 
quadralum cx scilicet 49 dc loo., remanebunt .si. pro quadrato lineg .a/.; ergo 

linea .af. est radix dc .51.; ct linea .ag. est radix de J 15».; linea quwjuc .fg. est J 9.: 
et postquam habemus latera trigoni -afg. nota, passumus notitiam catheti descenden- 
tis ab .a. super lineam .fg. hal>crc per doctrinam, quam docuimus in dimenctione em- 
badorum triangulorum. 

Rvrsvs adiaco.it pyramis .a.b.g.d.t cuius Iiasis est trigonum .abg. diucisilatcram; 
latera uero descendentia a puncto .</. in puncta .a.b.c. sint similiter diuersa, ct ine- 
({ualia; quare aliquando erit unum ex cis orthogonaliter erectum su}>er trigonum .abg.^ 
et quandoque erunt omnia latera declinantia. Verbi gratia: sit latus .ab. lO., et .ag. 
.9. i et .bg. 5., ct .da. I5.; latus qurwjue .db. 13 ., et .gd. sit .18.; in hoc pyramide recta 
Mg. rst cathetus i{ksius, cum quadrat.i linearum .bg. ct .gd. equentur quadrato lineg 
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.db.i nec nou et quadrata linearum .dg. et .ga, equentur quadratu Hneg Md.', ergo 
si tertia ex .dg. ducatur per embadum trianguli .abg.t habebitur embadum pyramidis 
.a.b.g.d. Sed non sit cathetus pyramidis aliqua ex lineis descendentibus a summitate 
ciuSf ut in pyramide .abed., cuius latus .ab, sit .13., .bc. t4.,uc. 15.; latus quoque 
.bd. 13., et ,dc. 15., ct .da, 14. Primum in triangulo .abc, protraham cathetum .ae.', et 
in trigono .dbc. protraham cathetum .df,; ct per punctum ,f. pmtraham lineam .fh. 
equidistantem catheto .ae»y ut sit angulus .hfc. rectus : deinde in trigono ,dac. pro- 
traham cathetum ,dg, super rectam ,ac . ; cx quibu.s omnibus bal>cbilur nota liiica 
.dh.‘f quare latera trigoni ,dfh. erunt nota ; ergo et cathetus cadens in ipso a puncto 
,d. sujMJr liueam .fh. erit nota, que erit altitudo j^yramidls. Verbi gratia: cathetus 
quidem .ae, est . 12 .; casas quoque ,be. 5.; ct casus ,ec. est .9. Similiter cathetus .df. 
in sujwrficic trianguli est . 12 .; ct casus ./c. c.st .5.: ct quia .//t. cquidistans est 
catheto .ae.y erit sicut .cf, ad ,ce,y ita .fh. ad .ae., ct ,ch. ad .ca.; quare .fh. est | 6., 
et .cA. est \ b.: deinde ut imicniamus cathetum auferam quadratum .dc. ex qua- 
draro lateris .//a., scilicet 1C9 dc los., remanent .27.; quibus diuisis per .^c., ueuict 
> t.; quod addam cum .ac., erunt ; 16 ; cuius dimidium, scilicet | 8., est casus maior 
.ag.; quare ca.sus minor .gc, est } 6.; ct cx bis habebuntur pro catheto .r/g. : 
cuius quadrato si addatur quadratum cx .gh,y habebuntur ^ 12 S. pro quadrato lineg 
.dh.\ quare .r/A. est ^ 11 .: restat ut in trigono .dfh. iiiucuiamus cathetum cadentem 
a puncto .d. super lineam ./A.; et erit casus maior .fi | 4.; quare cathetus .di.y qui est | 
foi.K»*; altitudo pyramidis, erit radix dc | 123.: in qua si multipUcauerimus tertiam embadi 
trigoni .abc.y que est .28., habebimus radicem dc 07020 pro embado pyramidis .abed. 
Notandum, quod si triguui .dbc, angulu.s .dcb. fuerit obtusus, tunc ralhctiis .df. cadet 
extra triangulum .rfAc., ut in hac alia cernitur formula, in qua j>oniraus latus .ac. 
. 13 ., ct .bc. 9.; latus quoque .ab. radicem de ico.; et sit latus .da. 19.; latus quoque 
db. 17.; latus uero .dc. sit .10.; quare cathetus .ac. erit . 12 .; ct casus ,he. erit .4.; et 
,ec. erit .5.; cumque extraxerimus quadratum .dc. dc quadrato lateris .</A., remane- 
bunt 189 diuidenda per .Ac. , scilicet per . 9 ., uenient . 21 .; que si addita fuerint cura 
eisdem . 0 .; ct summa diuidatur in duo equa, proucnient .15. pro casu .A/.: ergo punctus 
.f. cadit extra .A.C.; ct est .c/, 36., cuius quadratura si auferatur cx quadrato lateris 
.dc.y uenient .64. pro quadrato catheti .df.', quare .df. est .8.: deinde protraham lineam 
.fh. equidislnntcra catheto .ac.; et faciam eam concurrere cum linea .Aa. in puncto 
.A.; et copulabo .r/A., ct erit trigonum .AA/. orthogonium, Ct simile trigono .abe,: 
quare erit sicut .A]e. ad .ea., ita .A/, ad ./A.; quare .fh. est .45., cuius quadratura, quod 
est 2023 , si addiderimus cum quadrato basis .A/., quod est 225, uenient .2250 pro qua- 
drato lincg .AA. Vel quin est sicut .Ae. ad .A/, ita Aa ad AA ; si raultijdicaucriraus 
quadratum cx A/, per quadratum cx Aa., hoc est 225 per IGO, ct diuiserimus sum- 
mam per quadratum cx Ae., quod est I 6 , uenient similiter . 2230 . pro quadrato lincg 
.AA.: deinde ut perueniamus ad notitiam liueg .</A., inuciiiam cathetum trigoni .</Aa. 
cadentem i puncto .d. super latus .Aa.; quod sic fit: ex quadrato, qut>d fitex .r/a., 
auferam quadratura ex .db., scilicet 289 de 361, rcmanelmnt .72. diuidenda per latus 
.Aa., quod est radix de . 160 .; quare <juadratum dc 72 , quod est 5is4 , diuidam per 
160, ct ucnict |32.; quibus additis cum leo, uenient \ 192.: dc quibus si auferatur du- 
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plutu radicis nuiiliplicalionis dc | 32 in 160.; quod duplum csl .U4., remanebunt | 4S. 
pro quadrato dupli minoris casus, qui sil .bk.', quare quadratum ex .bk. erit ^ 12 , sci- 
licet quartum dc | 48; quibus ^ i2 extractis dc quadrato lineg .<lb., remanebunt 276 
pro quadratu calbcti .dk.: deinde ut habeamus notitiam lineg k/t., addam quadratum 
ex .bk. cum quadrato, quod fit a ,bh., scilicet ^ 12 cum 2230, erunt ~ 2202 ; ex qui- 
bus auferam duplum radicis cius, quod fit ex ^ i2 in 2250; quod duplum est .330., 
remanebunt '^1932 pro quadrato lineg .A'A.; cui si addatur quadratum ex scilicet 
^ 276, uenient .2209. pro quadrato lineg .r//r.; quare .dh. est 47.: deinde ut inucniamus 
catbclum| trigoni .dfh, cadentem a puncto .d. super latus ./7r.,quod est .45.; et latus .d/. 
est .8., operabimur suprascripto modo; et inuenicmiis, ipsum cathetum cadere extra 
lineam ,hf. .secundum quantitatem dc ~ i; qui casus esto et auferatur quadratum ex 
.//.,quod est j 1, ex quadrato ex .d.f., quod est .64., remanebunt | 62 pro quadrato lineg 
.dl., scilicet cathetum pyramidis .abed. Quod idem inucnies, si ex quadrato lateris 
.dh. auferatur quadratum casus ./i/.; uel si ex quadrato lineg .rfc. auferatur quadra- 
tum lineg .e/.; et est quadratum lineg .e/, cquale duobus quadratis linearum .cf. fl.t 
uel aliter protraham lineam .ae. in punctu .m.; et sit .em. cqualis quare tota .am. 
erunt j t3.; et copulabo ./>h., que erit cqualis ex .ef., que est . 11 .; addam quadrata 
linearum .am et ml., et halrcbo quadratum lineg .a/.: quod si auferam ex quadrato 
lineg .da., scilicet ex . 301 ., remanent similiter | 02 pro quadrato catheti .dl. Ex hoc 
ergo palet, quod recta .dl. urlliogonalilcr stat super planum .fbh., cum faciat rectos 
angulos cum lineis .Ih. la.lc.i deinde si cathetum .dl. mulliplicaucrimus per tertiam 
trigoni .abc., que est . 18 ., habebimus . 2016 O pro quadrato embadi totius pyramidis 
.abed.-, et sic in omnibus pyramidibus procedere studeas; potes etiam ad notitiam 
altitudinum omnium pyramidum cum instrumentis supradictis arundinum, uel cum filo, 
et plumbo ucrissime peruenirc. Er si basis alicuius pyramidis fuerit (ptadrilatcra, aut 
mullilalera, non minus tertia sug altitudinis, in totam basim erit multiplicanda; quia si 
hasis,quo<lcumquc sit lalenim,in trigona diuisa fuerit; et ab angulis ipsorum triangulorum 
ad punctum altitudinis pyramidis recte protrahantur, rcsoluetur itaque tota pyramis in 
tot pyramides bnl)cntes bases triangulas, quot fuerint trianguK protracti in ipsa base; et 
erit altitudo omnium pyramidum una. Quare si tertia pars ipsius altitudinis ducatur 
in arcam uniuscuiusque trianguli, hoc est in totam basim diuisg pyramidis, nimirum 
embadum omnium pyramidum resolutorum, .scilicet totius pyramidis, habebitur. Et si 
ab aliqua piramide auferatur pyramis aliqua per superficiem cquidistantem sue basi; 
et uolucris scire embadum residui; quod curta, siue decurtatu pyramis nuncupatur. 
Ex embado totius pyramidis embadum abscisg pyramidis tolle: et quod remanserit, erit 
embadum dccurtalg pyramidis. Verbi gratia: si ex pyramide cuius basis est 

trigonum .abg., auferatur pyramis .dezi. , cums basis, scilicet trigonum .ezi., sit equi- 
distans basi .abg.-, et uolumus embadum curtg pyramidis .abgezi. inueuirc. Ex em- 
bado quidem pyramidis | .dabg. tollemus embadum pyramidis .dezi.-, et quod residuum 
fuerit, erit embadum decurtatg pyramidis .rrbge e/.: uel aliter, quoniam trigonum e3<. 
equidistans est trigono .abg.-, et sunt latera trigoni .ezi. secantia superficies .dab. et 
■dbg. et .dga., erunt etiam et latera ipsorum trigonorum cquidistanlia; latus quidem 
.ez. lateri .a et lutus .e/, lateri .«ig.: similiter et latus .s/. lateri .%. : et quoniam 
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in trigonis ^flab> ct Mag. cl .dbg. protracte sunl recte .es. ei. zi. cquulistantcs I>usibu.'« 
.ab. ag. bg., erunt anguli exteriores equales oppositis et iiilcriorilius angulis, siquidem 
qui sub .{iez. angulo qui sub .dab., nec non et anguli qui sub .dze. et .dzi. eldiz. ct 
.die. cl .dei. angulis qui sah.dba. ct .dbg. et .dgb. et .dga.et.dag. sunt cquales.Sunt 
enim ct anguli .zei. ct .eiz. ct ize. cquales angulis .bag. ct .agb. et .gba.t cum 
superbeies .ezi. cquidistel superllcici -abg. Quare anguli solidi qui ad ,e. et .z. ct .i. 
pyramidis .dezi. cqiianlur angulis solidis, qui suiit ad .a. et .b, ct .g. Vnde |>atct, py- 
ramidcin .dezi. similem c.ssc tuti pyramkli .dabg. Similes ergo pyramides nd se iu- 
uitxin sunt in triplici proportione similium laterum: quare proportio pyramidis .dabg. 
ad pyramidem .dezi. est proportio triplicata lateris ad latus quare ponamus 
esse sicut .hg. ad .s/., ita quantitas .c. ad cl sicut .c ad ita .f. ad x. et x. 
ad ct erit .c. ad .jr. projiortio triplicata lateris .bg. ad latus .zi. Quare est sicut 
X. ad^., ita pyramis ad pyramidem .r/esi. : auferatur quidem ex quantitate 

,c. quantiUi.s et remaneat quantitas ./i.; erit deinceps .sicut x. ad .j.y ita quantitas 
.h.y. ad quantitatem .jr. Ergo est sicut quantitas .h.j. ad quantitatem ita pyramis 
.dabg. ad pyramidem .dezi. i erit ergo disiunclim sicut ./* ad ita curta pyramis 
.abgezi. ad pyramidem 4 lezi. Vnde si latera trigonorum .abg. et .esi.j et altitu- 
do pyramidis .dabg. erunt nota, erit siquidem notum, per ca que dicta sunt, cm- 
badum curtg pyramidis Que ostendantur cum numeris. Sit latus .a^. 13., et 

.ag. 15., ct .bg. 14.; et altitudo pyramidis .dabg.^ que sit recta .dk.^ sil ,S4.; et super 
dimidio laterum .da. db. dg. transeat superficies trigoni .ezi. ; et erit latus ,ez .^ 6 ; 
ct latus ei. ^ 7 ; latus quoque .zi. erit .7.; ct cathetum .dk. ponamus .S4., que secta 
csl a superficie xzi. in duo media in puncto .t. Et (Mmamus quantitatem x. esse . 8 .; 
ct quia latus .bg. duplum est lateri .si., erit quantitas .c. duplum quantitatis et 
/ quantitatis .x., nec non ct x. duplum c.st quantitatis ipiare csl . 4 ., et .x. s., 

et csl .1.; et tollatur ex quantitate .c. equalis | quantitati scilicet .1. de 8 , re- 
manebunt . 7 . pro quantitate .fi.: ct quia inucnimu.s esse sicut .h. ad ita pyramis 
curia .abgezi. ad pyramidem .dezi. E.st enim .A. septuplum ex quare decurtata 
pyramis .abgezi. est septuplum pyramidis .dezi. Sed pyramis .dezi. est .84., que 
proucniunt ex ductu tcrlig- partis altitudinis.^^., que est . 4 . , in triangulum xzi.^ 
qui est -11. Quare si multiplicaucrimus ,S 4 . per .7., habebimus . 588 . pro embado curtg 
pyramidis .nAgC 2 <.: ucl si ex tota pyramide .dabg.^ (pie est 079 .; que proueniunt ex 
ductu tertig partis altitudinis .r/A., que est . 8 ., in triangulum .uAg.,qui est .84., ex- 
traexerimus . 84 ., scilicet pyramidem .dezi. , remanebunt similiter 588 pm ]>yramide 
.abgezi. 

Apucbat rursus pyramis .dabg., cuius summitas sit .d.-, et auferatur a pyramide 
.dabg. pyramis .4/4*21. cum superficie .4*21. equidistante liasi .(lAg. ; ct protrahatur in 
ea a puncto ,d. cathetus .dtk. Dico quwl embadum curlg pyramidis .abgezi. pro- 
uenil ex ductu tertig |iartls altitudinis ipsius, <|ue est .eA., in summam arcarum Itasis, 
et capitis illius, ct superficiei, que est in pnqKirlionc media inter superficiem basis, 
et superficiem capitis- QuikI sic jirohatur: super rectam quidem .Ag. ordinabo super- 
ficiem rectiangulam .bm. equalem superficiei trianguli .abg.; et ponam lineam .ng. 
cqualem litieg .2./.; ct applicabo su(>er rectam .ng. superficiem rectiangulam nopg. 
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cijualcm superficiei trianguli .ezi.', ct ducam retiam ./>o. in Dicoprimumi super* 
fidem .np. similem esse su|)crficici .bm. Quod sic piuliatur: r|uoniam, ut in antecedente 
figura, trigona abg. ct .ezi. demonstrata sunt c({uiangula esse, erunt etiam propter hoc 
sibi inuicem similia. Similia uero trigona in duplici pro[>ortioiic sunt similium late- 
rum. Latera ({uidein .bg. et .zi, sibi inuicem sunt similia ; quare proportio trigoni 
■abg. ud Irigumirn .ezi. csl duplicata latens .bg. ad latas .z.i.i sit ita<[ue sicut .bg. 
ad .sL, ita ad .ur, quare est sicut .6^'. ad ita trigonum .abg. ad trigonum 
.ezi. Sed trigono .abg. cqualis est superficies rectiangula et trigono equa* 
lis superficies .M/i. f>uare erit sicut .bg. ad .o., ita superficies .bm. ad superficiem 
.np.: et est .ng. c<|uatis rectg .zi. Vnde est sicut .bg. ad .ng.f ita .ng. ad .v. Dt 
quando tres rcclc coiilinue proportionales .sunt, erit sicut prima ad tertiam, ita figura, 
que est i prima, ad figuram que est ad secundam similem, et similiter descriptam. 
Vnde est sicut .bg. ad .o., ita quudrilatcrum .bm. ad quadrllaterum descriptum a linea 
.gn. simile quadrilatcrum .bm. Viide si quadrilatcrum .np. non est simile quadrilale* 
ro describentur super lineam .ng.^ et iii angulo .ngm. aliud <{uadrllalcrum, <|uod 
erit I maius, iicI minus quadrilatcro .np.: ad qm>d quadrilatcrum .bm. descripUim f ui 
a linea bg. haberet proportionem eam quam habet .bg. ad .i». Sed sicut .bg. ad .v. 
iu deinuQStratum est quadrilatcrum .bm. ad quadrilatcrum .np.t ergo quadrilatcrum 
.bm. ad duo diuersa haberet eundem pmportionemi quod est inconucniens. Simile est 
ergo quadrilatcrum .np. quadrilatcro .bm. , ut predisi . Similes quidem superficies 
circaequales angulos latera i>abcnt proportionalia. Viule est sicut .bg. ad .gm., ita 
.ng. ad gp.i [icrmutatim ergo est sicut .bg. nd ng., ita .mg. ad .pg. Sed sicut .mg. 

sujKrficics .bm. ad superficiem .bp.; ct etiam sicut .bg. ad .ng., hoc est 
sicut mg. ad .pm., ita superficies .bp. ad superficiem .pn.; ergo est sicut superficies 
.bm. ad superficiem .bp., ud superficiem .pn. Quare superficies .bp. est media in pro- 
portione inter superficiem .bm., et superficiem hoc est iulcr5U])ernciem -abg., 
et trigonum .ezi. Quare ostensum est quod multiplicatio tertig partis .tk. in con- 
iuuetum ex superficiebus trigonorum .abg. ct .ezi. , et superficiei .bp., hoc csl in 
coniunctum ex superficiebus .bm. ct Jfp. ct .pn. faciat cinl>adum abscisionis .eziabg.x 
primum quidem manifestum est quod embadum totius pyramidis .dabg. halK!tur ex 
multiplicatione tertig partis altitudinis .dk. in superficiem trianguli .abg., hoc est in 
superficiem .bm.; ergo ex ductu .dk. in superficiem .bm. prouenit triplum arcg py- 
ramidis .dabg. Sed multiplicationi .dk. in superficiem .bm. equales sunt multiplica- 
tiones cx.dt. et .tk. in superficiem .bm.\ ergo ex multiplicationibus .(/f. in .bm., et 
cx .tk. in .bm. prouenit triplum arcg pyramidis .dabg.: de quo triplo si auferatur 
triplum aiTg pyramidis .dezi.\ quod triplum habetur ci ductu .dt. in superficiem 
trianguli .ezi., hoc est in superficiem .np., remanebit muUipUeatio ex .tk. in sujicr- 
fteiem .bm., et ex .dt. in superficiem .R. et S. pro arca tripli curtg pyramidis .eg.: 
ilis itaque demonstratis, copulabo rectas .bk. ct .zt., que erunt in superficie trianguli 
.dkb.'f et erunt rectg .bk. ct ,tz. eqiiuUstantc.s. Quare est sicut ,bd. ad .zd., ita 
kd. ad .dt. Sed sicut .hd. ad .zd., ita .bg. ad .ng., el -mg. ad .pg.' quare diuisum 
urit sicut .bn. ad .ng., ucl .sicut .mp. ad pg.t ita .kt. ad .dt. Sed sicut .mp. ad .pg., 
ita superficies .qm. ad superficiem .b/j.; quare multiplicatio .tk. in superficiem .bp. 
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17 G .DIS! 

T?s! c<iualis est multiplicationi ex Mt. in supcr/icicin ,R», hoc csl in superficiem Rur- 
sus quia est sicut .bn, ad .ng., ita .tk. ad .dt.yel est sicut .bn, ad .ng., ita su« 
perficies .S., hoc csl superficies ,bo.t ad superficiem np.i quare multiplicatio ci .tk. 
in superficiem.»^. equaUir raultiplicatiuni ex .dt. in superficiem .S.; ergo multipli- 
<if. catio ex .t k. in coniunctum ex superficichus el .pn. | etpjalis est multiplicationi 
.di. in superficiem .K. S.: comuuiter adiaccat factum ex .f A*, in superficiem . 6 m., erit 
multiplicatio .tk. in su|>erficics .bm. bp. et .pk. cqualis multiplicationi ,tk. in .bm., 
et ex.de. in superficies .R.S. Sed cx multiplicatione .<A. in superficiem .&m., ct ex 
.di. in superficies .rs. proiiciiic triplum areg curtg pyramidis .eg.; ergo cx ductu ,tk. 
in superficies .bm. bp. pm.f hoc est in superficies trigonorum .abg. ezi. yCl in su- 
perficiem .bp.y que est media inter ipsa trigona, prouenit tri^dum embadi abscisg py- 
ramidis .eg. Quare multiplicatione terlig partis cx .rA'. in su}>erficics trigonorum .abg, 
ct .esi., et in superficiem . 6 ^. proucnit emhadum propositg al«cisioiiis pyramidis; et hoc 
est quod uolui demonstrare. Et .si numeris ulilihet. Esto latus .bg. palmorum .12.; cathe- 
tus cadens in triangulo .aZ»g. a puncto .u. super latus . 6 g. sit .iS.; latus quoque .zi. 
sit .4.; altitudo quidem ./A*, esto is. Quare ent sicut . 3 . ad .1., ita .^g. ad .24. : tri- 
plum esi enim latus J/g. lateris .s.i.; et est sicut ,bg. ad .zi., ita .z.i. ad .u.; quare 
.bg. noiiuplum est ex.o. : et quia est sicut .bg. ad .v.y ita superficies trigoni .abg. 
ad superficiem trigoni .ezi. Superficies ergo trianguli .abg. csl nonupla trianguli .ezi. 
Nam superficies trianguli .abg. est palmorum .90. quadratorum, qui colliguntur ex 
ducto catheto prcdicto in dimidium basis .bg.: quare nona pars de palmis .90., scilicet 
.iO., est arca trianguli .ezi.', su{>crricics uero cadens inter triangulum .abg.y ct trian- 
gulum .ezi., in proportione media est .30.; quia est sicut 00 ad ao., ita 30 ad .10. Col- 
lectis itaque his tribus superficiebus iu unum, scilicet 90 el 30 et 10., faciunt .lao.; 
quibus ductis per tertiam .tA:., scUicet per 4., uenient palmi cubici. S20. pro area curtg 
pyramidis .eg. Ad quam etiam summam ueniemus, si ex toto pyramide .dabg. aufe- 
ramus ])yrnmidcm .dezi.’, quod sic fit. Quoniam est sicut .bg. ad .zi., hoc est sicut 
.bg. ad .ng.y ita .dk. ad .dt.i disiunctim ergo erit sicut .bn. ad .ng., ita ,kt. ad .td.: 
quare si multiplicauerimus .ng. per .A*f., hoc est .4 per 12 *> et diuiscrimus per . 6 u., 
hoc est per 8 ., uenient . 6 . pro catheto .1/^.; quare tota .dk. erit .is.; cx quibus tertia 
ducta in trigonum Mbg., scilicet in . 90 ., uenient . 540 . pro embado totius pyramidis 
.dabg.', de quo embado si auferatur embadum pyramidis .dezi., scilicet .20., que pro- 
ucniunt ex ducta tertia catheti .dt. in triangulum .ezi., scilicet dc .2. in .to., rema- 
nebunt .620., ut supra, pro embado curtg pyramidis .eg. Similiter ostendetur eisdem 
demonstrationibus, si basis alicuius curtg pyramidis fuerit quadrilatcra, uel multilalera, 
M-ui uel circulans, ex eis | omnia que dicta sunt cucnirej tamen ut huc opus magis per- 
fectum sit, quandam curtam pyramidem habentem hasem, ct caput circulares pro- 
ponamus. 

Esto quidem pyramis curta.ee., cuius basis sit circulus et eius caput sit 

circulus .e/gA., ct altitudo cius sit linea dk., cuius termini sunt centra circnlorum 
. predictorum; ct protrahantur dyametri i|»$orum .bd. ct ./A.; ct sint ipsi circulj sibi 

\ inuicem cquidislanles. Quare multiplicabitur tertia ex .lA*. in summam supcrficicrum 

V, circulorum .abed. ct .efgh.', et eius superficiei, que est media in proi»orlione utriusejue 
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cirruij. Verhi |^tia : scmi .hd. pone inter utrumrjuc in proporlioiie media seini- 
d)‘»mclrtim .hk. cl S.f.l.m. lineam, cuius spatio circinetur circulus .mno. Dico primum, 
circulum .mno. cadere in proportione media inter cimitum ,abc.y et ciiculura .efjg. 
Probatio. Quoniam est .sicut .bk. recta nd rectam ./ni., ita recta .Im. ad rectam .if. 
Quare erit sicut .bk. ud ./x., ita quadratum cx .bk. ad quadratum ex ./m. Sed sicut 
quadratum cx Mk. ad quadratum ex .m/., ita quadratum dyamclri .bd. ad quadratum 
dyametri .pm. Est enim sicut quadratum dyametri ad quadratum dyamelri 
ita circulus ad circulum .mxt/>o.: ci^o est sicut quadratum semidyametri 
ad quadratum semidyametri .m/., ita circulus .abc. ad circulum .mno.', et quia est 
sicut .bk. ad .//»., ita .Im. ad .if. erit sicut quadratum ex .bk. ad quadratum ex 
.n.q.m.f ita quadratum cx .Im. ad quadratum ex .if. Quare c$t sicut quadratum ex 
.m/. ad quadratum ex j/., ita circulu.s .n2»c. ad circulum .ooin. Est etiam ct sicut 
quadratum cx ,lm. ad quadratum ex ,if., ita circulus »omn. ad circulum .ofg. Osten- 
sum est enim osse sicut quadratum tx .mb. ad quadratum cx .i/i, ita circulus 
ad circulum .omn.\ ergo est sicut circulus .abc. ad circulum .omn., ita circulus .omn. 
ad circulum .cfg.', ergo circulus .omn. medius est in proportione inter circulum utbe., 
et circulum .cfg.', et lioc uolui demonstrare. Et ut habeamus summam super ex lK)nim 
suma trium circulonira, aggregabimus quadrata semidyametrorum .bk, mi. fi. iu unum; 
et quod prouencrit, ducemus in } 3., et habebimus summam arcarum ipsorum trium 
circulorum; quam si duxerimus in tertiam altitudinis .ik., habebimus embadum curtg 
pyramidis .ec. Que ostendantur cum numeris. Sit semidyameter .bk. 4., et semidya- 
meter .if. .sil .t. Quare semidyameter .Im. erit .s.;quia | est sicut .4. ad .s., ita .s. ad . 1 .; 
cl aggregemus quadrata horum trium semidyametrorum, scilicet .16. ct .4. ct .1., erunt 
.si.; quibus ductis in | 3., ucnient .66.; quibus ductis in tertiam altitudinis .xA*.)que 
sit .5., ucnient pro eml>ado totius pyramidis «ec. 330. Et si uolumu.s supplere tutam 
pyramidem .^xi6cx/., intcUigcmus, trigonum secure pyramidem .q a bcd. in duo 

equa, in cuius superficie est cathetus .ik.; quu catheto protracto in .q., erit linea kq. 
cathetus trianguli .qbd.\ in quo si protrahamus lineam .//*. equidistanlem lineg ,ik., 
erit linea .fr. e«|ualis lineg .ik., cum cxpiidistans sit linea .fi, ke. bk.\ ct erit .rk. 
cqualis lincg .fi.\ et trigona .qif. et .frb. erunt sibi inuicem similia. Vnde si cxtrac- 
xerimus .kr. , hoc est .if. ex kb., remanebit .br. 3.:ct quia est sicut br. ad .r/., 
ita .fi. ad .iq.i si multiplicamus r/. jicr .if., et diuiseriraus per Mr., ucnient .5. pro 
catheto .qi. Quare tota .qk. est to., ([ue est altitudo pyramidis .x/xz/jcx/. 

Dcsoxstrabo rursus aliter «{uomodo ex ductu altitudinis cuiuscumque pyramidis dc- 
curtatg in summam superlicierum l>a.sis et capitis ipsius, et eius .superficiei, que media 
est in pm|>ortionc inter utramque, egrediatur triplum ipsiu.s pyramidis decurtatg. Ad 
quod demonstrandum, adiaceat pyramis decurtata .abgdez., cuius ba.sis sit triangulus 
.abg. maior; et eius caput sit triangulus .dez. minor ex{uidistans basi. laceat quidem 
inter .«r/;. ct .de. in pit>i)ortionc media recta .iV., et triangulus similis unicuique 
triangulorum .abg. ct .dez.', et erit sicut .xi^. prima ad .de. tertiam, ita trigonum 
.abg. ad trigonum .kit. Sit rursus sicut .x7. ad .de., boc est sicut .xzZ>. ad .it., ita 
.de. ad 4.: permutatim erit sicut .bg. ad .de., ita .i7. ad .i. Sed sicut dt. ad .b., ita 
trigonum .kit. ad trigonam .dez.', ergo equalc est sicut trigonum .abg. ad trigonum 
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178 .dis; 

kit.f ita trigonum ad trigonum Mez.', ergo trigonum .kit. est in proportione 
metlia inter trigomiiii .uAg., ct trigonum .r/es. £knictursH|uidcm super trigonum .A//, 
cathetus .Am. equalls catheto cadenti inter triangulum .«//is., et triangulum et 

c<»]>iilentur recte .mi. et .m/.> cl erit altitudo pyramidis .mkit. ei|ualis altitudini py- 
ramidis dccurtatp .abgdez. De iiide protrahantur rcctc ,ae.. el .eg. et .c/g; et (jent in 
dicta pyramide decuriata tres pyramides continue proportionales, quarum maior est 
pyramis .abge.y media .agde.i minor ucro ,tigze. Quod sic probatur. Quoniam linee 
.iie. et .ab. equidistantes sunt; et ia cis sunt trigntia .abe. et .ade.f erit altitudo 
utrins<|uc trianguli una; j quare erit sicut .ab. uti .de.f ita trigoiiuiu .abe. ud tri- 
gonum .atie.f ila pyramis .gahe. maior ad pyramidem .gade. mediam. Sunt enim 
ambe pyramides suli altitudine una, que est a .g. puncto; quia e.st suh tractus eorum 
ad plauum ergo est .sicut .eba. nd .r/e., ita pyiainls .gtib, ad pyramidem 

Rursus quia equidistantes sunt recte .ng. ad .dz.^ ila trigonum .agd. ud trigonum 
.gdz. Sed sicut trigonum .agd. a«I trigonum .gdz. , ila pyramis .eagd. media ad 
pyramidem .edgz. minorem, cum sint sub una altitudine: halieat enim caput unum, 
quuil est .e. i et bases eorum siiut in utio piaiio, scilicet in co, in quo est quadri- 
hiterum .dagz.\ ci^o esi sicut .ag. ad .r/s., ita pyramis .er/g. ad pyramidem .edgz- 
minorem. Sed sicut .ag. ad .r/;., ita .a/i. ad cum trigona .abg, ct .dez, sint 
e<]uidislanUa. Ostensum est etiam ct sicut .ab. ad .de.t ita pyramis .gah. maior ad 
pyramidem .gade. mediam; et est etiam sicut ,ab. ad .de.t lioc est sicut ,ag. ad 
.dz.t ita pyramis .gade. media nd pyramidem .gdez. minorem. Quare est sicut py- 
rami.s .eabg. nd pymmidem .eagd.^ ita pyramLs .eagd. ad pyramidem .gedz. Quare 
tota pyramis .abgdez. decurtata diuisu csl in tres pyramides continue pru|mrtiona- 
Ics, iu ea uidciicet, in qua est recta .rt/i. ud rectam .de.i .sed sicut .ab. ad .de., ita 
fuit triangulus .abg. ad triangulum .kit. Sed sicut triangulus .abg. ad triangulum 
.kit., iu pyramis uaabg. ad pyramidem .mkit.i sunt enim am)>c sub cipialj altitu- 
dine; ergo csl sicut .ab. ad de., iU pyramis .eabg, ad pyramidem .mkit. Demon- 
stratum est etiam sicut .n A. ad .de., ila pirnmis ad pyramidem .gf/oc.;crgo 

pyramis .eabg. ad duas piramide.s, que sunt .mkit. ct .gdae., eandem proportionem 
babciU : quare cqualis est pyramis .mkit. pyramidi .gade. Quare erit sicut pyramis 
.gdac. nd ]>yramidcm .gdez., hoc est sicut .ab. ad .de., ila pyramis .mkit. ad py- 
ramidem .gdez. i pyramides ergo .eabg. ct .mkit. et continue pro|>or(ioitalcs 

sunt, et sub cqualj altitudine, nec non et toti pyramidi .abgdez. cquanltir. Vtide si 
ducatur altitudo eorum iu bases ipsorum, scilicet iu trigona .n niiiilrum 
triplum ipsorum pyramidum, iioc ast totius decurtalg pyramidis .abgdez. deiicuict; 
ct boc csl quod uolui demonstrare. 

Explicatis his fpie ad areas cubicas pyramidum, et earum partium pertinent. 

Nunc tractemus de his que spectant ad mensurationem, et earum partium. 

SI infra sjieram stimmatur punctus, i quo qualuor recte sibi iiiuiccni equalcs | ad 
8U|>crl]cicm sperg conctirrutil: et tenuini ipsarum non .sint in una superficie plana ; 
punctus erit cciitiaim sperg. Verbi gratia : sit sj>era .ab.; et in ipsa sil punctus .z., 
a quo protracte sint qualuor recte .zb. zg. zd. ze. sibi iuuicem equalcs; ct non sint 
puncta b.g.d.e. iu uua superficie plana. Dico, punctum ,z. esse centrum .«perg .ab. 
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Probatio: protrahantur a puncto .b, iu puncta g.d.e. recte .bg. bd. be.tei copulentur 
recte .iig. r/c., cl erunt omnes iste recte tnfni speram. Et rpioniam onmc trigomimf ut in 
iindcciniu habetur Etcudis, est in uno plano, erunt puncta ,b.g.d. in uno plano; et 
puncta ,b.d.e, in alio; cirro que puncta circinentur circulj .bgti. ci .bde.y ct a puncto. s. 
ad pinna cirniloriim Mgd. bde* perpendiculares prolrabantur zi. zt,, ct emittantur ab 
utraque parte in puncta .A./.m.n.; ct per punctum recte pxotrahatur db. ig. id. Et 
quoniam .zi. stat orthogonalilcr super planum circuli .b.gul., erunt siquidem anguli .zib. 
et .c/g. cl .zid. recti: et quia rcctc .zb. zg. zd. sibi inuicem cquales sunt; et in comime 
iacet recta erit itaque recte .ih. ct .ig. ct .id. sibi iuuicem. Quare ut in Kvclidc 
habetur, .i. punctus centrum est circulj .bgd.i ct quoniam .A/, transit per ccntrnm cir- 
culi .hgd. orthogonaliler, erit ipsa .A/, dyameter sj>er£; cl piiiiclu .A./, erunt poli cir- 
culi .A^v/., iil ifi libro xiLCS. et Tconosii probatum est; propter quod in linea .A/, est 
centrum sperg. Similiter ostendetur, puncHiin ,t. esse centrum circulj .bde.y priqUcr 
quo<l et linea pmbatur esse dyameter sperg A.; quare in recta .win. est cen- 

tnim sperg: ct quia ,z. punctus est in utrorjuc dyamclru .A/, et -w/i., patet ipsum esse 
centrum sperg, ut predixi. 

Cvx linea rpic [irotrahitur ex puncto capitis omnis pyramidis columng ad centrum 
basis eius perpendicularis super basim ipsius; tunc lineg rcclg, que protrahuntur ex 
puncto capitis cius ad circulum continentem superficiem basis eius sunt equaies: ct 
multiplicatio unius linearum que protrahuntur ex capite cius ad circulum continentem 
basim eius in medietatem circuli continentis basi cius est embadum su|>crncici py- 
ramidis columng, hoc est cius que est inter punctum capitis, et lineam conlincutein 
circulum basis. Verbi gnilia ; esto pyramis columng .abgd.t cuius summitas .sit .a.; 
et cius basis sit circulus .bgd.^ cuius centrum est .e.y et linea .ae. orthogonaliler erecta 
sit sujver planum circuli .bgd.y et i puncto ./7. ad lineam continentem circulum .Ag^r/. 
per superficiem pyramidis .abgd. protrahatur quotcumque recte ,ab. ag.ad. Dico 
quidem, rcclas .ab, ag. ad. sibi inuicem | equaies esse. Probatio: protrahantur i cen- 
tro .e. recte .eA. cg. er/.; que omnes sibi inuicem cquales sunt a centro. Kt quoniam 
■ae. perpendicularis est super plaiunii circuli .Ag«/., erunt anguli .acb. et .aeg. cl 
.aed. recti. Quare orthogonia sunt trigona .aeb, et .«eg. ct .aed.^ ct habent bases 
cquales, que suiit eh. eg. ed.y ct latus .ae. est comunc eis. Quare latera subtendentia 
angulos rectos, que sunt .ab. ag. ad. sild inuicem sunt cqualia: ct propter hoc est 
manifestum, quod omues rectg, que protrahi possunt ab .a. ad lineam circunfcrcntem 
.Ag^., equantur Unce .«A. Item dico, quoti cx ductu .ab. in dimidium lineg cirevm- 
ferentis .bgd. proucnit area superficiei pyramidis .nAgr/., que est i circulo basis .Agr/. 
usque a<l summitatem cius: si noii fuerit ita, tunc sit muUiplicatio lincg .ab. in tpian- 
titalcm longiorem, aut breuiorem medietate circunfercntig cireuli .Agr/. ipsum embadum 
superficiei pyramidis .abgd.yei sit quantila.s .12.; et duplum .iz. est longius circulo 
.Agr/. Ergo faciam super circulum .Agr/. figuram recliliiieam balientcm latera, ct an- 
gulus equaies continentem ipsum; ct sint latera eius aggregata, minus duplo lincg .12., 
que sil figura et protraham lineos at.ak. al.y Ct ostendam, lineam .ab. per- 

pendicularem esse super lineam .AA. hoc modo: protraham lineam .et.^ et erunt qua- 
drata linearum .eb. et .bt. equalia quadratu lincg .et. Comune adiaceat quadratum 
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180 .DIS* 

perpendicularis .ae.» erunt ipadrata linearum .ae. et .et.t hoc est quadratum .at. 
etjualia quadratis linearum .ae. eb. bt.thoc est quadratis linearum et Quare 
angulus .abt. rectus est ; jierpciidicularis ergo est .ab. $u{>er lineam .tk.i similiter 
ostendetur, lineam per|^ndiciilarem esse super .A*. nA7*t et super lineam .ti.i 
ct quia recte .ab .ag. ad. sibi inuicem etjuales sunt, ueniet ex multiplicatione unius 
earum, ut dicatur ex .ab.f in medietatem latcnim trigoni .tbl. embadum superficiei 
pyramidis .atki. raaiur superficie pyramidis Mbgl.f cum contineat ipsam, scilicet cius, 
qiic est inter circulum .bgd., ct punctum .a., cum contineat ipsam: et medieU.s laterum 
trigoni ,(kl. est minus quantitate .iz. ; ergo etiam fuit multiplicatio lincg .ab. id 
quod est minus tinea Jz. est maior suj>eriicie pyramidis columng; quod c^l impossi- 
bile: ci^o non est possibile ut multiplicatio lincg .ah. in lineam , que sit longior 
medietate circulj .bgd.t sit eml>aduro superficiei pyramidis .abgd. Rursus }>onam lineam 
.iz. minorem medietate circunfcrentig circulj ct si possibile est, ex ductu 

in Uz. pruuciiiat anra su|>crricici ]>yramidis *a^g7.:quod si ita ^t, sequitur quod cx 
multiplicatione .ab. in medietatem circunferentig circulj .bgd. | prouenicl superficies 
maioris pyramidis pyramide .ahgd.y que sit pyramis .acfti.j cuius summitas sit ct 
liasis cius sit circulus .fch.i ct describam in circulo ,fch. figuram rectilincam A:fh. mi- 
nime contingentem circulum .bgd.‘, et protraham a centro puncta .e. su|>cr lineam .cf. 
cathetum .e/., que diuidet lineam .cf. in dno equa; ct copula ))0 rectas MC. al. a(. ahr, 
el per ca que dicta sunt ostendetur, linea .al. perpendicularis esse super lineam .fc.', 
ct ctpialcs debet pcrjiendicularibus cadentibus super rectas .cf. et .fh. a puncto .a.; et 
erit reda .al. maior quam cum longior sit .el. quam .eZ».; ct medietas laterum 
figurg .c//i. est maior medietate lineg circuufercnlig circulj * 6 g</.; ct medietas circulj 
bgd. est maior .iz.', et ex ductu .al. in medietatem laterum figurg reclUineg .cfh. 
proucnit arca pyramidis ' ac//<r., cuius basis est trigonum .cfh.\ el ex ductu .ab., que 
est breuior, cx ,al. in .iz., que est breuior medietate laterum trigoni .c//*-, prouenil 
area maioris pyramidis .acfh., cuius baris est circulus .cfh.', quod est iuconuciiicns.' 
suprascripla pyramis .acfh., cuius Iwsis est circulus continens pynimidem .acfh. , 
cuius basis est triangula. Non enim multiplicabitur linea . 46 . per longiorem, aul hre- 
uiurem lineam circunferentig circulj .bgd., ul proueniat inde area pyramidis .abg. 
Qnare concluditur, cpiod ex ductu .ab. in medietatem circnnferentig circulj .bgd. 
proucnit arca superficiei pyramidis .abgd., que est inter summitatem capitis cius , 
et circulum .bgd. ', ct hoc est quod uolui demonstrare. Vnde si ponamus perpen- 
dicularem .ne. S4., ct semidyametrum .eb. 7 ., erit uticpic liiica quam si du- 

xerimus in mcdicUitem circunferentig circulj .bgd., que &st -ts., uciiiciit 5Sa pro area 
.superficiei pyramidis .abgd. 

SI superficies .secat pyi‘amidem columng ad equidistantem basis ipsius, cumunis sectio 
superficiei et pyramidis erit linea continens circpltim , per cuius centrum transibit 
axis pyramidis , que est linea rccla ducta a sumitate pyramidis ad centrum circuli 
.sue basis. Ad quod demonstrandum; Esto pyramis .abed., cuius summitas csl .rt., et 
cuius Imsis est circulus .bede., cuius centrum est./.; et secet ipsam pyramidem sn* 
perficies .hikl., que sit equidlstans circulo .bede. Dico, comunem sectionem pyramidis 
abed. , ct superficiei .hikl. circulum esse. Probatio. Signabo super circulum ,bcd. 
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duo puncta .6.C.; et sit arcus .bc. minor .semicirculo; et protraham i punctis ,b.c. dja> 
metixis .hd.ee.} et copulabo rectas | ab. ac.ad.ae.el et signabo super lineas 
.ab. ct .ac. ct .ad. et .ae. super comuuem sectionem, quam habent i|j>se recte cum 
siiperncic .kikl. puncta h.i.k.l.t et quoniam trigona .abd. et .ace. sesc iuutcem secant 


fo}. lis ¥trm- 
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super puncta .a.f.t comunis eurum sectio erit linea rccla, que csl linea cadens perpendi- 
culariter ab .a, in ergo linea .af. est axis pyramidis Mbcd., quam secat superficies 
.hikl. super punctum .m. Rursus quoniam trigona .abd. ct.ace. ct .abe. secant duas .sih 
perficies c(|uidisUnlc5 ,bcdc. et ./i/A7., erunt comunes carum sectiones ec|uidistantes; 
hoc est recta .hk. equuUstat reclc J)d.^ ct rccla .il. recte .ce., et recta .hi, recte .be.: 
et ({uoniam in trigono .abd. protracta est recta .hk. cquidistans basi .bd.^ erit sicut 
.a.b. ad .ah.t ita ,bd. ad .hk.. Est enim sicut .ba, ad .ah.^ ita .ac. ad .ai.: cum in 
triangulo .abc. cquidistans basi .be. protracta sil linea .hi. ; et est sicut .ac. ad 
.ai.f ita .ce. ad .i7«; ergo erit sicut .ab. ad .n/i., ita .ce. ad ,il. Est enim ut .ah. 
ad .cA., ita .bd. ad .dk.: per cquale ergo erit sicut .bd. ad .hk., ita .ce. ad .i7.: 
pcrmuUilim ergo ul .bd. ad .ce.» ita hk. ad .il.} est enim Jfd. equalis .ce.; quare 
rccla .hk. c«|ualis est recte .il.i et quoniam in trigonis .afb. et .afc. ct .afd. et 
.afe. protracte sunt recte .hm. im. km. Im. cquidistantes suis ba.sibus .bf. cf.df. ef., 
erit sicut .bf. ad .fa., ita Mm. ad .ma.} et .sicut .c/. ad .fa., ita im. ad .ma.} nec 
non ct .sicut ,df. ad .fa., ita .km. ad .ma.} ct sicut c/. ad ita .hn. ad .ma. 

Sed proportio linearum .bf.cf.df.ef. ad .fa. est proportio una; cum ipse quatuor 
recte sibi inuicem equantur. Sunt enim omnes i centro , et circulj omnes deducte. 
Quare proportio rectarum .Am. im. Am. /m. ad .mn. est similiter proportio una: pro- 
pter quod patet, ipsas sibi inuicem cquales esse; ct ducuntur A puncto .m. ad comunem 
sectionem superficiei .hikl., ct pyramidis .abed. Quare manifestum est» superficiem 
.hikl. circulum esse: ct cius centrum est .m., per quod centrum transit axis .af.} et 
hoc est quod uolui demonstrare. 

Is omni portione pyramidis colurong, cuius ba.sis est circulus , et cuius superius 
est circulus» ct cuius basis superficies cquidlstat superficiei superioris eius; ct linea 
que egreditur cx centro basis cius ad centrum superficiei superioris cius est perjien- 
dicularis super duas superficies; tunc si protrahantur in basi cius» ct in circulo» quod 
est in superiore eius» due dyametri ef[uidi.staiitcs; ct continuatur quod est inter duas 
extremitates duarum dyametrorum per duas lineas, erit multiplicatio unius earum in 
medietatem I circunfcrentig amborum circulorum, arca superficiei» que continetur r.iu»’ 
inter utrumque circulum. Verbi gratia: Sit pyramis columng decurtata .abgdz., cuius 
basis sit circulus .abg., et eius caput sit circulus u/ez.; qui circulj sibi inuicem equi- 
distent: et copulata in centris coinim recta Ut. per|>endicularis utrique circulo : ct 
producantur duo dyametri .bg. et ,ez. sibi inuicem cquidistantes: ct copulentur extre- 
mitates eorum cum lineis .be. ct ,gz. Dico quod cx multiplicatione uniu.s linearum .be. 
gz.in medietatem circunfcreiitig circulorum .abg.dez, proueiiit arca superficiei, que est 
inter circulum .abg., ct circulum .dez. Quod sic probatur. Compleatur pyramis .mabg.} 
et protrahantur reclc .be. gz. in punctum .m.» ct erunt rcctc .mb. et .mg. equales 




sibi inuicem: iicc non et recte .me. ct .mz. sibi inuicem equantur. Quare recta .be. 


recte .gz. equalis est. Et quoniam omnis circulus addit super suum dyametrum tri- 
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* ' plimi ciius, et s<?plimniny erit .sicut circulus .aOg. u<l .suum dyamctrum ita cir- 

culu.s .</ez. ad suum dyametrum .rr.: et propter lioc ciit sicut arcus Mag., qui est 
medietas circulj •nbg. ad dyametrum >0g.f ita arcus ,edz.t qui est medietas cii-culj 
.tlez. ad dyametrum .e;.: perimitatim ei^o est arcus ad arcum .er/z.» .sicut .hg. 

ad .ez. Sed sicut .Itg. ad .ez.* ita .mb. ad .me., cum iu triangulo .mbg. recta .ez. 
(H|uidi.stans sil basi al>scidam quidem ex arcu .bag. arcum .ag. cqualem arcui 
.edz.; et erit proportio arcus .bag. ad arcum Mg., sicut rectu .mb, ad rectam .me.: 
quare disiuuetim erit arcus .ba. ad arcum Mg,, sicut recta .be. ad rectam .em. Krgo 
iiiiilliplicatiu .me. in airum .ba. est sicut multiplicatio .be. iu arcum hoc est 
in arcum .edz. Comuniter si addulur muUiplicalio ,be. in arcum erunt iiuib 

tiplicatimies .be. in arcum .bag., et .be. in arcum .edz. cquales niuUiplicationibus 
.be. in arcum ct .em. in arcum comuniter addatur multiplicatio .em. in 

.ag., Iioc est ex .em. in arcum .edz., erit mulliplicatio totius .mb. in arcum -bag. 
ctpialis iDultiplicatioiiihas .be. in arcu.s .bag. et .edz., ct cx .em. in aixuim .ed^. 
Sed multiplicatio .mb. iu aix*um .bag. cal area superficiei pyramidis .rnabg. , que 
est iiilcr circulum .abg., cl punctum .m.; ergo mulliplicatio .be. iii arcus .bag. el.edz. 
cum multipIicHlioiie .em. in arcum .edz. fucil eandem arcam. Sed ex multiplicatione 
.me. in arcum .edz. prouenil area pyramidis .medz., que est inter circulum .dez., cl 
puiictiini .m. Quare residuum aicg pyramidis .abed., quod est inter circulus .abg. et 
MiSirr .dez., proueiiit ex .be. io arcus Mag. ct .edz, qui | arcus sunt mcdicta.s circuuCc- 
renti^ utriiLsqiie circulj; cl lioc uolui demonstrare. Et ut probentur cum numeris ; 
ponam dyametrum .hg. I4., ct dyametrum .ez. duas quintas eius, que sunt | 5.^ ct 
lineam .be. I5, cl .it. | U.; ct copulalio rectam .mi.\ et j>er puncta .e.z. protraham lin eas 
.ec.zf. equidislantcs rcclc .it.\ ct erunt recte .ct.et .tf. cquales, sicut sunt sunt (sic). ei. 
ct .iz.; relique .bc. et .gf. .sihi inuicem equantur. Quare trigona .ecb. ct .zfg. similia 
sunt sibi inuicem ct cqtialia ; et anguli qui ad .b. ct .g. cquales sihi iimicem sunt : 
ergo trigonum .mbg. cquicniriiim est habens latera .bm. ct .mg. equalia : et <|uia 
recta .er. equidislnt recte .hg., erit trigonum .mcz. .simile trigono .mbg.; ergo tri- 
gonum mez. cquicrurium est lialieiis angulos qui ad .e. et ,z. equales. Quare recta 
.m.i. cathetus erit super .ez., cum punctus sit super dimidium .ez.: fuit autem an- 
gulus .tib. rectus; quare patet, lineam .mit. esse continuatam; ergo ,mt. c-st perpen- 
dicularis pyramidis .mbag., ct transit per ccnlrura circuli .edz.: cl quoniam recte 
.m b. ct .m g. sunt cquales; si ab ijvsis auferatur .me. ct .mz., remanebunt .eb. ct 
.zg. sibi inuicem cquales; ergo .z^. est . 15 .: et quia .ez. ad .bg. est sicut 2 . ad 5 ., 
est propter htx: .me. ad .mb. sicut .S. ad . 5 .; quare .me. cx .eb. cM scilicet lu.: 
tota ergo .mb. erit .25.: dc cuius quadrato si auferatur quadratum ex quod est 
.411., remanebunt .576. pro quadrato catheti .rnt.; cl erit arcus ./ing. 22., que pr<»uc- 
iiiunl ex .tb. ducta in y 3.; et erit arcus .edz. y s., scilicet | ex arcu .bag.i quibus 
arcubus in unum coniuucti.s faciunt ~ 30.; quibus multiplicalis in lineam .eb., scilicet 
in .15. faciunt .462. pro arca superficiei contcnctg inter circulos Mbg. et .dez. Et si 
ex arca $uj>ernciei pyramidis .rnabg., que proueiiit ex .mb. iti arcu .bag., scilicet dc 
. 25 . in . 22 . tollatur arca superficiei pyramidis .mez., que proucnit cx .me. in arcu .dz., 
.scilicet de .to. in { 8. , remanebunt similiter .462. pro arca contenta inter circulum 
.edz. et circulum .bag.', et hoc uolui declarare. 
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Cvit fucril ciiTuliis, cuius dyamciti- $ic protractu, ct prutmiiilur ex centro ipsius 
linea stans super dyaraclnim ortliogonalitcr : ct |>erucnicns m\ lineam contineutem 
ipsum; et secatur una duarum medietatum circulj in duo media; tuiic cum diuidilur 
una harum 4|uarlurum in diuisiones equales queeumque sint ; deinde protrahitur corda 
sectionis , cuius uitu extremitas est punctus , super quod secat se linea recta stans 
super dyanictrum, et linea continens circulum: et pn»ducitur linea dyametri iii parte, 


in quam concurrere, donec <*oncurrant; ct protraimalur in circulo (X>rdc equidistantes 
linee dyametri ex omiiihus punctis diiiisionum, | per quas diuisa est quarta circulj; u. in 

tunc linea recta, cpie esi inter punctum, super qiunl est concursus duarum linearum ' 


protractarum; et iutcr centrum circulj est equalis medietati dyametri, ct cordis, que 
protracte sunt in circulo cquidisUntihiis dyamelro cuiiiimclis. Verhi gratia: In circulo 
quidem (ibctl. protracta sit dyamcler .ab. i ct centrum circulj sit .e., a quo protracta 
sit linea .ec, stans orthogoiiaiiter super dyamcirum .ab.^ tpie diuidit arcum .acb. in 
duo equa; et dinidatur arcus xda. iu quotlibet dhiisioncs equales, que sint arcus .cd. 
'ith- ga.‘, et protrahatur conia .cd.fCi emittatur extra circulum paiiter cum dya- 
iiictro ba.f donec concurrant in puncto .h.; ct per puncta .d.f.g. protrahantur recte 
.di. fk. gl. equidistantes dyametro .ab. Dico, lineam ,he. cqualcm cs^sc dyametro .ea.^ 
et cordis .gi. [k. di. coiiiuiiclis. Pn>hatio. CopulalK» rectas al. gk.fi.\ ct ducam rectas 
.if.kg. in partes ./.g-., donec concurrant linee ./lA* su|)cr puncta .m.«. Et quoniam in 
equidistantiims .ab. et .gl, recta incidit.n/., erunt anguli .bal. ct .alg. equales: cqualc.s 
liero anguli super equos periferius consistunt, siue ad centrum: siuc ad perireriam 
fuerint constituti. Quare arcus .bl. e<}ualis est arcui .ag. Item quia in equidistan* 
tihu.s .gt. et fk. recta incidit .gA*., erunt anguli .Igk. ct .gkf. equales; et ideo arcus 
.Ik. arcui .gf. est equalis. Similiter ostendetur, arcum ,ki. arcui .fd. cqualcm esse. 
Sunt enim arcus .ag. ct .gf. ct .fd. sibi itiuirem equales. Quare ct arcus .bl. et .Ik. 
et .ki. sibi itiuicem equales sunt ; cum arcus .bl. equalis sil arcui .ng., ct .Ik. 
arcui ..g/., et .ki. arcui .fd. Quare totus arcus .bi. toti arcui .ad. cxislit equalis. 
Relirpiiis Jc. reliquo .cd. equalis est ; ct est equalis unicuique arcui .ik. kl. Ib. 
Quare anguli .edi. ct Jfk. et .kgl. et .gab. sibi inuicem sunt equales. Rursus 
quia in equidistantiims Jtb. et .di. rci^ta incidit .ch. , erit exterior angulus .edi. 
equalis opposito et interiori, qui sub .chb. Similiter ostendetur, angulus .imb. eipia- 
lis esse exteriori Jfk., nec non et angulus .knb. c^pialis esse angulo Ag/. Est enim 
angulii.s .lab. equalis unicuique prodictorum angulorum : ergo anguli .lab. ct .knb. 
ct .imb. ct .chb. sibi inuicem sunt equales; recte ergo .la. kn. ei .im. ct .ck. sibi 
iouicem equidistantes sunt, cum in eis incidat recta .bh. faciens cum ipsis exteriores 
angulus equales oppositis et interioribus. Et quia recte .ta. ct .gn. copulant duas 
rectas equidistantes .na. ct .g/., erit .na. equalis recte .gl. Item quia e<}uidi.slanles .kn. 
et .fm. copulant duas rectas equidistantes .mn. et .A/., erit jpropter hoc recta w. 117 
.nm. equalis recte .A/. Rui-sus quia recte .im.ei .db. copulant equidistantes. m/i. ct ./W., 
erit .mh. equalis recte .id. Quare tota .ah. eqiiatur rectis .g/. /A. </i. coriiuiictis. Co' 
muniter addatur semidyametrum .ea., erit semidyametrum .ea. cura rectis .Ig.kf.id, 
equalis toti .eli.\ ct hoc c.st quod uoiui demonstrare. 

SI in mcdiclale sperg componatur corpus ex quotcumque jwrtionibus pyramidum 
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pniiim spprg {sic) super jiulum circulj basis semisperg; et circulus basis ijKius sit caput 
sctpiciitis portionis, cuius basis etiam sit caput se(]uentis portionis pyramidis; et luic sem- 
per fiat, donec Irasis inferioris portionis sit circulus maior cadens in spera; et sint omnes 
circulj jHirlionum ccpiidistantcs circulo maiori; et perpendicularis cadens a jiolo i]>sius 
maioris circuli , scilicet ab eo super quo cadit punctus summitatis su|icriuris |ior> 
lionis ad centrum S|)crg , transeat per centra omnium circulunim : et linee recte 
cadentes in terminis dyametrorum uniuscuiusque portionis sint silu inuicem cqua- 
les. Tunc area superficiei totius cor|M)iis compositi es quacumque multitudiuc portio- 
num columnarum erit minus duplo areg maioris circulj cadentis in semisjiera conti- 
nentis ijBum corpus : et erit etiam maius duplo areg maioris circulj semisperg con- 
tentg ab ipso corjairc. Probatio. Sit circulus maior .semisperg circulus .abgil., cuius 
centrum sit .e. , quod etiam est centrum sperg , quia centrum sperg est centrum 
omnium circulorum magnorum cadentium in spera: et pedus circulj ,abgd. esto .s.; et 
traiLSeat circulus magnus per polum .s. stans ortbogunaliler .super circulum .o/ige/. Quare 
comunis sectio eorum erit dyametrum utriusque circulj, que sit recta .ag.; et erit arcus 
.azg. semicirculus, et ec|ualis semicirculo .abg. Et constituatur iii semLspcra, cuius 
basis est circulus .abg/lr, et polus eius est .*. corpus cum|Kisitum es tribus portio- 
nibus pyramidum columnarum, et ei una pyramide : et prima portio sit pyramis de- 
curtata, cuius liasis est circulus .abgd., et eius caput est circulus, cuius dyametrum 
est linea .mn.; et linee que protrahuntur a terminis dyametrorum sint .a m. et .gn. 
Secuuda uero portio est, cuius basis est circulus, cuius dyameter est recta .mn., et 
cuius caput est circulus, cuius dyametrum est i-ecta .A:/.; et recte cadentes in terminis dya- 
metrorum sint ,mk. et .nl. : tertig quidem portionis lusis est circulus, cuius|«lya- 
meter est linea .kl., et eius caput est circulus, cuius dyameter est linea pyrami.s 
quidem columng est, cuius basis est circulus, cuius dyameter est linea it., et eius 
sumitas est polus spere: et linee descendentes ab ipo secundum rectitudinem jn ter- 
minos dyaraetri liasis sint recte .si. et .at.; et sint recte .tsni. mk. ki. iz. sibi iiiui- 
cem cquales. Quare ipsus rectis equalcs erunt recte .zt. tl. In. ng., cum bases et capita 
ipsarum portionum sibi inuicem equidistent : et erunt omnes in una superfidc plana, 
que secat totum corpus in duo media super dyaraetros portionum, per quam super- 
ficiem descendit j>er|iendicularis .ze. transiens per centra omnium circuloium : deinde 
protrahantur dyametrum .gn., et corda ,zi. in punctum .A.; et erit .e/i. cquali-% se* 
midyaractro .en., et dyametris .mn.kl.it. coniunctus: et protrahatur .hz. cathetus 
.ec., qui cadit super dimidium cordg .zi. cum ipso .ec. descendat a centro .e. t et 
quia in trigono .hez. orthogonio protracta est perpendicularis .ec. super latus subten- 
dens angulum rectum; erit proportio .hz. ad .se., sicut .es. ad .zc. Quare multijilicatio 
.hz. in .sc. est cqualis quadrato lincg .es. Sed linea .es. equalis est semidyaraetro .ea.; 
ergo multiplicatio .zh. in .zc. est sicut quadratum semidyametri ore.: sed ex.se. du- 
pla est .si.; quare multiplicatio .hz. in .zi. erit sicut duplum quadrati semidyametri 
ore.: quod duplum si ducatur in i 3., reddit duplum areg circulj .abgd.; ergo duplum 
areg circulj .abgd. prouenit ex multiplicatione .zh. in .zi. ducta in \ S: maior enim 
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recta ./i 2 . quam .A/. Quare ex ductu ,zi. iu Jte. et in >3. prouenit minus duplo •[. <■ Um iiujit .a«. 

arep circulj .ftbgd, : est enim Jie. equalU rectis .ae. mn. A7. it. coaiiinciU : quare 

ex muitiplicationc ,zi. iu coniunctum rectarum .ae. mn. kl. it. ducta iii | 3. pro- 

ucnit minus duplo arcg circulj Mbgd.: ei quibus multiplicationibus ostendam prouc- 

nirc arcam superficiei totius compositi corporis; primum quidem area superllciei primg 

jmrtionis pyramidis coluning, cuius basis est circulus .abgd.t et cius superior est cir- 

culus, cuius dyameter est .mn., prouenit ex multiplicatione semidyametrorum .ne. ct 


.nm. in } 3. ducta in .am. he. mzi.; el arca superficiei sequentis |>orli»nls, cuius basis 
est circulus dyamclri .mn., et ciu.s .sapciior est circulus, cuius dyameter est .kl. , 
prouciiil cx I 3. ductis iu semidyamelnis .on. cC .pl. ; ct illud totum iu liucam .mk., 
fioc est in Jz. Similiter arca superficiei tertig portionis, cuius basis est circulus dya- 
melri .A7., ct eius | supeiior esi circulus, cuius dyameter est lioea prouenit ex 

muUiplicationc semidyametrorum .pk. et .i^. in .ik., hoc est iu . 12 . ducta in | 3. 
Bui-sus area superficiei |>crfectg pyiamidis, cuius basis est circulus dyametri it., ct 
eius summitas est .z., pruuctiil ex .iz. in ducta in |-3. Ergo area superior to* 
tius corporis compositi cx dictis tribus portionibus pyramidum cotumiianim : ct cx 
una pyramide columng prouenit cx .iz. in lineis .ne. mn. M. <>. coniunctis; ct illud 
totum per 1 3 , quod demonstratum est esse miiius duplo areg circulj .abgd. Similiter 
si infra iioc quidem corpus cadat iu semispera contingens ijisum, dcmonstrobilur, area 
ipsius esse plus duplo areg circulj l>asis scmisperg, cuiu.s circulj dyameter erit cqualis 
lineg .ec.; et erit arcus semicirculj ortiiogonalilcr clcuali super dyamelrum i|isius con 
lingens super dimidio linearum .am. mk. ki. iz. > et polus circulj basis semisperg 
erit super linea .ffz.: et propter hoc ponamus lineam .er. e<{ualcm linee .ec.i et spa 
tio .er. circinemu^ circulum .rsu. ; et erit recta ,rv. dyameter circulj basis semi 
sperg. Et quoniam in trigono .hez. ab angulo .hez. recto super latus .bz. cathetus 
,ec. protracta est, erit sicut .hc. ad .ce., ita .ec. ad xz.t quare multiplicatio .hc. 
in xz. est sicut quadratum .ec., hoc est sicut quadratum .er.: et quia ,iz. dupla 
est ex .cz., erit multiplicatio .hc. in .iz. duplum quadrati semidyametri .cr. Sed ex 
.hc. maior est .Ae.; quare multiplicatio .he. in .iz. est plus duplo <;uadrati .er. 
ergo multiplicatio .Ae. in .iz. ducta in | 3. erit pias multiplicatione dupli quadrati 

semidyamctii .e r. in J 3 . Sed cx multiplicatione .Ae. in .ic. ducta in { 3 . prouenit 
area superficiei corporis continentis semisperam, ut su|icrius demoastratum est: ct cx 
multiplicatione dupli quadrati .er. in 1 3. prouenit duplum arcg circulj basis semi 
sperg, .scilicet circulj .rsv.', ergo superficies, idest corporis compositi ex portionibus py 
ramidum columnarum continentis semisperam, est maior duplo areg circuli semisperg 
contcnctg ab ipso corpore ; ct est minor du]ilo areg circulj semisperg continentis 
ijisum corpas, ut superius demonstratum est; et illud est quod uolui demonstrare. 

Ve embado, et superficie rotundg sperg. 

El quia licc que demonstrata sunt, liquida sint ct aperta; colligitur quu<l arca su- 
(>erficici medietatis cuiuscumque sperg csl dupla aree maioris circulj cadentis in .spera 
cuius dyameter est dyameter sperg. Quare ai*ea superficiei totius sperg erit quadrupla 
areg ipsius circulj; que demonstrentur cum numeris. Si superficiei s|>crg, cuius dyamc 
ter est .7., arcam colligere uis: aroara maioris circuli cadentis in ipsa, | que est { 3S. 

24 
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quadruplica; ucl quadratura djaraetri, quod est 49., per } 3. raulliplicaf et habetur iSi. 
pro arca supcHicici ipsius spei^: ct si raedictatem quadrati dyametri ^ler y 3 multi- 
plicaucrUj uel duplicaucns arcara suprascripti circulj, habebis utique .77. pro area su- 
perficiei medietatis sporg predictg. Et si I54., que sunt arca superficiei totius sperg, 
in sextam dyaractri s|ierg, scilicet in 1 1.; uel si tertiam parteni de i34. in medietatem 
dyainctrif que est J 3., duxeris, habebis | m., que sunt area magnilndiiiLs lotius sperg: 
quia probatum est a sapientibus, quod raultijdicatio tertig partis superficiei .sperg in 
medietatem talius dyamclri facit cmluiduni totius sperg. Ad quod cliara demonstran- 
dum ndiaceal spera el medietas dyametri eius sit linea .ag., ot centrum eius sii 
punctus Dico ergo quod multiplicatio .ag, in tertiam superficiei sperg uib. ost 
cquaiis embado (Xirporis sperg .ab.f cuius liec est demonstratio. Si enim uon est multi- 
plicatio Mg. in tertiam snpcrficiei sperg uib. e<pialis cor{K)ri .spei^, erit tunc eqiiali.s 
cor|H>ri sperg maioris spera Mb. aut minoris. Sit itatpic in primis cquaiis spere ma- 
iori spera .ab.; ct .sit spera .de.^ que sit cum spera M.b. super centrum unum; pos- 
sibile igitur est ut sil spera .de. figura corporis plurium basium , cuius l>asis sint 
non contingentes superficiem s|>erg .ab. Quare erit unaqueque pcrpendicubirium, uel 
cadentium productarum cx centro .g. super superficiem cius maior linea ,ag.: .si ergo 
continuentur anguli illiu.s corporis ucnicntis in spera .de. cum centro .sperg, proucnient 
pyramides, ({uarum omnium capita erit centrum sjujrg, ct earum bases erunt bases cor- 
poris; et embadiim uniuscuiusque pyramidis carum prouenict cx multiplicatione .stig 
perpendicularis in tertiam basis sng. Et proptcrca quod Unca .ag., que est medietas 
dyametri sperg est minor unaquaque iilamm pcr])ondicularium, est uel erit pro- 
pter illud multiplicatio liiicg ./zg. in tertiam cuiusque basis minor embado pyramidis, 
cuius basis est illa : ergo multiplicatio litieg .ng. in tertiam superficiei illius corporis 
est minor embado corporis: At superficies illius corporis est maior superficie ,nb. ; 
multiplicatio igitur .ag. in tertiam superficiei sperg .ab. erit multo minor embado 
cor|)oris: etiam fuit posita multiplicatio lineg .ag. in tertiam .su|>crficiei .sperg .ab. 
equalis S{)crg .de.; ergo oportet ut sil spera .de. multum minor cor|H>rc, quod est 
intra ij>sam; <[uud est in ]Ki.s.sibilc. Non igitur roultiplicalio lineg .ag. in tertiam su- 
perficiei sperg .ab. est maior spera .ab. Et dico iterum quod non erit minor .spera 
.ah. Quod si pos.sibilc est, tuncj sit; erit ci^go equalis sperg, que est minor .spera .ri/.»., 
sicut est s|)cra .zh., que sit su|>cr centrum .g.x ct pos-sibilc iterum est ut sit iti spera 
.ba. corpus plurium basium, cuius bases non contingant su|>crncicm sperg .zh. Quare 
erit unaqueque perpendicularium cadentium ex centro .sperg .ab. super su|>erficies illius 
cor|>oris minor medietate dyametri .sperg .ab., que est linea .ag.i erit ergo multi- 
plicatio .ag. in tertiam cuiusrjue superficiei eonim maior emitado pyramidis , cuius 
basis est illa superficies, ct cuius caput est centrum .g. : multipiicntio igitur Iliieg 
.ag. in tertiam cuius(|uc superficiei s|>erg .ab. est maior plurimum emlKido coiqmiis. 
lam ante |K>.situ fuit e<|uati.s embado spere .zh.; ergo spera .z4. est multo maior cor- 
pore: et i|ksa est inter ipsum; boc ucro iinpiitssibile est : iion igitur inultipUcaliu liiicg 
.ag., que est medicta.s dyametri .sperg .ab., in tertiam superficiei .sug est niaiur coi- 
porc eiu.s; i|xsa igitur est c<|ualis corpori eius; et id est cuius uolumus declarationem. 
Et cum huc declaratum sit; et uolumus bai)era medietatem ulicuiu.s .sperg, multipli- 
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cabimus arcan\ .superficiei ipsius in sextam sui dyaroetri , uel metlietatcm dyametri 
eius ducemus iii tertiam partem sug .supcrfu.iei: verbi gratia: sit dyamelcr datg sperg 
.lo.;<]uam si multiplicamus per medietatem eius, ueoiciit .so.; <{uilm.s ductis per-js., 
uenicnl | <|uc suiit arca superficiei semisperg: quam si duxerimus per sextam dya* 
metri, scilicet per | I.; uel si tertiam de ^ 157. ducemus in .5., scilicet in medietatem 
dyaraetri, habebimus ^ S6i pro embado semisperg. 

Et si u|H)rtucrit nos metiri portionem aliquam sperg, que sit minor uel maior mc* 
dictate sperg, ut sunt fontes rotundi, ct alia que)il>et uasa similia; altitudinem ipsiu.s 
cor|)ons, que est Unea, que extenditur a centro circulj uris ipsius ad punctum poli 
eiusdem circuli, cum scmidyaractro s|>ci*g proporlionare curabimii.s; ipsainquc pi-o|M)r- 
tionem dc .superficie semisperg, ncc non et ex embado ij)siu.s accipere curabimus, et 
habebimus optatum. Verbi gratia: sit linea .ah. dyameler fontis; ct .g. sit centrum 
cius: et punctus .r/. sit {xdus ipsius circulj. Quare linea .r/g. stat orlliogonalitcr super 
superficiem circulj, cuiu.s dyaraelcr c.st wi6.; cumque «{uadratum medietatis dyametri 
.ah. diuiscrimus per habebimus illud quod restat dc loto dyametro sperc super 

lineam .gd. Verbi gratia : sit dyaracter .ah. radix dc . 160 .; quare .gb.^ que est mo 
dictas dyametri .ab.f erit radix de .40., cuius quadratum erit .40.: que si diuiseri- 
mus I per .gr/., quam ponamus .4., uenient .10. pro residuo dyametri super lineam 
’dg.j quod sit linea .ge., ct erit tota Me. 14., que est dyameter sperg; quam diuidamus 
in duo equa super. s., ct erit ,z. centrum circulj magni cadentis in spera; qui circulus 
sit circulu-s .aehd.x proporlionabo ergo lineam .gd. cum semidyametm .zd.^ scilicet 
.4. cum .7., ct erit .dg. cx dz. : quare accipiam } cx area superficiei semisperg, 
scilicet dc .308., que prouenit cx superficie .dz. in .de. ducta in ^3., uenient .176. 
pro area superficiei portionis sperg, cuius basis est circulus dyametri .ab.t et cius 
polus est .r/.; et arcus cadens in ipsa portione ei circulis magnis cadentibus iu spera 
est arcus .adb . ; cuius portionis embadum habebitur, si tertia pars arcg superficiei 
ipsius ducatur in .7., scilicet in semidyamelnira .zi/., et inde auferatur pyramis co* 
lumng, cuius summitas est punctus .s.; et cius basis erit circulus , cuius dyameter 
est linea .n^.,et eius altitudo csi linea .zg.y que est .3.,ct embadum ipsius pyra< 
midis est t iss.; remanent pro embabo portionis dictg SS5. minus Etsi aream ma> 
ioris rcliqug portionis .sperg, cuius basis £st idem circulas: dyameter et eius al- 
titudo est linea .eg., que sagitta nuncupatur; quam ponamus esse .lo., habere uolumus, 
eodem modo, secundum quod io minori jiortiouc operati sumas, erit procedendum. VU 
delicet quadratum llneg .gb.y quod est .40., diuidimus per sagittam .ge., et habebimus 
.4. pro linea .gd.y (|ue csl sagitta rcliqug portionis sjierg. Quare tota dyameter sperg 
.ed. erit 14.; in quam si multiplicauerimus sagittam .eg.; ct illud totum duxerimus 
per |3.; ucl si de area superficiei .semisperg, <{tic est .308., accipiamus , scilicet 
proportionem, quam hahet sagitta .eg. ad semidyametrum .ez.y habcbimu.s 440. pro 
arca huius maioris portionis sperg: quam arcam, si in sextam dyametri sperg: ucl si 
tertiam eius in medietatem dyametri duxerimus, habebimas | ios6; quibas si addide- 
rimus pyramidem columng supradictg, que est | 125, habebimas ^ 1152 pro magni- 
tudine ipsius inaiuiis jKirtionis. Et ut liec que dicta sunt geometrice demonstrentur. 
Adiaceat scinis|>cni .bzd.y cuius basis sit circulus .abgd.y ct cius polus sit punctu.s 
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.s.; et signetur super .semispera .bzd. circulus magnus .azg., qui stet orthogonaliter 
super circulum ,ahgd.‘, et comunis eorum sectio .ag". est dyameter utri usque circulj; 

et descendat a polo ,z. per superficiem circulj .azg. perpendicularis ,ze. super dyame-' 
trum .ag.', et erit .e. punctus centrum utriusque circulj: et diuidatur arcus ,az. \ in 
quotlil>ct partes equales, que sint arcus .ai.it.tz.} et per puncta .i.t. cquidistantes 
dyametro ,ag. protrahantur corde .ik. tl.', et protrahatur corda ,zt. extra circulum in 
puncto .X.; ad quem punctum proueiiiat etiam dyameter .ga. Extra circulum j>rotracta: 
et protrahatur una ex duabus cordis nquidislautibus dyametro .ag, extra circulum .azg., 
donec concurrat lineg.me. Quare si protraxerimus cordam .A'/., concurret cum linea .mz, 
iii puncto Et a polo .z. spatio cordg, et arcus .zti. circinetur circulus qui 

erit equidisluns circulo .abgd.-, et cius centrum erit ./.; et .ik. erit dyametrum ipsius 
circulj; qui circulus abscidit a semispera .dz. portioiiciu .xzh., cuius portionis sagitta, 
siue perpendicularis est linea .zf. Dico quidem, portioiicni .superficiei portionis .xzh. 
ad superficiem semisperg .dzb. esse sicut .z/. ad semidyametrum spere .ce. Probatio: 
hal>etur quidem ex premissis, lineam .m.e. equalcra cs.se semidyametro .ca. et cordis 
.ik. tl. coniuuetis. .Similj quo<{uc modo demonstrabitur, lineam .nf. c(|ualcm esse se- 
inidyamctro .fi. et corde .itl. coniunctis. Et quoniam iii triangulo .inez. protracta 
est recta .nf. cquidistans basi .em., erit sicut .zf. ad .ze., ita .n/. ad .me. Sed si- 
cut recta .nf. ad rectam .me!, ita superficies .zt. in .nf. ad superficiem .zt. in .me. 
Sed sicut superficies .zt. in .nf. ad superficiem .zt. in .me. , ita est multiplicatio 
superficiei .zt. in .nf. in | 3 . ad multiplicationem de | 3 . ad superficiem in .em. 
Sed ex multiplicatione .me. in .tz. ducta in ^ 3 . prouenit superficies corj)oris com- 
positi ex tribus portionibus pyramidis columnarum cadentis infra scmLspcram, quorum 
omnium altitudo c.st linea .zc.; et basis maioris carum est circulus Similiter 

ostendetur quod ex multiplicatione .nf. in .tz. ducta in | 3 . prouenit super- 

«t. 

ficies corporis compositi ex duabus portionibus columnarum cadentis in 
portione sper^ .hzx. Ergo erit .sicut .zf. ad .re., ita corpus compo.situm 
ex duabus portionibus pyramidum columnarum, cuius altitudo est .r/., ad 
superficiem cor|>oris compositi ex tribus portionibus pyramidum columna- 
rum, cuius altitudo est linea .zc. De inde ponam superficiem .y. ad su- 
perficiem semisperg .dzb. .sicut superficies corporis altitudinis .zf. ad su- 
perficiem corporis altitudinis .re. Quare permutatim erit sicut superficies 
f- *ii •■. corporis altitudinis .ze. ad superficiem | semisperp .dzb., itu superficies 
cor|M)ris altitudinis zf. ad superficiem .y. Sed .superficies corporis, cuius 
altitudo est .re., cum est infra semisperam, est minor superficie semisperg: 
et cum ipsum corpus contineat semisperam , est superficies corporis 
maior superficie semi.s]>erp : Yude quando superficies corporis altitu- 
dinis .re. est minor superficie semisperg : tunc superficies corporis 
altitudinis .zf. erit minor su))crficic .y.‘, et cum fuerit maior: maior. Sed cum 
.superficies corporis altitudinis .ze. est minor superficie semisperg .dzb., tunc super- 
ficies corporis altitudinis .zf. est similiter minor superficie portionis sperp .hzx.’, cl 
cum est maior: maior. Et propter hoc superficies .y., et .superficies portionis sper^ ad 
superficiem corporis, cuius altitudo c.st .zf, habent unam et eandem portionem: Vnde 
patet, su]>crficicm portionis .sperg .hz.v. cqualem e.ssc superficiei .y.x et quia est sicut 
•superficies corporis altitudinis .ze. ad superficiem semisperj .dzb., ita superficies cor- 
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poris altitudinis .zf, ad superficiem ,y,\ erit propter hoc sicut superficies corporis al- 
titudinis .zc. ad supciTiciem semisper^ .dzb., ita superficies corporis altitudinis .zf. 
ad supcifidcm portionis s|)er^ .hzx.x et cum permutabitur, erit proportio porliouis 
.hzx. ad superficiem semisper^ .bzd. sicut proportio superficiei corporis altitudinis 
.zf. ad superficiem corpoiis altitudinis .z€> Sed proportio horum duorum corporum 
est sicut linea .nf. ad lineam .me.', et proportio line^ .nf. ad lineam .me. est sicut 
sagitta .zf. ad semidyametrum sperj .ze.’, ergo proportio superficiei portionis .kzx. 
ad superficiem .semis]>cr^ .dzb. est sicut .zf., que est altitudo ipsius portionis, ad se- 
roidyamelrum .ze.\ ct hoc est quod uolui demonstrare. 

Sf in spera aliqua construatur cubus ct pyramis quatuor basium triangularium 
et cqualiiim laterum, erit euhus triplus pyramidis. Ad quod demonstrandum udiaccat 
dyameter dat; S|>er; .ab., ct diuidatur in .c. punctum; et sit .bc. duplum ex.cn.; 
et circinetur semicirculus .nr/b.; ct a puncto .c. su]>cr rectam .ab, ad rectos angulos 
trahatur i‘ccta .cc/.; et copulentur recte .hd. et .n^.; et erit recta .ndf. latus cubi, et 
reetn .hd. latus trigonorum pyramidis cadentium in spera, cuius dyameter est recta 
.ab.', ct erit propter similitudinem trigonorum .adb. ct ulch. et .dac. quadratum 
dyametri .ah. triplum quadrati line; .ad., et quadratum line; .hd. quadrati line; .dc., 
ut EVCLiDEs ostendit; nec non ct quadratum line; .db. erit duplum quadrati linc; .ad.’, 
nec non ct proportio quadrati line; ,bc, ad quadratum line; ..ad. erit sicut .4. ad 
.3. Verbi gratia : quoniam trigona .dab, | ct .dac. sibi inuicem sunt similia; et si- 
milia trigona circa equales angulos, uel circa eundem angulum latera habent propor- 
tionalia; cril sicut .ba. ad .ad., ita ,ad. ad .ac.', ct quando tres recte continue pro- 

portionales sunt , erit sicut prima ad tertiam , ita quadratum linc; .ab. ad qua- 
dratum line; .ad. Sed .ba. ex .ac. est tripla; quare quadratum linc; .ab. triplum 
est quadrati line; .ad. Item quia trigona .adb. et .dch. similia sunt ; erit simili- 
ter sicut quadratum Une; .ha. ad quadratum linc; .ad., ita quadratum Huc; .bd. 
ad quadratum line; ,dc. , cum anguli .dab. ct .cdb. sibi inuicem .sunt equales. 
Quare quadratum linc; .bd. triplum est quadrati linc; .dc. Item quia recta .dc. in 
proportione media est inter .bc, ct.cn., erit .sicut .bc. prima ad ,ca. tertiam, ita 
quadratum line; .bc. ad quadratum line; sed sicut .bc. ad .cri., ita .br/. ad .r/a. 
Quare est sicut .bc. ad .ca., ita quadiatum line; .bd. ad quadratum line; .dax est 
enim .bc. dupla ex .ca.', quare quadratum line; .bd. erit duplum quadrati fine; .da., 
ut superius dictum est. Item proportio quadrati line; .bc. ad quadratum lino; .ad. 
componitur ex proportione quadrati line; .cb. ad quadratura linc; .ba., et ex pro- 
|K>rtionc quadrati Une; .ba. ad 4|uadratura lincg .ad.', est ctiim .bc. ad .ba. sicut 
.1. ad .3.: quare quadratum line; .bc. ad quadratum linc; .ba. est sicut .4. ad .S.: 
pro|K)rtio ucro quadrati .ba. ad quadratum .ad. ost sicut .0. ad .3., cum quadratum 
linc; .ba. triplum sit quadrati line; .ad,: eigo pmportio quadrati line; .bc. ad quadratum 
linc; .ad. componitur cx ca quam habet .4. ad .9., et cx ca quam babet .9. ad .3.: quare 
palet quod proportio quadrati line; .bo. ad quadratum line; .nr/. est sicut .4. ad .3. 
Ilis itacpie omnibus intellectis, ponam lineam .ef. cqualem line; .ad.; et coslituam 
super linearo .ef. cubum .efghiklmn.', et ponam lineam .no. equalem linc; .cd. ; 
ct spatio .no. circinabo circulum .opq., et inscribam in circulo .opq. trigonum cqui- 
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luterum ‘Opqr, ct prulrabam .on. ia .r., ct erit .or. dyamelcr circulj .opqr, ct co« 
pulalx) rectas .pr. et et eruat trigona .opr. et .oi^r. equalia et similia; quare 

angulus .por. equalis est angulo ,qor.\ quare est sicut .po. ad ita .ps. ad 

.sq. equalis .po. ex . 0 ^., ergo ,ps. cqualU est .sq. : comunis adiaccat recta .os. i 
due ergu rcclc .ps. ct .os. duabus ,qs. et .os. sunt equales; basis uero .op. basi 
,oq. iacet equalis : quare trigona .osp. ct .osq. sibi iiiuicciu equalia sunt; et an- 
gulus .osp. angulo .osq. est equalis : cathetus ergo csl .os. super rectam pq>i ct 
mr»cr«. qua|di*atum lateris trigoni e<jailaleri cadentis in ciitrulu triplum est quadrati 

semidyametri sui circulj, erit ergo quadratum Unc^ .0/7. quadrati semiilyamctrl .on. 
triplum: est enim .on. equalis recte .dc., quadrata ergo linearum .op. et .bd. ad e- 
qualia eandem habent proportionem; quare .op. equalis est recte ulb, x deinde su- 
per centro .n. erigam in altum cathetum .nt. equalcm rcctc .bc.', ct copulabo re- 
ctas .no.np.nq.', ct erit unaqueque ipsarum equalis Unce .</6., hoc est linee .op.’. 
sunt enim quadrata linearum .tn. et .no., ucl .tn. cl .np., uel ,tn. cl .nq. equa- 
lia quadratis linearum .bc. et .cd. Quare unumquodque quadratorum linearum .to. 
tp.tq. cquale est quadrato linee .bd.x constituta est igitur pyramis .topq.ex qua- 
tuor triangulis equalihus ct gqiiilatcribus, cuius unumquodque latus rqtialc est line; 
.bd., ut oportet. Dico quidem, cubum .eil. triplum esse pyramidis .topq.', quod sic 
probatur. Quoniam Itnea .ps. medietas est recte . 0 / 7 ., erit quadratum line; .0/7. qua- 
druplum quadrati linee .ps. Sed quadratum line; .op. duplum csl quadrati lateris 
cubi .eil., scilicet lateri cum .op. equalis sit .bd., ct .if. recte quare est 
sicut .op. ad .if., ita df. ad p.s.', quare rectiangula su|KrTtcics .op. in .ps. equalis 
est quadrato line; .if., hoc est tetragono .eg. Quare proportio tetragoni .eg. ud su- 
perficiem rcctiaiigulam ex .o.f. in .sp. est sicut superficies .op. in .ps. ad super- 
ficiem .os. in .sp. Sed proportio superficiei rcctiangulg .op. in .ps. ad superficiem 
rectiangulam .os. in .sp., hoc est ad superficiem trianguli .opq., est sicut .op. ad 
.os.} ergo sicut .op. ad .os., ita tetragonum .eg. ad trigonum .opq. Quare (|[uadni- 
tum tetragoni .eg. ad quadratum trigoni .opq. est sicut quadratum line; . op. ad 
quadratum line; .os. Sed proportio quadrati line; .op. ad quadratum line; .os. est 
ses4]uitertia. Quia cum de quadrato line; u)p. tollitur quadratum line; .ps., quod est 
quarta cius, remanent tres quarte quadrati line; .op. pm <{uadralo line; .os.t ergo 
proportio quadrati line; .op. ad quadratum line; .os. est sicut .4. ad .3.; que pro- 
portio dicitur sesquitertia: ergo quadratum tetragouj .eg. ad quadratum trigoni .opq. 
est sicut .4. ad .3. Sed sicut .4. est ad .3., ita quadratum line; .cb. ad quadiatum line; 
.ad.: est enim |>crpendicularis equalis .cb., et .er., scilicet altitudo cubi, equalis 
est recte .ad.t per eqtialc ergo erit sicut .4. ad . 3 ., ita quadratum (>erpctidiculat'is .tn. 
ad quadratum | altitudinis .ei.i ergu sicut proportio quadrati tetragoni .eg. ad qua- 
dratum trigoni .cpq. , ila quadratum perpendicularis .tn. ad quadratum lincg -er.: 
per equalc ergo erit sicut tetragonum .eg. ad trigonum.o/7^., ita perpendicularia 
midls .topq. ad altitudinem cubi .hmk., Iioc est .tn. ad .er. Quare multiplicatio tri- 
goni .opq. in perpendicularem .tn. est sicut multiplicatio tetragoni .eg. in altitu- 
dinem .ei. Sed ex multiplicatione tetragoui .eg. in altitudinem .er. )>roucnit arca 
cubi.ArmA.; et cx multiplicatione trigoni .opq. io perpendicularem .fn. prouenit triplum 
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pyramidis Aopq. ; ergo cubus .eil. constructus in spera , cuius dyameter est 
.nb, , triplum est pyramidis .topq. in eadem spem construet^: et hoc est quod uo> 
lui demonstrare. Aliter in cubo .eiL protraham rectas .if, ih. fh. fl. Ih. et ^7.; et 
erit in cubo .AraX'. constructa pyramis .ihif» qualuor su]>ernricrum tnangularura ct 
cipialium laterum) rpiorum unumquodque est dyameler unius sex quadratorum con- 
tinentium cubum. Quare quadratum unius cuius<pic i|^(>nim laterum est duplum qua* 
drilateris cubi; est enim quadmtum unius cuiusi|uc lateris pyramidis .tnpq. duplum 
quadrati lateris cubi, ut superius ostensum est. Quare latera pyramidis Ahif. equalia 
sunt lateribus pyramidis Aopq. Vnde patet, pyramidem Ahif. equalem esse pyramidi 
Aopq.x ablata siquidem pyramide Ahif. cx cubo .htnk.. remanebunt ex ijvso cubo 
quatuur pyramides sibi inuicem similes cl equales ; que sunt ]>yramides .ihef. et 
Ihgf. et fikl. ct Aiiml.: vsl enim basis unius cuiiuMjuc duarum primarum pyra- 
midum medietas telraguni .eg.; ct sunt sub cqualj altitudine, scilicet sub .ei. et .gl.: 
reliquarum ucro duanim pyramidum bases continent tetragonum .Am., quod est cquale 
tetragono .eg.i et altitudo ipsarum ct una, scilicet altitudo cubi; cum alliltidines ipsa- 
rum sint .mh. et .kf.i protraham siquidem in euho lineam .gi.; et quoniam pyramides 
.ihef. ct Ahgf. sibi inuicem equales sunt, erit agregatum cx cis duplum pyramidis 
.ihel. Et quoniam tetragonum .eg. duplum est trigoni .Ai/.,crit pyramis .i7ic/g.y cuius 
l»asis est tetragonum .eg'., duplum pyramidis .<7<e/., cuius basis est trigonum .hef.x 
sunt enim ambe sub una altitudine, que est linea .ei. Quare pyramis Ahefg. equatis 
est dualms pyramidibus .ihef. et Ahgf.i pyramides ucn) .ihefg. ct ,topq. hal)cnt 
bases ct altitudines mutu^ proportionis: est enim sicut tetragonum .eg. ad trigonum 
.opq.y ita altitudo ,tn. ad altitudinem que ucro | pyramides babent bases et al- 
titudines mutuy pro|K)rtionis .sibi inuicem equales sunt; cqualis est ergo pyramis .ihefg. 
pyramidis .sunt enira et pyramides .ihef. ti Ahgf. equales pyramidi .ihefg.', 

et que eidem equalia sunt et alterius sunt equalia; pyramides ergo Ahef. cl Ahgf. 
pyramidi .topq. sunt equales. Similiter demonstrabitur, relique duc pyramides, que 
.sunt .fikl, et .himl. equales esse pyramidi .topq.x demonstratum est ergo, cubum 
.kmh. continere quantitatem trium pyramidatum equalium pyramidi .topq. Vnde pa- 
tet, cubum .kmh. triplum esse pyramidis .topq.’, et hoc uolui demonstrare. Et ut 
liec liquidius deci arescant, ponam dyametrum .spery et erit latus cubi , scilicet 
.ef., radix dc .is.; ct Utus pyramidis, scilicet .op., radix dc .14.; ct erit quadra- 
tum lateris .ef.y .scilicet telnignnum .eg., is.: quibu-s ductis in latitudinem .ei., sci- 
licet in radicem dc ii. , uenienl .ii. radices dc .is. , que sunt una radix dc .kss. 
pn» quadrato cubi .A^/tX‘.:dc quo quadrato si accipiatur noriu |mrs, ucniint .191. pn> 
quadrato pyramidis .topq. Verbi gratia : de quadrato lateris .op. accipiamus quar- 
tam, et habebimus .6. pro quadnito linoy .ps.t quod si cxtnixeriraus ex quadrato la- 
teris .op.y scilicet de .24., remanebunt .18. pro quadrato catheti .ox.: quod si mul- 
liplicauerimtis in quadratum liiic^ .ps., quial est .6., uenient .los. pro quadrato tri- 
goni .opq.x quod si duxerimus in quadratum tertiy altitudinis, scilicet in nonum qua- 
drati perpendicularis .tn.', <}Uod quadiatum est . 16 .: ucl si nonum dc . 108 ., quod est 
. 12 ., duxerimus per . 18 ., halndiimus similiter -loi. pro quadrato pyramidis .topq. : 
quod .si duxerimus per .9., haljcbimus .1728., ut supra, pro quadrato cubi .A mX.; et 
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uolui dcmonsirarc. Est enim .4*. parum plus radicis de .I7ta.; et .u., que sunt 
nu^d>e iM. u«. 8 1 >). |^rs dc .42.» suut paium plus radicis de . 191 .; per que ostenditur» cubum esse 

triplum pyramidis. 

SI circa circulum describatur teti^agonum, cuius latera omnia coutingant circulum; 
et in contactis copulentur recte, quadrilatcrum quod inde proucncril, tetragonum erit; 
et exterius tetragonum duplum erit interions tetragoni. Circa circulum .abed. adU> 
ccat tetragonum >efgh. contingens circulum in punctis .a.b. in quibus copulentur 
recte ,ab.bc.cd. ad. Dico quadrilatenim .abed. tclnigonura essej et exterius tclra* 

. isitvTM. gonum .eg. duplum esse tetragono .abcd.i summatur centrum | circulj .abed.^ 
sitque 4 .» et copulentur recte ,ia. ib. ic. id.: et quoniam recta .eh. contingit circulum 
.abed. in puncto .n.» ct in ipso contactu a centro copulata ast recta 4n.» recta ergo 
.ta. cathetus est super rectam ut in Geometria hal>clur: rectus est ergo ulcrrjuc 
angulorum .iae. ct .iah. Similiter ostendetur, rectos esse angulos .ibe. et .ibf. el 
.icf. cl Ucg. ct .idg. et udh.i et quouiam in rectas .be. et Ja. recta incidit .ea.) 
et sunt anguli qui ad ,e. » et qui sub .eai. recti; erunt quidem recte .eb. ct .ia. 

(Pifntra simile alia precedentr) cquidistantes. Similiter ostendetur» rectas db. ct .ae. equidistautes esse» cum anguli 
qui ad .e.» ct qui sub .ibe. sint recti: ostense sunt etiam ct recte .ia. et .ba. c(|ui- 
distantes esse; quare recta .ia. equalLs est recte .he.^ et .ib. recte .ae. Eqiiilatcrum 
ergu est quadrilaterum .ebia) dico quidem ct orthogonium; est enim unus quisque 
angulorum» qui sub .ibe. bea. eai. rectus; quare reliquus» qui sub rectus est. 
Tetragonum cr^o est .ei. Similiter ostendetur» quadrilatcra .fi. gi. hi. tetragona esse. 
Quare omnes anguli» qui sunt ad ./. centrum» recti sunt: unde patet, rccUim .ai. coS' 
tinuari cum recta 4*c., et rectam ,bi. cum recta .id.) ergo recte .ac, ct .bd, dyametri 
sunt circulj .abcd.y et secant sc ad rectos angulos. Quare unaqueque rectarum .ah. bc. 
cd. ad. corda est quartg circulj: cquales ergo sunt recte .ab. bc. cd. da. sibi inuicem: 
cquilatcrum ergo est quadrilatcrum .abed.) dico etiam et orthogonium: quoniam or* 
thogonium est trigonum .a /^.» cuius duo latera .ib. et .ia, sunt equalia» cum sint i 
centro ad periferiam deducta» anguli .iba. et .bai. sibi inuicem sunt equules; ct est 
rectus angulus .bia.x quare semirectus unu.squis<{ue angulorum» qui sub .iba, et .iab. 
Demonstrabitur etiam per trigona ,bic. ida. et .icd. unumquemque angulorum qoi 
sub .ibe. ich. icd. idc» et dda. et .iad. scmirectiim esse; quure anguli .abc. ct .bcd. 
et .cda. et .dab. recti sunt: orthogonium ergo est quadrilatcrum .abed.: ostensura 



est etiam ct equilatenim; ergo equilalcrum .abed. tetragonum est. Dico imrsus» tetra- 
gonum .eg, continens circulum duplum esso tetragoni .abed. coutiiicuti i circulo: est 
enim paralilogramum anum(|uodqiie tetragonorum .ie. if. ig, ih.) et dyametri ipsorum, 
que sunt .ab. bc. cd. da., ca per cqualia secant: quare trigonum .ni6. equale est tri- 
gono eodemque modo et trigonum .bic. equale est trigono ./£>c.» et trigonum 

r»i. trigono .gcd., nec non et trigonum .a id. | trigono .adh. Quare trigona .neb. 

ct .bfc. ct .cgd. et .ahd. reliquis quatuor trigonis .aib. et .bic. et .cid. et .dia. 
continentibus totum tetragonum .abed. equalia sunt. Vnde patet» tetragonum .eg. du- 
plum esse tetragoni .abed. Aliter quoniam semicirculus est sectio .dab., et in ipso 
angulus est qui sub .dab.) angulus ergo qui sub .dab. est rectus : et quia latera 
.ad. et .ab. equalia sunt, erit unusquisque angulorum qui sub .abd. ct .adb. me- 
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«lietM recti: est tnim et aiiguliis Uah. semireclus; ct est i-ectus «|ui sul> ./iift.: quare 
trigona .abd. ct .abi. sibi inuicem sunt similia: et Imlicnt unum angulum cnmunem, 
eum uiclclicct qui sub .clba.i quare pruportionaliter est ut .db. ad .ba.^ ita .ba. ad 
.bi. Quare est sicut prima .db, ad tertiam .bi*t ita quadratum quod a prima .db. 
ad quadratum »|uwl i secunda .ab.: est enim dyamclro .db. cqualc unumquodque la- 
terum tetragoni .cf. -gh-i ergo est sicut .db. a<l bi.^ ita telr<igotium quml i lecta .ef. 
ad tetragonum quud a recta .nb.\ est enim .db. cx .bi. dupla; quare et tetragonum 
quod d reda .ef. duplum eius quod a recta .ab. Sed tetragonum quixl a recta .ef. 
est tetragonum .efgh.’,cl telragouum quod d recta est tetragonum ergo 

tetragonum .eg. duplum est tetragoni .abed.; quod oportebat ostendere. 

SI iu cubo describatur columna eiusdem altitudinis, et in columna spera, ct in s]>era 
pyramidis column^ duorum capitum, cuius duc extremitates siut in centra circulorum 
IiasU ct capitis column^; et eius uenter sit circulus secans coliimiiara ct speram in duo 
media; ct sit ipse circulus equidislans circulis hasLs ct capitis column^: ct in ijisa 
pynimide describatur soli<ium octol>asium triangularum, cuius ueutcr sit tetragonum 
cadens in superficie prcdicti circuli secantis columnam ct speram in duo media, cuius 

tetragoni angulis ad centra column^ circulorum basis ct capitis ascendentis quatiior 
recte utrique facientes super ipsum tetragonum octo trigona equilatcra et equiangula, 
quarum unumqiuxlquc latus est equule uiiitiscuius4{uc lateris ipsius tetragoni; erit pro- 
portio horum omnium corporum inter sc sicut narro : proportio quidm cubi ad co- 
luiiam est sicut .14. ad .ii.;column^ ad speram est sestpiaitcra; sperp ad pyramidem 
dupla; pyramidis ad solidum octo basium est sicut .il* ad . 7 . Vnde colligetur, prnpor- 
tioiicin cubi ad speram esse sicut .tt* ad .11.; ad pyramidem sicut .41. ad .it.; ad solidum 
octo I l)a$ium sexcuplam : ct proportionem colurony ad pyramidem esse triplam, ct ad 
solidum octoljasium sicut .33. ad 7 .; nec non ct prn{M>rlionem .sper| ad solidum octo- 
basium sicut .ti. ad .7. Ad hec autem omnia demon.stranda adiacent tetragonum ^bcd.', 
ct in i[vso dc.scrIbaUir circulus .e/g/i.; ct cius centrum sit et eleuctur a puncto .i. 
superficiem tetnigoui .ac. ortliogonaliter linea .lA’., que sit cqualls unicuique laterum 
tetragoni .ac.', ct intelligam, tetragonum .nc. esse unam ex sex superficiebus continen- 
tibus cubum: ct circulum >efgh. c&se Itasem columiij^: ct ultitiidiiiem utriusfpie corporis 
esse secundum quantitatem line^ .lA.; quare ./A. erit axis column^: ct .A*, punctus erit 
centrum circuli oipitis columny. Et quia ad habendam magnitudinem cubi oportet 
ut quadratum .ac. ducatur in altitudinem cubi, scilicet in .<A.; ct ad hal)endum magni- 
tudinem coltin^ oportet ut area circuli .efgk. multiplicetur similiter |>cr .lA.; erit ci^o 
proportio cubi, cuius basis est tetragonum .ac., ct altitudo .lA. ad columnam, cuius l>asis 
est circulus .efgh., et altitudo .ik. .sicut tetragonum .ac. ad circulum ..efgh. Sed pro 
portio tetragoni .ac, ad circulum .efgh. est sicut .14. ad .< 1 ., ut .supcriti.s in in- 
uentione eml)adi circulorum niunstratum est; uel aliter protrahatur a centro .i. se- 
midyameter .if., ct erit Jf. medietas lateris .ab.’, rpiarc quadratum linc^ .if. quar* 
ta est quadrati line^ .ab. Sed ex quadrato liney .ab. prouctiil tetragonum .ac.; 
ergo ex tetragono lirie^ 4 /. prouenerit quarta iclraguui .ac.: <|uod quadratum si 
multiplicetur in | 3, pronenient tres quarte et septimam quartf, hoc est || tetragoni 
.ac.', et ex quadrato linc| Jf. ducto iu | 3. proucnit circulus .efgh.', ergo propor- 
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tio rirculj •<*/§«• an tetragonum .ac. c.sl sirul .ii, aci .14.: ronitWsim ergo prop<ir- 
lio tclnigoni ad circulum est sicut .(4. ad .ii., ut prodixi; ot proportio ergo cubi 
ad coluiniiain est sicut .14. ad .ti.; cl hoc uoliii demonstrare. 

Hiir.sus inlolligam, rerlam .ik. c.ssc dyamelor .sperp cadeutU in dicta columna; et di- 
uidam .ik. in diio ecjua super et inlolliganit punctum esse centrum circulj magni 
cadentis in spera et equalis et erpiidistantis circulo .efgh.\ et erit circulus, cuiu^i 

centrum est secans collinam in duo media: et cjiiia area snperncici sper^ est cjna- 

druplum ipsiin; circuli, qui est cqualb» circulo .cfgti.\ et ex nuilliplicationc ipsius 
superficiei in sextam dyametri sper^ halicHir magnitudo spery, que sit ergo si 

circulus .e/^A. muUiplicelur per quadiupliim sextj dyametri spery; quod quadruplum 
sit linea ./ ri., proiieniet utique magnitudo | ipsius spery. .Sed cx mulliplicatioiic circulj 
.e/gA. in dyametriim .spery, scilicet in altitudinem columny, que csl proucnit ma- 
gnitudo colunuiy; ergo quam pmportionem liaLet linea .r'A. ad lineam ./n. eandem pro- 
jMirlioncm lialiet predicla columna ad predictam speram; ct quia .ik. est scxcupla ex j.m., 
et .i.n. est ipiadriipla eiusdem .tm., erit pm|K)rtio .i ad .tn. sicut .4. ad .4., hoc est in 
minimis numeris sicut .3. ad s.: qiiarc proportio columiiy ad speram est sicut .3. ad 
que pioportio sexquiultera nuncupatur: ct quia proportio cubi ad columnam c.st sicut 
.14. ad .n., erit proportio eorumdcni corporum sicut triplum .14. ad triplum de .tl.» hoc 
est sicut 4S. ad .33.: ct quia proportio columny ad speram est sicut .3. ad .s., erit propor- 
tio eorumdem sicut undecuplum de .3. ad undecuplum de .s., hoc est sicut .33. ad 
et quia proportio cubi ad columnam est sicut .42. ad .33.; cl proportio coluniny ad speram 
sicut .33. ad .22.) per cqualc ei^o ent .sicut .42. ad .22. » hoc est sicut .si. ad .ii., ita cubas 
ad speram; et boc uolui demonstrare. Item intcliig.im a circulo, cuius centrum est ad 
ulrum({uc polum spery, scilicet ad puncta d.k. proiienirc singulam pyramidem columny; 
cpiy pyramides simul composite faciuut pyramidem duuiiim capitum; et erit altitudo unias 
pyramidis linea .M*., allciius ucro linea .i7.j cl est ut diximu-s tota .ik. dyameter spery. 
Ad Imbeiidam istam magnitudinem huius compositi corporis, oportet ul circulus, cuius 
centrum est ./., multiplicetur in tertiam suy altitudinis, scilicet in tertiam Uncy .ik. 
Sed cx multiplicatione circulj, cuias centrum est ./.» in duas tertias dyametri ./A., .sci- 
licet in . 1 / 1 ., proucnit magnitudo spery; ergo proportio spery ad i|isuin corpus duorum 
capitum est sicut proportio duarum tertiarum dyametri spery ad tertiam eiusdem dya- 
metri: Sed pro|>ortio duarum tertiarum cuiusque rei ad tertiam eiusdem rei est dupU; 
ergo et projiorlio spery ad pyramidem duorum capitum cadentem iii ipsa e.sl dupla: cl 
(]uia pro|Hirlio columny ad speram est sicut .3. ad .9.; spery ad pyramidem sicut .9. ad 
. 1 ., erit pro[Kirtio culumnc ad pyramidem tripla; cl hoc uolui demonstrare. Rur.sus circa 
idem centrum ./. intelligam circulum cqualem cii-culo superiori ,efgh.', ct iii eo in- 
teiligam, tetragonum esse descriptum ctjuulc tclragmio .efgh.; ct a punctis anguluruni 
ipsius Iclnigotii liiiealio quoltior lineas ad unum quemque polum spery, scilicet ad puu- 
cla .I.A.; et perficietur solidum octo basium, quod Evclidcs in tertio decimo lihru iiifm 
.spciam descriliere docet: | quod solidum diiiiditur in duas pyramides .super tetragonum 
descriptum in circulo, cuius centrum quarum uiiaqiicque luiliet basem tclragonaro: 
et suiH^r i|>sam eleuantiir quatuor trigona cquilateni; et altitudo unius pyramidis est 
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iiiica .kl.^ ct alterius .<7. ; que altitudines sihi inuicem sunt c(]uatcs j est enim ima> 
qucqtie carum medietas liiie^ .lA'.* lioc est dyametrl sj»cr^, iiel axis culumny, seu alti- 
tudinis rulii \ (|uanim pyramidum magnitudines, hoc est magnitutlincm totius solidi 
orlolasium liahehls ex niii!ti|>licatione tetragoni descripti in circulo, cuius centrum 
est in tertiam partem line^ .ik. Sed magnitudo pyramidis duorum capitum couti- 
nentis hoc solidum octohasiiiiii Iial>olur ex multiplicatione circulj continentis ipsum 
tetragonum in eandem tertiam partem lincj .1 A.; ergo pi*op(»rtio pyramidis duorum ca- 
pitum ad solidum octobasiiim est sicut circulus ad quadratum desciiplum infra ipsum 
circulum; que proportio est sicut . 11 . ad . 7 ., rum proportio tetragoni continentis circu- 
lum ad ipsum circulum sit sicut .M. ad .it. Et etterius tclnigomim iutcrioris sit duplum; 
ergo proportio pyramidis duorum capitum ad solidum (K'tacdrori est sicut .tt. ad .7.: 
fuit etiam pntporlio cubi ad pyramidem duorum capitum sicut .42. ad . 11 .; ct projM)rtio 
pyramidis ad octaedron sicut .it. ad .t.t quare proportio cubi ad octacdroii est sicut .i2. 
«d . 7 .; que proportio sexcupla est. Rursus tjuia proportio coluran^ ad pyramidem duo- 
rum capitum fuit tripla, hoc est sicut ,33. ad . 11 .; et prriportio pyramidis ad octaedron 
est sicut . 11 . ad .7.; erit proportio column| ad octacdnm, lioc est ad solidum octobasium, 
sicut . 33 . ad . 7 . item quia proportio spery ad pyramidem duorum capitum fuit dupla , 
boc est sicut .as. ad . 11 .; ct proportio pyramidis ad octaedron sicut .tl. ud .7., erit pn>- 
portio sper^ ad octaedron sicut iS. ad .7.; quam proportionem habet circumfcrenlin cii- 
iuscuraque circulj ad suum dyaraetrum ; his itaque demonstratis si magnitudo alicuius 
liorum quinque corporum fuerit nota, erit possibile per i]xsam magnitudinem reliquas 
magnitudines inuenire. Ad cuias rei demonstrationem ponamus latus cubi .ab. esse .6.; 
<piarc tetragonum .<zc. erit .30.; quod si multiplicetur in altitudinem .lA'.» que erit simi- 
liter .6., uenient .sto. pro magnitudine cubi: ct boc est cubicarc unum ex lateribus euhi: 
ct quia pro|}ortio cubi ad coliinam est sicut .M. ad .if., | si de Si6. acceperimus ^ , 
scilicet proportionem, quam habet columna ad cubum, uenient pro magnitudine culumn^ 
y 169. Similiter si <!o ,i«6. acceperimus projwrlioncs, quas habent spera: et pyramis duo- 
rum capitum, ct solidi octobasium ad cubum* nimirum pru magnitudine sper^ uc- 
nieiit y 113. , et pro magnitudine pyramidis y 56., ct pro magnitudine solidi oclolNistum 
.36. Item sit nota magnitudo culuron^, que est ' 189.; quam si multiplicauerimus |ier . 14 ., 
ct diuiserimus per .11., uenient .816. pro magnitudine cubi: et si de y 169. acceperimus 
|, que sunt proportio spery ad columnam* uenient y il3. pro magnitudine sper^: et si de 
y 160. acceperimus tertiam |iariem* que est proportio pyramidis ad columnam y 56., uc- 
nient pro magnitudine pyramidis : item si de y 169 acceperimus yy, scilicet proportio- 
nem octaedri ad columnam , uenient .38. pro magnitudine octaedri. Eodemque modo 
|K)leri$ operari si magnitudo alicuius reliquorum corponim fuerit nota. 

Ad inuenicmluni magnitudinem duodccacdri iii spera constructi, cuius sper^ dyanielcr 
sit nota. Ponam penthagnnum .abctle-^ qmMl .sil unum ex duodecim peiithagonis cquali- 
bus continentibus ipsum solidum ; ct circa ipsum pentbagonum describam circulum 
.abede.^ cuius centrum sit ct protraham in eo dyametrum .ag., nec non et cordam 
.be.’, que est corda anguli penlhagoaici; et }>oimm centrum spery punctum ./r., et copu- 
labo rectam .nA,, ct circinabo super speram semicirculum magni circulj .n/i., et pnidti- 
cam .ah. in puiiclum 7,, et erit tota .ai. dyamcler sperg, nec non et scinicirrulj .aii.-, 
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€l punamus eam esse ulnarum .6.; et abscidam 
ul) ea lineam .ak., que sit tertia ex .ai. ; et 
producam ad rectos ungulus super lineam .ai. 
lineam .A7., et copulabo rectas .al. et .i7.; et 
ab angulis penthagoiii .ahede. ad centrum sper^ 
]>erducam lineas .bh. .ch.rih. eh.', et erit py- 
ramis .hnbcde.i cuius biisis est peutiiagunum 
.a/ic7e.fCtsumilas cius ./i. duodecima pars totius 
r. iM r? solidi duodecim | basium pcntliagonorum 
descripti in s|>era, cuius dyameter est .ai.', quia 
si a centro sper^, qumi est .h., ad omnes angulos 
duodccacdri ducantur recte» nimirum iu duode- 
cim pyramides cquales totum corpus duodecae- 
dri diuidetur, quarum una est pynimU .hahcde.i 
quare si magnitudinem eius iuuenerimuSf et eius 
duodecuplum acceperimus, utique habebimus 
magnitudinem totius cuqKiris. Vnde qualiter 
operat*! in bis debeamus, iudicemus. l^rimum 
cuusiderandum est quod trigona .ali. et .alk. 
sibi inuicem sunt similia : habent enim angulos 
M.l.i. et .akt. rectos: et angulum qui ad .a. co- 
muuem: reliquis ergo qui sub .alk. reliquo qui 
ad .i. Cfpialis csl: trigona enim similia circa co- 
munem angulum habent latera proportionalia : 
quare e.st sicut .ia. ad .al., ita .al. ad .ak.x ct 
quandti tres recte proportionales sunt; erit sicut 
prima ad tertiam, ita quadratum quod a prima 
ad quadratum quod a secunda: ei^o est sicut Ua. 
ad .ak., ita quadratum dyametri .ai. ad qua- 
dratum liney .al.i est enim .ai. ex .ak. tripla; 
quare ct tetragonum ex .ai., quod est .3$., tri- 
plum est tetragoni liiiep .al.', ergo tetragonum 
lincy .al. est .ij. Kl cst .al., vt in tcrliodcciroo 
libro EvcLinis habetur, latus cubi cadentis in 
^ .spera, cuius dyameter cst .ai. Nam latus cubi 
cadentis in spera cst conia anguli |ioilhagoiiici unius cuiu.s(|ue penthagoni duodecim su- 
perficierum facientium solidum duodecim lia.sium; ergo (|uudi*atum con:l| .be., que cst 
corda anguli ]K'tithagonici .hae., est . 12 .: ct ut inueniamus unum cx lateribus pcnllia- 
goiii .abede., 0 |>ui‘tct ut corda .be. media ct extrema proportione diuidatur; quia ut in 
lertiudccimo libro Evclidis habetur corda anguli penthagonici media et extrema propor- 
tione diuisa; pars maior cst latus penthagoniemn. 

Modus duiidendi lineam media et ea:trema proportione. 

Nam modus diuidciidi corda .be. media cl extrema proportione cst *vl su|>cr quadra- 
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tum cius, qiiocl est .is., addamus quartam eius, erunt .15.; dc quorum radice auferatur 
medietas lincg Me.y que est radix trium, | et habebitur pro maiori parte radix ,de. 15. m 
minus radice trium; ergo latus penthagonicum .ae.,quod est unum ex lateribus pentha* 
goni , est radix de .is. minus radice trium. Et quia , ut in quartodccimo Evclidis 
babelur, quadrata cordg et lateris pcnthagouici possunt quincuplum lateiis exagonici. 

Et ut babeam latus exagonicum , addam quadratum cordp .be.f quod est . 12 ., cum 

quadratu lateris .ae.t quod est . 18 ., minus radice dc .iso., ut inferius demonstrabo, gi»rg« Dc«noM(ni>i> rvnui pw liDcaiM 

erunt 30 minu-s radice dc iw. ; quojum quinta, que e.st minu.s radice dc \ 7 , i«h. r 

est quadratum lateris exagonici .a/. Nam exagonicum latus equalc est semidyame- 
tro circulj; quod quadratum si auferatur ex (piadratu semidyametri sper^ .ah.f .sd* 
licet de .9. , remanebunt .3. et radix dc ^ 7 pro quadratu perpendicularis Ji/. Est 
enim trigonum rectiangulum, cum i‘ccta 7i/. stet ortliugonaliter super planum ^ 

circulj .abgd.j quia ut habetur iu libro iilei et in aliaiesti., cum su[>crncics secat 
speram, comutiis eorum sectio est circulus; et cum a centro spery ad centrum cir- 
culj secantis speram linea protrahitur, illa linea stat orthogonalilcr super superficiem 
circulj. 

Habita quidem notitia semidyametri .af. et perpendicularis .A/l, ostendamus mo- 
dum mcn.surandi pyramidem .habede, Diuidam primum .fg. in duo equa super . 0 ., 
et erit .a o. dodrans, hoc est tres quarte dyametri .ag.y et auferam ex corda ,be. 
sextam cius, que sit .6n., remanebit destans, scilicet | cordy .he.\ et quia ut 


in quartodccimo libro habetur, ex dodrante .no. in destantem .en. poruenit pla- 
num penthagoni .abede. ; quod planum si ducatur in perpendicularem Jif. , ue- 
niet triplum pyramidis .hahcde.\ quod ellam triplum st ducatur in habebitur 
magnitudo totius dedocaedri, cuius duodecima |>ars est pyramis .habede. Sed quia 
proportio dodrantis uio. ad semidyaractrum ,af. est sicut .6. ad . 4 ., que proportio 
est sexqualtera, erit superficies .af. in .fh. ducta in .en. et producta in .5. sicut 
superficies ex .ao. in .en. ducta in .hf. et producta in . 4 . Itera quia proportio .be. 
ad ,en. est sicut .6. ad . 5 . , erit superficies ex .af. in .be. ducta in .fh. et pro- 
ducta in .5. sicut superficies cx fa. in .en. ducta in Jif. et producta in .e. Sed * r*4k» • <foi. itr 

ex superficie .fa. in .en. ducta in .fh, et protlucta in .8. prouenit magnitudo to- JJ*** *“• * **: **— 

lius duodccaedri ; ergo cx superficie .af. in .be. 
ucnit magnitudo eiusdem duodccaedri: quare 
est .6. minus radice dc j 7 . in 3 , et radicem | 
de \ 7., ucncril etiam y 10 . et tres radices dc 
y 7 . : verbi gratia : cx ductu . 9 . tn .3. ueiilunt 
.18.; et educta radice dc | 7. addita in radicem 
de y 7. diminutam ucniuiit \ 7 diminuta; qni- 
bus extractis dc . 18 . remanent - 10 .: et cx mul- 
tiplicatione dc .3. in radicem de y 7. diminutam 
ucniunt tres radices de y 7 . diminute : ct cx 
multiplicatione de .8. in radicem dc j 7 . ad- 
ditam ucniunt sex radices dc | 7. addite : ex- 
tractis ergo tribns radicibus diminutis dc sex 


ducta in . et producta in .5. 
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198 .DLS. 

radicilnis additis, remanent tres radiees de ^ T. addite. Et sir. halicmus io et et radi- 
ces tres de ^ que sunt una radix de 1 64. l'ost Iicc ducam <[uadnittiiu ex .he. iii ({ua- 
dratum de .5., ucnient .300., in (jiiilius multiplicabo lo. ct radicem de jC4. Nam ex 
.300. ductis iii j 10. ucniuiit .3240., ct ex ductis . 300 . in radicem de ^ et.ucnit radix nume- 
ri, (|ui tlt ex quadratu trecentorum, scilicet de .90000. in | C4: de qua multiplicatione 
proueniunt 3832000. ; ergo pro quadrato magnitudinis totius dotlecacdri liabeiitur .3240. 
et radix de .3832000.; et buc quadratum est binumium primum, cum maius numen po.ssit 
plus minore .secundum quantitatem <|uadrati numeri: cpiare radix eius est binumia, ut in 
.x.““ EVCLiuis babeturj (|uc radix est radix de 2700. ct radix de 5t0.; quas radices, si 
subtiliter acceperimus, babebimus parum minus de ulnis -t ,5. pro magnitudine positi 
dudccacdri: ucl si radicem de S 832000 quam propius acceperimus, et inuenieimts eam 
esse parum minus de .2413.; quam si super .3240. addiderimus , habebimus parum 
minus de .5633.; quorum radicem similiter iniicnicmus esse purum minus de ^ 73. Kt 
notandum quod diximus, radicem de .3240. ct radicem de .5832000 c.sse radicem de .2 too. 
ct radicem de .540., tunc diuisimus .3240. in duas partes, quarum una fuit .2700., ct al- 
tera .540.; et ex multiplicatione unius carum in aliam proucnit quarta de .3.832000.; et ita 
nos ducet evclides in similibus operari. Demonstrabo rursus quomodo quadratura lincp 
.tie., scilicet lateris pentbagoni | inucniendum sit. Reiterabo lineam .ae., ct addam ei 
lineam .ra., que sit radix trium: ct erit tota .er. radix de .43.; quare .ae. erit radix de 
13. minus radice trium; de qua .ae. uolumus quadratum accipere. Quoniam linea .er. 
diuLsa est in duobus utlibct super punctura .a., erunt quadrata linearum .er. et .nr. 
cqualia duplo supcrGcici .ar. in .er., ct quadratu lincp .a e. Vnde .si ex quadratis li- 
nearum .er. et .ar. tollamus duplum superficiei .ar. in .er., remanebit quadraturo 
lincj .ae.:cst enim .er. radix de . 15 .; quare quadratum cius est .15., ct .ar. est radix de 
. 3 . Quare quadratum cius est .3.; ergo quadrata linearum .er. ct .ar. sunt . 18 .; ct ex 
.ar. in .er., .scilicet ex radice trium in radicem de .15. ueiicrit una radix de .43.: quare 
ex duplo .ar. in .er. ucniunt duc radices de . 45 .; quibus extractis de .is. inuentis, re- 
manent .18. minus duabus radicibus de .45.; que duc radices sunt una radix de .180.; 
ergo quadratum linc^ .ae. est .18. minus radice de .i.so., ut superius inucnimus. 

I)e mafpiitiulinc solidi 20 basium triangularium constructi 
in eadem sf>era, cuius djameter sit .6. 

Ad habendam siquidem magnitudinem ycosaedri constructi in spera data .\diaccat 
trigonum .abc. equilaterum ct c<juiangulum, «piod sit una ex . 20 . supcrliciebus conti- 
nentibus solidum: ct circa ipsum describam circulum .abc., et in ipso protraham tlya- 

metrum .ad. secans rectam .bc. super punctura 
.e., ct centrum circulj sit .f.\ et ponam centrum 
sper| punctum .g., et copulabo rectam .ag., ct 
producam eam in puncto .h., qui .sit punctus in 
superlicic sperj: ct signalMi super s])cram semi- 
circulum circulj magni .aih., ct copulabo rectas 
.bg. cg.i ct erit .gabe. pyramis, cuius basis est 
trigonum .abc., et cius summitas est .g.; que 
pyramis est ^ totius ycosaedri; quia si d puiicln 
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.g.y qui est centrum sper^, Uncentur recte nd omnes angulos .20. triangulorum conti- 
nentium ipsum ycasactlron, nimirum ipsum in .SO. pyramides equales diuidetur, qua- 
rum una est pyramis .gabc.t cuius magnitudinem si in .iO. duxerimus, hal>ehimu$ 
utique magnitudinem totius solidi .30. basium t et quia | ut in bvclide habetur, circu- u. im 
I us continens umim ex trigonis ycosaedri est cqualLs circulo continenti unum ex 
pciithagonis dodccacdri, cum ambo solida sint in eadem spera constructa; erit propter 
hoc quod diximus superius, semidyamcler circulj .abc. nota; hoc quadratum ct.af^ erit 
0. minus radice de { 7., et quadratum perpendicularis .gf, erit .3. et radix de | 7. Est 
enim semidyamcler sper^ Mg. 3., et cius quadratum est 0.: et quia quadratum lateris 
trianguli cquilatcri descripti in circulo est triplum quadrati scmidyaroctri i|xsius circulj; 
si triplicauerimus quadratum scmidyamctii .a/., quod est .6. minus radice de § 7., ha- 
i>cbimus .18. minus tribus radicibus de-| 7. pro uim ex lateribus trigoni .abc.: de inde 
copulabo rectas .db. et .c/c., et erunt trigona .abd. et .acd. orthogonia et equalia. 

Est enim latus .ab. cqualc lateri .ac.; quare arcus .a cqualis est arcui .ac.: est enim 
et lotas arcus .abd. toti aixmi .acd. cqualis : reliquus ergo aixuis .bd. reliquo .cd. 
est cqualis ; quare recta .bd. recte .cd. est equalis : cquilatera enim sunt trigona 
.abd. et .ac<i., nec non et cquiangula; quare aiigxiUis a cqualis est angulo .cad. 

Est enim et angulus .abc. e<]ualis angulo .acb.; quare anguli qui ad .e. equales sibi 
inuiccra .sunt : et si cc|uales, ergo recti. Et quoniam in circulo .abc. dyameter .ar/. 
t|uandam redam ,bc. ad rectos angulos secat : et per equalia eam secat; ergo recta 
.be. equalis est recte .cc.; ergo .be. medietas est ex .bc., hoc est ex ab.; quare qua- 
dratum ex .ab. quadruplum est ex quadratu .be. Sed quadrato line^ .ab. equalia 
sunt quadrata linearum .ae. el .eb.; ergo quadrata linearum .ae. el .eb. quadrupla 
sunt quadrato linc^ .eb. Quare quadratum linc^ .ac. triplum est quadrato lincy .eb.; 
ergo et quia in trigono orthogonio .abd. ah angulo .b. recto cathetus .ac. protracta 
est super basem .ad.y erit sicut .ae. ad .eb., ita .be. ad ,ed. Quare est sicut qua- 
dratum lateris .ae. ad quadratum lateris .eb., ita .ae. ad .ed. Sed quadratum Ia- 
teris .ae. ad quadratum lateris .ed. est triplum; et ae. ergo ex .ed. tripla est. Quare 


patet .ed. lotius dyametri .ad. quartam esse. 
Est enim et .af. incrlictas dyametri .ar/.; reliqua 
.ef. est alia quarta pars ex tota .ae. continent 
tres quartas totius dyametri .ad. Quare .ae. \ ad 
.af. est proportio sexqualtera. Demonstratum 
est recta .a e. cathetum esse super rectam .be. 
Quara ex ductu .ae. in .be. proucnit duplum 
trigoni .abc.; que si multiplicauerimus per .fo., 
Imbchituus arcam so. triangulorum cqiialium con- 
tineo liuni solidum .80. basium. Sed quia pro- 
)>ortio ex .ae. ad .a/, est sicut .is. ad .lo., uc- 
iiict ex raultipliratiouc .af. in .be. ducta in .15. 
superficies corumdem .80. triangulorum: quam 
supcrlicicm si duxerimus iii tertiam (lerpetulicu- 
laris .gf i que jierpendicularis est altitudo so. 
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pyraniidaruin continentium totum solidum ycosaedri; ergo si multiplicaucrimus .nf. 
in .f»c.j et illud totum in . 5 .; et rjuod prouenerit, duxerimus iu .gf. , habebimus uti- 
<|ue magnitudinem totius solidi : ergo si multipHcaucrimus quadratum ex .n/. in qua- 
dratum ex .bc.-, et illud totum duxerimus per quadratum de . 5 ., .scilicet per .ss.; et 
hoc totum produxerimus in ipiadratum ex .g/., habebimus ex hoc toto quadratum 
magnitudinis solidi. Nam ex multiplicatione quadrati line^ af. in i|uadratuin ex -fg., 
scilicet ex multiplicatione de .0. minus radice de | 7. in tres et radicem de | 7, uenient 
I to. et radix de | 04 ., ut superius inuenimus; que multiplicanda sunt per quadratum 
lateris trianguli .bc., scilicet per .iS. minus tribus radicibus de | 7., scilicet minus una 
radice de | r>4 ; que multiplicatio sit fit: primum multiplicanda sunt j lO per .iS., sci- 
licet integra per integra, ucniunt 1 194.; de quibus tollenda est multiplicatio radicis dc 
I 04 addit^ in radicem dc \ 04. diminutam; ex qua multiplicatione proucniunt integra | 

04. , remanent 1 129. Item multiplicanda est radix dc ^ 04. addita per is, ucniunt radices 
decem et octo de ^C4. Et radix de | C4. diminuta multiplicanda est per 1 10 ., ucniunt 
iadiccsjlo.de j04. diminute: extractis ergo radicibus j 10 . diminutis ex radicibus .ts. 
additis, remanent radices |7. dc j 04.: ergo ex quadrato .af. in .fg. ducto in (|uu- 
dratum ex .bc. ucniunt 1 129 . et radices } 7 . de j 04.: r|uibus multiplicatis per quadratum 
dc .$., scilicet per .25., ucniunt .3240. et radices .180. de j 04. pro quadratu totius 
solidi ycosaedri. Nara si illas .I 80 . radices ad radicem unius numeri tantum reducere 
uolumus : multiplicabimus .I 80 . in se , uenient .32400.; et dc j 04. faciemus quintas, 
erunt quinte .324.; quas multiplicabo per . 5 ., uenient .324.; que multiplicabo per j dc 

32400., scilicet per 04S0., uenient . 2000520 .: ergo quadratum totius solidi est .3240. et 
radix de 2009520.; et lioc est binoraium quartum, cum maius nomen, scilicet 3240 ., sit 
ratiocinatum, et po.s.sit plus minore, scilicet super 2099520 ., secundum quantitatem nu- 
meri non quadrati: unde si radicem de 2099520., que est parum | minus dc 1440., ad- 
diderimus super .3240., uenient {>arum minus de 4089; quorum radix, que est parum 
minus dc | C8., est quantitas magnitudinis ycosaedri. Er si uolumus ad notitiam sc- 
midyametri .a/, aliter dcucnirc. Ponam .A' 4. ijuadruplam ex .nA.; et per punctum .A*. 

super dyametrum .sperj .ah. ad rectos angulos protraham 
lineam .A/.; et cu]>ulabo rectas .ai. ih.; cl erit per ea que 
dicta sunt superius ut .ha. ad .ai., ita .n/. ad .nA'. Quare 
erit sicut .ha. ad .ak., ita quadratum dyametri .ah. ad 
quadratum lincg .ai. Est enim .ah. quincupla ex .ak. 
Quare (|uadralum ex .ah., quod est .30., est quincuplum 
quadrati ex .ai.} ergo quadratum ex .ai. est j 7.; et .a.i 
est .semidyametrum circulj, cuius jienthagoni latus cadentis 
in ipso circulo est latus trianguli .abc. .suprascripti, ut in 
Evclide habetur: quod latus pcnthagonicura ita cx semi- 
dyametrn sui circulj habetur si super quadratum ipsius sc- 
midyametri, scilicet super { 7 ., addemus quartam eius, ct 
erunt . 0 .; de quorum radice, que est . 3 ., tollam medietatem 
semidyametri , cuius medietatis quadratum est quarta pars 
quadrati semidyametri; et illud est i 1 .; ct habebimus . 3 . 
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luiiius i-udire Je | l.; ct hoc est latus dacagonicuni: super cuius quadratum, quod 
est I 10 minus radice dc | 64., si addiderimus c|uadralum scmidynmetri, scilicet | 7., 
erunt .13. minus radice de 1 64. pro qtiadnito unius laterum trigoni .a6c.; quod qua* 
dratum cum sit tiiplum quadrati scinidyametri .«r/., dtuidciida sunt . 18 ., minus radice' 
dc \ 64., |>cr .3., ct ucuient .6., miuus radice de | 7., pro quadrato semidyametri .af.^ ut 
superius iiiuciitiim est. F.t quia Kvcudes inuciiit esse .sicut latus cubi, scilicet curd^ 
anguli pcnthagonici, ad latus trianguli cquilatcri cadentis in eo<lcm circulo, sicut pru* 
portio lineo {mtentis super lineam media ct extrema proportione dtnisam , et su|>cr 
maiorem (lartcm eius ad lineam potentem super eandem lineam diui.sam, et super mi- 
norem eius partem; iu solidum .< 2 . basium penthagonorum ad solidum . 20 . basium 
triangularium in eadem spera constructarum, est |M)ssibilc iiiuenirc magnitudinem unius 
comm solidorum habita magnitudine alterius. Verbi gratia: inuenimus superius coi’> 
dam anguli pcnlhagoni fuisse radicem dc . 12 .; ct latus trianguli esse radicem de . 18 . 
minus radice de | C4. £t solidum . 12 . basium esse 1 75 . ; ergo sicut radix de . 12 . est 
ad nuliccm dc .18. miuus radice de j.64., ita { 75 . est ad | magniHuliiiera solidi . 20 . ba- foi. uu »«/... 
sium. Quare erit sicut. 12 . ad . 18 . minus radice dc | g 4., itu quadratum de |7S.,quod 
inuciiimus esse superius .565$., ad quadratum magnitudinis ycosaedri; accipiamus ergo 
quam subtilius possumus ladicera dc | 64., ct inueniemus cara esse ^ 8.; et aufera- 
mus cara dc . 18 ., remanebunt . 10 . miuus : ergo est sicut , 12 . ad . 10 . minus ^ , 
ita. 3655. ad quadratum ycosaedri: multiplicabimus ergo .5655. per .10. minus eiimt 
56267.; quibus diuisis per . 12 . reddunt parum minus dc .4689. pro quadrato ycosae- 
dri, ut superius inueuimus. Et si quadratum ycosaedri esset notum, multiplicaremus 
illud per . 12 ., el summam diuideremus per . 10 . minus ~ , ct habemus quadratum do- 
dccacdri notum. Et si uolumus inucnire pro|>ortioucm, quam babet linea potens super 
lineam media ct extrema ]>ruportiune diuisam ad lineam potentem super eandem li- 
neam diui$4uii et minorem partem cius. Ponam lineam .ab., et diuidam eam media 
et extrema proportione super .g.; ct maior pars esto .gb. Quare erit sicut .ab. ad 
.bg., ita .bg. ad .ga.’, et a puuclo .g. super rectam .ab. ad rectos angulos ponam 
rectam .gd. } et ponam ipsam c((ualem recte uib.; ct copulabo rectas .da.db. , 
ct erit recta ,db. potens super rectas ,dg, el .gb. \ ct .db. erit potens super rectas 
.dg. el .ga. ! et quia .dg. cqualis est recte .ab., erit recta .db. potens super re- 
ctas .ab. gb., hoc est super totam lineam diuisam ct maiorem partem cius; et linea 
potens super eandem lineam .« 16 . ct maiorem partem eius, que est linea .ag.\ ergo 
est ct sicut .db. ad .da., ita solidum . 12 . basium i\d solidum . 20 . basium; erit pro- 
pter hoc et sicut quadratum linc^ .db. ad quadratum line^ ita quadratam du- 
decaedri ad quadratum ycosaedri: et ut hcc ponanlur in numeris, ponam .ab. io.; 
et erit .bg. radix quincupli quadrati medietatis liiie| .ab. minus ipsa medietate ; 
ergo .bg. erit de .123. minus 5.; el .ag. erit tripla medietatis .ab. mimis radice 
quinruplj quadrati medietatis eiusdem line^ ; ergo erit .a g. 15 . mimis radice dc 
.125. Accipiamus ergo quadratum ex ,gb. ; ct erit . 150 . miuus decem radicibus de 
.123. , que sunt una radix dc .12360. : ct addamits ipsi quadrato quadratum line^ 

.dg., quod est . 100 ., cum linea ulg. sit c<|ualis linee .ab., erunt .236. minus ra- 
dice dc .12300. pit) quadrato linep .d.b. Item super quadratum lino^ .«ig., quod est 

2G 


Digitized by Google 





IID 


IhI. ISl rrtfu. 
ucl «lilr .... ri 4<l4 • |I«I. 131 rrttp. 
Illi. i-ii. i-K. kn. S4 43J. 



202 .D I S! 

35V. minu.s . 30 . rnrlicibus dc .133. nJdamus quadratam erunt . 450 . 

radice de i35i>o. pru quadratu linc^ .r//!.: et quia unumquodque quadratorum linearum 
.dh. et .^// 1 . est I abscisio aut recisum, ut non habeamus ignotius jier ignotum, acci* 
piamus radicem quam subtilius poterimus de .12500. et de 112300 . > et auferamu.s eas 
de nominibus maioribus, <|uc sunt in ipsis recisis ; et erit pro|>ortio quadrati linc^ 
.fih. ad quadiiittim linee .dn. raciociiiala. Verbi gratia : radix de 13500. est j 111 .; 
(}ua extracta de iso., remanet purum minus de | tss. pro quadrato line^ .db. Item 
radix de. 1125 ( 10 . est parum plus de | 333 .; qua extracta de . 430 ., remanet parum minus 
de 1 114. pro quadratu line^ .da. i ergo est sicut |i3x. ad | I14., ita quadratum sididi 
. 12 . basium ad quadratum solidi 20 . Imsiiim. Et est liec pro]>oi'Lio e((uatis propor- 
tionis supradict^, quam habet quadratum cord^ angiiU jKiiUltagonici ad quadratum la* 
Ieris trigoni cadentis in c^hIciu circulo. Habita .siquidem notitia magnitudinum omnium 
s^didurum cadi nltum in uiia s|>cra, per ea que dicta sunt, erit jH>.ssibile inueiiire ma> 
gniUidines similium solidorum cadentium in alirpia alia S|>era; cum proportio simi- 
lium .solidorum sit proportio triplicata similium laterum : ucl etiam dyametrorum S{>c- 
rartim, in quibus ipsa solida fuerint coustituta: est enim prnjiortiu triplicata dyametii 
unius 8|>cr(^ ad dvaractrum alterius ea quam hal>ct cubus dyametri unius sperj^ ad 
cubum dyametri alterius. Vnde si uolumus imienirc magnitudinem solidi . 12 . basium 
cadentis in spera, cuius dyameter sit . 7 ., erit sicut cubus senarij ad cubum septenari), 
Itoc est sicut .218. ad 343., ita inuentum solidum, cuius magnitudo est |7S.,ad 
iiugnitudinem quesiti solidi. (^>uarc multiplicanda sunt | 7S. per 343., et summa di- 
uideuda est per .216., ucnieat parum minusi ucl si quadratum de .343. multi- 

plicabitur }>cr quadratum solidi, scilicet per .3140., et radicem de sssiooo.; et summa 
diuidatur {>er quadratum de . 216 ., et Iialicbitur quadratum solidi . 12 . l»asium cadciili.s 
in spera, cuius dyameter est .7. IJuod idem iutelligiis de solido. 20 . basium, et de re- 
liquis solidis. 

IncifMt septima disUnctio de imientione aititudimim rerum cleuatarumt 
et profunditatum atque longitudinum planitierum. 

Si vis metiri aliquam altitudinem : Erige astam iii plano: et fac eam sture ortbo- 
gonalitcr super ipsum planum: et elonga te ab ipsa asta, et ab altitudine metienda: 
cl |KMics oculum in terra pruspictens per summitatem ast^ : et si uUus tuu.s transibit 
ad punctum .summitatis raetiemlp altitudinis, signa punctum in terra in lucum ubi 
erit oculus. Et si linea egrediens ab i>culn tuo per summitatem ast| | non iicncrit ad 
punctum summitatis altitudinis ipsius, muta te retro ucl ante, doiicc liueu pn»gredicns 
ab oculo tuo per summitatem asle ascendat recte ad summitatem altitudinis predirtg: 
et tunc erit proportio plani, quod est inter oculum et rem eleuatam, ad ipsam rem 
eleuatam quam uls metiri, sicut platiuin, qiuxl est inter oculum et astam, ad ipsam 
astam. Verbi gratia . Sit altitudo ./?/>., que sil erecta super planum, ia quo sit linea 
.bc.i quare angulus .abc. erit rectus; et iu i|»so plano, et super rectam orllio- 
gotialilcr erigatur asta .de.i et punctus .e. sit oculus tuus, a quo transeat linea .ac. 
ascendens per .summitatem ust^, que est punctus .e.; cl erit trigonum .a ex summi- 
tate ,ab. et liiicj^ .bc. existens in plano; et ex linea .ac, quam facit oculus tuus; et 
trigonuni .ede. erit ex asta .er/, et ad planum .de. et linea .e. e: trigona rpiidcm 
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■abc. ct .cdc. sihi inuiccm sunt similia, (|uia sunt c<]uiuiigtilu ; est enim uterque 
angulorum .nhc. ct .ede, rectus: et angulus qui ad .e, utrii|ue triangulo est eo- 
raunisj reliquus qui ad .a. reliquo qui sul> .ced. est cqualis : cquiangula ergo sunt 
trigona ,ahc. ct .dee.', quare ct similia. Similia enim trigona circa cquales angulos 
liabent latera proportionalia ; est enim sicut ,ed, ad .de,, ita eb. nd .bn. Viidc si 
.cd. ct .de., scilicet spatium quod est inter oculum ct astam; et ipsa asta .r/e. fuerint 
nota, erit nota linea .eb.) erit utique nota et altitudo .nh.i quia si cqualis est .cd. 
ex .de., C([ualis erit .eb. ex .ba. ) cl si maior, maior: ct si minor, minor: Que osten- 
dantur cum numeris. Esto asta .ed. quinque palmorum ; ct spatium .cd. ,sit cquale 
ei ; ct sit spatium .eb. 30. ulnarum; erit propter hoc ct altitudo .ab. similiter .30. 
ulnarum, cum .cd. sit cqualis .de., ut in prima figura patet. Item esto .cd. maior 
asta .ed., erit propter lioc ct planum .eb. maius altitudine .ab., ut in liac .secunda 
figura patet, in qua ponimus spatium .cd. 12 . palmorum; et asUmr .ed. octo palmo- 
rum; ct planum .eb. 00 . ulnarum. Quare erit ut .cd. ad .de., lioc est sicut . 12 . ad 
.8.; ucl in minoribus numeris sicut .3. ad .2., ita .eb. ad .ba.: unde si nuiltiplicauc- 
rimus .60. per . 2 ., ct diuiscrimus per . 3 ., ucnient uinc .40. pro altitudine .nb. Rui-sus 
esto .cd. minor quam .de. Quare spatium .eb. erit minus altitudine .ab., ut in hac 
tertia patet fig»tra; in epta ponimus .cd. 0 ., scilicet spatium quod est inter oculum 
et astam: ct astam .ed. 12 ., ct planum .c^. 45. Quare quantum addit .er/, super 
tantum addet altitudo .ab. super planum .bc.: est enim .ed. ad .de. projiorlio sc.x- 
quilcrtia. Quare altitudo | .<z6. addit super planum .c/>. tertiam cius, que est .15.; ct 
.sic altitudo .ab. est .00.: ucl si .45., scilicet .eb., multiplicentur per .12. , lioc est 
per .ed.) ct summa diuidatur per .cd., scilicet per . 9 ., ucnient .60. pro altitudine .ab.; 
ucl si .eb. multiplicetur per ex .ed., ct diuidatur per ^ ex .cd., ucnient similiter .60. 
pi-o .ab. ; ucl si j ex .eb. multiplicetur per y ex .cd., ucnient . 60 . pro altitudine .ab. 
Ex hoc quidem quidam uolens metiri in nemoribus arbores aptos nauibus, talem mo- 
dum acceperunt: habent arundinem cqualem suj statur^, quam habent ab cxtrcmitolc ta- 
li u.sque ad oculum; ct ponunt se in terra contra arborem, quam metiri uolunt, extense 
tenendo arundinem orthogonalitcr erectam secus extremitatem utriusipic tuli, ut (|uanta 
sit altitudo arundinis , tanta sit longitudo statur^ a talo usque ad oculum ipsius; 
et mutant se aliquando uersus arborem ap])ropiiiqunndo, ali<|uando elongando ab 
ea ; ct huc faciunt donec transeat uisus eorum per summitatem arundinis ad summi- 
tatem arboris : ct tunc quanta est longitudo, (pic est inter oculum ct pedem arboris, 
tantam dicunt esse altitudinem arboris. Verbi gi-atia : sit altitudo arboris arundi- 
nis .cd., et statura hominis .de.) ct .sit .e. oculus cius, cuius uisus linea .ae. transiens 
l>er punctum .e.; ct tunc erit .eb. sicut .ed. ad .de., ut su|>crius ostensum est. Geo- 
metre ucro, uolcndo aliquam subtilitatem geometricam ostendere, stant non multum 
longe ab arbore, ct cum arcu duas .sagittas sagittant a<l arborem, vnam ail radicem eius: 
et aliam ad punctum sumitatis ciu.s; sed unicuique sagitte ligant unum filum, ct ten- 
dunt ipsa fila perducentes ea ad unum punctum in plano, facientes ex ipsis filis ct ex ar- 
bore trigonum orthogonium, cuius cathetus est ipsa arbor; ct cius basis est filum sa- 
gittj ad pedem arlmrLs protractj, ct cius ypotheuusa est filum alterius sagittj, quod 
subteudit angulum rectum. Verbi gratia ; sit arlmr linea .ab.) ct filum inferioris sa- 
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gitl^ .sit .hc., cl filum nltcriu.s .sit .ac. Cuniquc utriu.sqiic fili incnsuriiin liabucnnt : 
qiiailratiim (ili .bc. extrahetur ex quadrato fili .ac., remanet eis quadratum arboris 
.ab.: ut si (ilum .ac. fuerit cubitorum . 50 ., et filum .bc. fuerit . 30 ., auferatur qua- 
dratum de . 30 ., <{uod est . 900 ., de quadriito de . 30 ., quod est . 2500 ., remanebunt pro 
quadrato arboris .ab. tcoo.j cuius radix, que est . 40 , est altitudo arboris .ab. Possvavs 
etiam dimensionem ciiiuscum/|uc altitudinis per aliquem triangulum ligneum habere, 
f.isiww.. dum in ip.so | triangulo ab uno angulonim cathetus producta fuerit; et basis super quam 
cathetus cadet ponatur in plano. Verbi gratia: sit altitudo metienda .ab.-, et triangulus 
ligneus esto .e.c.f., cuius cathetus e.sto .etl.) et .stet trigonum .ec/. super planum alti- 
tudinis, ita ut linea .e<l. stet orthogonaliter super ipsum planum: ot tunc ponant ocu- 
lum super latus trigoni .ec.; i|ui oculus sit ./*., et a.spiciat per punctum .c.: et si uisus 
tuus tran.seundo per .e. ucncrit ad .«., erit sicut .cd. ad de., ita .cb. ad .ba. : ct si 
•uisus transeundo per .e. ucnerit inter .ab., aprupinquabis triangulum ad altitudinem 
.ab.: et si idem uisus ascendet super altitudinem .ab., reduces triangulum retro, et 
facies semper cathetum .cd. orthogniialiter Stare super planum, fulciendo ipsum trian- 
gulum cum lapillis cl cum terra; et hoc facies donec oculus tuus per .e. uideal .a. : ct 
cum hoc factum fuerit, erit ut dixi sicut .cd. ad .de., ita .cb. ad .ba.: ut si .cd. fuerit 
. 3 . cuiuscumque mcnsiirp, ct .de. fuerit . 4 ., ct .cb. 30 . pa.ssuum, erit propter hoc alti- 
tudo .ab. passus . 40 .; quia .ed. addit super .cd. tertiam eius: quare ct .ab. addit si- 
militer tertiam super .cb.: uel si .cb. multiplicetur per .ed., cl suma diuidalur per 
.cd., ucnient similiter . 40 . pro altitudine .ab. Et quia pulcre ct subtiliter ct facile 
cum quadrante, (jucm quidem oro.scopum uocaut, altitudines metiuntur, i|>sum quadran- 
tem, cl ea que in ip.so irununtur ad nostrum propositum facientia designare curaui ad 
pre.scns ut subtilius que intendo ualeam demonstrare. Pono punctum .a. centrum ct ab 
ipso protraho duas rectas equales .ab. ct .ac. continens angulum rectum cl spatio 
unius rectarum .ab. uel .ac. circino arcum .bdc. prorlucens i(>sum extra aliquantulum 
in puncto .e.; nec non ct lineam .ab. produco usque ad .g. et pono lineam .eg. equi- 
distantem lincp utc. ct diuido angulum .bac. in duo equa cum linea .ad. ct protraho 
a puncto .d. super rectas .ab. ct .ac. cathetos .dh.di.; ct ex hoc monstrabitur, qua- 
drilatcrum .dhai. cquilatcium ct rectiangulum e.s.sc; quia tres anguli cius, qui sunt ad 
puncta .a.h.i., recti sunt; reliquus qui ad .kdi. rectus est, cum omne quadrilatcrum 
habeat quatuor angulos cipialcs quatuor rectis: ct (|uia angulus .bac. diuisus est in duo 
equa a linea .ad., erit unu.squLsquc angulorum .dab. ct .dac. .scmircclus sunt enim ct 
anguli .ahd. et .aid. recti; quare unu.squLsquc angulorum .adh. ct .adi. scmirectus 
est. Quare trigona .hda. ct .ida. cquicruria sunt; sunt enim ct orthogonia: cpiarc linea 
.ad. subtendens anguIoS' rectos trigonorum .afid. ct .aid. est duplum uuitismiiusquc | 
laterum .ah. dh. id. ai.; ergo cl ipsa quatuor latera sibi intiiccm sunt cqualia: te- 
tragonum ergo est quadrilatcrum .ahdi. ; ct in puncto .a. figi (ilum cum quodam 
jilumbino, quod pciideal extra arpuin .bdc.; ct diuidam utrumque latus .dh. cl .di. 
in partes . 12 . uel .CQ. equales, ct notabo ipsas partes omnes, ut in similibus instru- 
iiienlis notate iiiueniuntur : cl sic perfecta est forma quadrantis; et non est in ea 
linea .eg.: sunt enim .e. ct .g. foramina: cl si cum huc instrumento altitudinem ali- 
(|uaiu metiri uulucris; poneres oculum ad foramen .e., et stabis contra altitudinem me- 
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ticndaraj et Icuahis quadrantem a parte .b,t ucl declinabis donec uisus tuus egredia- 
tur per foramen .e., et transeat j>cr furanicn et |KTUciiiat ad cacumen altitudinis 
mctiend|i et tunc in i|>sa linea cadet linea .eg., quam superius notauimus; et con- 
sideratur punctus ubi catlit prcdiclum filum super lineas Jiti. di.\ quia si ceciderit 
nium super punctum tunc tanta erit altitudo metienda, quanta erit longitudo, que 
est inter tc ct |>edcra ipsius altitudinis; et tantum plus qiiuntum est statura tua. Et 
si filum ceciderit inter puncta super lineam ut dicamus in puncto .A'., tunc 
erit pro{)ortio plani, quod est inter te et altitudinem, ad superhabundantiam, quam 
Iiabct ipsa altitudo super staturam tuam, sicut .k.i, ad .m., hoc est sicut .At. ad .di.’, 
ct hec est proportio |mrtis uel partium ad suum totum : ct .si filum ceciderit super 
lineam .dh., ut dicamus in puncto ./.,erit tunc proportio plani ad dictum residuum 
altitudinis uielieud^, sicut linea .ah. ad lineam .hl., hoc est sicut linea ./tr/. ad .4/.; 
et hec proportio est totius ad aliquam sui partem uel partes. Et ut licc geometrice 
dcmunstrciUur, cadat filum primum su|)er punctum . 1 /., quod sit linea .am.', et .m. 
sit plumbinum; ct quia filum .am. pendet a puncto .a., quod est in alto, erit illud 
filum equidistans altitudini metiende, quia stabit filum orthogonalitcr super planum, 
super quod stat ipsa altitudo: ct intelligam, ipsum filum transire in altum donec con- 
currat linee quam fecit uisus tuus ab .e. transiens per .g. ad summitatem altitudinis 
metiend^: et intelligam rui'sus ab .e. puncto, scilicet ab oculo tuo, ucnirc lineam equi- 
distantem plano, quod est inter altitudinem metiendam, que signabit in ipsa allitu- 
dinc jmticltim hal>cntem io suu altitudine a terra cqualc altitudini statur^ tu^ , ct 
ipsa linea cum residuo altitudinis nictieml^ : ct cum liuca, quam fecit oculus tuus 
transiens per .g. ad sumitatem eiusdem altitudinis, | facit triangulum simile triangulo, 
quem facit filum cum duobus Uteribu.s quadrati descripti io quadrante. Verbi gratia: 
sit altitudo metienda ■f'H cuius summitas sit .q. punctus ad quem perucniat uisus 
tuus per .g. ab .e.’, et intelligam, lineam .en. esse cqualcm statur^ tue : ct intcllig&m 
similiter ,eo. cquidislantcm lineg .nf., que est in plano; <}uare .of. erit cqualls sta- 
turg tu£, que est .en.’, quare triangulus .eoq. erit similis triangulo .dia., qui &sl 
in quadrante. Ad quod demonstrandum intelligam Illum .ma. ascendens donec con- 
currat cum linea .eq.,eX concurrat iu puncto .A.; et erit linea .eo. e«[uidistaiis lincg 
.ai. Quare angulus <|ui sub .d.a.i. angulo .dke. est equalis: ct <[uiu altitudini .qf. 
cquidlstat filum .nr/o».,ct in cis incidit recta .eq. , erit angulus equalis an- 
gulo Sed angulo .r/ae. ostensus est equalis angulus .r/.n.i.; quare angulus .^/.< 2 */. 

equalis est angulo .o.q.e. Est enim ct angulus .e.o.q. angulo .a.i.d. equalis: est enim 
rectus uterque, quia linea .eo. cquidistat lincg .n/.; ct csl angulus .q.f.n. rectus ; 
<{uare ct angulus .eoq. rectus esi: ct angulus .aid. est rectus in quadrante : reli- 
quus ergo (|ui sub .o.e.q. reliquo qui sub ,adi. equalis est; quare trigonum .qoe. 
tiiguno .aid. similis est: est ergo ut .di. ad .ia., ita .eo. ad .oq.i est enim .di. cf|ua- 
lis .ia.’, quare et .qo. equalis csl .oe., hoc est .fn.’, ct .fn. est planum, quod est 
inter tc ct radicem altitudinis -f.q .’. cui si addatur altitudo .fo., hoc est .en., .sci- 
licet statura tua, erit altitudo .fq. nola; et hoc uulumus demonstrare. Etsi filum re- 
ciderit su]>cr lineam .di. iii puncto .k., asteiidetur etiam, trigonum .qoe. simile esse 
trigono ./i/A'.: erit itaque angulus .kai. Cf|ualis angulo .oqe . ; ct anguli qui ad . 0 . 
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cl sunt recti; quare reliquus qui sub .aki. reliquo qui sub .o.e.q. cqualis est. Vnde 
erit sicut .ki. ad ,ia., hoc est ad .r/./., ita .eo. ad .oq. Que ergo ])ai's est .ki. ex 
.ia. uel partes, eadem pars est .eo. ex .oq. uel partes. Si ergo .ik. ex .ai., hoc 
est ex .di. est medietas; et .e.o. ex .oq. est medietas : et si tertia, tertia: et si due 
tertie, duc tertie: et de inceps. Et ut melius in numeris intcliigantur: Sit planum 
hoc est linea .e.o., 50. ulnarum; et .ik. sit .37. note ex .60. notis crpinlibus, que sunt 
in .di., lioc est in .ai. Quare erit sicut .37. ad . 60 . , ita .eo., scilicet .50. ad 'oq. 
Quare multiplicanda sunt .so. per .60., et summa diuidenda est j>er .37., et ucnient 
inde ulne yj8i. pro altitudine .oq.) cui si addatur cqiialc stature tue, que est . 0 ./., 
erit altitudo .fq. nota, ut dictum est. | 

Tol. 13S rtrto. Rursus cadat filum super latus .hd. super punctum ./., quod sit linea a.l.m.) ct 

producatur filum .ma. in puncto .r.; ct erit angulus .m.r.e. 
cqualis angulo .o.q.e.) nec non et angulus .m.a.i. erit cqualis 
angulo .o.q.e.i ct quia tetragonum est .ahdi., opposita latera 
.ai. ct .dh. cquidistantia sunt : ct quia iu equidistantibus 
.ai. ct .hd. recta incidit .al. , erit angulus .lai. angulo 
.alh. ct angulo .oqe. cqualis. Item enim permutarim, ut in 
primo libro Evclidis ostenditur, erit ergo ct angulus .alh. 
angulo .oqe. equulis. Sunt enim ct anguli .qoe. ct .ahl. 
recti ; rcli(|uus qui sub .oeq. reliquo qui sub .hal. re- 
manet cqualis. Similic est ergo trigonum .qoe. trigono .ahl., 
quod est in «piadrante . Similia uero trigona circa ^cquales 
angulus latera habent proportionalia. Quare est sicut .ah. ad 
.hl., ita .e.o. ad .o.q. : (piam multiplex ergo est .ah. ex 
.hl., tam multiplex est .e.o., hoc est planum .nf. ex .oq. 
Que ut melius uideantur , esto .hl. partes .39. ex partibus 
■hd., que sunt .60.; ct -nf. sit cubitorum .105.: proportionalitcr ergo erit sicut .60. 
ad .39.; que proportio in minimis numeris est sicut .20. ad .13. , ita .105. ad altitu- 
dinem .oq. Quare multiplicanda sunt .13. per quintam de .los., scilicet per . 21 . , ct 
summa diuidenda est per quintam de .20., scilicet per . 4 ., ucnient cubita | 68. pro 
altitudine .oQ. | 
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IncifHt distinctio octaua de quibusdam subtilitatibus geometricis. 

CmcvLi, cuius dyometersit . 10 ., uolo latus pcntliagoniciim inueiiire. Adiaceat circulos 
.abgde.i et in i|)so sit penthagonum c^fuilateium ct cqniangulum .abgde.', et prolrti* 
liatur in ipso corda anguli penlhagonici ./jg., nec non et dyanictcr .bf. .secans cor* 
dam Jig. in duo equa ad punctum .c. Quare angulus .bea. est rectus: ct proponam 
dyametrum .fb. 10 . > et latus penthagunicum .ab. rem; ct protraham lineam .u/.; et 
erit triangulus .haf. orthogonium, cum sit in semicirculo .baf.', et est ab angulo recto 
iti basim cathelu.s ducta .ac. Quare multiplicatio .fb. in ,cb. est sicut .ha. in se: 
muItipUcemos ergo .ba. in se, scilicet rem, ueniet census; quem diuidarous per .fb., 
scilicet per . 10 ., ueniet pro .cb. ^ census : auferamus ergo quadratum ^ census cx 
4|uadratu lateris .ba., scilicet ex ceiisii quadratum ex .cb., remanebit pro quadrato 
liney ,ac, census, diminuta census census: et qui» ,ag. dupla est ex .ac., erit 
quadratum cx .ag. quadruplum quadrati ex .ac. Quare quadruplicemus quadratum 
liucg .ac., et liabebimus .4. census minus ~ census census pro quadrato cordg .ag.: 
et quia in circulo .ahgd. protractum est quadrilatcrum .agde., erit multiplicatio .de. 
in .ga. cura multiplicatione .g:/. in .ea., sicut multiplicatio unius dynmetrorum ipsius 
({uadriiatcfi in alium; ct est unus illorum dyaroctrorum .ge., ct alter ,da.\ ct est unus* 
quisque eorum cqualis linee .ag., cum unusquisque eorum sit corda anguli penlba* 
gonici : ergo multiplicatio .de. in .ag. cum .gd. in .ae. c$l sicut .ag. in se. Sed 
cx .ag. in se proucniunt .4. census minus ^ census census ; eigo ex .de. in .ga., 
et cx .gd. in .ea. pruueniuut .4. census minus ~ census census : de quibus si tol* 
lumus reiLSum, qui prouenit cx .gd. in .ae. , scilicet ex rc in rem, remanebunt .3. 
census minus ^ census census pro multiplicatione .de. in .ag. Quare si diuiserimus 
.3. census minus ^ census census per rem, scilicet per .de., exibunt .3 res minus 
cubi pro quantilale cordj .ga.x multiplicemus ergo .3. res minus ~ cubi in se, 
iiciiicnt .9. census rt ^ cubum cubi minus ^ census census, que cijuantur .4. cen- 
.sibus minus census census. Addamus ergo utri(|ue parti ^ census census, ct tol- 
lamus ab utraque parte .4. ccnsu.s, remanebunt census ct ^ cubi cubi equales 5* 
census census : diuidamiis nunc hcc omnia | |>er censum, et uenient . 5 . dragme, ct ^ 
census cciisus equales 5* census : reducamus itaque hec omnia ad censum census ; 
et est ut multiplicemus ea per C2S, ct erunt census census, ct 3I3S dragme equales 
.123. censibus : iniiUiplica ergo medietatem censuum, que est j 02, in se, uenient { 3900; 
de quibus ubicc .3125., rornaucbunt 4 781 ; quorum radicem abicc de | C 2 ., remanebunt 
t 02 . mituis radice dc ^781. pro quantitate census, radix quorum est res, scilicet latus 
[Huilhagoiiicum. .Aliter a dyametro :b.f. accipiamus centrum .k. , et addamus suj>cr 
semidyainelnim .bh. quartam cius, que sit ./<i.,et erit tota .bi. { o.; ct sicut in ter- 
tio decimo EvcLiots demonstratum est, erit sicut .bi. ad .ic-, ita .ic. ad .ik. Quare 
est sicut prima .bi. ad tertiam .ih., ita quadratum lineg bi. ad quadratum lineg 
.ci.: est enim .bi. quincuplum cx .ib. Quare quadratum ex .bi., quod est ^ 39, 
est quincuplum quadrati .ci. £ 1^0 .ci. est radix de ^ 7. ; qua ablata cx .bi. rema- 
nent I 6. minus radice de 7 . pro quantitate lineg .bc.: et quia est .sicut .fb. ad 
.ha., ita .ba. ad .bc.; erit multiplicatio .ba. in se sicut multiplicatio .fb. iii .bc.: 
«st ciiiin .bf. 10 .; que si duxerimus iii .bc., .scilicet in \ 6. minus radice de \\ 7 ., 
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ucniciit pru quadratu line^ .la. C 2 . minus radice dc J- TSl., <)uoniin radix csl iulus 
pcntliagoiiirum .a^., ct est radii residui, quod csl a radice ~ 781. u.sijuc iu ~ CJ.; quo- 
rum residuum est parum plus de | 34., cuius residui, secundum prupiiiquiUtcni, radix 
est .S. minus { j ct liec est quantitas .ab. secundum propinquitatem. 

£t si uis habere notitiam lateris decagoni cadentis in circulo, cuius dyameter sit 
. 10 . Et diuidatur arcus semicirculj .abef. iu quinque portiones equales, que sint .ab. 
bc. cd. tle.ef.\ et prolraliaiilur in cis rcclc .ab. bc.cd.de.ef^^ci erit iinaquei[ue 
ipsarum latus dccagoni; ct copulentur recte .ac. ct .df. , et erit unaqiicque i{7$a- 
rum latus pentlingoni; ct producantur recte .ad. ct .c/.: el quoniam equalis c.si arcus 
.ac. arcas ./r/., coniunitcr adinccat arcus .cr/.>crit tunc arcus .acd. equalis arcui .cdf.i 
quare recta .ad. equalis csl rcctc .c/.: in circulo quidem coiLStitutum est fpia- 

drilatcrum .cafd.^ et in ipso protrecti (j'ic) sunt duo dyametri ipsius quadriiateri .c/. ct 
,ad. Quare multiplicatio .af. in ,cd. cura .<ic. 'm.fd. est sicut .c/. iii.4ir/.: sed .c/. 
in .ad. est sicut .cf. in .se : liis itaque intellectis, propone rectam .cr/., que est latus 
dccagoni rem , ct multiplica eam in .o/., scilicet in . 10 ., ucnient .to. res quibas 
adde id quod prouenit cx .cn. in .r//., hoc est cx .cn'. in se; quod iimcninms superius 
cs.se j C2. minus radice dc J TSi., | erunt .10. res ct dragme ^ 6S. minus radice ~ 7Si., que 
equanlur quadrato line^ .cf.', cui superadde quadratum lateris .ca., quod c.st j Ci. 
mitius radice ^ 7Si. , cruiil .lo. res ct iss dragme minus .% radicibti.s de \ 7St., 
que .sunt una radix de 3125., que cquantur .100. dragmis, scilicet quadrato dyametri .af., 
cum angulus .fca. sit rectus: est enim angulus ./cti. in semicirculo adde ergo 

utrique parti radicem dc 3125., ct tolle ab utmque |>arle .125., remanebunt .10. res equa- 
les radici .3125. minus .15. dragmis. Quare radicem .3125. minus 25. diuidc per .io, 
ct uenient radix {si. minus dragmis \ 2 . pro quantitate rei, scilicet pm latere .cd. 
decagonico. 

Aliter inueniam latus dccagoni: ct pentbagoni per dyametrum notum. Sit nirsus dya- 
meter ctrculj .abg. lO.j ct accipiatur centrum cius, quod sit . 1 . et ad rectus angulos 
trahatur recta ,ig. ct diuidclur .</. in duo equa ad punctum Ji. ct protrahatur recta 
.g/i., CUI iaccat C4|ualis recta 7i/.jct copuletur recta .gl. Dico .i7. esse latus dcca* 
goiii, ct .gl. latus pentliagoni cadentium in circulo ^abfg. Quod sic probatur: Quo- 
niam recta .fi. diuisa est in duo equa in puncto .h., et .ei. addita est recta .i7., erit 
multiplicatio .i/, in .fl. cum quadrato Unc| .ih., sicut .hl. in se. Sed rcclc ./i/. ef{ua- 
Us est recta .gh.’, ergo ,li. in .fl. cum .hi. in sc est sicut .hg, in sc. Sed ,hg. in 
se est sicut .gl. in se et ,ik. in sc; ei^o .il. in .fl. cum quadrato liiicp .hi. est 
sicut quadrata linearum .gi. et .iVt.: comuniler auferatur quadratum lincp .ih., re- 
manebit .ii. in .fl. sicut quadratum liney .gi. Sed recte .gi. equalis est recta .fi.', 
ergo superficies .il. in .fl. est sicut .fi. in sc. Quare pro^wrlionalitcr est ut .//. aci 
.fi., ita .f.i, ad .<7.: linea ergo .fl. diuisa est media ct extrema proportione; ct est 
maior pars, scilicet .f.i. latus scilicet cxagonicum. Quara minor {>ars .il, erit latus 
dccagonicum, ut in Evclioe habetur: ct quia latus penlbagunicum potest super latas 
exagoni et dccagoni; ct est .g.i. latus cxagonicum., ct .ii. latus dccagonicum, erit 
«|uippe recta .gl. latus pcnthagonicura. Et ut hec operentur in numeris, sit dyameter 
.af. 10.; quare .gi. erit .5 el .ih. erit j 2.; ct ducamus .gi. in .se, ct ,ih. in se. 
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ueiiient .as. cl { c.; quihits insimul iunclis, erunt |3l. pro quadrato lincp .g/i., hoc 
est pro quadrato lineg .hl. Quare recta ./</. est radix de | 3t.: dc «|ua si auferatur 
linea .hi., que est | rcmanchit pro linea .scilicet pro latere dccagoni, radix 
;3i. minus 1 2 . , ut superius iiiuenimus. Et si multiplicauerimus .il. in sc, et .gi. 
in se, ucnient ^ C2. minus radice ^ 7Si. pro linea .g/., scilicet pro latere pcntliaguni, 
ut supra diximus. 

Et quando nolueris scire latus pentliagoni circundantis circulum scitum, fac | circulum 
.scitum .thm., et pone dyametrum eius .to.; circundet ipsum circulum pciitliagonus 
.ahctlf.-, et a centro .c. copulentur recte .e a. et. eb. eh.\ cl protrahatur corda .<A., 
que est corda pciithagoni cadentis in ipso circulo; cl est secta in duo equa d linea 
.e.h.', ol anguli qui ad .1. sunt recti; cl est qiiadnitum totius conlg .th. | cs. minus ra- 
dice { ' 81 . Quare quadratum medietatis cord^ .th., scilicet ex .tl., est quarta pars, 
que e.st j 1 .S minus radice 48.; quod quadratum si auferatur ex quadrato .semidya- 
mclri .et., quod est 25., rcmanchunl j 9., et ladix j-| 48. pro quadrato linc^ .e/. : 
et quia triangulus .eta. similis est triangulo .etl., cum ambo sint recti anguli; cl 
cum unguli .aet. et .tel. sint crjualcs, erit proportio .at. ad .te. sicut proportio .tl. 
ad .fe. Est enim .ab. duplum ex .at., et .th. cx .tl. Quare est sicut .n&. prima ad 
.te. secundam, ita .th. tertia ad ./e. quartam. Quare multiplicatio ab. in .e/, est .sicut 
multiplicatio .te. in .th. Pone igitur latus .ab. rem, et duc quadratum cius, quod 
est census, in quadratum cx .el., scilicet in ^ 9 , et iri radicem ucnient cen- 

sus I 9., et radix census census ^48., que equantur ei quod proucnit cx(|uadrato 
.semidyametri .te., quo<l est 25., iii quadratum cord^ .th., quod est | 02. minus ra- 
dice ; 781; cx qua multiplicatione proucniunt | ISC2 minus radice { 488281.: reduc totum 
(|Uod hahos ad censum, quod est ac ducas tutum quod habes in ^ dragme, dimi- 
nuta radice ^ dragme : et ex ductis ~ et minus radice in census | 9 , et in ra- 
dicem censuum ccnsu.s' ^ 48., ueniciit census : de inde duc | 1562., diminuta radice 
\ 488281. in et in radicem dragme proueniunt 375 dragmg, et radix .15025. drag- 
marum, et minus IS! 78125 dragme, et diminuta radice 28125 dragme; et hec omnia facio 
.500. minus radice . 200000 . ; ergo census equatur . 500 . minus radice 200000 . , quorum 
radix est linea .ab., que est unum cx lateribus ])Cnlhagoni circundantis circulum , 
cuius dyamcler est . 10 . Aliter pmntius: quia in orthogonio trigono .ctb. ab angulo 
recto producta est cathetus .t/.,crit proportio quadrati .6c. ad quadratum .et. sicut 
quadratum .et. ad quadratum .e/. Quare multiplicatio quadrati .Zie. in quadratum .e/, 
est sicut multiplicatio ipiadrati .et. in se, quod est .025. Quare ponam .be. rem, et 
ducam eam in .se, exibit census; quem ducam in quadratum .el., quod est | 9., et ra- 
dix 48., ucnient census j9., et radix f-;48 censuum census, que equantur 625. dragme. 

Reduc hoc ad censum, huc est 625 per ^ dragme, diminuta radice uenient . 130 . 
minus radice .12500., que c(|uantur | censui, hr>c est quadrato ./.»e ; dc quo si auferatur 
(jundratum .et., (jiiod est .25., remanebunt pro quadratu .tb. I2S. minus radice 12500.; 
(|Uonim quadruplum, quod est .500., minus radice 200000 ., est quadratum tutius ab., 
ut superius inucnctum est. Et si uis inuenire mensuram lateris dccagoni circundantis 
circulum, cuius dyameter sit . 10 ., super circulum cuius dyameter sit . 10 ., de- 

scribatur duo latera dccagoni circundantis ipsum .ab. et .bg., ct contingentia circu- 
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lura Mef. ii) jmncli.s .li ^. ; ct ropulenlur recic .ttc. ci Ma. cl Jih. el .et. fui, cl 
.ha.f ei sil ./«. centrum cii'culj ; cl cril per ea (juc dicta suril tii superioii figura , 
.sicut .aif. ud .r//i.| ita .de. ud .hl. Vude mulliplicaliu fpiadrati, cl <piudrutum .ab. 
in .hi. e.sl sicul multiplicatio quadratij et quaduitura ,de. in .dh. etiam est corda 
de. latus dccaguni cadentis in circulo .def.f cuius mensuram tnucnimus cs.se radicem 
J-3t. minus jS: quare medietas cius est vadis 7 . minus | 1 ., cuius quadratum est 
*0 minus radice ; que si auferantur ex quadrato .dh.f quod est ss. « rema- 

nebunt pro quadrato .hl. | is., et radix 4S: quod (piadratum si multiplicaueris in 
quadratum .ab.t quod sil census^ ucnient census \ {$., et radix ccusuum ceasus ~ 4S., 
que equantur muUiplicatiuni quadrati .r//t.y quod est .25.^ in quadratum .c//., quod est 
J d minus radice 48. j que multiplicatio est ^ 937. minus radice { tssss.: reduc iptur 
hcc omnia ad censum, quod csL ut multiplices cn per minus radice ex ductu 

<|uidem minus radice in census j is., el in radicem censuum ceusus 48., uc- 
niel census: ct duc i 937 minus radice ; 48S28. in — minas radice , et erit censos 
cqualis .75., ct radici .625. dragmarum minus radice .3125. diagme, et minus radice .112:S. 
dmgine; quod totum est .IM. minus radice .sooo., quorum radix est latus .nh.f quo<l 
e.sl uiiuin cx lateribus dccagoni ciicundantis circulum, cuias dyamcler est . 10 . 

Aliter fac .hb. rem, cl duc eam iii sc, cl uctiiot ccasus; quem multiplica per quadra- 
tum .hi.f quod est |is, ct radix ||4a., ucnient census |is., ct radix censuum census ^4S., 
que equantur quadrato uih. ducto in sc, scilicet .625. dragmis: multiplica igitur bec 
omnia per minus radice erit census e<jualis .50. minus radice .500. dragme; et 
boc c$t quadratum linej .hb.i de quo st auferatur quadratum quod est .25., re- 
manebunt pro quadrato line^ .db. ti. minus radice .50U.; quorum quadruplum, quod 
est 100 ., minus mdicc .sooo., est quadratunv linc^ .n/j.,ut .su{>erius inuenimas. 

br post(}uam dcnumstmtutn est per notitiam dyametri inuenirc latera pcnlbagoni | 
et dccagoni cadentia infra circulnm cl extni. Heslat ut per eadem latera, cum fuerint 
nota, doceatur inuciitre longitudinem dyametri: ut si dicamus: corda quint^ circulj est 
. 10 ., quaiiU est Imigiludu dyametri. Pune penlhagonum .abgde, babens uiioquo<|uc lu- 
terum .10. cx numerLs; ct circunda ipsum a circulo, cuias dyameter sit linea .t/c.; ct 

copulentur recte .ge. ct et ct erit quadrilaterum .ebgd. in circulo .abgd. 

Quare multiplicatio .eb. iu .dg, cum .gb. in .de. est sicut mnlliplicatio .eg. in .dh.^ 
hoc est sicut .eg. in sc. Quare pone rectam .eb. rem, ct duc cam in .dg.y ucnient 

. 10 . res; quibas adde multiplicationem .bg. in .</«?., que est . 100 ., erunt . 100 . cl 10 . res 

equales multiplicationi .eg. in sc; et est .eg. res, cum sit tsjualis ,eb,\ ergo . 100 . cl 
10 res c<|uantur ceusui; quare res est radix 12S et 5 . dragme; et hcc est longitudo 
liiic^ .ge.y quorum medietas erit .gl.',ei bec e.st radix dc { 3t., cl dragme ; 2.: mul- 
tiplica ea iii sc, erunt \ 37 ., ct radix dc ^ 78i.; que cxtinhe cx duclo .gd. in se, sci- 
licet cx . 100 ., reiDaucbunt | cs. mirius radice de | ?8i. pro quadrato .///. Vnde si 
niultiplicauerimus .cd. in .r//., erit sicut muhipllculio .de. in sc, cum in triangulo .ced. 
ab angulo recto in basim cathetus ducta sit .el. Viidc si po.siierimus dyametriim .cd. 
rem, ct multiplicaucrimus quadratum eius, quod est rcnsu.s, in quadratum linc^ MI., 
uenient census | 62 . minus radice ccn.suum census 7si., que equantur quadrato mul- 
tiplicationis .de. in se, scilicet . 10000 . dragmls: ad quam etiam equalioiicm possumus 
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aliter perticnirc. Videlicet cum circulo, cuius dyaracter est .10., latus petilliagoni endeutis 
in i|wo .sit radix os. minas radice | 7 Si.;ct uolo latus (>etuha"oni cs.se .10.; et ex 
lioc queratur notitia dynmclri; erit pro{>ortio ^0-2. minus radice | 7 Si. ad quadratum 
sui dyainctri, scilicet ud .100., sicut proportio <|uadrati lateris dati penlha^oni, quod 
est .100., ad quadratum sui dyametri ingnoti. Quare st posuerimus ipsum dyametrum 
iiigiiotum rem, et nudtiplicaucrimus quadratum cius, quwl est census, per > 62. mi> 
nus radice | 78 i., ueriient .similiter census | r. 2 . minus radice censuum census | 781 ., 
que c<|uantur miihiplicationi de .100. in.ioo., Iioc est .10000. dragmis, ut superius in> 
ucnimus. Vude si Iicc ad unum censum reduxcri.s, quod est ut multiplices omnia que 
lial>es )ver et |>cr radicem unius dragm^, uciiient .soo., et radix .Hoon. pro qua- 
drato dyametri ,cd. Quare radix eorum, que est circa .17., erit dyameter .de. quesitus. 

Aliter quia corda anguli jientitagonici, et corda qiiesite (.tic) circulj ]>assuiit quincuplum 
lateris exagoni, scilicet medietatis dyametri, ul in quarto decimo evclidis habeturj mul- 
tiplica .f*g. iri se, que est radix tts. et S. dragme, ucnient .iso. et radix .I 2 S 00 .; quibus | 
adde quadratum lateris .gd,^ quod est .too. , erunt .tso. et radix . 12500 . , que sunt 
quincuplum quadrati semidyametri; quare accij>e quintam partem eorum, uenieiit .50. 
et radix .500. pro quadrato medietatis dyametri; quadruplum ucro eorum, scilicet .ioo. 
et radix .Hooo. erit quadraturo dyametri, ut superius inucnctum est. Item si uls in- 
uenire dyametrum circulj , cuius ^ corda sit .10. ex numeris ; quia erit proportio 
ijksius cordy ail dyametrum circulj ipsius , sicut proportio alicuius simili.s cordy ad 
suum dyametrum; et est ‘coixla decagoiii radix ^ 31. minus | s. circulj, cuius dyameter 
est .10.; si pimcs pni ijtso ingnoto dyametm rem, et multiplica enin in radicem ^ 31., 
minus -J s., ucnict radix census ^ 31 . minus rebus 1 1., que c<|uantur .too., que prouc- 
iiiunt ex multiplicatione not^ coi'd^, que est .10., in dyametrum notum: adde utrique 
parti ics « 2 ., erunt .lOO. etres t 2. equales radici censuum 31 .: multiplica bcc omnia 
ili se , et erunt census | 31. cquales censibas | 6 . et 10000. drngmis, diminutis inde 
500 radicibus: tolle ab utraque parte censu.s | 6 ., et adde utriijuc parti . 500 . res, erunt 
census .25., et soo res e<]uales .10000. dragmis. Redige ergo bec omnia ad censum, quod 
est ut diuides omnia que liabcs per .25., et ucnict census, et 10. res equales .400. 
dngmis : age in his secundum algebram, et erit res radix .500. dragmamm, et 10 ex 
numeris; et bcc est longitudo dyametri quesiti. .Miter adiaceat factus circulus .abc 
defg.\ et in medietate ipsius protrahantur .s. conle cquales, que sint recte 6 c. 
cd. de. ef.-f et erit unatpiequc ipsarum corda circuli .acg.; et dyameter circuli 
sit .rtf.; et i terminis ipsius producantur recte .ac. et ./r/., quarum tmaquc«|uc est latus 
|>cntbagoni cadentis in ipso circulo, cum unaqiicrpie ipsarum subtendat angulum de> 
cagonicura; et protrahantur etiam recte .ad. et .e/.; et sit uiiaqiieijue corda deca- 
gorii .10. ex numeris; et |>otiam dyametrum .rr/. duas res; et multiplicabo eas in corda 
.er/., que est .10., et uenient .20. res; et multiplicalio lineam .ac. in lineam .fd. , 
hoc est latus pcnthagonicum in se, uenient census, et 100 dragme: et lioc dico quia 
latus ]>cnthagonicum potest super latus cxagunicum et dccagoiiicum: et hic est latus 
cxagonicum res : et eius potentia census : et latus dccagonicum est .to., et eius |>o- 
tentia .100.: et adde censum et .100. cum .20. rebus, cruiit census et luo. et 20 res, 
que pruueniunt ex .n/. in .er/., et ex .ac. in .fd.; et hec cquantur multiplicationi .ad. 
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212 .DIS? 

in .c/m hoc c.sl quadrato linc^ .c/.; cui | quadrato .si addatur quadratum line^ .«c., 
quod est census et .loo., hahchuDtur siquidem .t. census^ et .to. res, et .tao. dragme, 
que cquantur . 4 . cciisibus, scilicet quadratu dyainetri : abicc ergo ab utraque {^arte .1. 
census, et reliquum dimidia, ucnict census cqualLs .lo. rebus, el .ioo. dmgmis: age iii 
bi.s secundum algebi-am, ct erit res, scilicet medietas dyamclri radix .U5., et ,5. 
dragme, quunim duplum, scilicet radix .soo., ct .10. dragme, erit longitudo dy.imetri 
quesiti, ut su]>erius iiiucnimus. Aliter iii einlcm cii\'ulo a centru .4. super dyametrum 
.af. super rectos angulos protraham lineam ^4.; cl ponam .4/. medietatem ex ./4., ct 
copulalio et ponam .lA*. cqiialcm .gi.t ct copulabo .^ifA'., et erit .g A. latus penthago- 
nicum in circulo secundum quod su|>erius demonstratum est; et .4A. erit latus 

deragotii, ct .gh. erit latus cxagoiiicum: et ponam ^4. rem. Quare .i4. erit medietas rei: 
ct ducam .g/i. iii se, ct ueuict ccilsus; et .<4. in se, ct iienict quarta census; ct sic pro 
quadrato line^ hoc est pro quadrato lincg .iA%, lial>ctur census | i; ergo ./A*, est 
radix unius censas ct }; cx qua si auferatur .t’4., remanebit .4A. i*adix censas { i minus } 
radix, hcc est .4i., que cquantur .lO. dragmis, cum latus dccagonicum ponatur esse 
.10. Vnde si addatur > rei utrique parti, erit radix census Ji cf|ualis .lo., et medietati 
rei: que omnia si raultipUeemas in se, erit census 1 1. cqualis .lo. rebus ct .too. dragmis, 
et 2 census. V’ndc si ab utraque parte tollatur [ census, remanebit census ec|ua(is 
.100. ct .10. rebus; et sic res, quo est medietas dyametri circulj -ndg.^ erit .5., et 
radix de .iis. dragmis; quorum duplum, scilicet .10. et radix .soo. dragmarum, c.st Ion* 
gitudo dyametri >af.: et ex hoc modo inucnitur quod omnis dyameter cuiuscumque 
circulj addit su|>er latus dccagonicum cadentis in i|>so radicem quincupli ipiadrati la- 
teris dccagouici: ut si latus decagoiricum fuerit .6., erit dyameter circulj similiter ui., 
ct radix quincupli quadrati senarij, que radix est dc .iso.; ct ita intclligas in omnibas 
similibus cucriirc. Possumus etiam per lianc ngiiram |>er latus pcntliaguiii dyametrum 
circulj inuciiire. Verbi gratia : quixl eiusdem circulj .agd. est latus pentliagoni ca- 
dentis iii ipso recta .gA*., quam ponamus cs.se .io.;et quadratum eius, quod est .loo., 
eqiialur duobus quadratis linearum .gh. ct .4A.; ct est .g4. semidyameter; ct latus 
.4A. est corda ^ circulj. Ponamus liueam .gh. rem, ct ducamus cam in se, et ue- 

nict census: et ducamus .4A*. in .se, que | est radix census J i. minus J rei, ue- 
nict census ^ l. minus radice ccnsniim census J i. ; que adde cum censu , scilicet 
cum quadrato linep .gh. , ucnient census minus radice censas census { 1. , que 
cquantur .100. dragmis. Reduc hec omnia ad censum, quod est ut multiplices omnia 
que habes per -J, ct per radicem ~ dragm£, ucnient .$o., ct radix .500. dragmarum 
cquales cen.sui , hoc est quadrato mcdiclatis dyametri; quorum quadruplum, scilicet 
.200., ct radix .8000. erit longitudo dyamcUi. Kt nota quia cum in quolibet circulo 
latus peiillmgonicum fuerit notum, si quadratum ijislus luteris multiplicabitur per 
ct pci' radicem unius dragm^: ct illud quod prouenerit est quadratum medietatis 
dyametri. 

Et si uls habere notitiam dyametri circulj circundati a jiontltagono cf|uilutero ct 
cipiiangulo .abgdf. , cuius quodiibet latus est .10. ex numem , ct centrum circulj 
.m., et medietas dyametri circulj continentis penthagouum linea .am. , quod est \ 
dyametri cius .50., ct radix .500., pruliicc cx eo quadratum .«rc., quod est .25., re- 
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manelmnt pit> r|uadrato .cm- ss.» cC radix 500.; quorum quadruplum, quod c.^t .100., 
ct radi.i .sooo. est quadratum dyametii circulj cuutcncti a pcntlia|;ono .ahede. Et si 
uulueris ex quadrato dyametri continentis penthagonum, quod est .so., ct radix sooo. 
pcnlliagoni, remanebunt similiter .100., ct radix .800O. pro quadrato quesiti dyametri. 
Ouia quadratum omnis dyametri circul) continentis figuram ef]uilatcram ct e<|uian^- 
tam equatur quadrato lateris ipsius figury: et quadrato dyametri circul) coiitcncti ali 
i|via figura. Et ad hoc demouslrandum adiaccat circulus ^hc-i ei in ipso scrilKilur 
trinugulus .abc. e<]uilatem.s et equiangulus; et a centro ,d. protrahantur recte .da. 
.db. dc.', ct diuidantur latera trianguli in duo equa in punctis et producantur 

a ccntni recte .de. df. dg.\ et erit unaqueque ipsarum cathetus super latera trianguli 
.abc.^ ct ef|uahuntur .sibi inuicem; nec non ct recte .da. db. dc. sibi inuicem sunt 
equale^; ct est unaqueque ipsanim semidyameter circul) Jthc.x et quia recte r//. 
dg. sibi inuicem suiit eipiale.s, est unaqueque ipsarum semidyameter circulj dreundati 
a triaugulo .abc.x et quia quadrata linearum .de. ct .cb. cquantur quadrato linep 
quadruplum quadratorum .de. et .c6. equatur quadruplo quadrati .<M. Sed qua> 
dnjpliim quadrati .de. est quadratam dupli ,de.^ lioc dyametri circundali a trian- 
gulo .abc.\ nec non ct quadniplum quadrati linc^ .eb. est quadratum iinc^nZi.;ct 
tpiadruplum quadrati semidyamclri .db. csl quadratum dyametri circulj conti- 

nentis triangulum .abc.\ ergo quadratum dyametri circulj | circundali a figura trian- 
gula ct equilatera cum quadratu lateris trianguli circundantis ipsum circulum Ci|ualur 
quadrato dyametri circulj circundantis ipsum triangulum. Et ita esse ostendetur ex 
qaalibet (igura mullilalcra ct equilatera et cquiangula circuridantc circulum, et cir- 
cundata a circulo; et hoc est quod uului demonstrare. Rursus si lia)>ere ui.s notitiam 
dyametri circulj circundali a decagono equilatcro et cquiangulo, cum dyameter circulj 
circundantis ipsum dccagonum sit radix .500. ct 10.; si multiplicaucriinus ipsum in se, 
et ex ipsa multiplicatione extraexerimus quadratum luteris dccagoni, quod est .100., 
remanebunt .500., et radix .soooo. pro quadratu dyametri quesiti. Et si dicemus tibi: 
trianguli cquilateri cum sua perpendiculari est .10. ex numeris ; et queratur quanti 
sil pvi'{>cridiciilRris, faciamus triangulum .abg.^ cuius perpendicularis .ad. cum trian- 
gulo .abg. sil .10.; ct uis scire quanta est .ad. , pone i{isam rem, ct erit radix 
I census; et unaqueque lincaruin .ab.bg. ag. erit radix census >1. Viide si mulli- 
plicauerimu.s .ad. in .db.^ scilicet in radicem { census, ucniet pro triangulo .abg. 
radii | census census; cui si addatur perpendicularis .ad.^ erit res ct Radix ^ cen- 
sus census cqualis .10. dragmis : restaura radicem | census census, ut sit radix cen- 
sus census, quod est ut multiplices illud in radicem .3.: ergo multiplica tutum quml 
liabcs in radicem .3. , ct ueiiict radix census census, que est census, ct radix .3. 
censuum, et quales (iic) radici .300.: dimidia igitur nidicein .3. censuum, et exibit ra- 
dix j; quam duc in se, ct proueriiunt quos adde ad radicem .300., erunt ct 
radix .300.; quorum accipe radicem, ct prohtee |, ct residuum est linea .ad.^ que est 
pcrpcndicularU trianguli .abg.', ct liuc est quod uoluimus exponere. 

In quadrato quidem cquilalero ct cquiangulo Mbgd., cuius unumquodque latus 
est .10., protractum c.st penthagonum .acefh. equiiaterum. Volo scire longitudinem 
uniu.scuiu.sque lateris pcntliagoiii. Eonam jiro uno qucK|uc ipsorum rem, rcniaiicliit una- 
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214 .DIS! 

c|uc«|uc rectarum Jui. et .cb. 10., minus re: et quia hilera .c<*. cl ./</. sunt equalia, 
erunt quadiata linearum .cb. et .be. equalia quadratis linearum .hfi. et Mf. Sed >cb. 
cqualis est .h(L, remanebit .be. cqitalis ./V/.; rctifjuc .ef;. et .gf. .sibi imiicem cquales 
erunt, cum latera .bg. et .gtl. sunt cqualia; et quia .ef. est res j .si ducatur hi se, 
ju-cxlucit censum. Viidc unaqueque rectarum .eg. et .gf. est radix ~ census; remunct 
ergo pro .r//. 10 . minus radice medietatis cciisus; ducamus eam iu se» uenient .100. 
et ~ census minus radice .200. sensuum: et duc etium .dh, in .se, que est .10. minus 
re, uenient .loo. et census minus .20. rebus; agg^rega bec omnia, et erunt 200 et 
crustis I 1., I minus 20. rebus, et minus radice .200. cc nsuum, ipic cquantur censui, 
.scili<*et quadrato lincp Jtf,: adde utriquo parti .20. ics, et radicem .200. censuum ; 
et abicc ab ulraque |>nrle censuum, remanebunt .200. Ct ^ census eqtialcs 20. rebus , 
et radici .200. censuum : reduc hec omnia ad censum , quod est ut duplices omnia 
que habes, ct erunt census et 400 . cquales 40 rebus, et radici .soo. censuum: dimidia 
ergo radices, que sunt .20., ct radix .200.; et duc eas in se, uenient .eoo., ct radix .320000.; 
de quibus abice .luo., remanebunt . 200 ., cl radix 320000 ; quorum radicem extrahe de 
.20., et de radice .200., residuum erit res, scilicet Jatus penthagoni. 

PENthagoni equilatcn et cquiauguU mensura est . 50 . dragme, quantum est qm»dlibet 
latus cius: pro ijiso quidem pentbagniHJ puiiam ponthagonum .abgde.t ct .e. centrum 
circulj circundaiitis peulhagoiium; ct protraham ab ipso centro lineas .ea. cb. cg. cd. 
ce., et erit totus pcntiiagouus Mbgde. diulsus in quinque triangulis equalii>us : ex 
quibus unus est triangulus .ace.^ cuius mensura est .10. Kt inm scis quod quando 
latus penthagoni est .10., quod qiiadralnm dyametri circulj circundaotis ipsum jicu- 
tbagoiium est .200., et radix .sooo. Quod etium |Hitcst liabcri ex duplo quadrati Iatcri.s 
]>cnlhagoni, et ex radice | in quadrato eiu.sdem lateris. Vnde si |K)riamus latus pcii- 
tbagoui rem, ventent prt» quadrato djaitielri circulj circuiidantls pcntliagonuni .2. cen- 
sus, et radix \ censuum ccusus; cuius dyametri medietas est unaqueque linearum .ea. 
ct .cc.', ct est quadratum uniuscuiusque earum quarta |uirs quadrati dicti dyametri; 
ergo quadratum liucy .ea. est'* census, ct radix ^ census census: de quu si aufe- 
ramus quadratum linc| qutal est J census, remanebunt pro quadrato perpendicui- 
laris .ef. quarta ccinsus, ct radix census census : cadit enim |>erpendiculans super 

tuedium l>asis .ae., cum equalia sint latera .ac. et .ce.: multiplica ergo quadnilmii 
.ef, in quadratum ./<z., boc est f census, ct radix ^ census census ])cr \ census , 
uenient ^ census census, cl radix census ccusus census, que cquantur quadrato 
trianguli .ace.^ quod est .100. Restaura ergo ^ ccinsus census, ubi sit ceii.sus census, 
quod est ut ducas cum iu .ic.; cl propter hoc duc omnia que habes in .16., ct ue- 
nient ccusus census, ct radix \ census census ccusus, que cquantur .icoo. Reduc totum 
qtuMl bul>cs ad censum census; et est ut ducas tutum quod habes in .5. , diminuta 
nidice . 20 ., et prouenit census census equalis .sooo., et nidici . 3 t 204 XK>o.; radix cius est 
quodlibet latus |K:nthagoni. 

Lt si dicemus tibi: mensura dccagoui equilateri ct cquianguii est .loo., quuntu est | 
longitudo cuiuslibet lateris. Intelligamus, lineam .bg. esse unum ex lateribus ipsius 
clecaguiii, et .a. centrum cireulj circuiidantis ipsum. Quare una^|uequc Uncarum .ab. 
cl .ag. i«t semidyamelcr ipsius circulj; cl est triangulus abg. lo.j quin est ^ totius de- 
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f(o!ii. Et iam scis quwl rjuamlo lalu'? tlccagoni csl .10., qumi dyamcler circulj cir- 
cundaiitLs decagotitim est .10. el nidix .MO. Viidc medietas eius est .5., ct radix .i£5. 
Similiter cum |u»uamus latus ,bg. rem, erit dyameter circulj similiter res, et radix 
.5. censuum, luM^ eU radix quiiicu|>lt quadrati rei. Vnde semidymeter .ab, erit ^ rei, 
et radix census { 1.2 protrahe tunc catlietum .ad.f et uenict punctus .d. in medio .bg.’, 
quare Md. erit medietas rei: duc ergo .ab. in se, que est j rei, et radix ccusus | l., 
uenict census \ 1, et radix ceusiis census J 1.: quilms ahicc <|uadratiim liue^ 
quod I census, rcmanehuut pro catheto .ad. census 7 1, et radix census census j l; 
que multiplica iii quadratum liney .&r/., quod est | l'ciisus, ucniciit census census, 
et radix census census census census, <pic e<piantur .100., scilicet quadrato trian- 
guli .abg. : restaura ^ ccusus census, ut sit census census; quod est ut multipli- 
ces illud per ~ 3.; et ideo initUipUca omnia (|ue liabcs per J 3. , erunt census cen- 
sus , et radix \ census census census census , que c{|uantur 3S0. Ucduc ergo hec 
omnia iid rcasum census , quixl est ut multipKces omnia que lialics per .5. minus 
radice de so., et ent census census c:|ualis .«GOO. minus nidice ao4soou.: de quorum 
radico si a(X’eperis radicem, uenict res, scilicet latus decagouL quesiti. Potes etiam li- 
neam .ab.f cum sit latus cxagoiii, aliter imicuirc, videlicet cum diuiditiir latus exa- 
guiiicum media et extrema projiortione, tunc maior pars eius erit latus deeagonicumt 
ut in EVCLIDE halictur; et latus decagonicum est linea .bg.: unde si al> .ab. absci- 
damus equalcm linc^ .&</., que sit linea .eb.^ erit quadratum liney .ne. quincuplum 
quadrati liticg .eb . , ut in eodem bvclide habetur. Sed quadratum liney .eb. est { 
census, cum sit J- rei; quia ponimus lineam .bg. rem; ergo quadratum linc{> .ne. erit 
census ~i.t et sic tota linea .n&. erit | 40., et radix census 1 1, ut superius inuenclum 
est. Et si dicemus tibi: penthagoni .abgde. mensura trianguli .agd. est .lo.;ctuis 
scire quanta est longitudo liuc^ .gnf., que est unum ex lateribus |>cnt}tagoni; quum 
pone rem; et quia linea .ag. est corda anguli pcnthagonici, scilicet liiie^ 
coixla anguli decagoiiici. Viide si a linea .ag. abscidamus lineam .g2. equalem liiic^ 
.gd.f erit pi'cq>ortio .ag. ad .gz. sicut ,gz. ad .za.', et si diuiserimus | gz. in duo 
iHpia tn punctu erit quadratum liiicj^ .ai. quincuplum quadrati line^ .gi.-, et est 
.gi. medietas rei, et quadratum eius { census: quare linea .at. erit radix .S. qiiar- 
tanim censits, huc est ex censu ~ 1.; et tota linea ni. erit radix census | «. et | rei: 
de inde protralie cathetum .n/., qui cadit in medio recte .gd.; et quia triangulus 
.agd. habet latera .ag. et Md. lateribus siipciioribas trianguli Mbg.t qui fuit de- 
cima pars .supradicli decagoni; et ambo trianguli habent bases cquales, quarum una* 
queque csl re.s ; si processerimus in lioc triangulo secundum quod egressi sumus in 
illo , inueniemiis similiter ccnsinn census c<{ualem esse .icoo. dragmis minus radice 
S04S00O. Quare radix radicU luiiu.s census est lutus .gr/., quod jHisuimus esse rem. Et 
si dicemus: mensuram trianguli .abe., qui est ex jiciuhagono est .ta., quanta 

csl longitudo liticp .be. Pune rem lineum .Zic., que est subtendens angulum pciitim- 
goni; et protrahe cathetum .as., que diuidit lineam .Ae. in duo e<[ua; et quando linea 
.be. diuiditur media et extrama proportione, maior eius pars est equalLs lateri pen- 
thagonicu, ut in svclide habetur: in quo etiam imicnilur quo<l quuudo linea aliqua 
media et extrema pro|>ortiunc diuiditur , et additur maiori parti medietatem line^ 
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216 .DIS? 

diuise. quudratum addit^ linc^ erit (fumciiplum qQadrali nunlictatig ipsius diuis^ li- 
nei : et quia quando iinca .he. diuUa est media ct extrema pm|Hiriimic, maior cius 
pars est iinca que est latus |)ent)iagonieum ; si ei adiiin^jatur linea .^2., que 

est medietas linc| .be.; itaque ex utraque liat una tinca; erit quadratum i|isius line^ 
coniunct| ex .ab. el .bz. quincuplum quadrati linc| .ze. ; et ,ze. est | rei , et 
quadratum cius | census linee coniunct| ex .ab. el .bz. Vnde si ex radice i{>siiis 
auferatur linea Mz.y remanebit pro linea .ab. radix census ^i. minus | rei: quam 
duc irt SC} uenient census |i. minus radice census census | l.: abice inde quadratum 
line| .bz.t quinl est \ census, remanebit pro quadratu line| .nz. census | i minus 
radice census census { (.; quod multiplica per quadratum liiic| .^2., quod est { cen* 
sus, uenient ^ census census minus radice ^ census census census census, (|ue equan- 
lur quadrato trianguli .abe.^ quod est .loo. : multiplica quidem liec omnia per {3., 
ueuiel census census minus radice ^ census census census census, qui cquantur .320. 
dragmis : redige hec omnia ad censum census; quod est ut multiplices lotum quod 
habes )>er .S., ct )>er radicem dc .iO., ucniet census ceasus cqualis dragmis .icoo., ct 
radici .sqisudi)., quorum radix erit quadratum line| .be. 

Et si dicemus tibi decagoni .abgdeihcc. cfpiiUleri ct equianguli mensuram trian- 
guli .cth. est .10. cx numero, quanta est linea .cA., que est | conia j circundantis 
ipsum dccagunum. Esto centrum ipsius circulj m.; et ducatur Unca que diuidit 
lineam .ch. in duo equa in puncto et ponam xh. rem; et quando .ch. est res; 
ergo cius quadratum csl census, et quadratum djametri ipsius circulj est .s. census, 
et radix { census census; cl quadratum medietatis dyumelri, scilicet linea .m/., est J 
census minus radice ^ census census: cl quia latus ]>enlliagoni .cA. |iotest super la- 
tera .ta. ct .<e., hoc est super latera cxagonici cl dccagoaici: ct jKisuimus .cA. rem; 
ct quadratum cius est census; cigo quadrata linearum .mt. cl ./c. cquantur censui: 
unde si ex censu auferatur quadratum linc| ./m., qu«Ml est census, et radix ^ census 
census, remanebit pro (piadrato line| .tc. > census minus radice ~ census census : dc 
quo si auferatur quadratum liiic| .c/., quod est | census, remanebit pro quadrato linc| 
.//. J census minus radice ^ census census: quod si ducatur in quadratum .c/., sci- 
licet in •- census, uenict ^ census census, ct radix ~ census census census census, 
que cquantur .100. dragmis. Restaura census census, ubi sit ccnsu.s census; quod 
est ut multiplices illud per .16.; et propter hoc multiplica omnia que liuhcs per .10., 
et erit census census minus radice ^ census census census census equalis .icoo. dragmis. 
Reduc ergo hcc omnia ad censum censu.s; quinl csl ut multiplices omnia ijue linlies 
per . 5 ., ct |»cr radicem dc .so., dcucnicl census census cqualis sooo, ct radici sisaeooo, 
quonim radix radicis est Unca .cA.; et boc iiolui inucnire. 

ExpUdunt fjuestioncs geometricales j et mcipiunt questiones , 
quorum solutiones non sunt terminatey hoc est quod non 
cadunt ad unum terminum tantum^ sed ad piares. 

Vt est ista in qua proponitur iriuenire aliquis quadratus numerus, cui si addatur 
.5., pruuenial inde quadratus numerus; ct boc potest lieri multipliciter. Pones pro 
radice maioris numeri rem, el aliquot dragma.s; que cum iii se multiplicate fuerint, 
faciant minorem iiumcmm quam . 5 .; el sit dragma: cl multiplicentur res et dragme 
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in $e, ucniei censu.*», ct s res, et draj^ina uii.i, que eqtianlur ccn.sut, ct 9. dmgmis: abicc 
ab utraque parte censum, et dra;>inam, remanebunt .s. re.s cquales .4. dragmis; ergo 
res est .s. dragmarum; ct c|uadrattnn cius est .4. qucsitu.s numerus: cui si addatur .5., 
ucniet .9.; qui numcnis quadratus e.st; et radix eius est «3. Et si ponamus cum rc 
dragmas duas, multiplicemus ca in se, exibit census, et .4. res, ct .4. dragme equales 
censui, et .9. dragmis : proiciamus ab utraque parte ccn.sum, et .4., remanebunt .4. res 
etjuales utu dragme; quare res est ^ dr.igm^; qua in sc multiplicata facit unius 
dragnig pro quesilo iiumenn cui si addantur .9., uenient — s.; qui numerus quadra- 
lu-s est; ct radix cius est Js. Aliter jxmc pro i|»so | quadrato numero quadratum ./ig.; w ui 
ct addatur ei superficies .de.i que sit .9.; ct iaceat linea .ge. m directo line^ 
et erit numerus superficialis numerus .ae.^ ct proiienit cx ./i^. iu .Ac.: ct pro|>onitur 
numeras Me. e.sse quadratus; quare numeri .ab. ct .he. similes superficiales simt; hoc 
est quod proportio numeri .eb. ad numerum .ab. ne., sicut quadratus numerus ad 
quadratum numerum. Vnde possumus infinitos duos numeros inucnira liabeiites inter 
sc proportionem sicut quadratus niimcrns ad quadratum numerum, cum quibus po- 
terimus ad propositum deuenire. Quare |x>namus proportionem numeri .eb, ad nu- 
merum .ba.f hoc est ad numerum .gA., e.sse sicut .4. Quare pro|>ortio .eg. ad .gA. 
erit sicut .5. ad .4. ; ct est proportio sujierficiet .de. ad quadratum .db. sicut .eg. 
recta ad rectam .gA.: ergo superficies .de. ad quadratum .db. est sicut .9. ad .4. : 
unde si superficies .de. est .5., ct quadratum .db. est .4.; ergo quesitus quadratus nu- 
merus est .4.; cui si addatur .9., ucniiint .9., qui etiam quadratus est. Et nota quod 
proportio superficiei .de., que est .s., ad quadratum .db. oportet esse sicut aliquis 
quadratus numerus , cuius quinta pars sit quadrata ad alium quemlibet quadratum 
numerum. V'erbi gratia : sil pnqHtrtio .eb. ad .bg. sicut est .5. ad .t.; erit ergo pro- 
portio .de., que est .9., ad Mb. sicut .SO. ad .i.; dc quibus .so. sextadecima pais. Vode 
quadratum .db. est dc.f., cuius radix est ^ , qu(Ml habetur pro Utere .gA.; ct 
sic tota supcrfirics .ae. erit 9., cuius radix csl } ut superius inncnctum csl. 

Aliter quia omnes quadrati numeri ordinale proueniunl cx aggregatione ipsorum iiu- 
mcroiiim ab unitate ascendentium per ordinem; si colligamus im|>ares numeros, qui 
A sunt iufra .9., scilicet .1. et .3.« procreabuntur inde .4.; qui numerus quadratus est: cui 
si addantur .9., uenient .9., qui est quadratus numerus: ct si nmitiplicaucrirous a!i- 
tjucm imparem quadratum numerum, ut dicamus .9., per .9., uenient .49.; et acceperi- 
imts quadratum, qui pruuenit ex aggregatione omnium numerorum im])arium, qui suiU 
ab uno usqxie in .43., hoc est qui sunt infra .49.; qui quadratus numerus est .484., ct 
eius radix est .12.; ct super ipsum quadratum addiderimus .45., nimirum in quadratum 
imiiienim .919. uciiiemus: ct quia ita est, si diuiserimus utruinquc quadratum numerum 
per ipsum ipiadratum numerum, per qneni raultipiicauimus .5., nimirum duo quadrati 
numeri cx ipsa diutsiunc prouenerint, quorum unus excedit alterum iu .9., ut quesitum 
est; et erit uiius ipsonim quadratorum | 93., ct alter ^58.: et si uis hal>ere radices 
eorum, diuide radicem dc . 0 ., uenient * 7. Similiter si multiplicauerimus .5. per aliquem 
'jiiadratum parem in duas, ucl in qualuor, uei in plurc.s ;>artes, ita quod iii)aque<|ue 
jmi-s .sil impar; et iaccant ipse partes impares in ordine imprium numerorum, pote- 
rimus ad solutionem suprascript^ questionis dcueiiire. Verbi gratia: multiplicemus .9. 
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per . 16 .» ucnieiit .80.; ct tlimdamiis . 80 . in duos pai^cs numeros^ qui sint coiitiimi] in 
ordine imparium mimcrorum» enmU|ue .39. ct .41.: deinde a;»^rcga omnes impai^s nu- 
meros ab unitate» qui sunt infra .39.; quam ag^regati«mcm liabcbis» si muUipIicaiieri- 
mus in se inetlictatcm duorum eitrcmonim, scilicet de .1? et 37.; de qua multiplica- 
tione exibit .361.: cum quibus si addiderimus .so., uenient .4li.: si diuiscrimus hus duos 
ejuadratos per ,ie., habebimus 22 . ct S'*» et radices eorum habebimus, si per ra- 
dicem de .16.» que est .4.» diuiscrimus .19. et 2i., qui sunt radices de 361. et de 44i. 

Et si de .80. fecerimus .4. partes tm|Kin:s, que sunt .17. ct 19 et 2i et 23; que qua- 
tuor jiartcs sunt circa quartam dc . 80 .» que est . 20 .; ct aggregabimus numeros iii- 
|iarcs» qui sunt infra . 17 .» ueniunl .64.» qui est quadratus numerus» cuius radix est 
KU|>er quem si addiderimus .80.» ucnicnl .144.: unde si diuiscninus .64. |>cr .144. per .16., 
et radices eorum per .4.» habebimus optatum ut supra. Er si dicemus: dc qtMMlain 
quadrato numero alistulj . 10 .» et remansit quadratus numerus; hcc questio similis est 
antecedenti; quia si super minorem quadratum addantur . to, prmicnit inde quadratus 
numerus : ojierarc cigo in eam secundum <jut>d superius operati fuimus» ct inuenias. 

Subscripte trinnipdorum qufisUones ponende sunt in antecedenti quinterno 
post triangulum equiiaterum, cuius mensura cum sm pcrftendiculari est . 10 . 

Et si dicemus tibi: iii triangulo .abc.^ cuius unumquodque lutus est . 10 . » pro- 
tractum est quadrilatcrum .i/6ce.» cuius latus .r/e. equidistans est lateri .6c.; ct nien- 
sum ipsius quadrilatcri est . 10 .; ct uLs scire quantitatem lioe^ .de.t protrahe primum 
iii triangulo ,abc. pcr|>endicutarcm .rf/.» ct erit quadratum ipsius 73» scilicet ; qua- 
drati Ullius laterum : ct quadratum line^ .b/., que est medietas lateris .^c., est tertia 
{lai-s quadrati pcrjicndicularis .af, Vnde si multiplicetur .bf. in radicem dc . 73 .» sci- 
licet .3. in radicem dc .73.» veniet radix .1873. pro mensura trianguli .abc.x et quia 
linea .«/e. cquidistaas e.st linep .f/c.» .similis cst triangulus tiiaugulo cqui- 

lalerus est ergo triangulus Mde. Viidc .si jumamus latus .de. rem, quod est unum 
ex equalibus lateribus trianguli ade.^ erit quadratum eius census; quare quadratum 
perpcmlicuhirus .^g.» erit | census, quontm tertia pars, scilicet \ census, cst quadra- 
tum liiie^ nuiltiplicauerimus per quadratum ]>erpendiculaiis uig.t ue- 

iiicnt census census pro quadrato trianguli .ade.; ergo triangulus est radix 

census ccusus; cum qua radice addamus quadrilatcrum .dbce^i quod cst . 10 .» ha- 
bebuntur pro toto triangulo abc. 10 ., ct radit ^ census census. Sed triangulus .abc. 
est radix 1873.; ergo .to.»ct radix ^ ceusus censas cquatur radici .1873. Vnde si ab 
iilraque parte tollatur . 10 . » remanebit radix ^ census census cquales radici .1875. 
minu.s . 10 .: redige ergo hcc omnia ad censum » quod est ut multiplices omnia que 
habes per radicem de j 3.» quia | cum multiplicetur rndix ^ census census per radicem 
dc 1 3 ., proucnit radix || census census, hoc cst radix census ccnsu.s; ct radix census 
census cst CCUSU.S: et .si multiplicabis radicem de 1873. per radicem dc | s.» ueiiiet radix 
.lOODO , que est .lOO. ; ct cum multiplicetur radix de J 3 per 10 .» proucnit radix de 
^ 333 .; ergo census huc quadratum linc^ .de. cst .100. minus radice dc \ 333., quorum 
radix cst linea .de . ; et hoc uolui tnuenirc. Et quia triangulus .adc. cst cqualium 
laterum» erit ct quadratum lateris .ad. similiter . 100 . minus radice ; 333. Yiidc si si (r/c) 
radix eurum auferatur de . 10 ., remanebunt pro linea .</6. 10 . minus radice differenti^, 
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que est iiitcr radicem de \ 533.» et loo. dragmas: et si a puncto .d. protrahatur callictuK 
et uis iiiuenirc longitudinem eius, pone ipsum rem, et accipe medietatem la- 
terum .de. et .hc. 1 et multiplica eam in rem; et que prouencrint, e<]uabaatur .lO.» 
hoc est quadrilatero .dbce. Verbi gratia : quadratum lateris .de. est .loo. minus ra- 
dice S33.; quare quadratum medietatis liiic^ .de. est 25 miuus radice | 33. ; ergo me- 
dietas linep .de. est nidix accepta sui quadrati; et rocdieta.s lateris .bc. est .5.; et 
sic pro medietate laterum Me. et .bc. habentur .25. minus radice 1 33.» accepta eo- 
rum radice» cl 5. dnigmis; que multiplica per rem» hoc est |>er cathetum .dh. Et pro 
muUiplicaliouc rei in .5. habebis s. res; et pro multiplicatione ret in .25. minus ra- 
dice I 33.» accepta eorum radice, habebis census .25. minus radice ccasus census 1 33, 
accepta eorum radice; que omnia ecjuantur .lo.: tolle quidem ab utraque parte .5. res» 
remanebunt .25. census minus radice censuum ;ccnsus J 33., accepta eorum radice, 
equales .<0. minus .5. rebus : multiplica itaque bec omnia in se, ucnient .25. census 
minu.s radice censuum census | 33. equales .25. censibus, ct .loo. dmgmis minus too. rebus: 
ergu adde utrique parti too. res» et radicem censuum census | 33., ct tolle ab utraque 
25 census, remanebunt .loo. dragme, et radix ccn.suuin ceri.sus J- 33.» que eqnantur .loo. 
rebus: multiplica iterum . 100 .» ct radicem censuum census {33. in se, uenieiit census 
censu.s { 33.» ct .loooo. dragme» et . 200 . radices censuum census ~ 33» que cquantur .loooo. 
censibus» scilicet multiplicationi . 100 . rerum in se: reduc liec omnia ad cemsura ccn.sus, 
quod est ut diuidas omnia que balics per { 33 ., exibit census» ct . 300 . dragme, ct .6. 
radices censuum ccn.siu» | 33.; que radices sunt una radix censuum census .tsoo.» que 
ctjuantur 3i)0 censibus ; tolle al) ulntquc parte radicem censuum census !2«0., rema- 
nebunt census census» ct 300 . dragme equales . 300 . censibus» diminuta ex cLs radice 
. 1200 . censuum ceicsus: ct sic reducta est bec questio ad unam cx .sex regulis algebr^; 
quia GSl sicut quando dicitur: census et numerus cquantur radicibus; quod uolo de- 
monstrare per figuram. Pune | pro censu census quadratum .jA:.» cuius unumquodque 
latus est census; ct {K)imm superficiem ./m. cqualem .300. dragmis; et addam line^ 
.tm. lineam .mo., ut sit tota linea .< 0 . 300.; ct complebo superficiem .« 0 .; erit ergo 
tota superficies .i.o. 300. census, cum .to. sit . 300 ., et Jt. sit census; ct superficies .im. 
est sicut census census» et 300. dragme, et c(|uantur 300 censibus minus radice 1200 
censuum ceu-sus. Quare superficic.s jio. est radix . 1200 . censuum census. Vndo necessc 
est, ut linea .mo. sit radix . 1200 . dragmarum; quia cum ducitur census in radicem 
. 1200 . prouenil mdix . 1200 . censuum census. Viidc si cx lota .to.y que est . 300 .» au- 
feratur .mo.» remanebit linea .tm. 300 . minus radice .< 200 . dragmarum: diuidamns ita- 
que eam in duo equa ad punctum ./j., cl erit .tp. 15«., minus radice .300. dragraa- 
ruro: linea igitur .tm. diuisa est in duo equalia ad punctum ./9.» et in duo inequalia 
ad punctum ,k. Vnde si ex quadrato liiie^ .tp. auferatur superficies» que fit cx .tk. in 
.km.y lioc csl cx .Ik. ia .km.y remanebit quadratum linc^ .kp. Quare multiplicemus 
.tp.y buc est .150. minus radice . 300 . in se, uciiiciit 22800. minus radice CTSOOOO.; de 
quibus auferamus id i[iuxl proueait ex Jk.in .X w., quod est . 300 ., remanebunt . 22500 . 
minus radice de CTSOOOu. pro quadrato linc| .pk.‘, quorum radix .si auferatur ex .tp.y re- 
manebit pro quantitate census .rX. ISO. minus radice . 300 ., ct minus radice differenti^, 
que est inter mdicem . 0750000 .» ct dragmas . 22300 .; et hoc quod remanet, quod cslccn- 
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sus jA.t est .secundum propinquitalcm circa 1 1 ; cuius radix, que est circa ^ i., est 
cathetus quesita et huc uolui demonstrare. Et si dicetur: in truuigiilo .abf*. , 
cuius unumquodque latus est . 10 ., protractum est fjuadrilaterum ohloiigiim et rccto> 
runi angulorum .cdef.t et quadrilatcnim quod est similiter oblongum et re- 

ctiangulum; et c.st . 10 . mensura uniuscuiiisipie quadrilatcri; et queritur quanta est lon- 
gitudo laterum ,cf. et .4/., que .siiiit sibi itiiiiccm eqiiidistantia , nec noii et lHtrri.s 
.4g.; prutniham primum |>er]>endicularem .nm. ;iu., et pro utnxpic laterum .e/, et .4/. 
ponam radicem rei; et erit iinaqucqne per|>cndicularium .am. et .nn. radix | rei ; 
quihus extractis ex perpendiculari .no., que est radix .7X., rcmauchil pro unaquaque 
lincaixim .mo. et .»o. radix .7S. minus radice rei : et quia cinhadiim quadrutiguU 
.edef. surgit ex ductu .de. in .e/., hoc est ex .om. in .e/., multiplicemus .om. iii .e/., 
hoc est radicem .75. minu.s radice {rei, in radicem rei; et que prouencnint, e<|ua- 
hiintur .1017.: ex multiplicatione radicU rei in radicem .75. dragmarum ucrtieiit radix .75. 
rerum; cl ex multiplicatione radicis rei in radicem { rei diminutam pnuicnit radix { | 
census diminuta, que t^quantur .lo. Et si miiilipUcaiiertmus .on. iii .4/., hoc est ra- 
dicem .75. minus nidice { rei, in radicem rei, ueniet similiter radix 75 rerum mimis 
radice { ceusus; que etiam cquaiitur .lo.: adde ergo utrique parti radicem { census, 
remanebit radix .75. rerum cqiialis .10. drngmis, et radici { census: multiplica ci^o .10., 
et radicem { census iii se, uciiicnt «lOO., et { census, et radix 300 censuum, que er|uantur 
radici .75. renim ducta in se, hoc est 75. rebus. Heduc hec omnia ad censum, quod 
est ut multiplices omnia que liabes |>cr { i., et ucnient census, et dragme { I33., re- 
mBDcbunl census, et dragme j I33. cquales .loo. rebus, diminuta inde radice censuum 
I 533.: accipe ergo medietatem radicum, que est .so., minus radice { 133.; et multiplica 
eas in se, uenicrit .8633. minus .loo. radicibus de { 133. ; de quibus extrahe dragmas 
I 1S8., que sunt cum censu, remanebunt .8r>oo. minus radice | 1333333. ; quarum ra- 
dicem extrahe de medietate radicum , scilicet de 50. minus radice { 3133. bcsidmim 
erit res minor, scilicet quadratum liiiep .e/. Et super .50. minus radice | 133. addi- 
deris radicem residui , quod est inter radicem { 1333333. , et dragmas .8500. , <|uod 
prouenerit, erit quadratum maioris rei, scilicet line^ .4/.; et est quadratum linc^ .cf. 
.secundum pnqdnquiUlem { i; et cius radix est { t.; et quadratum line^ .4/. secundum 
propinquitatem est {75; et cius radix est | 8.: etsi uoltimus hnlierc iiotiliam laterum 
,cd. et .4/., {Minemus similiter unumquodque eorum radicem rei: et quia trigona .44<. 
et .cbd. similia sunt trigono .<i4o., eiit sicut quadratum lino^ .4i. ad quadratum 
linc£ ./4., ita quadratum line^ .ho. ad quadratum line^ .oa. Sed quadratum lineg 
.bo. est { quadrati li(ic| .on.; quare quadratum lincj^ .bi. est { rei, cum linea .ih. 
sit radix rei : propter eadem ergo quailratuiu linep .4g. ciit { rei; ergo nnaquoque 
rcrlarura .bi. et .kg. est radix { rei; quibus extractis ex tota .4g., que est .lo. , 
remanebit linea .ik. io. mimis duabus radicibus { dragm^, que siuit radix de { i.: 
multi{)Iicemus ergo lineam .bi. in line.Tm .iX'., scilicet radicem rei in .to. minus ra- 
dice 1 1 ., uctiicl radix .lOo. rerum minus radice censas { i., que cquanlur . 10 . .Simi- 
liter quia est sicut .bo. ad .o/r., ita .hd. ad .dc.^ et ,el. ad .ef. Inhiare unaqueqiic 
rectarum .bd. et .eg. est radix {; quibus extractis ex .4g., rcraanebit .de. lo. mi- 
nus radice { i.: unde cum mulliplicauerimus .e//., que est radix rei, in .</e., ueniet 
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similUcr ra<lix . 100 . rcnim minus rtulico census ^ 1 ., quod erat . 10 . similiter : vnde 
si utrique parti addatur radix census J 1 ., erit .10.) et radix census } i. cqualcs ra- 
dici . 100 . rerum: multiplica itaque lo., et radicem census | i. in se, erunt .ioo., et 
census I 1 .) et radix censuum j 503.« que | cqiiatiUir . 100 . rehus, scilicet multiplicationi 
radicis . 100 . remm in se. Reduc modo omnia que haties ad censum, quod est ut ducas 
omnia que habes in \ dragm^i ueiiietil cciisus, et 75, et radix . 300 . censuum cqualcs .75. 
rebus ; abice itaque ab utrar^ue pnrte ra<Uccin .300. censuum, remanebunt census, et 
. 73 . dragmCy que cquaiitur .75. rebus, diminuta ex cis radice . 300 . censuum: multi* 
plica medietatem radicum iii se, que suiit \ 37 . minus radice .75., ueiucnt | i4si. , 
dimiiiiilis inde .75. radicibus de 75.; de quibus tolle .75., que sunt cum censu, rema- 
nebunt ^ 1400. niiiuis radice 4SI875; quurum radicem abice ex medietate radicum, .sci- 
licet ex ^ 37., miniLs radice 75., residuum erit res minor, scilicet quadratum line^ Jii.', 
quod quadratum est circa J 1 ., et ciu.s radix est circa l; et liec est longitudo linc^ 
Jii.: quam si multiplicaueriinas in ./i/., que e.st circa ^ s., nimirum iieriient . 10 . pro 
qiiadrilatero Jttkl.’, et hm* nolebamus. Similiter si super -* 37. minus radice .7S. ad- 
diderimus radicem dilTercntip, que est inter 421875., et dragmas ^ i 40G., habebimus qua- 
dratum maioris rei, scilicet Hue^ .Ce/.; quod quadratum c.st circa J 56., et cius ladix, 
que c.si linea .crA, est circa -j 7 .; qua multiplicata in lineam .e/., que c.st circa J 1 , 
ucnieiit . 10 . pm quadrilateru xdef,^ ut 0 |M»rtct. Aliter quia inticnimus superius qua- 
dratum lateris .cf . , quod cum res esse 30 minus radice ^ 133., et radice diflerenli^, 
que est inter radicem \ 1333333., et isoo. drogmas; et quadratum ex .ant. fuit | rei; 
si acceperimus ; ex predictis, que suat res, habebimus quadratum linc^ Mm. Nara J 
de 50. sunt J 37., et 2 radicis de ~ i33 dimiiiut^ babclmiitur , si multiplicaiicrimus 
quadratum de -J, quod est in | 133.; et ex hoc quod prouenerit, acce()erimus ra- 
dicem; ex qua multiplicatione proucnit radix .75. diminuta. Similiter acceiierimus ~ 
de 2500., et de j 1333333. , ct ucuicnt - 1400. minus radice 421875., accepta inde 
radice; ct sic pro quadrato line^ Mm. habentur ^ 37 ., diminuta radice .752., minus 
radice diirerentlj;, que est inter radicem 42(875. ct { I40C. ; quorum radicem extrahe 
ex loU ,fio., que est radix . 75 ., remanebit pro .wo., hoc est pro | 7. , ct se- 
cunda .25.; ct .cf. est circa | 1 . mimis secundis | 4 .: Et si super ^ 37 ., miiius radice 
75., addatur radix dinercnli^, <(uc est inter radicem 421875 et ^ I400., quod prouenerit, 
erit quadratum catheti .an.’, quorum radix si auferatur ex .ac., remanebit pro linea 
.no., hoc est pro linea .hi., circa \ 1 . Rursus in triangulo .nhf'., cuius unumquodque 
latus est . 10 ., protractum .sit quadrilatcrum .cAe/. habens ungulos .c/e. rectos; ct .sit 
mensura i|>sius qiiadiilateri . 10 . ; ct uulo scire quantitatem luteris .fe. protraham 
primum in triangulo .ahg. cathetos .<r/<.:ct .ei., ct eniiit trianguli .bic. et .gcf \ 
similes triangulo .ahb. (>iiarc erit sicut quadratum luteris .b/i. ad quadratum luteris 
.ha., ita quadratum luleiis .bi. ad qiiudnilmn lateris ./e., et quadratum lateri.s 
ad quadratum lateris .ef. Est enim quadratum lateris .bh. tertia pars ex quadratu 
latciis .ha.’, erit ergo quadratum lateris .bi. { ex quadratu ./e.; ct quadratum lateris 
.ge. ex quadrato latciis .ef. erit .similiter j : et quia mensura qnailiangiili .cbef. 
«rolligitur ex nuiUiplicalionc .ef. in medietatem laterum .cf. ct bc., potiam latus .ef. 
radicem rei; quare .eg. erit uiia radix g rei; quu subtracta ex tota linea 7>g., rema- 
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nebit pm linea .be. lo. mimis mlicc rei : cl quia anguli .c/e. ct .fcb, sunt rccli, 
erit linea xf. equidistaris linc^ .be.: sunt enim xi. ct .fc. sibi inuicem cquidislantes; 
quare xf. ct ,ie. sibi inuiccMU siiut equalcs, ucc non et recta .ei. rcctc ,fe. cqualis 
est: viide si tuUalur xf.^ scilicet .i>.» ex tota -bg.^ que est . 10 .« rcniaiicburit pro 
linea .cf. iO. minus duabus radicibus ~ rei; quibus additis cum mensura lateris .be., 
que csi .{ 0 . minus radice \ rei, cgrcdicutur . 20 ., diminutis tribus radicibus | rei, pro 
quantitate laterum .c/. el .be.-, quorum medietatem, que est .! 0 . mitius radice { rei, 
si inultiplicauerimus in lineam .fe., que est radix rei, ueniet radix . 100 . i*erum minus 
radice ^ reusus, que ecpiHiitiir . 10 .: adde ulriquc parti radicem census ct cruut . 10 . 
dragnic, ct radix | census, que equautur radici . 100 . rerum : multiplicemus ergo *io., 
ct ludirem \ census in se, uenient venient (x/c) 100 ., et { census, ct radix . 300 . censuum, 
que cquanliir . 100 . rebus, scilicet multiplicationi radicis .t 00 . rerum in se: reduce liec 

omnia ad censum, quod csl ut multiplices omnia que liabcs per .31., ct erunt cen- 
sus, ct dragme 133, ct radix censuum ^ equales rebus | 133. : abice ab utraque 
p;irtc radicem censuum j 533., remanebunt census, et dragme | 133 . equales rebus J 133 ., 
diminuta ex cis radice ceiisuum J- 533. : dimidia ergo radices, cniiil | C6. minus radice 
dragmarum { 133.; quas duc iu se, uenient ^ 4444., ct radix f* S370370.; quorum radicem 
habicc cx medietate radicum, scilicet ex | 06 . niiuus radice 1 133., residuum erit res, 
scilicet quadratum lateris .ef.-, que sic fiunt: radicem 1270370 , que est circa .1S30., 
ct minuta .16., ct secunda . 1 ., ct tertia 35 ., abice ^ 4444., rcmaiicbuiit .1904., cl mi- 
nuta .50., et secunda .37., et tertia .15.; quorum radicem, que est .53., et minuta .53., 
ct secunda .47., ct tertia .46., adde cum radice dc \ 133., que est . 11 ., el miuuta .32., 
et sccumia .49., ct tertia .23., erunt .gs., ct minuta .16., ct secunda .36., ct tertia . 50 .; 
que tolle cx \ 66, remanebit . 1 ., ct minuta .I3.,ct secunda . 53 ., cl tertia pro quantitate 
rei; quorum | radix, que est circa . 1 ., et minuta .6., ct secunda .ii., et tertia . 20 ., 
erit linea c/.; et hoc uolui demonstrare. Et si uls babere notitiam laterum .cf. et 
.be., dupliciter ca iiiuenirc (Hitcris: ptimum secundum propinquitatem acci|)e i rei. 
scilicet dc .1., ct minutis 13 , et secundis 13, ct tertia, uenient miuuta .ii., ct secunda 
. 7 ., ct tertia .6., ct quarta . 40 . pro quadrato liuc^ quorimi radicem, que est mi- 
nuta 38., ct secunda .18., ct tertia .41., tolle cx tota .bg., remanebit .be. nota: ct si 
duplum de minutis .38., el sccimdis I 8 , et tertijs 42. tolles cx . 10 ., quod remanebit, 
erit latus .cf. Et si uis babere notitiam lateris ,cb., multiplica .ci. et .ib. iu se, uc- 
nict res ^ 1 . pro quadrato linej: .cb. Quare multiplica . 1 ., cl miuuta . 13 ., ct secunda 23 , 
el tertia . 1 . per i 1 ,; ct cius quod prouenerit radicem accipe, ct babebis latus .cb.: est 
enim mcdicta.s laterum .cf. ct .«/c. 0 ., ct ininula .s., ct secunda .31., el tcrliu . 57 .; que 
ducta in .c/., scilicet in.l., ct minuta 6, ct secunda . 21 ., ct tertia . 10 ., uenient . 10 . 
ct |>arum plus, videlicet tertia . 2 ., ct quarta 43., ct quinta .36. Aliter quia quadratum 
linc^ .eg. est | quadrati liney .ef. ; el quadratum line^ .ef. est J 66. minus radice 
j 133, Ct radice diftcrenlij, que csl inter radicem 1370370. el ^ 4444. , accijK; ^ dc 
I 66 , el dc radicibus suprascriplis , cl habebis pro quadrato liiicj; .eg. | 22 . miuus 
radice 14., ct miuus radice diflerctiti^, que c.sl inter J radicis dc 1370370 el ~ 
de J 4444., hoc est iuier radicem ojc3 et 403. : cl cum ex bis accc]>cris ra- 

dicem, habebis .3999. pro liuea .eg. circa miuuta .38., ct secunda .27., et tertia .42.: 
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ct «ftiia est sicut .fi^- ad .bh.^ ita ,cb. ad .bi.^ erit .cb. dujilum minulonim > 3 «., et 
secimdoruni .tT.» ct tertiorum .42.; quod duplum est .i., ct minuta .16., ct secunda . 5 $., 
et tertia .ii.; qiiihus extractis ex tota .n^., remanebit pro quantitate line^^ .ne., boc 
est pm .cf. 8 ., et minuta . 43 ., ct secunda . 4 ., ct tertia . 36 .: est enim triangulus .ac/. 
c(|uilaierus, cum sit similis triangulo ,abg.i ct si c.x .^c., boc est ex .lo., auferantur 
minuta . 38 ., ct secunda . 87 ., i‘cniaiicbunt pro linea 9 ., ct minuta .st., et secunda 
. 32 ., ct tertia .IH. Riiims in triangulo .abg. cquilutciti, cuius unumquodque latus est 
.10.« ct cius perpendicularis est .ar/., protractum est quadiilatcrum .at/c/., cuius men- 
sura est .10.; et queratur quanta sit longitudo linc| .e/.; primum quidem manifestum 
est, quod mensura trianguli .adg. est radix de J 478 . , que prouenil ex ductu .ad, 
in dimidium .dg,) de qua radice si auferantur .lo. , scilicet quadrilalerum .adef , , 
residuum eiit triangulus *gc/., qui est similis triangulo .gda. Vnde quadratum Iinc| 
,cf, triplum est quadrati linc|) ,gc, : ponas ideo pro quadrato lateris .e/, rem. Quare 
quadratum lateris | ,cg, erit | rei; ct multiplicabo .e/, in dimidium .cg., Iioc est ra- 
dicem rei in radicem •— rei, ueiiiet radix census; qua radice addit.i cum quadri- 
latcm .adcf.t ucniet .10., et radix ^ census, que cquantur radici j 478 .: multiplica 
ergo .10., ct radicem — census in .se, uenient loo., ct ^ census, ct radix censuum 
I 33 ., que equantur dragmis J 478 .: abice ergo ab utraque parte . 100 ., et multiplica 
omnia que remanent per .12., ut reintegretur census, exibit census, ct radix . 4 soo. 
censuum, que equantur dragmis .4425.: dimidia ergo radices, que sunt cum censu, ct 
multiplica medietatem in $0, erunt .1200.; cum quibus adde .442S., uenient .SS2S.; de 
quarum radice, que est . 75 ., abice radicem de .1200., remanebunt pro quantitate rei, 
scilicet iine^ .qf. 75 . niioiLS radice .1200.; quorum tertia pars, que est .25. , minus 
radice J 133 ., est quadratum linc| .cg.; quorum radix si extrahatur ex ,dg.y que est 
. 5 ., remanebit pro linea .de. circa ^1.; et .e/, secundum propinquitatem est ^ e.; et 
linea ,ad. est |s.; quibus ct medietas laterum ,cf. et .da. est [ 7 .; quibus ductis in 
.de.t .scilicet in J 1., uenient .10. pro mensura quadrati lateris et hoc uolui 

demonstrare. Item in triangulo cquilatcro .abc., cuius unumquodque latus est .10., 
protractum est quadratum .defg. cquilatcnim ct C 4 |uiangulum ; ct uolo habere no- 
titiam laterum ipsius quadrati. Quia latera ipsius quadrati sibi iuuiccra sunt c<{ualia, 
erit latus .dg. cr|uidistans lateri .bc.i quare triangulus .adg. c<|uilatcrus est: quibus 
intellectis, (Huiam latas .r/g., boc est latus .ad. radicem rei; ct auferam .ad. ex .ab., 
remanebunt pro linea .db. 10. minus radice rei; que ducam ia se, uenient .100., ct 
i*cs minus radice 400 rerum pro quadrato linc| .db.: deinde ducam .de. in se, ueniel 
res; ct ducam .eb. in se, ucniet j i'ci; ct sic res J- cquatur .100. dragmis, et rei mi- 
nus radice . 400 . rerum : tolle ah iitraquc parte rem, et \ rei, ct adde utrii|ue (Kirti 
radicem . 400 . rerum, ct erunt 100 minus | rei cquales radici . 400 . rerum : multiplica 
unumquodque Intus in se, erunt .10000, et | census minas rebus * eo. cquales .400. rebus: 
adde utn({tic parti res | 66 ., ct multiplica per .0. omnia que habes, ucniet census, ct 
90000 . dragme erpialcs rebus .4200.: dimidia ergo res, erunt .2100.; quo multiplica in 
se, erunt . 4410000 .; de quibus abtee .90000., remanebunt .4320000.; quorum radicem, qtic 
est . 2078 ., et minuta . 27 ., ct secunda . 48 . parum minas extrahe de .8100., remanebunt 
prum plus de . 81 ., et minutis 32 ., ct secundis . 30 . pro quantitate rei, 1 k»c est pro qua- 
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clrato.</e.j quornm que est circa .4.* et miruila .38., et secunda ct tertia est 

unumquodque laterum ipsius quadrati. Kt est etiara .secundum lior in triangulo .a^c. 
cquilatem, cuius unum constitutum peiithagoniim cquilaterum cuius | unum- 

quodque latus, per eu que diximus, eril notum. Aliter protraham cathetum .at\, ct 
durtiin ./ti. iit Jji.f hoc est radicem de .75. in .5., ueniet radix .1873. diagniarum pro 
arca totius trianguli .4i^c. Deinde ducam .f/e.f scilicet radicem rei, in hoc est 
in radicem \ rei, exibit radix { census pro area triangulorum deb. et ct ducaim 

diam .rfc. in sc, ct ueniet res pro area quadrati -defg. Kl ducam rursus .ad. in se, 
et uciiict res; dc qua tollam quadratum line^ .dh.^ quod J m est, remanebunt J rei 
pro quadrato catheti .ah. : ct ducam .ah. in .dh . , el tieiiict radis ~ census pro 
area triauguli .adg.: deinde addam radicem ceusus cniu radice} census; que ad- 

ditio .sic Iit : multiplicetur radix } census in sc , et radi.x ccusiis iu sc, ueniet 
i census ct hoc est cciisus; et radix } census in radicem censusj cl pro- 
uenit radix census cen.su.s, hoc c.st } census , citius duplum est } census ; <piod 
additur c.iim census, egreditur census ^ i., cuius radix est arca triaiigulorum .deb. 
et .feg- ot -adg. t)uam aream inueiiium aliter. Quia trigona .deb. et .ahd. sibi in- 
Ilicem .sunt similia, habebunt circa equales angulos latera proportionalia. Quare erit 
sicut .bd. ad .r/e., hoc est ad .da.f ita .da. ad .ah. : recte quidem .bd. et .da. 
et .ah. cotilinuc pro|>ortiunalcs sunt. Quare est sicut .bd. prima ad .nh. tertiam , 
ita tnanguIiLS .dbe. ad triangulum ,ad h. sicul .bd, ad .ah., ita quadratum linc^ 

.bd. ad quadratum liiic^ .r/fX.; est enim quadratum line^ .bd. res } i.; el quadratum 
liiiej .da. csl res; ergo est sicut } i. ad .i., hoc e.sl sicut .4. ad .3., ita tiiaiigulus 
.dbe. ad triangulum .adh. Sed est sicut triangulus .dbe. ad triangulum .adh., ita 
duplum trianguli .dbe., hoc est trianguli .dbe. et .gcf. ad duplum trianguli .adh., 
hoc est ad triangulum .adg.x ergo e.st .sicut .4. ad .3., ita trianguli .dbe. ct jief. ad 
triangulum .adg. Quare erit sicut .4. ud coniunctuin dc 4. et .3., hoc est ad .7., ita 
trianguli .dbe. ct .gef., qiii sunt radix J census ex his tribus triangulis. Quare .si mul- 
tiplicauerimus radicem [census per .7., et .'summam diulscrimiis per .4., ueniet mdix 
census ^ i pro arca triangulorum .dbe. el .gcf. ct .adg.: cura qua si addiderimus 
quadratum .df., quod est rcs. habebantur radix census ^ i, cl res pm area trianguli 
.abc. Quam aream inuenimus superius e.sse radicem dc. 187S: ergt> res, ct radix census 
~ 1. c(;uatur radici 1875.: tollamus ab utmque (>artc rem, et erit radix .1875. minus 
re equales radici census ~ i. Duc ergo ulrumquc latus iu sc , cl cmnl census, el 
dragme .1875., niious radice 7500. censuum, equales censibus i. : adde ergo ittriquc 
parti radicem .7500. censuum, cl tolle ab | iilraque pirle censum, remanebiml ^ census, 
ct radix . 7500 . ceiismim equales dragmis .i87S. Kcdiic ergo omnia que imites ud censum, 
<]Uik1 est ut multiplices ca per .49. , et uoiiiciit ceii.sus , ct radix .iTisoooo. equales 
90000. dnigmis: dimidia ergo radicem, que est cum censu, ueniet radix 4320000 ; quam 
duc in sc, ucnienl . 4320000 .; .super que adde . 00000 ., erunt .44i00oo.; de quorum radice, 
que c.st .2100., abice radicem dc 4320009 ., que csl .2078., et minuta .27., ct secunda . 40 ., 
et tertia, secundum propinqiiilalem, remanebunt . 21 ., ct minuta . 32 ., et secunda . 20 ., 
el tertia pro quantitate rei; quorum radix, ut supra diximus, est unumquodque ex la- 
teribus penlhagoni .adefg., slue <]uadrati .defg.) ct hoc uolui demonstrare. 

ExplicU etc. 
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I.tctriT /los Leonardi bigolli pisant super solutionibus quarumdam questionum w. i 
ad numerum et nd geometriamy uel ad utrumque pertinentium. 

I.^TELLECTo, l>cate pater et domine ucnerande .R. dei gratia $cc. Mar. Iu Cos< 
midin diae. Cardinalis diguissirac, quod meorum operum copiam noti prcccptiuc saltim, 

«pioil uos magis decebat, sed simpliciter petere fuistis per litteras uestre sanctita- 
tis dignati; nilitlominus tamen petitionem ipsam rcncrcnler suscipiens in mandatis , 
non solum parcti: uoto ucstro sattegi deuutius in Imc parte, verum etiam de qua- 
rumdam solutionibus questionum a quibusdam pluli^ophls serenissimi domini inei 
Casaris , et alijs per tcm|iora milii opjxisitarum , et plurium que subtilius ((uam in 
libro maiori de numero, <|ucm composui, suut solute, ac de multis, quas ipse met 
ad inueni , ei diQusa quidem muUitudiue compilans hunc Ubellum ad laudem et 
gloriau) nominis uestri compositum florem ideo uolui titulari; quia illa nubis flurUlii 
clericorum elegantia radiantibus dictaui, atque etiam quia ibi nonnullo sunt floride 
quara(|uam nodose appasite questiones, tanque geometrice quam arismetrice indaga- 
tione uigili sic prubabilUer enodate, ut ne dum non solum floreant insc ipsis, immo 
ct quod per eas , uclut ci radicibus plaiitule cmerguut innumere questiones , qui- 
bus interdum uacarc sidignabimitij, poteritis, si placebit, luter curas ct occupationes 
uestras ab otiositate illa, que uirtutum est nouerca, uacando sub exercitatione inge- 
nij , solatia etiam nec sterilia , sed officiosa captare- Si autem hoc nouero a uestr^ 
clementi^ benignitate acceptari; quicquid amene subtilitatis uel utiUtatis ulterius adin- 
ucnero, eidem ujiori, ut ucstram merear gratiam adipisci, obnoxius cumulabo, eadem 
et me ipsum correctioni dominationis uestre affectuosius supponendo. 

Explicit prologus, inegit tractatus eiusdem . 

Cvx coram maiestate ucstra, gloriosissime princeps Fredericc , magister lolmmios 
panormitanus, phylosopbus uester , piris mecum multa de numeris contulisset, in- 
terque duas questiones, que iion minus ad geometriam quam ad numerum pertinent, 
projiosuit. Quarum prima fuit ut inueniretur quadratus numerus aliquis, cui addito 
uel diminuto quinario | numero , egrediatur quadratus numerus ; ipicm «{uadratum r<>i i 
numerum, vt eidem magistro lohauni retuli , inueni esse hunc numerum , vndcciro 
et duas tertias et centesimam quadragesimam quartam unius. Cuius numeri radix est 
ternarius et quarta ct vi*. unius. Cui quadrato numero si addantur quinijue , pro- 
uenient .xvi. et due tertie et una centesima quadragesima quarta; qui numerus csl 
quadratus. Cuius radix est quatuor ct una duodemima. Item si auferantur .V. ab eo- 
dem quadrato numero, remanebunt vi. ct duc tertie et una centesima (|UHdragcsima 
quarta ; qui numerus etiam quadratus est. Cuius radix est duo ct tertia ct quarta 
Ullius. Et cum diutius cogitassem uude oriebatur prediet^ questionis solutio, inueni 
i{isara habere originem cx mullis accidentibus , que accidunt quadratis numeris , ct 
inter quadratos numeros: tjuarc hiuc sumens materiam, liliellum incepi comjioncre ad 
uestre maiestatis celsitudinis gloriam; quem libellum quadratorum iiititulaui, in <|uo ^uadr.i^nuB iiw 
continebuntur rationes ct probationes, geometrice solutiones questionis predict^, ct mul- 
tarum aliarum questionum solutioues, quem liabcre poterit ucstra immensitas, si ccl- 
situdini uestre placuerit. 
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Altera ucro questio a predicto magistro lohatine proposita fuit , vt iiiueniretur 
quidam ctiLus numerus, qui cum suis duobus quadratis et decem radicibus in unum 
collectis essent uiginti: super boc meditando putaui huius questionis solutionem egre- 
di ex Ilis que continentur in 111).° Euclidis; et ob hoc super ipso .x.” Euclidis 
accuratius studui, adeo quod sui tcnrpmata ipsius memoiic commendaui, et ipsarum 
intellectum comprehendi. El quin dilTicilior est antecedentium et quorumdam sequen- 
tium librorum Euclidis, ideo ipsum x"* librum glosarc incepi, reducens intellectum 
ipsius ad numerum, qui in eo per lineas et superficies demonstratur; qui liber, x.* 
I..' XV, tractat de diuersitatibus xv. linearum rectarum , quarum .xv. linearum due uocan- 
tur rite, seu ratiocinate. 

Relique, xiu. dicuntur aloge , siue inratiocinate. Ex hLs duobus ritls una dicitur 
riti, seu ratiocinata longitudine et potentia. Alia uero potentia solum. Per primam 
ex his duabus intelligitur numerus, qui potest numerari, vt unus, duo , tres et ce- 
teri , uel partes unitatis , ut medietas : tertia et quarta et cetere fractiones ; qui 
M. * recit. omnes sunt radices | quadratorum numerorum. Per secundam intclliguntur radices 
mimcrorum ratiocinatorum non quadratorum. Vnde putentia eurum radicum numera- 
tur, ct ipse radices numerari non possunt. Et ideo nocantur numeri surdi. Et ex 
xiu.'*'" predictis lineis prima est simplex, que uocatiir media, per quam intelligitur 
radix radicis numeri non quadrati. Et ex reliquis sex sunt radices numerorum bitio- 
niiurum, hoc est duorum nominum. Relique sunt radices recisorum. Ex duobus qui- 
dem numinibus sunt numeri compositi ex numero et radice, uel ex duabus radicibus; 

. <ui .ppiKtior .... uDnn.. . ( f«i. qiic compositio fit sex modis. Recisus quidem numerus dicitur residuum, quod est inter 

t rveto, ||«. i6-SS e iftfrriorr; ^ ^ ^ ^ ^ , 

i-j,. **8.Min. i9— pi*. m. Ii». !). numerum et radicem, uel inter duas radices; quod etiam fit sex aliis modis, ut Eu- 

elides dicit. 

F.t cum studiose super hos quindecim numeros , ct super eorum diucrsitates co- 
gitarem , inucni nullum ipsorum congruere posse uni ex .x. radicibus supradictis , 
que cum duobus quadratis ct cubo sint .xx., ut in sequentibus geometrice demon- 
stratur. 

Ani.xccat quidem linea .ab. pro una ex dictis decem radicibus, cui applicetur su- 
perficies recti angula <7. latitudinem faciens rectam .<7 g., que sit .x. Et recte qui- 
dem .b g. aplicctur superficies rectiangula .e g. cqualis ciilm, qui fit a numero .a b. 

Rursus recte .e z. aplicctur palilogranuim (rfc) orthogonium .iz, e<[uale duobus qua- 
dratis, qui fiunt a numero .ab.', erit ergo tuta .at. superficies rectiangula ct cqualis 
XX. : sunt enim anguli .a b g. ct g b e. recti. Quare indirecto est linea .b e. linee .b a. 
Similiter demonstrabitur indirecto esse linea .ei. linee .cb. Quare tota ai. linea recta 
est ct continua. Similiter ct linea .<l t. est recta; paralilogramum cigo est superficies 
.at., ct est orthogonium, cum omnes anguli ipsius sint recti. Et est .x. una queque 
linearum .ad. bg, ez, it.^ Verum quoniam linea .ab. est una ex suprascriptis .x. ra- 
dicibus, erit superficies ,ag. cqualis .x. radicibus predictis, cum linea .bg. .sit .x. Siqui- 
dem ct superficies .bz. est cqualis cubo, qui fit a radice .ni.; ct superficies itaque .et. 
est cqualis duobus quadratis, quorum unusquisque fit ab eadem radice .ab. Ergo tota 
superficies .at. continetur ex uno cubo ct ex duobus quadratis ct x radicibus; qui 
omnes coniuncti esse .xx. proponuntur. Quare superficies .at. est .xx. F.t quoniam 
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unumquodque latcnim .at/, cl .it. esi .x., eril unumquodque laterum .ai. et .(/ 1. duo. 
Cum superficies a t. sit .xx. Dico primum itaque radicem .ab. esse non posse ex numeris | 
ratiocinatis, neque ex radicilms ratiocinatorum, uel ex radicibus radicum ratiocinatorum, 
seu ex sex numeris coniunctis, aut ex sex numeris residuis suprasqriptis, neque ex ra- 
dicibus coniunctorum uel recisorum. Et si possibile est, esto primum radix .a b. ex nu- 
meris, qui sunt ratiocinati longitudine et potentia. Et quoniam tuta .a i. est duo, et 
.ab. minor est quam .a./.; ergo radix .ab. minus est binario. Et quia positum est, ipsam 
ah.casc ex numeris ratiocinatis; aut enim est integer numerus .a 6. aut fractus: esto 
prius integer, si 'est possibile. Et quoniam nullus numerus integer est minor binario 
nisi unitas, erit ergo radix .a b. unum. Quare superficies/» d. erit .x.; et cubus, qui fit 
ah unitate .a b., scilicet sujierficies .d z. erit unum. Item et duo quadrati, qui sunt ab 
unitate .a b., .scilicet superficies .i z. erit duo: quare tota superficies .a t. erit ..xiu. tan- 
tum; sed superficies .« i. est .xx. Non ergo radix .a b. est numerus integer. 

Similiter ostendetur quod numerus .a b. non est fractus. Si fractus enim est numerus 
.a h., cum cubicatus, egrediuntur ex illa cubicationc fractiones et fractiones fractionis 
cl fractiones fractionis fractionis: et cum multiplicatur in se numerus .ab., si est fractus, 
egreditur ex duplo multiplicationis cius fractio fractionis uel fractiones fractionis. Et 
cum multiplicatur idem numerus ruptus, scilicet .ab. in .hg., scilicet in :x., egredietur 
quandoque fractio uel fractiones tantum, et quandoque egredietur numerus integer ex 
ijxsa multiplicatione. Cum itaque multiplicatur .ab. in .bg., prouenil numerus .bd. Et 
cum cubicatur numerus .ab., proucnit numerus .bz. Et cum duplicatur multiplicatio 
numeri .ab. inse, |)roucnit numerus .et. Ergo si fractus est numerus .n/»., occurrit 
quaudcM|uc in numero b d. fractio aliqua uel fractiones tantum; et in numero qui- 
dem b z occurrunt fractiones et fractiones fractionis et fractiones fractionis fractionis; 
et in numero quoque .et. occurrunt fractiones et fractiones fractionis tantum. Vnde 
si coiiiungantur fractiones, que sunt in numeris .bd. et .bz. et .zi., nunquam ex ipso- 
rum coniunctione poterit numerus integer procreari. Quare si fractus est numerus 
.ab., fractus erit numerus .d.i., qui est .xx.; quod est inconueniens. Et si numerus .bd. 
est sine fractione, reliquus .ht. erit similiter sine fractione, cum tutus numerus .ai. 
sil. XX.; <|uud non proueniet, cum in numero .e sint fractiones et fractiones fra- 
ctionis, et in numero .b z. sint fractiones cl fractiones fractionis et fractiones fiii- 
ctionis fractionis. Non ergo fractus est numerus .a.b., neque integer. | 

Ostendam rursus impossibile esse quod numerus .ah. sil radix alicuius uurneri ra- 
tiocinati. Ducatur quidem .ab. in se , cl proueniat numenis .bk.) et ex .bk. in .ba. 
proucnit superficies rectiangula .<zA'.; que superficies est cqnalis cubo, qui fit a nu- 
mero .ab. Quare superficies .k.a. equalLs est superficiei b.z. Equaliiim ucro et unum 
Ulli ci|ualcm babentium ungulum parallilogramorura contrarie poliuntur latera, que 
circa cquales angulos subtenduntur , ut in .vi.'° Euclidis reperitur. Ergo est sicut 
.gb. ad bk. , ita .ah. ad .bc. Et cum qualnor ipiidcm quantitates propoi lionalcs sunt, 
fuerit<|uc sicut prima ad secundum, ita tertia ad quartam; cl prima fuerit sccuinle 
commensurabilis, et tertia quarte commensurabilis erit, ut in .x? Euclidis reperitur. 
Est enim recta .ab. radix numeri. Quare quadratus, qui fit ab ea, scilicet numerus 
.b.k., est ratiocinatus; et .g.b. est decem, qui est ratiocinatus; ergo primus numerus 
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.g.^. commensui abilis est secundo Quare et ad numerus numero de commensurabi- 
lis esc. Est enim ad i'adix numeri ratiocinati. Quare et ,de. est radix uumeri ratiocinati. 
Et quia ax6. commensurabilis est .de; erit ergo .ad. toti .ae. commensurabilis. Quare .ne. 
est radix numeri ratiocinati, et est commensurabilis potentia suium toti .a.i. numero, 
scilicet binario. Quare si a binario .a/, auferatur radix .ae., qui suut ]>otentia solum 
ratiocinati, remanebit .ei. abscisio, siuc recisum; quod inratiocinatum esse ab Euclide 
in .xt demonstratur. Sed quia ex ductu .ad. insc prouenit numerus ratiocinatus, sci> 
licet dimidium superHcici .et.) erit ergo tota supcincies .et. ratiocinata, cuius unum 
latus .ez. est ratiocinatum, quod est decem. Quare latus .ei. est ratiocinatum ; quod 
su]>criii$ ostensum est esse inratiocinatum. Vnde impossibile est quod radix .ad. sit 
radix numeri ratiocinati, ut predixi. 

Aliter quia linea .ae. c.st radix numeri ratiocinati, ut ostensum est; et linea .ez. 
est numerus ratiocinatus, erit supcHtctcs .de. radix numeri; et superficies .e.t. est nu- 
merus ratiocinatus. Quare tota suj>crncics .di. constat ex numero in ratiocinatu et ra- 
tiocinato; quod est iucooueiiicns, cum superHcics .£/<. sit .xx. Amplius dico quod radix 
.ad. non est radix radicis uUcuius numeri; sed si possibile est. Esto .ad. radix radicis 
alicuius numeri ratiocinati; et ex ductu item .ad, insc | proucniat .dA‘.) et ex .ad. in 
^A. proucnit superficies .An., que est e^jualis supcrfictci .Az., boc est cubo, qui fit a 
radice .ad. Quare est sicut gd. ad AA., ita et .a d. ad A e. Et quoniam ad. est radix 
radicis numeri ratiocinati; erit ergo .AA. radix radicis numeri ratiocinati. Quare gd 
et A A numeri commensurabiles sunt (votentia solum; et a A et A e commensurabiles 
sunt similiter potentia tantum. Media enim est linea .ad, boc est radix radicis nu- 
meri ratiocinati. Media ergo erit ei linea .A^., et incommensurabilis linee .da. longi> 
tudine. Quare tota .ae sit ex duabus medijs potentia solum commensurabilibus; ergo 
.ae. est una ex duabus bimedialibus lineis, scilicet radix unias ex compositis numeris 
supradiclis. hem ex ductu .ad. inse proucnit dimidium superficiei .e^., scilicet su|ier- 
ficies que superilcics aplicata est linee ratiocinate ./e., que est quinque. Et quia 
(juod a media secundum ritim et ductum latitudinem facit ritim et incommensura- 

•|. rocMiU 

))ilcin ei cui adiacet longitudine. Riti ergo est recta .e/., et incommensurabilis recte 
./ e. loiigitmline; ergo radix numeri ratiocinati est linea .e i. , et est incommensura- 
bilis linee i. longitudine; potentia enim solum suut commensurabiles. Quare reli- 
quum .ae. recisum est, lioc est abscisio. Nulla enim abscisio e.st binoinia, ut in eo- 
dem ,x* reperitur. Quare cum superius ostensa sit linea .ae. esse bimcdialU, que mo- 
do inucncta est abscisio; et quia nullum recisum bimcdialc constat, lineam .ad. non 
(losse esse ratiicem radicis numeri ratiocinati; quod opportebat ostendere. Ostendam 
rursus, unam ex pi^cdictis radicibus, scilicet lineam .a A., esse non posse aliquam ex 
lineis compositis ucl dcposilU, nec ex eainim radicibus. Sed antc({uam ad Imius rei 
r*n* probationem pcrucniam, uolo proprietates ipsarum linearum denotare. Per primam 
quidem ex .sex lineis compositis intelligitur compositum ex numero et radice, cuius 
numeri potentia superhabundat potentiam radicis secundum quantitatem alicuias nu- 
meri quadrati : ut si componatur quaternarius cum radice septenarij , polcutia <[ua- 
icmarij est xvi., et potentia radicis de .vij. est .vn.; et sic potentia qualernarij ad- 
dit .vuii. super jwtcntia radicis de ,vii. ; qui noucnarius quadratus est, et eius radix 
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est .III. Per secundam ucro intclligitur compositio | radicis et numeri, cuius radicis 
quadratus potest su|>er quadratum ipsius numeri secundum quantitatem alicuius nu- 
meri lial>cntis proportionem ad quadratum ijisius radicis, eam quam habet quadratus 
numerus ad quadratum numerum: ut si maius numen sit radix de .cxii., minus sit .vii., 
tunc residuum quod est i quadrato septenarij, scilicet a xl. viiii. in .c.xii., idest lxiii., 
habet proportionem ad .cxii., sicut quadratus numerus .viiii. ad quadratum numerum 
.XVI. Per tertiam quoque iulcUigitur compositio duarum radicum diucrsorum nume- 
rorum non iiabcutium proportionem adinuicem sicut quadratus numerus ad <|uadratum 
numerum; et maius nomen |>otest plus minore, quod a commensurabili sibi longitu- 
dine, hoc est quod dillercntU, que est inter utrumque quadratum i]»arum radicum, 
habeat proportionem ad quadratum maioris radicis, sicuti ({uadratus numerus ad qua- 
dratum numerum: ut si primum numen fuerit radix de .xviii., secundum de .x., dif- 
ferentia, que est a .xviii. us({ue in .x., scilicet .viii., habet proportionem ad xviii.,eum 
quam habet quadratus numerus .nii. ad quadratum numerum .vmi. 

Per quartam siquidem intcliigitur com]K)situm ex numero et radice, qui numerus 
]H)test plus ij)$a radice, eo quod ab incommensurabili sibi longitudine, hoc est quod 
differentia, que est inter quadratum ijisius numeri ct quadratum radicis, non sit qua- 
dratus numerus, ut accidit de quaternario ct radice sexnarij. Per quintum autem in- 
telligilur compositum cx radice alicuius numeri non quadrati, et ex aliquo numero, 
in quo quadratus radicis potest ))lus (juadrato illius numeri secundum quantitatem nu- 
meri non habentis proportionem ad rpadratum radicis, sicuti quadratus numerus ad 
quadratum numerum , ut compositum ex radice sexnarij ct cx binario. Per sextum 
namque intcliigitur compositum ex duabus radicibus diuersis, quarum maior potest 
plus minore secundum quantitatem numeri non habentis proportionem ad quadratum 
maioris radicis, sicuti quadratus numerus ad quadratum numerum, ut est compositum 
ex radice octonarij ct radice quinarij : horum quij)pe sex binomionim radices haben- 
tur cx ordine sic. Primi quidem binumij radix est aliqua cx prediclis sex lineis bi- 
iiomijs; quia cum multiplicatur numerus binomialis insc, nimirum cx ipsa multiplica- 
tione primum binomium surgit. Radix quippe secundi binomij dicitur bimcdialis prima, 
que componitur ex duabus radicibus radicis potentia solum commensurabilibus | nu- 
merum continentibus: boc est cum multiplicatur una earum iu aliam, proucnit inde 
numerus ratiocinatus: ut si prima fuerit radix radicis dc .viii., ct alia radix radicis 
duorum, proucnit ex carum multiplicatione radix radicis dc .xvi., scilicet ii. Tcrtij 
autem binomij radix est linea, que dicitur bimcdialis secunda, que componitur cx duabus 
radicibus radicis potentia solum commensurabilibus medium, scilicet radicem numeri 
continentibus; boc est cum multiplicatur una carum in aliam, id quod pioucuit, est 
radix numeri non quadrati: ut si prima fuent radix radicis .xu. Secunda radix radicis 
trium, ex quarum multiplicatione surgit in radicem sexnarij, scilicet in radicem radicis 
de .xxxvi. Quarti quoque binomij radix est linea, que dicitur maior, que componitur 
ex duabus lineis potentia incommensurabilibus , quarum quadrati insimul coniuncti 
faciunt numerum ratiocinatum; ct ex multiplicatione unius iu aliam proucnit uumerus 
inratiocinatus, scilicet radix numeri. Vt si prima fuerit radix dc .mi. et ex radice de 
.xm., ct alia fuerit radix dc .nii. minus radice dc xm. Quinti siquidem binomij radix 
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est linea, qiic dicitur nlun et medium j>otcn 5 , hoc cAt super ratiocinatum et inralio* 
cinatum numerum, qiic comjKinitur ex duabus Uncis potentia incommensurabilibus, 
quarum quadrati insimul iuncti faciunt radicem numeri; el ex multiplicatione unius 
in aliam prouenit numerus ratiocinatus. Vt si prima fuerit radix radicis dc .xx. ct 
€X duobus, et alia fuerit radix de .xx. minus .11. Sexti autem binomij radix est linea, 
que dicitur poleus super duos inratiocinatos numeros, que componitur cx duabus lineis 
jKJtenlia incommensurabilibus, quarum quadrati insimul iuncti faciunt numerum inra> 
tiocinatum ; el cx multiplicatione unius in aliam sui^it similiter numerus inratiocU 
natus; vt si prima fuerit radix radicis de xxmi. et de radice de vii., el alia fiut radix 
radicis dc xxiui. minus radice dc .vin, Itoc est cum multiplicatur prima ipsarum duarum 
linearum inse, prouenit radix de xxiiii. ct radix dc vii.; et cum multiplicatur secunda 
iiLse, prouenit radix de xxim. minus radice de .vii. 

Similiter .vi. iiumcri, qui dicuntur recisi scu apotliami, immilantur seriem sex bino- 
miorum supraseviptarum ordinate. Nam primum recisum constat ex numero minus ra- 
dice. Secniidum ex radice minus numero. Tertium ex radice mitius radice. Quartum 
constat cx nominilms primi. | Quintum ex nomiriibas secundi. Sextum ex nominibus 
tertij. Sed in tribas prioribus rccUis maiora nomina possunt plus minoribus eo, quod 
a commensurabili ipsis longitudine in reliquis quod ab incommensurabilibus. 

Nam radix primi recisi est aliquod suprascriplorum recis^irum. Radix uero secundi 
est recisum bimcdialis prime, hoc est rwlix radicis minus radice radicis, ex quarum 
multiplicatione prouenit numerus ratiocinatus. 

Tertij autem radix est recisum bimediaiis secundi, hoc est radix radicis minus radice 
radicis, ei quarum multiplicatione prouenit numerus inratiocinatus. Quarti quoque re^ 
cisi radix est, que constat cx residuo, quod est inter duas lineas, que sunt ^Kitentia 
incommensurabiles, cx quibus componitur linea maior. Quinti itaque recisi radix est, 
que constat cx residuo, quod est inter duas lineas putentia iiicummeusurabilcs, cx quibas 
componitur linea potens super ratiocinatum et inratiocinatum. 

Sexti namque recisi radix est, que constat ex residuo, quu<l est inter duas lineas po- 
tentia incommensurabiles, cx quibus componitur linea poteris super iuratiocinatum ct 
inratiocinatum; bis omnibus terminatis dico, nullum ex prcdictis nuracris posse congrui 
uni ex .x. radicibus suprascriptis. Ad que demonstranda reiteralx) llguram. Kt si pos- 
silnle est, numerus .ab.^ qui c.st una ex .1. radicibus suprascriptU, sit unum ex .nii.*' 
binomijs, qui componuntur ex numero ratiocinato et radice numeri non quadrati; et 
diuidalur numerus .ab. in nomina, ct sit .bc. numerus, et .ca\ sit radix oiimeri. Et mul- 
tiplicetur .ba. inse, et proucnial .bk.} ct ex ,ab. in .bk. prouenit superficies .aA*., que 
est c<|ualis superficiei .b.z.^ Scilicct cubo, qui fit a linea .ab. Comuniter addatur su- 
perficies .db.y erit lota superficies ,de, equalis superficiei que superficies conti- 
netur ex numero ct radice tantum, ut inscqucnlibus demonstratur. Quoniam linea . 2 »a. 
diuisa in duo in puncto .c., cruiil duo quadrati linearum .bc. ct ca, cum duplo .bc. 
in .ca. cquales quadrato totius .in. Quadrati enim .^c. et sunt ratiocinati, cum 
.bc. sit numerus, ct .ca. sit radix numeri ratiocinati. Quare ipsi duo quadrati sunt 
numerus qui fit .b/. Ergo cx duplo .bc. in .ca. prouenit ./A., cum .bk. proucnial cx 
.ba. insc: ct quia ex duplo .bc. in .ca. prouenit ./A.; et .bc. est numerus. Est proj>orlio 
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.fk. ad .c a.y sicut numerus ad mimonim. Quare commensurabilis est .fk. linee .ca. Di- 
iiidatur itaque superficies .dk. in quatuor siqverficies recliaiigulas .go. el .o/. et .do. et 
o k. Et quia .g b. ct .h f. sunt numert; numerus est ergo tota .gf. Est enim et linea .fo.\ 
numerus, cum sit equulis Wncc .b.c. Quare superficies .go. est ratiocinata: et quia ./X*. 
est commensurabilis linee .c.a.;ct linea .o/).corameiisurabilis est Iinee.c.rt.,cum .sit e«fualis 
linee ./X. Quare superficies .0 /. est ratiocinata. Numerus ergo suiil superficies .go. et 
.0 /. Rursus quia numeri sunt ./t 0. et .o/.j et .fk. est commensurabilis ,c a. Commen- 
surabiles sunt su|>erficies .d 0 ct o k. Quare suj>erficies .d 0 eto k constant ex radicibus 
sibi iimicem commensurabilibus, cum numeri sint .n 0. ct o/.» et jiossmit congregarj 
ct reduci ad radicem unam; quia cum congregantur radices sibi inuicem commensu- 
rabiles, progreditur cx eurum cungragationc {sic) radix numci j tantum; ergo tota su- 
|>crficies d k. constat cx numero ct radice; cui supciTicici cqualls est suj>erficies d e., 
cum cqualis sit superficies sX. supcrlicici .^ /. Ergo et superHcies r/ 0. constat cx nu- 
mero ct radice: similiter ct superficies constat ex numero ct radice, cum sit du- 
plum numeri .bk. Quare tuta supeHicics di. constat cx numero ct radicibus; ei^o non 
est numerus spatium .d i.f cum sit duarum (s/c) uel plurium nominum. Non ergo linea 
a b. est ex nii”' binomialibus compositis cx numero ct radice. Sed si possibile est , 
esto rursus linea .<1 X. binomialis tertia uel sexta, scilicet compasita ex duabus radi- 
cibus diuersis, cuius nomina sint item bc ct ca. Quare el cx ba insc prouenit bi- 
Domium primum, quod est .bk.’, quo ducto in ba. prouenit spatium . 6 /., quod est equale 
cubo .bz. Quare tota superficies .d k., scilicet superficies .da. eg., constat cx ducto ,g.k. 
ia.k.L, I10C est cx ducto numero et radice in duabus radicibus diucrsLs. Nam .kl. equa- 
lis est linee <2. Sed cum multiplicatur numerus ct radix in radicibus diuersis, ni- 
mirum diucrse radices proueniuiit. Quare tota superficies constat cx radicibus di- 
uersis. Sed superficies .e/, constat cx numero et radice, scilicet cx duplo . 6 X. Quare 
tota superficies .d 1. constat cx numero et radicibus; quod est inconuciiietis, cum su- 
perficies .r/(. sil , XX. Non ergo linea ab. est biiiomia. Similiter demonstrabitur, non 
esso aliquofl cx sex recisis supradictis. Quia si recisum esset linea ab, eisdem de- 
muiistralioDibus que demonstrata sunt in binomijs, ostendetur, tota superficies .di. con- 
stare aut cx numero minus radicibus, aut cx radicibus minus numero , ex quibus 
nunquam potent .xx procreari. Dico nirsus, linea .b a. esse non jxxsse ex radicibus bi- 
nomiurum ucl recisorum : ostensum est | enim , linea a b esse non }h>ssc binumium 
ucl recisum. Quare .a b. non erit radix primi binomij ucl primi recisi , cum radix 
primi binomij sit binomium, ct radix primi recisi sit recisum. 

Sed si possibile est, linea .b a. esto radix secundi binomij. Ergo erit bimedialis 
prima; cuius nomina sint iterum . 6 c ct ca, ct proucuiat iterum ex ductu ab insc 
numerus bk., qui est binomium secundum, cuius minus nomen sil b h., qtiod est nu- 
merus. Quare lota gk constat cx numero ct radice- Ergo cum multiplicatur .gk. in 
.X /., boc csl in .ba., undo prouenit superficies .r/ e., que est cqualls superficiei .rfX*., 
tunc multiplicatur numerus et radix in i^adice numeri ct radicis; cx qua multiplica- 
tione prouenit radix numeri ct radicis; ct fit ipsa multiplicatio sic: multiplicatur te- 
tragonum numeri .gk. io numerum .b k., cuius multiplicationis radix est quesitum. Ergo 
superficies uie. est radix numeri ct radicis; et superficies .et. constat constat (s/c) ex 
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numero et radice, cum sit duplum nuraci i -h k. Ergo tota superficies .di. constat ex 
numciX) et radice, et ex radice numeri et radices (.r/c); ex ({uorum coniunctione nunquam 
poterit nunienis ratiocinatus procreari. 

liqra 

Quare impossibile est, .a b. linea esse radix secundi binomij; nec etiam erit quarti 
ucl quinti biiiomij ; quod eisdem demonstrationibus demonstratur, cum ipsa binomia 
constent similiter ex numero et i-adicc. 

Sc<i si possibile est, esto linea .a b. radix tertij uel sexti binomij; et mulliplicctur 
ab inse, et proucniat .bk., quod est compositum ex radicibus duorum diuersorum 
numeronim. Quare tota A. est trium nominum; que multiplicata in .A./., scilicet in 
radice numeri .b k., prouenict nidix radicis numeri et radicum pro su]>cr(icie .d e.: sed 
superficies .e t. constat ex duabus radicibus. Quare tota superficies .d i. est inratioci- 
nata. Non ergo linea .« A. est radix alicuius binomij. Similiter eisdem demonstratio- 
nibus demonstrabitur, quod linea .a b. non est radix alicuius recisi; quia si es.set ra- 
dix secundi uel quarti aut quinti recisi , esset itaque superficies .de. radix numeri 
miuus radice. Vel radix radicis minus numero, scilicet quod superficies .d c. e.sset radix 
secundi uel ([uarti aut quinti recisi; et superficies .e t. esset numerus minus radice, 
ucl radix minus numero; qui insimul nequaquam faciunt numerum ratiocinatum. Si- 
militer .si liiica .a b. esset radix tertij ucl sexti recisi, esset itaque superficies .d e. 
radix radicis numeri minus radice radicum. Vel esset radix radicis radicum minus 
radice numeri; ex qua cum superficie .e t. nullatenus posset numeras ratiocinatus pro- 
M. 6 ucnirc. Ergo | linea ab., ut demonstratum est, non est aliqua ex quindecim lineis, de 

quibus fit mentio in .x? euclidis, ut predixi. Kt quin bec questio solui non potuit in 
aliquo suprascriptorum, studui solutionem cius ad propinquitatem reducere. Et inueui 
unam ex .x. radicibus nominatis, scilicet numerum .a b., secundum propinquitatem, esse 
unum et minuta .xxii. et secunda .vii. et tertia .xLii. et quarta .xxxiii. et quinta .nii. 
et sexta .xl. 

I)c tribu.9 homimbus pecuniam comiinem habentibus. 

Tres bomines babebant pecuniam comunem, de qua medietas erat primi, tertia 
.secuudi. Sexta quoque pars tertij hominis ; et cum eam in tutiori loco babere uo- 
luissent, ex ea unusquisque cc])it fortuitu; et cum totam ad tutiorem locum depor- 
tassent, primus, ex hoc quod cepit, i) 0 suit iti comunc medietatem, secundus tertiam, 
tertius .sextam. Et cum ex boc, quod in comunc pasitum fuit, inter se equaliter di- 
uisis.sent, suam unusquisque imbuit portionem; queritur quanta fuit ilia pecunia, et 
quot unusqui-sque ex ea cc]>it. llcc ita<[ue questio, domine serenissime imperator, in 
palatio uestro pisis coram ucstra maieslate a magistro lobannc panorinitaiio mihi fuit 
propositu. Super cuius questionis solutionem cogitans, tres modos in solucndo ipsam 
inucni, quos in libro uestro, quem de numero composui, patenter inserui. 

Sed cum nuper solutionem eiusdem questionis intenderem. Alium nimis pulchrum 
modum inueiij, quem serenitati ucstre pandere, de ucstra benignitate confisus, curauj. 
Sed antequam ad eias solutionem ueniarn, quedam introductoria ucstre maiestati pro- 
ponere dignum duxi. Videlicet cum de aliqua re medietas tollitur, illa medietas equa- 
lis est relique medietati que remanet. Similiter si de aliqua re tertia tollitur pars , 
ipsa tertia rcli(|uarum duarum tertiamm que remanent, existit medietas. Rursus cum 
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(Ic aliqu.-i rc tollitur sexta pars , illa sexta pars reliquarum quinque sextarum quinta 
j)ars est. Ilis itaejue tlenotatis , pro qualilict tertia parte quantitatis ah ipsis tribus 
hominibus posite in cumuni, posui rem. Kt quia proponitur, unusrpiisquc, habita ipsa 
rc, suam habuisse portionem , ex necessario .sequitur post illiul quod ij>si tres po- 
suerunt in comuni, primo rcmansi.ssc tutius cuinuuis pccunic medietatem minus ipsa 
rc. Secundo tertiam minus eadem rc. Tertio homini sextam eiusdem pccunic partem, 
c.adcm rc diminuta. Et (|iiia primus posuit iu comunc medietatem ex toto eo quod 
ceperat; et illa medietas fuit cqualis residuo quod ei remansit; si duplicabitur ipsius 
residuum , .scilicet medietas dict^ pecunip minus rc , habebitur pro toto eo , quod 
ipse primus homo cepit , tota | pecunia semel minus duabus rebus. Item quia .se- 
cundus homo posuit iu comune tertiam partem c.\ hoc quod ceperit ; et illa tertia 
pars fuit medietas cius quod ei remansit, scilicet de tertia parte totius pccunic minus 
rc; si super ipsam tertiam partem dicte pccunic minus re addatur medietas eorum, 
scilicet .sexta pars eiu.sdcm pecuuic minus medietate rei , egredietur pro toto hoc , 
quod cepit secundus homo , medietas totius pecuuic , rc una et dimidia diminuta. 
Adhuc (|uia tertius homo, ex hoc quod cepit, posuit in comunc .sextam partem; et 
illa sexta pars fuit quintum sui residui , scilicet sexte partis tutius pccunic minus 
rc; si super ipsam .sextam partem minus rc addatur quinta pars eorum, .scilicet, xxx*. 
pars pccunic minus quinta parte rei , habebitur pro huc, (|uod cepit tertius homo, 
(juinta pars dict^ pccuni^, rc una et quinta rei diminuta. Quare si addatur tota pe- 
cunia minus duahus rebus, quam cepit primus, cum medietate eiusdem pccuni^ minus 
una rc et dimidia, quam cepit secundus, et cum quinta parte eiusdem pccunic minus 
una rc et quinta unius rei, quam cepit tertius, habebitur pro tota Eorum pecunia 
semel eadem pecunia et septem decime eiusdem pccunie minus iiii.°' rebus et septem 
decimis unius rei. Quare patet quod septem .x*. totius pccunic cquantur ({uatuor 
rebus et septem decimis rei. Et quia est sicut una quantitas ad aliam, ita quodlibet 
multiplex unius ad idem multiplex alterius. Erit ergo decuplum septem decimarum 
eiu.sdcm pccunic, scilicet septuplum eiusdem pecuuic cqualc decuplo quatuor rerum 
et septem decimarum, scilicet rebus xlvii. Vnde .si ponatur, rem es.se .vii., tota pe- 
cunia erit .XLVII.; quia .septuplum ipsius pccunie, .scilicet de xlvii., cquabitur .xlvii. 
rebus, .scilicet multiplicationi de xlvii. in .vii. Nam .septies xlvii. sunt quantum xlvii. 
vicibus .VII. : et quia primus cepit totam pecuniam minus duabus rebus ; si de tota 
pecunia, que est ..xlvii., auferantur a res, scilicet .xiiii. , remanebunt .xxx3. pro eo 
quod cepit primus homo, item ipiia secundus cepit medietatem eiusdem pccunie 
minus una rc et dimidia; si de medialatc pccunie, que est ..xxiii |. auferatur res una 
et dimidia, scilicet .x i , remanebunt .xiii. pro eo quod cepit secundus humo. Rur- 
sus quia tertius homo cepit quintam partem dictg pccunic minus rc uiia et quinta. 
Si de quinta parte tutius pecunic, que est | 0, auferatur res et quinta pai-s rei , 
scilicet I 8 , remanebit . 1 . pra eo quod cepit tertius humo. /Vdditis ergo .33., que | 
cepit primus humo, cum .13., que cepit .secundus, et cum uiio, ipiod cepit tertius, 
erunt 47., ut pro tota pecunia inuentum fuit. Verbi gratia : de 33 , que cepit pri- 
mus, posuit in comunc medietatem , scilicet J lo. , et remanserunt ei alia | IG. Se- 
cundus ucro homo de suis . 13 ., que cepit, |>osuit in comunc tertiam partem, scilicet 
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{ At cl remanserunt ei \ 9. Tertius namque homotdc uno quod cepit, posuit in co> 
mune sextam |>artem, scilicet | unius, et remunscrunl ei | unius. Additis ergo > le, 
que posuit primus liomo iii comuni, et | 4, que posuit secundus, ct | unius, quum 
posuit tertius, egredientur pro tota summa .Si.; quorum tertia |»ars, que est .7., si 
addantur cum | lo., que remanserunt primo, et cum \ s, que remanserunt secundo, 
el cum I unius , que remanserunt tertio , habebit primus homo medietatem tutius 
pecunic , scilicet j ti- Et secundus homo habebit tertiam partem eiusdem pccunie , 
scilicet I IS. F.t tertius homo halichit sextam partem eiusdem ]>ecuiiie , scilicet | 7. 
Et sic, secundum hunc modum, solutiones similium questionum de facilj haberi possunt. 

De quin/jue numeris rcpcriendis ex proportionibus datis. 

Solvam etiam per consimilem modum utramque questionem, quas per robcrlinum 
aggiu (sic) domniccllum uestrum uestre maicslati tnmsmisi ; quarum prima fuit dc 
quinque numeris, ex quibus primus cum medietate secundi ct tcrlij ct quarti facit 
quantum secundus cum tertia parte tertij et qiiartj et quinti numeri , ct quantum 
tertius cum quarta parte quartj et quintj ct primj numeri , oec non ct quantum 
quartus cum quinta parte quintj et primj et secundi numeri , ci adhuc quantum 
quintus numerus cum sexta parte primj et secundi et tertij numeri. Ad hoc itaque 
inucniendum, {>o.sui pro primo numero causam, et pro quinto rem, ct pro numero, 
in quo, sulAScriptis conditionibus, sibi inuicem cquantur numeri predicti , fortuitu 
|K>$ui .17. Et quia primus numerus, quem causam esse posui, cum medietate secundi 
ct tertij et quarti numeri surgit in .{7., op|>ortct inter secundum et quartum nume- 
rum esse duplum dc .17. minus causa, scilicet .34. minus duabus causisj quia medietas 
dc 34, minus duabus causis, est .17. minus causa: que si addantur causc, scilicet primo 
numero, faciunt .17: deinde super .34 minus duabus causis, que sunt summa secundi 
ct tertij ct quarti numeri , addidi rem , scilicet quintum numerum , ct fuerunt in 
summa u ct res minus duabus causLs; dc quibus extraxi dragmas .|7., scilicet quan- 
titatem secundi numeri el tertie (>artis tertij ct quarti ct quinti numeri , remanse- 
runt pro duabus tertijs tertij ct quarti ct quinti numeri dragme .17. et res una minus 
duabus causis. Et quia cum de aliqua quantitate aufertur tertia pais , illa tertia 
. Arem, pars I est medietas residuj; quare super .17. ct rem minus duabus causis addidi me- 
dietatem eorum, scilicet \ 8, ct medietatem rei minus una causa; ‘Ct fuit tutum illud 
quod concretum est 1 25 et res unu et dimidia minus tribus causis; ct hec est summa 
tertij et quarti ct quinti numeri, quam extraxisti cx summa secundi cl tertij ct quarti 
ct quinti numeri, scilicet dc dragmis 34 et re una mitius duabus causis; et fuit illud 
quod remansit pro quantitate secundi numeri dragme ^ s ct causa una minus me- 
dietate rei. Deinde cum summa tertij ct quarti ct quinti numeri, scilicet cum dmgmis 
^25 ct re una ct dimidia minus tribus causis, addidi primum numerum, scilicet causam, 
et linbui dragmum | 2 ^ ct rem unam cl dimidiam minus duabus causis pro quanti- 
tate tertij ct quarti ct quinti ct primi numeri: de qua quantitate extraxi dragraas 
. 17 ., scilicet tertium numerum, et quartam partem quarti cl quinti ct primi numeri, 
Cl remanserunt pro Iribus quartis quarti ct quinti et primi numeri dragme fS el 
res una ct dimidia minus duabus causis. Et quia cura de aliqua quantitate tollitur 
quarta pars, illud quod tollitur csl tertia jwirs cx eo quod remanet; quare super J a et rc 
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una ct dimidia minus duabus causis addidi tertiam partem eorum; et sic linl)uitpro summa 
(juarti ct quinti ct primi numeri dragmas ;ii ct duas res minus causis | 2 ; quam sum- 
mam extraxi de summa tertij ct quarti ct quinti et primj numeri, scilicet de | 25 et re 
una ct dimidia minus duabus causis, ct remanserunt pro quantitate tertij numeri draginc 
I 14 et duc tertie unius caus^ minus medietate unius rei. Deinde ex summa quarti 
ct quinti ct primj numeri , scilicet de dragmis | <i ct duabus rebus minus causis 
I 2 , ct extraxi quintum ct primum numerum, scilicet unam rem ct unam causam , 
ct remanserunt pro quantitate quarti numeri dragme | ii ct res una minus causis 
I 3. Et quia (|uartus numerus cum quinta parte rpiinti ct primi ct secundi numeri 
facit dragmas .i7. Aggregaui quintum ct primum et secundum numerum, scilicet rem 
ct causam et dnigmas | 8 ct causam unam minus medietate unius rei ; ct sic pro 
summa quinti ct primi ct secundi numeri babui dragmas | 8 ct duas causas ct me- 
dietatem rei: de quibus omnibus accepi quintam partem, scilicet dragmas i ct | 
unius causg ct decimam partem unius rei, ct aggregaui huc super quantitatem quarti 
numeri, scilicet super | it ct re una minus causis | 3; ct fuit hoc tutum dragme ^ 13 
ct res una ct decima minus causis 3., que equantur dragmis .17. : | ct quia cum 
cqualibus cqualia adduntur, omnia fiunt cqualia; .si utrique jiarti addantur causc ^ 3, 
erunt dragme 13 ct {i »«nius rei equales causis 3 ct dragmis .17. : ct quia cum 
ab cqualibus cqualia auferuntur, que remanent, sunf cqualia; si ab ntraque parte au- 
feruntur dragme ^ I3, remanebunt H unius rei equales causis ^ 3 ct dragmis 4 minus 
XXX* unias dragmg. Quare ut reducerem bcc in cqualitatem unius rei tantum, mul- 
tiplicaui cau.sas 3, dragmas 4 minus xxx* per .lo., ct diuisi utramque multiplica- 
tionem ]>er .11., ct inucni quod res una cquatur causis 3 minus xx.x' tertia parte unius 
causg ct dragmis || 3: scruaui bcc, ct addidi primum numerum ci|m secundo ct tertio, 
.scilicet causam unam cum dragmis | 8, ct causa una minus medietate rei , ct cum 
dragmis j u ct duabus tertijs unius causc minus medietate unius rei, ct imbui dragmas 
I 22 ct causas | 2 et minus una res: de quibus omnibus accepi sextam partem, ct ad- 
didi caiu super (piintum numerum, scilicet super rem, ct fuit totum illud, quud inde 
aggregatum est, | unius rei et ^ unius causc ct dragme ^ 3., que equantur dragmis 
.17.: quare ab utraque parte extraxi dragmas j 3 , ct remanserunt | unius rei et j 
unius causj, que equantur dragmis | 13 : que ut reducerem ad C(|ualitulcin unius rei, 
multiplicaui per G i unius rause, ct dragmas | 13 per e; et quod ex utraque multi- 
plicatione perucnit, diuisi per .S., ct babui quod res una et unius causp equantur 
dragmis ii 15 . Superius enim inucnj quod res una cquatur tribus cau.sis minus xxx' 
tertia jmrtc unius causg ct dragmis || 3 : quare causc 3 minus ^ ct ~ unius rause 
ct dragme |j 3 e(|uanlur dragmis |-i is. Nam causc 3 minus ^ unius cause et ^ eiusdem 
causc sunt in summa causc 3. Ergo causc ^ 3 ct dragme || 2 equantur dragmis 
ij 15 : unde si comuniter auferantur dragme ~ 3 , remanebunt cause 3 equales 
dragmis ^ 12: unde bcc omnia multiplicaui per ics, ct babui quod causc 573 equantur 
dragmis 2023.: quare diuisi 2023 per 578 , ct proucnieut pru quantitate unius causc, 
scilicet pro quantitate primi numeri, | 3. Quem numenim ut reducerem in integrum, 
duplicaui omnes numeros supra.scriptus, ct babui pro primo numero . 7 ., pro secundo 
.17. et unam causam minus medietate unius rei , et pro tertio 2S ct duas tertias 
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unitis cau<$^ miims mctlietatc unius vt\t ct pro quarto numero balnii \ ss et rem unam 
minus oausU f 3.; et pro quinto numero habui Untum rem. Et quia inucni, rem cquulcm 
f..i. 9 tnbus esse causisj mirius uua xxx* tertia et dragmls 3, duplicaui iterum lias draginns, et 

perueiieruiil dragrae ~ t; et sic res una cquatur tribus causis minus ^ unius causc et 
dnigtuls ^ 7. Quare muitipUcaui causas .3. minus ^ unius cuusc per numerum uuius 
cause, scilicet per .7.1 el addidi illud quod pruucnil cum dnigmis ^7» et habui 2S 
pro quantitate rei, lioc est pro quantitate quinti numeri. I)c inde rpiia secundus nu- 
merus est . 17 . et causa una mimis medietate rei, addidi . 17 . cum causa una, et fuerunt 
24; de rpubus cxtrani medietatem rei, scilicet 14, remanserunt ,ia. pro secundo numero. 
Rursus quia tertius numerus est | 2S et | unius cause minus medietate rei, addidi duas 
tertias unius cause, scilicet de .7. cum \ 2 S, el habui . 33 .; de quibus eicd medietatem 
rei scilicet .14, remanserunt pn) tertio nuniom .19. Item quia quartus numerus est 
I !2 et res una minus tribus causis et | unius causc , addidi rem , scilicet .28 cum 
I 22, et pmiiencruiit | so; de quibus cicci causas | 3, scilicet | 23 ., rcraanscnicit pro 
• quarto numero 23 . Et sic, ut uestre serenissime maiestati transmisi, primus numerus 

est . 7 ., secundus .10., tertius 10. Quartus .23. Quintus .ss.; et numerus, in <pio equan- 
tur ipsi numeri, est 34 . 

De ejnatiior fuyminibus et bursa ab eis repertaj questio notabitis. 

Secunda ucro questio fuit de»quatiior bomiuibus biaaiitios habentibus, qui bursam 
bizantiorum inuencnmt, ex quibus primus cum bursa excedit secundum et tertium Iio- 
minem in dupluu. Secundus tertium et quartum in triplo. Tertius quartum et pri- 
mum iii quadruplo. Quartus nero homo cum bursa excedit primum et secundum in 
quincuplo:lianc quidem questionem insolubilem esse monstrabo, nisi concedatur, primum 
hominem habere debitum: ad quod demonstrandum, |>ouain pro biicanlijs primj hominis 
dragmain; qua addita cum bursa egredietur dragma uim et bursa una, que sunt du- 
plum biziintiorum secundi et lertij liomiois: quare inter secundum et tertium hominem 
habetur eqiialc medietatis bursc el unius dnigme; de qua medietate ponam, secundum 
liotiiiitem habere rem , muatict ergo pro bizantijs tertij iiomiiiis medietas hurse et 
unius dragme miiius uua re: de iiidc addam bursam cum quantitate secundi hominis; 
el erit illud quod aggregabitur bursa uua et res una, quorum tertia pars est cqunlis 
quarilitalis l>iz.aiiliorum tertij el quarti hominis. Ergo inter tcrliiim et quartum ho- 
minem hahciil tertiam bursc et uuius i*ci; de qua tertia, si auferatur quantitas bi- 
zantioruin tertij Iioiniiiis, scilicet mcdicla.s bursc et unius diagme minus re una, re- 
manebunt pro quantitate bizatiliorum quarti hominis qiiatuor tertie unius rei minus 
sexta unius bursc et medietate imius dragme: .super que addam dmgmam , scilicet 
quantitatem primi hominis, et habebunt inter quartum et primum hominem quatuor 
i,.\. 9 r,T 4 o. tertias unius rei et medietatem dragme | minus sexta parte unius burse: quml totum 
quadniplicalM), el pruuciiieiit qiiin pie res et tertia et dragme .2. et minus ^ unius bursc, 
que cquantur coniimcto quantitatis tertij hominis et bursg. Nam tertius homo liabet, 
ut superius inucnctiim est, medietatem hurse et unius dragmg, re una diminuta: quibus 
• si addatur bursa, erit bui-sa una et dimidia et medietas dragme minus una re, qiic 
Cfjuantiir rebus ^ 5 et dragmis 2. mitius \ uuius burse: quare si communiter addautur 
I unius burse j el res unn, erunt burse J 2 et medietas dragmg, que equanlur rebus 
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> 6 ct (Irngmis s. Quare si communiter auferatur medietas dragm|, i*emauehuiit ^ unius 
tmrsO) (]uc cquanlur rebus | 6 ct dragme 1 1. Quare ut redigantur liec ad quatuitatem 
unius I)urse, muIlipUcabu its | c ct dragmam ~ i per .8., ct egredientur 38 res et dragme 
. 9 . diuidciide per 13 .» exibunt res 3 minus ^^^17 unius dnigme, que cqunntur uni burse: 
semabo bcc, ct addam bursam cum quantitate ([uarli bomiiiis, scilicet cum \ unius 
rei minus | unius burse et medietate unius dragme, ct habebo | unius rei ct | unius 
burse minus medietate unius dragm^, que (*<|tiatitur quincuplo quantitatis primi ct 
secundi hominis, qui habent dragmam ct rem; cx quonim quincuplo pi-oucuiunt quinque 
res et quinque dragme: ergo unius rei ct tiiiins burse minus medietate unius dragme 
e<|uatitur quinque rebus et quinque dragmis. Quare si communiter addatur medietas 
drugme , erunt | unius rei ct | unius burse equales quinque rcbits ct dragmis \ 5. 
Quare st communiter auferatur * unius rei, remanebunt res | 3 et dragme | 5, que equari- 
tur I uuius burse: quare ut redigam liec ad bursam unam, multiplicabo res |3 et 
dragnius per c,et egredientur res .22. ct dragme . 33 -: quas diuidam per .s., ct ueiiient 
res -| 4 et dragme J 6 , que cquantiir burse. Iniicnctum est superius (juod tres res 
minus ^ uuius rei ct ~ unius dragm^ equati {sic) uni burse; ergo res | 4 et dragme 
I 0 erjuantur tribus rebus minus ^ unius rei et ^ uuius dragme; quod est imj>os- 
sibile. Quia rc$ |4 sunt plurcs rebus ct dragme -6 sunt plures de ~ uuius 

dragme. Vtidc si concedatur, primum hominem habere debitum, inucnictur, secundum 
hanc iauestigatiunem, quod res |4 minus dragmis | c cquanlur rebus ^2 minus ^ 
unius dragmg. Vnde si communiter auferantur ~ unius dragme, remanebunt res ^ 2, 
que eqiiarilur rebus |4 minus dmgmis Quare si communiter addantur drugme 
^ 5, remanebunt res | 4, que equantur rebus 7} s ct dragmis 1 1 | s. Quare si commu- 
niter auferantur res 772, remanebunt res t, que cf|uantur dragmis |j8. Et ut bcc 
habeantur iii integris numeris, multiplicabo utrumque numerum per 65 , et egredientur 
IUS 96 , que equantur dragmis 384 . Ergo proportio renim ad dragmas est sicut 96 ad 
384 ; que proportio in minoribus numeris est sicut .1. ad 4 .; ci^o res una equatur qua- 
tuor dragmis. Vnde si ponam, rem esse .4., scilicet quantitatem secundi hominis, erit 
debitum primi bii. t. F.t quia inuciiiimis superius quod bursa equatur rebus 1 4 minus 
dragmis \ 6; si de rebus 1 4 , que sunt biz. ; 17 , auferantur dragme { 6., hoc est biz. | 0, 
tcmanelmiit .ti. pro bizanlijs burse: ct quia tertius homo habet medietatem burse mimi.s 
medietate dragme ct rc una; si dc medietate buise, scilicet dc ^ 5., auferatur res una 
ct medietas dragme, scilicet | 4, rciimnebit bii. 1 pro quantitate terti) hominis. Rursus 
(|uia quarius homo habet \ uuius rei ct medietatem unius dragme minus sexta parte 
unius burse; si de | unius rei, ct dc medietate unius dragme, scilicet de \ 5, aufe- 
ratur sexta uuius burse, scilicet biz. | 1, remanebunt 4. pro bizantijs quarti hominis. 

I^e eadem re. 

Svp£n similes quidem quatuor litMuinum questiones, in quibus multiplicia, que habent 
cum bursa, ponuntur cx ordine super (|uantilatem, quam habent super duos bomiiies 
sibi inuicem sequentes, inueni hanc generalem , uidelicot iil pro radice quantitatis 
secundi hominis hal>cautur .2., ct pro radice iuirse habeatur .1.; deinde numerus mul- 
tiplicitatis primi ct burse, quam habent super secundum et tertium hominem, addatur 
super radicem secundi hominis, ct habebitur quantitas cius; ct quartus homo habebit 


r«l. IV 


Digitized by Googie 





f- • iMi 

Itf lu>. S IS; {M<. t4U. Un. tO 


5 0 

4 

0 

i 

3 

0 

19 

17 

14 

1 

I 

4 

1 

t 

t 

ft 

s 

I 

s 

a 



1 


240 

lolidcm; ct tertius homo habebit scmper .i>i ct tlrl>ilum primi erit . 1 . scmper: deinde 
r|iiol unitates sunt in multiplicitate prcdicta, tot numeros pares, i quaternario incU 
piendo, addantur simul ex ordine; et quot inde proiienieiit, addatur su(>er radicem 
burse, scilicet super .i.» et habebitur quantitas bursc. Verbi gratia : habeat primus 
cuin bursa (juadruplum secundi et tertij; secundus uero habeat quincuplum tertij ct 
quarti. Tertius namque scxuplum habeat quarti et primi. Quartus quoque lialieat cum 
bursa septuplum primi et secundi. Quia numerus multiplicatis, quam ba1>et primus 
cum bursa su|>cr secundum ct tertium hominem, est . 4.1 addam .4. super radicem se- 
eundi hominis, scilicet su{icr s, ct egredientur .4. pro quantitate quam hahet unus quis< 
que secundi ct quarti hominis : deinde pro eodem quadruplo colligam . 1111 .^' numeros 
pares secundum quod suiit in ordine numerorum, incipiendo a .4.» uidclicct .4 et 6 et 
8 ct 10 , et erunt .ss.; quos addam super radicem hursc, scilicet super .i, ct egredientur 
.19. pro bizantijs burse; et sic procedendum est in omnibus similibus quatuor hominum 
questionibus. | 

Item de modo prcdicto extraxi hanc regulam super inuentionem trium numerorum, 
quorum primus cum tertia )>arle reliquorum numerorum surgat in . 14 . Secundus uero 
cum quarta parte reliquorum surgit in .17. Tertius nam<{uc cum { primi ct secundi 
numeri surgit -in .19. Pateat quidem serenitati uestre hanc questionem a me solutam 
esse in tertio decimo capitulo libri mei dupliciter, ^ied quia huius solutionis irmentio 
placet mihi prcceleris modis, uolui eam uestre pandere maiestati : posui primum in 
ordine ct extraxi unum quodque ipsorum dc uno integro, remanserunt | sub 

l, ct I sub et j sub j : ]>ost hoc de 14 et 17 et dc 10 extraxi .(4., remansit .0. super .14., 

et a super 17 , et 9 super . 19 ., ut in questione cernitur. Deinde incepi ad et mul- 
liplicaui 1 per 3, et quod proucnit, diuisi |>cr multiplicationenx dc 3 in 1, ct prouenit 
. 1 ., quod ]>osui sub et mulliplicaui iterum eadem . 1 . per 4 , que sunt .sub uirga de 
, ct summam diuisi per 3 , rpic sunt sub uirga, et per 3 , que sunt super .4., ct pni- 
ucncrunt ^ sub | . Rursus mulliplicaui eadem 1 per 5, que sunt sub uirga dc}, et 
diuisi summam j>er 3, que sunt sub uirga dc | , ct per 4 , que sunt .super uirga dc 
i, ct proucnerunt | sub | : dc inde mullipUcaui 3, qnc sunt sub uirga dc } per . 0 ., 
quod c.st super u, ct diuisi per 1 , et proucnit . 0 . .super ipsum . 0 . Item multiplicaui . 4 ., 
que sunt sub uirga de * })cr 3, que sunt super .17., ct diuisi per 3, que sunt super 
. 4 .,ct prouencrunt . 4 . super ipsis tribus. Adhuc multiplicaui .8., que sunt sub uirga dc 
i per 5 , que sunt .super 19 , ct diuisi per 4 , que sunt super . 5 ., et proucncnint } 6., que 

scruaui super 19, ut in ilgimi cernitur. Post hoc collegi . 1 . ctjct|iu unum, ct fuc- 

nml . Similiter addidi } 0 cl 4 ct 0 , ct fuerunt | lo; que omnia diuisi per l minus 
multitudinem numerorum positorum, scilicet per s, ct proucnerunt ct } s. Addidi 

cura 14, fuerunt } I9; ct extraxi unum integrum de , remanserunt pro quantb 
tate primi numeri cuiusdam summe; que suma (i/c) est quantitas secundi ct tertij 
numeri. Cum quibus addidi tertiam ciu.sdcm summe, scilicet , fuerunt Quare 
mulliplicaui } 19 per 3«, ct diuisi summam per as, et proucnerunt 17 pro quantitate 
secundi ct tertij numeri. De quibus accepi tertiam partem, que est 9, ct extraxi 
ipsnra dc 14, remanserunt J-J 4 pro quaiililatc primj numeri: deinde accepi } dc 17, 

que sunt v| « ; I et extraxi inde primum numerum, scilicet 4, remanserunt lO, 
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(Io quibus abicci 4 ]<ro ipsU .4.( que sunt super 17 , remanserunt ^ is pro quantitate 
tertij numerij que extraxi tle i7, remanserunt it pro secundo numero. Ad dc- 
muiislrandum siquidem qualiter talis inuentiu siuc regula proucniat ex modo supra- 
scripto trium liomiimm. 1'oiiam secundum et tertium mimenim esse rem, de rpia abiccta 
tertia parte sui, cum qua primus numerus surgit in . 14 ., remanebunt | eiusdem rei: 
et quia, ut dictum est, cum de quacumque re tollitur illud quod tollitur, est me- 
dietas cius quod remanet; vnde si super | rei «'iddatur medietas cius, redibit res pro- 
dicta; quod etiam habetur, si multiplicentur - dictg rei per .3.; et quod proucncrit, 
diuidatur per .a.; et est illud idem quando multiplicaui suj)cnus 3 per s, et diiiisi per 
t uicibus . 3 ., et habui tuuc rem jHXsilani pro seirundu et tertio numero, pro f]ua posui 
.1. sub J; de qua re accepi tertiam partem, et abieci de 14, remanserunt 14 . minus tertia 
rei pro quantitate primi numeri: quibus additis cum secundo numero et tertio, sci- 
licet cum re una, erit tota suma (r/c) ipsorum trium numerorum uihil amplius de 
14 et de I unius rei: et propter boc posui . 0 . super 14 ., et f sub j.: et quia secundus 
numerus cum [ tertij et primi numeri surgit in .t7., et extraxi .17. de suma (ric) ipsorum 
trium numerorum, scilicet de 14 et de | unius rei, et remanserunt j primi et secundi 
numeri, et | unius rei minus . 3 .; et ideo jmsui 3 su|>cr 17 et \ sub J : et quia cum 
de aliqua quantitate extrahitur quarta pai^, illud quod tollitur est tertia )>ars residui. 

Addidi super | unius rei minus tertiam partem eorum; quod fit cum iimltiplicanlur 
2 que sunt super s, et per 4 que sunt sub uirga de \ , et diuiditur per 3 qiie sunt 
.sub uirga de | , et per 3 que sunt super uirga de { ; et cum multiplicantur .4. , 
que sunt sub uirga de \ , per 3 posita super . 17 ., et suma (r^) diuiditur per 3 que 
sunt super 4 .; quia cum super aliqua quantitate additur tertia pars, et fit inde aliqua 
quantitas, erit proportio prim^ quantitatis ad secundam, sicut .3 est ad .4.: quare mul- 
tiplicande suiit I unius rei minus 3 per 4., et suma (r/c) diuidenda est per 3. I^iam ex mul- 
tiplicatione de 4 in unius rei minus .3. uciiiunt j unius rei mimis 12 ; quibus diuisis 
per 3, ueriiunt * unius rei minus . 4 ; et ideo {>osui J sub ^ , et 4 super 3 (Kisitis su|)cr 
.17. Hursus quia tertius numerus cura quinta parte primi et secundi numeri surgit iii 
.10. ; si de I unius rei et de 14. auferantur 19, remanebunt pro | primi et secundi 
luinicri I unius rei minus . 5 .; et ideo super 19 posui . 5 ., et sub | posui ^ . £t quia 
cum de aliqua quantitate extrahitur quinta pars , illud quod extrahitur est quarta 
|vars residui. Ideo super 1 1 unius rei minus . 5 . addenda est quarta |>ars eorum .super 
ipsas; quod fit cum | unius rei minus 5 mtillipiicaiitur per S, et summa diuiditur m. 11 ...... 

|)cr . 4 . ; et sic hahuimus | rei minus } e pro quantitate primi et .secundi tiumcri ; 
que I 6 pasite sunt superius super 10 , et l sub J > et sic ex bar inuciitione habui pn> 
secundo et tertio numero rem; et pro tertio et primo habui J unius rei minus . 4 . ; 
et pro primo et .secundo numero ^ minus 56 : quibus cimnibus in unum congregaui 
superiu.s, et habui ^ unius rei minus \ lo, quod fuit equale duplo .sum^ (.fic) ipsorum 
trium numerorum, cum in ipsa congregatione uiius<juisquc ipsorum trium numerorum 
bis computatus sil; et ideo mediaui prcscripta ^ unius rei minus \ 10 , et habui ^ 
unius rei minus J 5 . pro quantitate ipsorum trium numerorum; de quibus abieci in- 
tegrum unum pro re una , remanserunt ^ unius n\ , r|ue est quantitas .secundi et 
tertij numeri miims ; s pro quantitate primi numeri. Super quod addidi tertiam partem 
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rei, ct habui ~ unius rei minus | 9 , que equantur .14: addidi ergo j 5 super .14.* et pro> 
ucncrunt fj unius rei* que equantur ^ 19 . Quare multiplicam 38 per \ 19 * et .summam 
diuisi |)crt5, ct habui ti pro quantitate unius rei, scilicet pro suma (iic) secundi 
et tertij numeri; de qua suma (^ic) accepi tertiam partem, ct extracii eam dc I4.; ct 
quod remansit, scilicet 4, fuit quantitas primj numeri. £t quia quantitas primi et 
tertij numeri fuit \ unius rei minus .4.; de \ rei minus 4, scilicet de || so, extracti primum 
numerum, scilicet 4, remanserunt 15 pro quantitate tcrli) numeri: quem numerum 
extracti dc suma (ric) secundi et tertij numeri, scilicet dc || 97, reiuauserunt 11 pro 
quantitate secundi numeri. 

De quatitor hominibus bizantios habentibus. 

Posvi hanc aliam questionem similem suprascripte questionis, sancte ct uenerande 
paler domine Rancrij dignissime cardinalis, ut que in proscripta questione dicta sunt, 
melius clementia uestra intendere ualcat. Sunt enim Quatuor liumiucs bizantios habentes, 
ex quibus primus cum medietate bizantiomm reliquorum trium boroinum hal>cat .33. 
Secundus cum tertia parte bizanliorum reliquorum trium habeat .35. Tertius quot^ue 
cum ; bizantiorum reliquorum habeat .36. Quartus ucro cum | bizanliorum primi et 
secundi ct tertij liominU habeat . 37 ; (juerilur quot unu.squisquc habuit. Pasui quidem 
bos numeros studiose, ut solutio huius questionis cadat in integris numeris; et osten> 
dam, hanc insolubilem esse sub posita conditione. Ad quod demonstrandum ponam, 
secundum ct tertium ct quartum hominem habere rem, cuius rei medietas si addatur 
super bizantios primi, nimirum surgent iu .33, ut propositum est. Quare patet ma- 
nifeste, primum hominem habere .33. minus medietate rei, que addita cum bizantijs se- 
fu|. II rtet*. eundi I et tertij ct quarti liominLs , scilicet cum re, uenient 33 ct medietas rei pro 
tota suma (sic) bizantiorum quatuor hominum; de qua summa secundus cum | bizan- 
tiorum reliquorum trium hominum proponitur habuUse 35. Quare si auferantur 35 dc 
bizantij.s 33 Ct dc medietate rei, remanebit pro ^ bizantiorum ipsorum, scilicet terti) 
ct quarti et primi hominis, medietas rei minus bizantijs .s. Et quia cum dc aliqua 
quantitate tollitur tertia jiars, id quod tollitur est medietas cius quod remanet. SI 
super medietate rei minus i. addatur medietas cius, uenient ~ rei minus bizantijs . 3 . 
pro quantitate bizanliorum tertij ct quarti ct primi hominis. Ad que etiam ucniemus, 
si multiplicaucrimus medietatem rei minus 1 per 3, et diuiserimus per s. Rursus quia 
proponitur, tertium hominem cum • bizantiorum quarti ct secundi ct primj hominis 
habere 36.; si dc tota suma (sic), scilicet ex 33 et medietate rei, tollamus .36., rema- 
nebit pro j bizanliorum quarti ct primj et secundi hominis medietas rei minus bi- 
zanlijs 3 . Et quia cum de aliqua quantitate tollitur J, illud quod tollitur est ^ cius 
quod remanet; si super ^ rei minus 3 . addatur tertia cius, boc est quod multiplicetur 
I rei minus 3 per 4 ; et suma {sic) diuidalur per 3 ., uenient | rei minus 4 pro quan- 
titate bizantiorum eorumdem quarti ct primi ct secundi hominis. Item quia quartus 
homo cum f bizantiorum primi et secundi et tertij hominis liabet.37.;si dc tota suma (sic) 
eorum . 1111 .*' hominum tollantur .37., remanebit pro ; bizantiorum primi ct secundi et 
tertij hominis medietas rei minus bizantijs . 4 : quam si multiplicaucrimus per 5 , que 
sunt sub uirga dc J ; et que prouenerint, diuiserimus per .4., que sunt suj>er uirga, 
habebimus rei minus bizantijs .5. pro quantitate bizantiorum primi et secundi et tertij 
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hominis. Addamus ergo rem» quam habent inter secundum et tertium et quartum ho- 
minem, cum ’ rei minus .3.» que habent inter tertium et quartum et primum homi- 
nem, et cum I rei minus .4., que habent inter quartum et primum et secundum ho- 
minem. Et cum j rei minus .9., que hul>ent inter primum et secundum et tertium ho- 
minem y uenient res z minus bizantijs is pro triplo bizantionim iiii.'*' hominum » 
cum in prc.scriptis partibus unusquis({ue ter computatus sit. Quare si diuiscrimus res 
^3 minus bizantijs is per 3.» habebimus rem minus bizatilijs .4. pro quantitate 
bizanliorum iiii." hominum: de qua suma (.r^) si auferatur res» quam hal>cnt inter 
secundum et tertium et quartum hominem, remanebit ^ rei roiiius . 4 . pro quantitate 
bizantiorum primi hominis: super quam si addiderimus medietatem m» scilicet > bi- 
zantiorum secundi et terlij et quarti homiuis, erunt minus Lizatuijs .4., que equantur 
bizantijs 33. Corauniter si addiderimus bizanlios . 4 ., erunt rei <K|ualcs dc bizautiis 
37 . Vade ut ucniamus ad notitiam unius rei» multiplicanda sunt 7S per bizanlios . 37 ., 
ct suma (jzc) diuidenda est per 37., que sunt super uirga» | ucl diuidantur bizantij 37 f"*- ** 

])cr 37 ; ct .1. quod prouenit ex diuisione» ducatur ia .7Z» et uenient bizantij 72 pro 
quantitate rei; et tot habent inter secundum ct tertium et quartum hominem. Et quia 
proponitur» primum hominem cum medietate bizantiorum secundi ct tertij et quarti 
hominis habere . 33 ; ct prcdictorum 72 bizantiorum medietas est plus de . 33 . Colligitur 
inde» hanc questionem insolubilem esse» cum non possit dici: quatuor homines habent 
bizanlios» cum primus non habeat aliquid» immo habet debitum. Quare si uolucrimus 
concedere» ipsum habere debitum» erit questio solubilis. Et erit debitum ipsius . 3 .» sci- 
licet dilTercntia» que est a 33 usque in .36. prcdictis: quod debitum si cxtraliatur ex 
bizantijs secundi et tertij et quarti hominis, remanebunt .69 pro suma (f/c) bizantiorum 
mi.**' hominum; ex quibus si extrahantur | rei minus bizantijs .3.» scilicet bizantij si.» 
remanebunt bizantij secundi hominis . 18 . Item extractis | rei minus bizantijs 4, que 
habent inter quartum el primum et secundum hominem, hoc bizantij {sic) 44 de 69, 
remanent .25 pi*o bizantijs tertij hominis: quibus additis cum bizantijs secundi hominis» 
scilicet cum ts, erunt .43.; quibus extractis cx bizantijs secundi ct tertij et quarti ho- 
minis, scilicet de bizantijs 72, remanebunt pro bizantijs quarti hominis 29. Vel aliter: 
de 69 prediclis extrahantur | rei minus bizantijs s» que habent inter primum et se- 
cundum et tertium bominem» remanebunt similiter quarto homini 29. Et si dicemus» 
primum hominem habere cum sua petitione isi. Secundum 183. Tertium 184. Quartum 
185. Inueniemus, suprascriptis dispositis» primum hominem habere . 1 . Secundum 94. 
Tertium 115 . Quartum I4i. 

Oe quatuor hominibus qui inuenerunt bizantios. 

QvAtuor homines inuenerunt bizantios aliquot, dc quibus unusquisque sumpsit ali- 
quam quantitatem fortuitu. Et cum ucllent» ipsos bizantios inter se equaliter diuidere, 
primas duplicauit secundo bizantios quos ceperat. Post hoc secundus triplicauit tertio 
homini totum id quod sum|»serat. Quo facto, tertius homo quadruplicauit r|uarto ho- 
mini bizantios suos. Et quartus post hoc quincuplauit primo homini bizantios quos 
ei remanserunt post duplicationiem quam fcccrat secundo homini; ct sic unus4|uisr|ue 
dc inuentis bizantijs suam habuit portionem, scilicet quartam partem. Queritur» que 
fuit summa inuenlorum bizantiorum , et quot ex ipsis unusquisque cepit : ponam » 
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secuiuluru Iiomiiicni habuisse rem, quam cum ei duplicassct, primus liomo liabuit duas 
res, et primo liomiiii remansit quinta pars qunrtp partis totius sumnif, cum ex quin- 
cuplo cius quod ei roma^userat , habuit quartam partem summj. Vnde si de <[uarla 
parte sume {.«e) auferatur ^ eiusdem, rcmaiiebuiil ^ , hoc est | , pro eo quod f[uartus 
homo dedit primo homini; que quinta si addatur super summa que remansit quarto 
liomini post dationem quam fecit j)rimo, erunt ^ totius suimu| ; et tantum habuit 
quartus homo cum (|uadruplicationc sil>i facta a tertio liomiuc. Quare quarta pars 
f..i, ij w/o. ,1^. A, scilicet ~ totius sumg (m'), fuit illud quod cepit quartus homo; [ et triplum 
cius, quod est jj , est illud «|uo<l accepit a tertio homine: quibus additis cum 
quarta parte, scilicet cum ~ lotius summe, faciunt ^ eiusdem summe; et tantum ha- 
buit tertius homo cum triplicatione sibi facta a secundo homine. Quare tertia pars, 
scilicet ^ totius summe, fuit illud quod cepit tertius homo; et duplum de hoc 
est ^ , acceperat a secundo homine; quibus ^ additis cum quarta parte sume (sic) 
que remanserat secundo homini, reddunt ~ pro eo quo<l habuit secundus homo cum 
dii])licatione sibi facta a primo homine, que equaiitur duabus rebus. Quare medietas 
eorum, scilicet ^ totius summe, est id quod cepit secundus homo, et alias ^ ha- 
buerat a primo: (piibus additis cum 4 ^ summe que remanserat primo homini ^>ost 
duplicationem quam fecerat secundo, erunt pro eo quod cepit primus homo. Vnde 
si summam punimus esse 240 , erit illud quod sumpsit primus 89 ; et illud quod cepit 
secundus .77; et illud quo<l cepit tertius 47; et illud quod cepit quartas .27., scilicet 
de bizautijs 210. Et si dictum fuerit quod primus homo, de hoc quod cepit, du- 
plicauit omnes quantitates aliorum trium. Et secundus past ipsam duplicationem tri- 

Irrtia» 

plicauit omnia que habebant reliipii tres; et post ipsam triplicationem quarius (sic) 
quadru|)licauit ea (|uc habebant reliqui tres homines. Et ad extremum quartas homo quin- 
cuplicauil oiniics (piantitatcs quas habebant reli(|ui tres; et sic bubuil unusqiiiscpie 
quartam partem totius summg. Ponam rem esse residuum quod remansit primo ho- 
mini j>ost duplicatioiiem quam fecit reli<iuis; et triplicabo illam rem pro triplicatione 
quas sibi fecit secundus humo, et erunt res tres, (pias quadruplicabo pro quadrupli- 
(!atioue quam fecit ei tertius homo, iienient res .12.; quibus el multiplicatis per S pro 
quincuplatiune quam fecit quartus homo, erunt res . 60 ., que sunt quarta totius sum- 
mp, cum proponatur, unum quemque habuisse past prcdictas multiplicitates (juartam 
]>artem. Quare multiplicabo eo res per 4, et habebo res .240 pro summa bizanliorum 
1111.°' hominum: deinde ponam ad libitum, rem esse bizantios .2.; et erit tota summa 
4S0; de quibus extraham bizantios .2. prescriptos, remanebunt bizantij .478., qui sunt 
duplum bizantiorum secundi et tertij et quarti hominis; et medietatem eorum habue- 
runt ex duplicatione quam fecerat eis jirimus homo. Quare si medietatem de 478, que 
est 239, addamus super bizantios .2. <{ui remanserunt jirimo homini, habebo 241 pro 
(piantitate bizantiorum primi hominis: deinde ponam rem pro (piantitate ({uc remansit 
secundo homini post triplicationem quam fecit reliquis tribus; et quadrupli('al>o ip.sam 
f«i. 13 rem; et illud quadruplum quincuplabo , ) et habebo 20 ros pro quarta parte totius 

summe. Ergo 20 ros e(|uantur bizautijs 120: unde .si diuidantur 429 per 20, iioniont 
bizantij 6 pro quantitate rei; quibus bizantijs 6 extractis de 4ho , remanent 474 pro 
triplo bizantiorum tertij el (]uarti et primj hominis. Quare tertia pars erat quantitas 
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hizantiorum ipsorum; ct due tertie de 474, scilicet 316, fncrunt id quod acceperant 
a seciindu homine: quibus Inzantijs 3<6 additis cum hizantijs 6 ., qui remanserunt ipsi 
secundo, erunt hizantij 32i; ct tot habuit secundus homo post duplicationem sibi factam 
a primo homine. F.rgo medietas de 3 it, que est I 6 i, fuit quantitas bizantiorum secundi 
hominis. 

Kursiis ponam rem pro eo quod remansit tertio homini post quadrupUeationem quam 
fecerat alijs, ct quincuplaho ipsam mn, ct erunt quinque res equales quarti summe, 
scilicet dc ISO. t^tuarc res erit bizantij si; quibus extractis dc 4S0, remanent 456 pro 
quadruplo bizantioruin quarti et primi et secundi hominis, c& quibus habuerunt tres 
quartas, scilicet 342, a tertio homine; quibus bizatUijs 342 additis cum hizantijs S4 pre- 
dictis, erunt bizantij 3&6.; et tot habuit tertius homo post duplicationem ct triplica^ 
tionem sibi factas a primo ct a secundo homine: dc quibus si accepero medietatem 
tertie partis, scilicet sextam, iienicnt bizantij ei pro quantitate tertij hominis. Extractis 
ergo hizantijs 24t primi hominis, et t6l secundi, et 61 tertij dc tota siima (j/c), re- 
manebunt I7 pro hizantijs quarti hominis. 

Aliter quia omne duplicatum ex .suo duplicante exlstit medietas; ct triplicatum ex 
triplicante est tertia; et quadruplicatum cx quadruplicante sit quarta; ct quinciiplatiim 
ex suo quinciiplante quintam obtinet partem. Ponam in ordinem | ; 7 ^ i ut in margine 
*. L i t cernitur; et multiplicabo s per 3 uicibus 4, uicibus .6. que sunt sub uirgis, erunt 120, 

* * * que sunt quantitas quarte partis omnium bizantionim inucntonim; quibus multiplicatis 
per 4, reddunt 480 pro tota summa: deinde tollam l,quod est super 2, dc 2, ct 1 quod 
remanet, ducam in 3 uicibus 4, uicibus s, erunt 60; quibus etiam ductis in numerum 
liomiiium, scilicet iti 4, cnint 240: quibus si addatur 1 quod prouenit cx ducto .i, quod 
c.st super 2 , in 1 quod est super 3; quod in 1 quo<l est super 4; quod in i quod 
est super 5, erunt 241, que sunt quantitas bizantiorum primj. Rursus extraham 1, quod 
est super 3, de 3, remanent 2; quibus ductU in 4. uicibus 5, uicibus 2 que sunt sub 
uirgis, et in numerum hominum, erunt 320; quihits addam i, que proucniunt ex 2. 
quod est sub prima uirga, in t quod est super 3; quod in 1 quod est super 4; quod in 
1 quo<l est super 5 , erunt 322. | que sunt duplum bizantiorum secundi. Quare ducam f*!- ** 
322 in I qiuKl est super 2; et diuidam per 2., uenient 161 pro hizantijs secundi ho- 
minis. item extraham 1. quod est super 4, dc 4, remanent 3; que ducam in 3 uicibus 
2, uicibus 3 que sunt sub aliis uirgis, erunt 90; que ducam in 4, et superaddam .6., 
que proucniunt cx ductis 2 in 3, que sunt sub uirgis; quod in 1 quod est super 4; 
quod in 1 quod est super .6., erunt 366; ct tot habuit tertius homo {x>st duplicationem 
et triplicationem sibi factas a primo ct secundo homine. Viidc st dc 366 acceperimus 
medietatem Icrlig partis ipsorum, scilicet sextam, uenient 6i pro hizantijs tertij ho- 
minis. Ad ultimum quippe extraham 1, quod est super s, des, remanent 4.; quibus 
ductis in 2 uicibus 3, uicibus 4 que sunt .sub uirgis ; ct illud totum per 4, scilicet 
pci' mimenitn hominum, erunt 384; quibus addam 24, que proucniunt ex multiplica- 
tione de 2 vicibus 3, vicibus 4 que sunt sub uirgis, ducta in 1 quod est .super 8., enuit 
40s; ct tot ba])uil quartus homo post dujjdicationem et triplicationem ct quadnipU- 
calionem sibi factas a primo ct secundo ct tertio homine. Quare si dc 4os accepe- 
rimus medietatem Icrlij quarl| partis, hoc est ^ , uenient n pro quantitate bizan- 
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tiorum quos cepit quartus homo , ut superius inuentum est. Aliter positis $ j ; { 
per ordinem, et inuentis bizantijs 480 pro summa bizantiorum ipsorum quatuor ho- 
minum, extraham | de uno integro; et pro j quod remanet, accipiam medietatem dc 
480, et superaddam .1 quod prouenit ex ducto i in i, quod ini., que unitates sunt 
super im®' uirgis, erunt S4i ; et tot cepit ex ipsa suma (sic) primus homo. 

Rursus extraham ; de uno integro, remanent |; de quibus accipiam medietatem, ucniet 
accipiam ~ de 480, et superaddam i quod prouenit ex ductione dictarum 
unitatum iusc, et haiicbo loi; et tot cepit secundus liomo. Item tollam ^ dc uno in- 
tegro, remanebunt | ; de quibus accipiam medietatem tertij partis ipsarum, ueniet 
;; pro quo accipiam octauam partem dc .480., et addam similiter l., et habebo ci pro 
bizantijs tertij hominis. Adhuc demam | dc uno integro, remanent | ; de quibus ac- 
cipiam medietatem tertig quartg partis ipsorum s, ueniet ^ ; pro quo accipiam trige- 
ximam partem dc 480, et superaddam i, et liabcbo I7. pro bizantijs quarti hominis. 

Questio similis suprascripte de tribus hominibus. 

Item Tres homines habebant bizantios; et cum primus duplicauerit bizantios reli- 
quorum, nec non ct addiderit eis medietatem omnium que habcliant; et secundus tri- 
plicauerit | bizantios tertij et primi homiuis, et addiderit cis tertiam bizantiorum ipso- 
rum; ct Tertius quadrupUeauit bizantios reliquorum, ct addiderit cis quartam bizan- 
tiorum ipsorum, et habuit unusquisque suam portionem, scilicet tertiam. 

Sciendum est primum, quod quando aliqua res duplicatur, et additur super eam 
medietas eius, tunc illa res sui dupli et dimidij est | . Similiter cum aliqua res tri- 
plicatur, ct additur ci tertia pars sui, tunc illa res sui tripli ct tertie cius est — . 
Eodemque modo cum aliqua res quadruplicatur, ct additur ci quarta ipsius rei, tunc 
illa res ex quadrupli sui ct quarte est ^ ; quare ponam in ordine ^ ^ f > ct imi- 
tabor primam ultimam regulam prcdictam; hoc est cum multiplicabo s uicibus lO, ui- 
cibus 17, que sunt sub uirgis, uenient 850. pro tertia parte totius summe eorum; quos 
multiplicabo per 3 propter homines qui sunt tres , et erunt bizautij 2550. pro tota 
summa: ct extraham | dc uno integro, remanebunt | ; pro quibus accipiam | dc 2550., 
ct superaddam bizantios 24, qui proucuiunt ex 2 uicibus 3, uicibus 4., que sunt super 
uirgis, erunt 1554; ct tot habuit primus. Et extraham ^ dc uno integro, remanebunt 
pro quibus accipiam ^ dc 2550, et superaddam «0, que proucniunt ex multipli- 
catione de 5 <pic sunt sub uirga, uicibus 3, uicibus 4 que sunt super uirgLs, erunt 
1845; dc quibus accipiam \ , huc est multiplicabo 1845 per 2, et diuidam per 5.; uel 
quintam de 1845, que est 3S9, multiplicabo per 2, quod est pulchrius, uciiicnt 738; 
ct tot habuit secundus. Rursus extraham ^ dc uno integro , remanebunt ; pro 
quibus accipiam fj dc 2550, hoc est diuidam 2550 per I7; et quod prouencrit, multi- 
plicabo per 13, uenient 1950: super que addam 200, que proucniunt ex s uicibus lO 
que sunt sub uirgis, uicibus 4 que sunt super uirga, erunt 2150; ct tot habuit ter- 
tius homo quando quadruplicauit bizantios reliquorum, et addidit ci quartam partem. 
Vnde si de bizantijs 2130 acceperimus | ex tribus decimis eorum, hoc est ^ ipsorum, 
uenient 258; et tot habuit tertius homo. Est enim hic modus similis secundo; quia 
cura hoc per secundum modum facere noluimus, extrahemus 2 de s; ct 3 que restant, 
multiplicabo per lo uicibus 17, uicibus 3, ct habebo i53o; ct hoc est accipere | de 
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1&50 {sic)i et addam postea S4 super I500, et liabebo similiter pro bizanlijs primj ho- 
minis ISSI. Item extraham 3 de lO., et 7 que remanent, ducam iu it uicibus 5 « uicibus 
3 , et bahebo ^ dc 2530 ; et sic possumus eodem modo in similibus operarj.| 

Et quia quatuor iimenti numeri sunt sibi inuicem comunicantes ; et est senarius ** 
corounis eorum mensura; si diuiserimus unumquemque eorum per 6, habebitur solutio 
huius questionis in minoribus numeris; et summa eorum erit 425 , et bizaotij primi 
erunt 239. Secundi 123 . Tertij . 43 . 

Epistola stiprascripti Leonardi ad Magistrum Theodorum 
phjTosophum domini Imperatoris. 

Assiduis rogaminibus et postulationibus a quodam milii amicissimo inuitatus , ut 
modum sibi comjioncrem soluendi subscriptas auium et similium questiones; quia ipse 
tanquam nouiter in hoc magisterio educatus, fortiora pabula in libro meo numeri ap- 
posita pauesccbat, lac sibi, uelut nouiter genito filio, suauitatis prej^rans, ut robu- 
stius eliectus capere ualcat artiora, preseiitein sibi modum inueni, per quem noii solum 
similes questiones suluuntur, verum ct omnes diuersitates consolamiuum monetarum. 

Et quia ipsum in illa scientia presUntiorem et utilem elegi, uobis, reuerende pater 
domine Theodore, imperialis aulc sume (r/c) phylosophe, mictendum decreui, ut ipso 
perlecto, que utilia sunt, uestre celsitudinis probitas, resecatis superfluis, reconseniet. 

De auibus emendis secundum proportionem datam. 

Qudax emit passeres 3 pro uno denario, et turtures 2 pro uno denario, et columbam 
1 pro denarijs 2, et ex his tribus generibus auium habuit aues 30 . pro denarijs 30. 
Queritur, quot aues emit ex uno quoque genere: posui primum passei^cs 30 pro 10 de- 
narijs, et seruaui denarios .20., qui sunt differentia, que est 4 10 denarijs usque in 30; 
ct mutauj unum ex passeribus in turturem, et fuit augmentum in ipsa mutatione | 
unius denarij; quia passer ualcbat | unius denarij, ct turtur ualebat | unius denarij, 
scilicet 2 unius denarij plus pretio passeris: ct mutauj iterum unum ex passeribus 
in columbam , et melioratus sum in ipsa mutatione denarij 1 1 , scilicet differentia 
que est a | unius denarij usque in denarios 2; et feci sextas ex ipso denario 1 1, et 
fuerunt sexte .10.: et secundum hoc opportuit me mutare passeres in turtures ct co> 
lumbas, donec ex ipsa mutatione proueniant illi denarij so, quos superius seruaui : 
quare ex ipsis feci sextas, ct fuerunt sexte 120; quas diuisi in duas partes, quarum 
una posset diuidi per 10. integraliter, et alia per i; et suma (sic) utriusque diulsionis 
non ascenderet in 30 ; et fuit prima pars 110, et alia lO: et diuisi primam partem, j 
scilicet 110 per 10, et secundam per 1, et habui columbas 11 et turtures to. : quibus fbi. 
extractis de auibus 30, remanserunt 9 pro numero ]>asserum; qui passeres ualent de- 
narii 3 , et turtures lO valent denarii 5, et culumbc .11. ualent denarii .22; et sic ex istis 
tribus generibus auium habebuntur aues 30 pro 30 denarijs, ut quesitnm est. 

De eodem. 

Et si uolumus habere aues 29 pro denariis 29 , eodem modo possumus operari, vi- 
delicet pretium 29 passerum, qui sunt aues uiliores, extraliemus de denariis 19, ct de 
reliquis faciemus sextas, ct erunt sexte iis; quas diuidemus iterum in duas partes, 
quarum una diuidatur integraliter per 10, et altera per 1; ct summa utriusque diui- 
sionis non ascendat in to.; que paries dupliciter fleri possunt: primum ut prima pars 
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sit 110, secimJa ct diuidantur tio per 10, ucnient coliimhc. H.; ct o diuidantur per 
1 , ucnient turtui'cs . 6 .; quiiius extractis de 39 , remanent ts pro uumeru passerum: ucl 
116 diuidemus in loo et in i|; ct diuidemus loo [kt lo, ct io per i, et habebimus co* 
lumbas .10 ct turtures 16 ; reUquc, que sunt usque in 29 ., scilicet 3 , erunt passeres; 
ct sic soluta est licc questio dupliciter. 

Item de anibus. 

Et si uolumus Labore aues is pro denarijs 15 , hoc esse non posse sine fractione 
auium demonstrabo. Verbi gratia: si extraxero pretium is passerum dc denarijs ts; et 
de residuis denarijs faciam sextas, que sunt oo, non poterunt diuidj in duos partes, 
quarum una diuisa per lO, et altera per i, ueiiiat numerus integer ex ipsis duabus di- 
uisionibus, qui sit minor dc 15.: exempli causa: si diuisem 60 in 50 et in 10; cl dU 
ttisero so per 10, ct 10 per 1, uenieiitc (■fic) ex ipsis duabus diuisionibus s et lO; qui- 
bus insimul iuuetis faciunt 15 , scilicet summa omnium auium; et sic non caderet aliquis 
passer in hac emptione; quia columlie 5 ualent denarios 10, et turtures loualentde* 
narios 5 ; et sic cx his duobus generibus auium tantum habentur aucs is pro de- 
narijs 13 ; et nec est numerus aliquis alius infra 60 maior quam 50, qui intcgralitcr 
diuidatur ]>er 10; et minor eo hic locum non habet; quia si poneremus 40 pro una 
jKirlc, remanent pro alia parte iO: unde si 40 diuidantur per 10, ct 20 per 1, egre- 
derentur ex infrascriptU duabus diuisionibus 24 aucs; que locum non habent , cum 
debeant esse is. Sed si nolemus frangere aucs, diuidemus 60 supradicta in 35 ct in 
3 , et diuidemus 3 S per 10 , ucnient columbe | 5; ct diuidemus 3 per t, ucnient turtures 
foi. iKrrr/o 5 . Extmctts itaquc columbis | 3 ct turturibus s dc auibus | 13, remanebuut j>a.sscres 
I 4, quorum pretium est denarius 1 et semis; et pretium s turturum est denarij ^ 
ct pretium columbarum | 3 est denarij 11; et sic ex bis tribus generibus auium ha- 
bentur aues 15 pro denarijs .15. 

Et si uolumus liabcrc aucs 13 pro denarijs 16, boc integralitcr poterit; quia ex- 
tractis denarijs 5 , scilicet pretium passerum is, dc denarijs is, remanent denarij li, 
qui sunt sexte 60; quibus diuisis in 60 ct in 6 , diuidetur oo integralitcr per 10, ct 
6 ]>cr 1; et ex ipsis diuisionibus ucnient columbe 6 ct turtures e. ; relique que sunt 
usque in is, scilicet 3 , sunt passeres; et sic jmsstimus in omnibus similibus operari- 
Sed ut ca que dixi liquidius sapientia ucstra intelligat, aliam buiusaimU proponam 
questionem. Videlicet ut passeres 3 dentur pro uno denario; et Cidumba ualeat de- 
narios 2; ct perdix ualeat denarios 3 ; ct iiolo cx bis tribus generibus auium aucs 
30 pro denarijs 39 habere. Extniham quidem siipradicto inod<» dc denarijs 30 pretium 
jmsserum 30, quod est .10., remanebunt denarij 20, qnos scruabo; et mutabo unum 
ex passeribus in columbam, et erit melioratio denarius { i, scilicet 5 tertie titiius de- 
narij; ct mutaln) iterum alium passerem in perdicem, ct erit melioratio eius denarii 
J 2, hoc est tertie 8 , que sunt diOcrenlia, que est i pretio unius jiasscris usque in 
pretium unius perdicis; et faciam tertias cx denarijs 20 serualis, et erunt tertie 6 «; 
quas dinidam in duas partes, quarum una diuidatur integralitcr per 8 , et alia per 
5 ; ct que ex utraque ditiisionc pciueiicrit, nou ascendant in oo; crilquc una illarum 
duarum partium 40 , el altera 20 : et diuidam 40 j>er 8 , ucnient perdices .5; ct diuidani 
20 per 5 , uenient columbe 4 : relique, que sunt usque in oo, scilicet 21, sunt passeies. 


Digitized by Google 



249 

Item passeres s uuleiit denarium i, et turtures 3 dentur pro uno dciiano, et co> 
iomba ualeat denarios s, et perdix ualeat denarius 33 et uulo ex his 4 |iiatuor gene- 
ribus auium habere aues u pro denarijs u: ponam pretia uamscuiusque generis auium 
in ordine, videlicet ^ et { et S et 3 | ut in margine cernitur; ct extraham pretium unius 
passeris de pretio cuiusque reliquorum trium generum, scilicet | de | et de s et de 
3 ; cl residua ponam super ipsa pretia |>er ordinem , et hahebo super j et J i , 
scilicet super i, et 1 1, scilicet suj»er 3: deinde pretium S4 passerum extraham 
de denarijs u, remanebunt dciiarij 1 19 ; quos multiplicabo per 15 , ut faciam ex eis 
quindccimas, sicut sunt differentie suprascripte, erunt ^ sss; quas diuidam io tres 
partes, quarum | una intcgraliter diuidalur per 43, et altera per 37, et tertia per 3; 
(|uia melioratio mutationis unius passeris in perdicem est et meliuratiu mutationis 
{Kisscris in columbam est ; et melioratio mutationis passeris in turturem est 
ct ideo diuidende sunt ^ sss in tres partes, quarum una diuidalur intcgraliter per 
43, secunda per 37, tertia per s; ct quod cx ipsis tribus diuisionibus proueneril, cadat 
infra numerum auium emptarum, scilicet infra 34; qiunl poterit fier) dupliciter: primum 
de 188 extraham quadruplum dc 43 ct de 17, scilicet I68 ct los, que sunt in summa 
376 ; et remanebunt pro tertia parte is: et diuidam I68 per 43, ct 108 per S7, et 13 
per s, uctiietil perdices .4., et columbe 4., ct turtures . 6 ., que sunt in summa aues 14.; 
relique que sunt usque in 34, scilicet 10, erunt passeres. Vel aliter: ]>onam pro prima 
parte quincuplum de 43, pro quo habebuntur perdices 8; ct pro secunda parte (Mmam 
duplum de 27, pro quo habebuntur columbe 3; ct ex ipsis sss remanebunt 34 , que 
sunt duodeCMpItim de 1, pro quo duudccuplo habebuntur turtures . 13 ; relique ucro que 
sunt usque in 34 aues, scilicet 5, erunt passeres; et sic possumus io similibus etiam 
et in consolamine monetarum et bizaiitiorum operari; quod quandocumque vel pla- 
cuerit dominatiuui uestre liquidius declarabo. 

De compositione pentagon/ equilateri m triangulum equicrurium datum. 

Libet etiam solutionem subscriptg questionis, quam nuper inueni lumine uestre cor- 
rectionis transmittere. Videlicet cum in triangulo cquirrurio noto protractum sit peii- 
tagoiium cquilateruro, qualiter inueniatur longitudo ipsius lateris, demonstrabo. Esto 
trigonum .abc,, cuius unum quodque latus ab et ac sit 10, mensura et basis .^c. 
sitis, ct in ipso trigono protractum sit pentagonum equilatcruin n. r/. e. /. g; ct uolu 
inuenire longitudinem unius cuiusque lateris }>cnlagoiij: protraham piiimim in trian- 
gulo abe perpendicularem .n /j., que erit nota, cum nota sint lateni ab e\ 6 /j; cl 
erit longitudo eius 8 ; et i puncto r/ super latus .b c. protraham cathetum e/i, que cqui- 
distabit catheto a /t; quare triangulus ,d bi. similis est triangulo .a bh.i quare proportio 
,ib. ad bd est sicut propurtio Ji.b. ad .b.a,, nec non et proportio .i.d. ad .d.b. e.st sicut 
proportio .ha. ad .ab.', sed ha ex a b est quare et.irAcst \ ex Et csl 4 /t 
ex b a\, cum b a sit 10, e\ b h sit . 6 ., scilicet medietas | ex bc, erit et .i.b cx b d. 

Et quia latera peutagoii) ad e\ a g sunt sibi iiiuiccm equalia, .si auferatur ad 
ex ab, ei a g cx a c., remanebunt recte db ei gc sibi inuicem cquales: sunt enim 
.gf. cl .de equalcs; duc ergo recte gc ct g f. duabus b d ei d e sunt equalcs;cl 
angulus ‘fcg. angulo .ehd. est equali.s, cum equicrurium sit trigonum .abc.', quare 
basi.H be. basi x f esi equalis: est enim bh equalis .c/r.: unde si ex bh auferatur 
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.be.f el CK ch auferatur .c/.i remanebit //<. equalis Jtex his itaque omnibus intellectis, 
ponam unum quodque latus pentagun) rem, et erit c h. medietas rei; quare .be. erit 
.0 minus medietate rei; et auferam ad ex ab, scilicet rem de . 10 ., remanebit lo 
minus re; de quibus accipiam et habebo pro catheto .di. 8 minus j rei. Et ac> 
cipiam rursus { ex c/ et habebo .e minus | rei pro linea .6i.; est enim ct 6e. e 
minus medietate rei: quare si auferamus bi ex 3 e, remanebit .ie. n erunt 

latera triangulj .d.e.i. nota: et quia angulus .d.i.e est rectus, erunt quadrata laterum 
d i et i e cqualia quadrato linee de.\ quod quadratum est census, cum de sil res: 
quare multiplicabo r/ {, scilicet 8 minus | rei, in se, uenient dragme 04 et ^ census 
minus rebus | is; et multiplicabo .i.e., scilicet ~ rei, in se, et ucniet census; 
quam addam super census et dragmis 64, diminutis rebus { it, et habebo ~ census 
et dragmas 84, diminutis rebus it, que equantur censui, scilicet quadrato lateris 
.f/f.: unde si addidero utrique parti res | is, et tollam ab utraque pa^-tc || census, 
remanebunt ^ census et res.{ is , que equantur dragmis 04. Et ut hec reducantur 
ad censum unum, multijdicanda sunt omnia que habentur per j t, et erit census et 
res I 06 , que equantur dragmis ~ I8t; et sic reducta est questio ad unam ex regulis 
algebre. Vude si ad solutionem quesiti liquidius ucnirc uolumus, {K)nam pro censu 
quadratum .k.i.m.n., cuius unumquodque latus sit cqualc lateri pentagoni supradicti; 
et ducam secundum rectitudinem latera .kn. ct l m in puncta .^.o; et fit uoaqueque 
rectarum .np. et .m.o. ^ 36 ; ct diuidalur recta m o, ad punctum .tf. in duo equa, et 
erit I 18 : ct quoniam quadratum km est census, erit latus .m.n. res; et ununi' 
quodque laterum n p et .mo. est | 36; quare tota superficies n o. est res | 38 : cui 
superficiei, si addatur quadratum k m, erit tota supcrQcics rectiangula .A* o. | censos 
ct res Y ^6; que, ut su|>enus inueuctum est, equantur dragmis ~ i8i: ergo superficies 
ko est dragme j iss.; que sujierficies proucnit ex ki in /o; sed A‘ ^ cqualis est recte 
/ m.; ergo ex ductu Im. in ./o. proueniunt | iss; quibus si addatur multiplicatio ei 
mq. in se, hoc est cx ^ 18, egredientur ^ 817 pro quadrato linee ./ q.i de quorum 
radice, que est secundum propinquitatem a ct minuta 44 et secunda 33 et tertia 18 
et quarta 7, si auferatur linea mq.t scilicet 1 1B, remanebunt pro quantitate rei ./m., 
hoc est pro quantitate unius cuiusijuc Jateris pentagonj, 4 et minuta t7 et sccuuda 
84 et tertia 40 et quarta so. Inucni etiam his diebus alias solutiones super similibus 
questionibus, quas dominationi uestre, quaudocumque placuerit, destinabo. 

Modus alius soluendi similes questiones. 

Irem pono solutionem sequentis questionis per quemdam pulclirum modum. Nam 
questio talis est. Quinque homines denarios habeat, ex quibus pnmus cum medietate 
denariorum secandi habet is. Secundus cum ~ denariorum tertij hominis habet is> 
Tertius cum { denariorum quartj habet I8. Quartus cum j denariorum quinti habet 
80 . Quintus cum ; denariorum primj habet 83: ponam hos quin«]ue homines in ordinem, 
ct sub unoquoque ponam suam petitionem, ut hic cernitur. 
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Et incipiam a s, qui sunt sub uirga primi hominis, et multiplicabo 2 per 12 , qui 
sunt super ipsum primum, erunt 24; de quibus tollam multiplicationem de i, quod 
est super 2, in is, remanebunt 9.; que multiplicabo per 3, que sunt sub uirga se- 
cundi hominis, erunt 27; quibus addam multiplicationem de i, quod est super 2, in 
1, quod est super 3 ductam in .iS., que sunt super tertium hominem, erunt 45.; que 
ducam in 4, que sunt sub uirga eiusdem tertij hominis, erunt iso; de quibus tollam 
id quod proueuil ex ductu i, quod est super 2, in l quod est super 3, in i quod 
est super 4, quod in 20, remanebunt ico; que ducam in 5, que sunt sub uirga quarti 
hominis, erunt 800; quibus addam 23 , que proueniunt ex ducto t, quo<I est super 2, 
in 1 quod est super 3, | quod in t quod est super 4, quod in i quod est super S, f"'- ** 
quod in 23 , erunt 823 ; que multiplicaln) per 6 , que sub uirga quintj hominis , 
erunt 403S , que seruabo super primum hominem. Et operabor similiter in reliquis 
quatuor hominibus , videlicet multiplicabo 3 , que sunt sub uirga , per 15 , et 
tollam senRl is, et residuum multiplicabo per 4, erunt los.; quibus addam multipli- 
cationem de i quod est super 3, in 1 quod est super 4 , ductam in . 20 ., erunt 128; 
que ducam in 5 , et tollam 23 , que ucniunt ex uno quod est super 4, quod in 1 quod 
est super s, quoil in 23, remanebunt ei?; que ducam in 0 , que sunt sub uirga quinti 
hominis, erunt 3702 ; quibus addam 12 ., que proueniunt ex 1 quod est super 3 , in 1 
quod est super 4 , quod in 1 quod est super s, quod in 1 quod est super e, quod 
in 12, erunt 3714 ; que ducam in 2 que sunt sub uirga primj hominis, erunt 7428, 
que seruabo super secundum hominem. Rursus multiplicabo 4 , que sunt sub uirga, 
per 18 , et tollam semel 20 , residuum multiplicabo per 5 , et addam 23 , que proue- 
niunt ex 1 quod est super 4 , in 1 quod est super 5, quod in 23 ; et totum illud 
multiplicabo per 6 que sunt sub uirga, erunt 1C9S; de quibus tollam 12 , que pro- 
ueniunt ex 1 quod est super 4, in 1 quod est super 5, quod in 1 quod est super 
6, quod in 12, remanebunt I 6 S 6 ; que ducam in 2 que sunt sub uirga , erunt 3372 ; 
quibus addam is, que proueniunt cx 1 quod est super 4 , in 1 quod est super 5 , 

({uod in 1 quod est super C , quod in 1 quod est super 2 , quod in is , quod in 
15 (sic), erunt 3387 ; que ducam in 3 que sunt sub uirga, erunt 1016 I, que seruabo 
super tertium hominem. Et cum eodem modo operatus fuero in inuenctionc quartj 
ct quintj numeri , habebo super quartum hominem 11269 , et super quintum iSiCO : 
deinde multiplicabo 2 per 3 , que per 4 , que per 5 , que per 6 que sunt sub uir- 
gulis, erunt S20; et multiplicabo .1. quod est super 2 , in 1 quod est super 3 , quod 
in 1 quod est super 4 , quod in 1 quod est super s, quod in 1 quod est super 6 , 
uenient i; quod addam cum 720, cum propositonim hominum numerus sit injiar; quia 
si esset par, tolleretur, et erunt 721; in quorum regula, que est { dc 103, diuidendi sunt 
suprascripti numeri per ordinem, et habebo quantitates uniuscuiusque eorum, ut su- 
perius in ([ucstione cernitur. 

inuestigatio unde procedat imientio suprascripta. 

Et si unde talis imientio procedat | habere nolueritis, uobis illud , tauquam do- roi. is ,t,„. 
milio ucnerando mittere procurabo. Soluuntur etiam similes questiones aliter, ut in 
libro meo denominato ucstra sapicutia poterit inuenire. Et si super denarios unius 
cuiusque adderetur eadem pars denariorum reliquorum quatuor hominum , que ad- 


Digitized byGoogIe 


252 

«Itlur in dictu rjuc^tionc iiiiicuirpio de suo ronsc(|uentef ct haberet primus it, Secuii' 
dus 15, et cetera ut supra, tunc questio esset insolubilis, nisi concederetur , primum 
habere debitum; quod debitum esset ^13. Et-Sccundus haberet 57 ^ 3 . Tertiu-s ^ 
11 . Onarlus 1^13. Quintus ^ 
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IncifHt Uber quadrntorutn composiuis d honardo pisano. 
/fnni. M. CC. XXr. 


Cvv Magister dominims pedibus celsiUuliiiis uestre, princeps gloriosissime domiiic 
.F., mc pisis duceret presentandiim, occurrens Magister Johannes panormitanus» ques- 
tionem milii proposuit infrascriptam, non minus ad geometriam quam ad numerum 
pertinentem; vt inucriircm numenim quadratum, cui quinque additis uel diminutis, 
seroper inde quadratus numerus oriretur : super cuius questionis solutione i me iam 
inuenta considerans, uidi quod habebat originem solutio ipsa cx multis que quadratis 
ct inter quadratos numeros accidunt. Nuper autem cum relationibus pisis positis, et 
aliorum reddeuntium ab imperiali curia, intellexerim quod dignatur uestm sublimitas 
iiiaieslas legere super librum quem composui de numero, et quod placet uobis audire 
aliquoliens subtilitates ad geometriam et numerum contingentes; rememorans in ues- 
tra curia et a ucstro pbylosopbo siiprascriptam milii propositam questionem, ab ca 
sumpsi materiam, et opus incepi ad ucstmm honorem condere infrascriptam , quod 
uocari librum uolui quadi-atonim, ueniam postulans patienter, si quid in eodem plus 
uel minus insto uel necessario continetur, cum omnium habere racinoriam, et in nullo 
pcccarc sit diuinilatis potius quam humanitatis; ct nemo sit uitio carens et undique 
circumspectus. 

• Co.xsiDEBAVi super originem omnium quadratorum numerorum, et inueni, ipsam egredi 
e\ ordinata imparium ascensione. Nam unitas quadrata est, ct ex ipsa el&citur primus 
quadratus, scilicet unum; cui unitati addito ternario facit secundum quadratura, sci- 
licet . 4 ., cuius radix est t.; cui etiam additioni, si addatur tertius impar numerus, scilicet 
5 , tertius quadratus procreabitur, scilicet 9 , cuius radix est 3.; ct sic semper per or- 
dinatam imparium cojiectionem ordinata consurgit et series quadratorum. Vnde cum 
nolumus .11.** quadratos numeros inuenire, quorum additio faciat quadratum numerum, 
accipiam qualem uoluero quadratum imparem, et lial>cbo ipsum pro uno ex duobus 
dictis quadratis; reliquum inucniam ex collectione omnium imparium , qui sunt ab 
unitate usque ad ipsum quadratum imparem. Verbi gratia : accipiam 9 pro uno ex 
dictis duobus quadratis, reliquus habebitur cx collectione omnium imparium, qui sunt 
sub . 9 .) scilicet dc 1 ct 3 et s et 7 ., quorum summa est I6, qui est quadratus; quo 
addito cum 9 . egredientur qui numerus c.st quadratus. Et si geometrica uti uo- 
lumus demonstratione, adiaceant quotcirraque numeri impares ab unitate per ordinem 
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ascendendo^ (loncc extremus eorum quadratus fiat» et sint .ab. .bc* xd. .de .ef', 

9 1« 

et sit .ff. quadratus: ct quoniam e/, est quadratus, et .ac. est quadratus, cum pro- 
creetur cx ordinata collectione imparium .a h. ct .hc. ct .cd. ct hc,', ct totus .<?/. nu- 
merus est similiter quadratus; et sic cx duo)>us quadratis a e ct e /. fit quadratus .a/. 
Itcin aliter accipiam aliquem quadratum parem, cuius medietas sit par | ut 36, cuius 
medietas csl ts; et auferam ah eo, et addam eidem .1., egredientur i? ct I9, qui sunt 
im]>ares numeri et continui, cum nullus impar numerus cadat inter eos : ex horum 
quoque addictione progrcatiir (r/c) 36, qui csl quadratus; ct cx addictione reliquorum 
imparium, qui sunt ah uno usque in is, procreatur 64; cx quibus duobus quadratis 
procreatur loo, qui est quadratus, et procreatur ex collcclioite impaiium numerorum, 

qui sunt ab uno u<u]uc in I9. Vel accipiam quadraturo numerum imparem, cuius tertia 
pars sit integra, ul si., cuius tertia est S7; et accipiam ipsum S7 cum duobus im- 
paribus numerU, quibus ipse est medius, scilicet as et S9; et Iu tres numeri coniuncti 
faciunt .8<., qui est quadratus; ct cx alijs, qui sunt ab uno usque in 23 , egredientur 
t44, cuius radix est 12 : additis ergo I44 cum 8i exit summa culicctiotiis imparium nu- 
merorum, qui sunt ab uno usque in 29, scilicet tts; qui numerus est quadratus, ct 
est eius radix 15 . Simili quorjue modo jmssunt inucniri quatuor ct plures continui 
impares numeri, cx quorum coUectioue procreatur quadratus numerus; ct cx reliquis, 
qui sunt sub ipsis usque ad unitatem, procreabitur alius quadratus; et ipsi duo qua- 
drati facient semper quadratum numerum. Similiter inuenj, unum quemque quadratum 
excedere ipsum quadratum, qui ante cum csl immediate, secundum quaiitilutem ad- 
dictionis radicum ipsorum. Verbi gratia : ixi, cuius radix est . 11 ., excedit 100 , cuius 
radix est io, secundum quantitatem addictionis de 10 et 11 , scilicet radicum ipsorum. 
Quare unus quisque quadratus excedit secundum quadratum ante ipsum, secundum quan- 
titatem quadrupli radicis quadrati , qui est in medio eorum, ut 1I7 qui excedit 8i 
. jn quadruplum dc 10 ; ct sic possunt inuenirj dinferentie que sunt inter quadratos per 

E» rryiJa a« ^Mrom 01 ». dlsiautiam radicum ipsorum. Et quando duc continue radices aggregate faciunt qua- 

nrr« «uBcro, rt ai fccr dratuoi iitimcrum, tunc quadratus maioris radicis cquabitur duobus quadratis. Sinii- 

a^rl» iMctnma,, «••!»■•»« rolligvrv 9 i ■ i • * 

dr«i** q«»rDB H ucnn- litcr (luandu quadiuplum ancuias radicis est quadratus, tunc quadratus sequentis radicis 

ihl* tinul («pcU laraat ••i». it 

ftmat, urtBaddim.cacaut cquabitur duoDUS quadratis, quorum unus ent ufe qtii creatus est cx quadruplo pre- 

natJratui atMpefa* , «I elima •ap*r addi* 'i' i- t i- «• * i ■- 

i.rr.Kumiri. 1 ., (iicto, Ct alius csl, CUIUS niilis cst uuo miiius railicc (]ua<lru)>ucata. \t si <|uatlru|ilt- 

cclui' 9, cgrctTiclur .30. Ergo loo, cuius radii csl .lo., egualur ot, cuius radii cst s. ct 
16 <|ui fuit nuadruplura de 9. Et nola, i|uia ci quadniplicatioiic alicuius miracri nou 
egredietur rjiiadratus nisi ipse fuerit cpiadralus >juia, ut, Euclides ostendit, cum pro- 
r portio uunicri ad numerum est .sicut proportio i|uadratorum;tuncfactuseimulti]^i- 

i* catioiie eorum quadratus eorum; ct quia .4. quadratus cst, oportet ut fiat quadratus 

numerus quem multiplicat, ut factus ci cis ait quadratus. Et sic possumus mul- 
»""JI timode tres quadratus numeros iiiueiiire, quorum uuus semper cquabitur rdi<]uis ag- 

<|«t laai 1. S- 9. 7. 9. 11. IS. IS. 17. 19- SI. 21. s ci obdm adJtli fcciuat 144. Uttia swmcru i^aBdcMo t M »ddc ruai »nmms jWfJictomu duuruat i|aaidrataniai , 
«pifl 0 | 2S , kilicliti 169 fcu taatnta Iriam <|iMdr..|ont«a: »< iilu aitxlo laaraict ^atulua» .{«adrctiUB. f««(ada 'latoet amfarc* , i{ai «uat «X 1 tuq«e ia 169. ct iaacniM ^ainaai 
<|«a4ccirtBi r*ac 70S6 i ct aancou |>fcd»rto«-aBi iriun aanicrvma, «apcccddii*. <a( 169, erit rurant tnmai* 32SS( H iilo «oda, «1 cs pccdida swm (Me) |M>tn( iaiicaic| ipuatas 
i|andr*lu<, ptincado aainc, nan»rr««. «uat a1< I luqpc in 7tSS , Ct iaucntcc |c« ifmnia quadrciu eonem ISU6444 | ««i i|aial« aomerv, ,i «Adidcrit iwnnacn fccd>. 

riorMi , XcLcXii i>ru tamcM o«niain t aatiwForaai «ivadreUiram ll0!>S769i ri hia m«du |<alcn* fiam tjntdnia* anmern, iaacair*- 
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gregatis. Sed unde oriatur, omnem quadratum excedere | quadratum antecedentem sibi, 
secundum quantitatem addictionis radicum i{isorum, ut diximus , patebit si radices 
eorum ponamus in lineas ah et hg. Et quoniam ah ct hg sunt numeri continui, 
erit unus eurum maior alio f. Sit ergo hg uno plus quam ab, et auferatur ex b ^ 
unitas d g., remauebit .b d. eipialis .b a.: ct quoniam .b g. numerus diuisus est iu duo, 
scilicet in b d el d gt erit multiplicatio .bd. iu se cwm. dg in sc ct cum duplo dg. 
in .bd. cqtialis multiplicationi .hg in se. Sed multiplicatio b d in se equatur multi- 
plicationi a b in sc. Ergo quadratus qui fit a numero .b^^. supeHialmndat eum, qui 
tit a numero .ab., secundum quantitatem multiplicationis gd in sc ct dupli g;d. in 
b d. Sed multiplicatio .dg. in se est unus, qui est e<]ualis unitati d g.f uel est eadem; 
et multiplicatio dupli .d g. in .b d. facit duplum ex b d.y cum .dg. sit .t.; ergo duplum 
.bd. esi .a d. i ergo (juadratus, qui Ht a numero b excedit quadratum qui Ht a nu- 
mero .a b., secundum quantitatem addictionis radicum eurum, que sunt .a b. et b g.} 
<{uud o|qK>rtel>at ostendere. 

Aliter quoniam bd numerus equatur numero .ba., erit totus ad diuisus induo 
equa super punctum b., cui addita est unitas .dg.', erit ergo multiplicatio ^ g* in agr 
cum quadrato qui iit a radice .ab. equalis qnadraloqui iit a radice bg^: quare qua- 
dratus, qui iit a numero b^, excedit quadratum qui iit d numero ab, secundum id 
quod iit ex ductu dg in .ag.Seddg in agf facit numerum .a^., cum sit uuum. 
Ergo quadratus b g excedit quadratum, qui iit ab .a b., secundum addictionem radicum 
ipsorum; que addictio est numerus .a g. Similiter ostendetur, omnem quadratum exce- 
dere omnem quadratum minorem sui, secundum multiplicationem supcrbabundanlig 
radicum ipsorum in addictionem utriusque radicis. Verbi gratia: sint duc radices duorum 
quorumlibet quadratorum a g et g b.; et sit g b maior quam a g., secundum numerum 
.d b. Quare multiplicatio a g in se cum db In ab equatur multiplicationi .g b. in se; 
ei^o quadratus, qui fit a numero .gb.f excedit quadratum qui fit ab .a in id quod 
radix gb. excedit radicem a g. ductum in utramque radicem, scilicet iu boc quod fit 
cx ductu d b in a b; quod opportebat ostendere. 

Est euim alius modus inueniendi duos quadratos fatientes couiuuetum ex cis nume- 
rum quadratam, qui in x** cuclidis reperitur. Adiaccant duo quadrati numeri simul 
pares uel impares a b. bg.; quare con|)ositum cx eis ag erit par; et e.sto a b maior 
quam .bg., et diuidatur ag in duo equa secundum .r/. Numerus ergo integer est .ai/., cum 
sit medietas numeri a g. Et extracto ad ex ab. numero, remanebit d h numerus integer. 
Et quoniam a g numerus diuisus est equaliter | et inequaliter in .d.b.^ erit multiplicatio 
ab in bg cum quadrato qui fit i numero .db.f cqualis quadrato qui fit a numero 
dg.’, sed id quod fit ex ductu .ab in bg quadratus est, cum quadrati sint numeri 
a b ct bg., quadratus est etiam id quod fit a numero d b.', et sic inuenil sunt duo 
quadrati facientes coniunctum ex eLs quadratum numerum, ipsum videlicet qui fit i 
numero d g.‘, quod opportebat facere. 

Volo demonstrare quare ex ordinata imparium collectione, ab uno incipiendo in 
infitum. egrediatur ordinata series quadratorum : adiaceant numeri continui ab uni- 
tate ..d. quotcumque bg. gd. d e. ez. z et componatur .b g. cum .d. unitate, et egre- 
diatur numerus .t.: similiter componatur unusi^uisque numerus cum suo antecedente 
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H cum suo sequente, et sit compositus numerorum b g. et gd. numerus .A.; numerorum 
uero gd et de numerus numerorum autem de ct eo numerus .M., ipsorum vide- 
licet qui sunt e 2 et zi numerus . 7 V.: dico primum, numeros .t.k.l.m.n. impares esse 
et continuos ab unitate; numerus enim .zi. aut par est aut impar: si par est numeras 
z i.f impar est numerus .e z.; et si impar est numerus z i., par est numerus .e 2.; con- 
tinui enim sunt. Quare compositus numerorum ez. 21., scilicet .n., est impar. Similiter 
ostendemus, compositura numerorum de. ez.f scilicet .m., imparem esse. Eodemque mo- 
do numeros i.A.t impares esse monstrabuntur: dico quidem, continuos impares esse 
numeros .t.k.l.m.n. Ex coniuncto quidem e z cum 2 i factus est numerus .n.; et ex con- 
iuncto de cum ez factus est numerus .m. Quot ergo superliabundat numerus zi. nu- 
merum .de*y tot superliabundat numerus Ji. numerum .m.Superhabundat enim .zi. nu- 
merum e 2 in uno, in qiio etiam numerus .e z. superliabundat numerum .d^e. Ergo nu- 
merus zi. superliabundat numerum .de. in duobus. Quare numerus ,n. superliabundat 
numerum ,m. similiter in duobus, in quibu-s etiam inuenielur eodem modo, numerum 
.m. superbabundare uumcruni ct numerum /. numeiiini .A'., ct numerum .A. nume- 
rum .t., et numerum .t. unitatem continui ei^o impares sunt ab unitate numen 
.t. A*, l .m. n.f ut prediximus. 

Et ut ostensura est superius, quadratus qui 6 l a numero z 1. excedit quadratum qui 
fit a numero .e z. in numero qui fit cx coniuncto .e z. zi., hoc est in numero .n. Si- 
militer ostendetur, quadratus qui fit a numero *ez, superbabundare quadratum qui 
fit a numero .d e. in coniunria numerorum .d e. e z., boc est in numerum .m. Et qua- 
dratus, qui fit i numero .de., superliabundat quadratum qui fit d numero gd., se- 
cundum numerum .f. Et quadratus, qui fit a numero .g 4/., superhabundat quadratum 
qui fit a numero .5 g., secundum .A.; ct quadratus a numero superliabundat qua- 
dratum unitatis, secundum numerum esi enim .t. ternarius, et . 5 ^. est binarius; ergo 
si super quadratum unitatis, lioc est super .1., addatur numerus .t., in quo quadratus 
numeri .6 g*. superbabundat quadratum unitatis, ucniet quadratus mimeri . 5 g.;su|ier 
quem, addito numero .A*., ucniet quadratus numeri .gd.-, super quem quadratum, | si ad- 
datur numerus ucnict quadratus numeri .d e.; super quem quadratum, si addatur nu- 
merus .m., ucnict quadratus numeri .e z.; super quem iterum, si addatur numerus .n.,ia 
quo quadratus numeri 21. superliabundat quadratum numeri ,e z., niaiiifesle ueuict qua- 
dratus numeri .zi. Sunt enim numeri A. b g. g d. d e. e z.zi. continui, ct eorum 
quadrati surgunl ex collectione continua impari numerorum .ti. f. A*. /. m. vt op- 
jiortebat ostendere. 

huenirc duos numeros, quorum quadrati insimul iuiicti faciunt quadratum factum 
ex coniunctioiie quadratorum duorum altorum numerorum datorum: sint dati duo nu- 
meri qnoruin quadrati insimul iuncti faciant quadratum nuinenim .g: oportet 

duos alios numeros inucnit^, quurura quadrati insimul coniuncli faciant equalc nu- 
mero .g. quadrato. Inucniantiir alij duo numeri, quorum quadrati insimul iunctj faciant 
quadratum numerum, ex mensnru quorum faciant rcctc .</ e. e 2., et componantur fa- 
cientes angulum rectum, ijisum videlicet qui est sub e z.; latus quoque </ 2 pc»t(*st 
super latera de. et e zx quadratum quidem, qui fil a recta .rf 2., aul est equalis nu- 
mero .g. aut non: esio prius cqualis; inuencli sniit ergo duo alij numeri, qiiormnqua- 
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dratj coniuncti faciunt quadi-atum numerum equalcm numem.g.f quoiitm unu.s est equa- 
lis rccie .de.^ alter est cqualis rccic ,e z. Si autem quadratus qui Ht a recta .e/z, hoc 
est a numero .d s., noii esi equalis iiumcro .g., erunt itaque maior ipso uel minor: esto 
prius maior; et quoniam quadratus, qui lit a numero .r/ z., maior est numero .g*., erit 
numci*us ul z. maior radice .g,: accipiatur ergo radix numeri .g., que sit d. numerus, et 
accipiatur equalis ./. a numem .dz., Htque ./z.; ct a puncto su|)er rectam ,ez. ca- 
thetus protrahatur ./X'.; cqtiidistaiis ergo est .£ A‘. recte .de. Quare triangulus .t k z 
similis est triangulo .d e z.; est ergo sicut .z d. ad .z t,t ita ,d e. ad ,t k. Sed proportio 
.z d. ad .z t. est nota; raciociuate enim sunt aml>c> Quare ct proportio .d e. ad t k. 
erit similiter nola. Et cum .d e. sit raciocinata. Quare erit ct recta .t k. etiam mimc- 
i*ata. Similiter ostenditur, rectam .z /i. esse raciocinatum, cum proportio cius sit ad z e. 
sicut .zt. ad .z d.i numerate ergo sunt .t k. et .k z., quorum quadrati insimul coniuncti 
faciunt quadratum, qui Iit i recU .t z. Sed numenis quadratus qui fit a mimero ,tz. 
equalis cst ci qui fil a uumero ./, radix enim est numenis ./. tiumertg. Ergo quadratus, 
qui Iit a ,t 2 ., equalis est numero .g; inuenti sunt enim duo numeri tk ct A*z., quorum 
quadrati insimul coniuucli faciunt equalc quadr ato numero .g. Kui-sus sit minor .</z. 
quam et protrajhatur recta z d usque ad ul sit z l equalis iiumcro Similiter 
protrahetur z e iu .m, ct copuletur ./ m.f ct fit cquidUtans ./ m. recte .d e., quoniam simi- 
lis cst triangulus ,d e z. triangulo ./ m z., ct cst nota proportio .z d. ad .z erunt ergo 
noti numeri zm. et m inucuctl ci^o sunt duo numeri ./ m. ct .m z., quorum quadrati 
coniuncti faciunt quadratum cqualcm numero .g., cum ./ z. sit cqualis radici cius; quixl 
ojjporlcbal facere. 

£t ut liec in numeris haheantur, sit m. 5, ct h. ts; quare .g, qui cst roniunctum ex 
quadratis riumcronim M.b.t est 109., ct cius radix, scilicet .1., est .<3.; ct adiaceatii duc 
Uiiec .d e et e z angulum rectum continentes, qui est .dez.\ ct sit recta de .15, et ez. 
.8.; quare dz erunt .17., et sumpta cst in recta dz recta zt eipialis est ergo .zt .13, 
ct producta cst recta .tk. cquidtslans recte dc.\ quare est sicut zc/. nd .z7., ita .de. 
ad A*. : multiplicabis ergo ,zt. in r/ e., hoc cst 13 per is, et diuides summam per r/ z., 
liuc est per 17, exibit numerus A. ^ ll. Similiter si muUiplicaucris zt per ze., ct 
diulseris per.z//., exibit /i z ^ 6.; ct sic inucticti suiit duo numeri, scilicet .t k. et 
A- z., quorum quadrati ctmiuncti faciunt numerum .g., hoc est quadnilum qui fit a z /. 
Similiter ostendetur, si numerus .d z. fuerit minor ut in alia figuni, in qua {loncmns 
ul sit d e ,iet e z .3. Quare d z. est .s.; et protracta cst z d. in ct est .z /. c<]ualis 
.scilicet .13.; ct cst sicut .zd. ad ,z/.,ita .de. ad .i m. Quare multiplicabis .z / in 
//e, ct diuides per zd., exibit .1 m. | lo. Similiter diuisa multiplicatione ex z/. iii ze. 
|>er .z d., sciiiixt 30 per s, exibit /n z 7 ; ct sic iuuciicli sunt ali) duo numeri facien- 
tes compositum ex quadratis ijLSorum 160., qui suiit | io ct | 7; ct sic ostenditur, hoc 
posse fieri in infinitis 

Si quatuor numeri non proportionales pmj|K>mmtur, ct sit primus minor secundo, 
et tertius minor quarto, ct agregatus ex quadratis primj ct secundi muitipUeetur per 
aggregatum ({uadnitorum terti) ct quarti, ot neuter ex aggregatis quadratus fuerit , 
egrciliclur mimcrus, qui duolms modis cquabitur duobus quadratis numeris; el si uiuis 
tantum ex agregatis fuerit quadratus, tunc ci{Uahitur egressus numerus duobus qua- 
dratis tripliciter: et si anilx» compositi quadrati fuerint, tunc egressus cquabitur duo- 
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Inis quadratis quadniplicitcrj ct bcc intelligaulur sine fractione. Sini iii).* numeri 
non pnjpurtionale.s a. b. g. r/., et .sit autem .a. minor .b.^ et g. minor .£/.; et si compo* 
sitas quadratorum cx numeris .a.b^ numerus est .e.> compositus quidem ex quadratis | 
numerorum >g.d. esto .s.; ct multiplicetur .e. per .s., egrediatur numerus non sit 

quadratus aliquis numerorum .e.z\ dico quod numerus .e /. equatur duobus quadratis, 
duobus numeris etiam duobus modis: multiplicatur primum .a (>er g, ct egrediatur nu- 
merus Uk., et ex .h. in .r/. egrediatur .X 7 ., et cx .«. in .d. egrediatur et ex b. in.g. 

egrediatur .n.o. Ht quoniam numeri a.b^g.d. pro|>ortmualcs non sunt, ct est minor .n 
quum M.y et .g. quam r/., multiplicationes siipradictas iticquales esse nccessc est; el 
est minor tk quaiu X /., quod sit n.kl: cx kl summalur .X*/>. equalls .tk. Similiter 
numerorum .m,n.no sit maior ,no. quam .mn.y ct adiaccat n ct|ualis .m.n.; dico 
quod numerus .e/, equatur coniunclioni quadratorum qui liuiit a numeris //. et 470., 
et a numeris ./ri.a. et p 1 .', quoniam ex ductu .e. in .z. prouenit .e/., ctest .e. summa 
duorum quadratorum qui fiunt a numeris .a.b. Ergo ,cf. prouenit ex roulliplicalione 
quadrati qui fit a numero .n. in .2.« et a numero .b, in .s. Sit ergo .Ci. id quod egre- 
ditur ex miilliplicnlionc eius qui fit ab ,a. in se, scilicet quadrati ipsius .n, in s.; rema- 
nebit ergo .//. pro numero qui fit cx ductu quadrati numeri .6. in .z. Sed .z. est 
coiiiunctio quadratorum qui fiunt a numeris .gd. Quare multipliialio quadrati, qm 
fil a numero ,a, in .z., equatur muUiplicalionibu.s duabus, videlicet quadrati qui fit 
ab ,d. in quadratum qui fit a numero .g., el in quadratum qui fit a numero ,d. Sit ergo 
.ch. id quod egreditur ex rouUipUeatione quadrati, qui iit ab ./1., in quadratum qai 
nt a numero .g.; erit ergo hi. id quod egreditur ex multiplicatione quadrati qui iit a 
numero .a. in eum qui fit a numero .d. Item ur. sit multiplicatio cius qui fit a no- 
me ro .</. in cum qui fil a numero g.; remanebit ergo .r/. illud quod fit cx ductu 
quadrati qui fit a numero .b. in cum qui fil a numero .d.i diulsas est ergo totus nu- 
merus .c.f, in iiu*' numeris qui sunt e h. h i. i r. r f. \ ct est quadratus unusquis- 
que eorum, cum factus .sil cx muUipUcalionc quadrati numeri in quadratum numerum, 
quorum radices e.ssc ostendam t k. k l. m n. no: primum quidem ostendam, quadratum, 
qui fit a numero .tk.f cqualem esse numero ,c h.; est enim ch factus ex multipli- 
catione quadrati qui fit a numero .a., in quadratum qui fit a numero .g. Sed ^ X* fa- 
ctus est cx multiplicatione .a. in .g.; quare quadratus, qui iit a numero t X', equatur 
quadrato qui fit ab eo cx g. Similiter ostendetur, quadratum, qui filex a in eum qui 
fit ex .d.f cquarj quadrato quod fit a numero .m /1., idest equari numero .h.i., et 
quadratum qui fil a numero X /. numero dr.rf.y ct adliuc quadratus, qui fil i nu- 
mero .n 0., equatur numero .1 r. rf: demonstrandum quidem restat, duos quadrato.s, qui 
fiunt a numeris .tl. et <70., vel fiunt a numeris ./n.o. et cquales esse iiii.*' qua- 
dratis qui fiunt a numeris .t k. k l. m n. no.i quibus ostendam primum cqunte.s esse 
illj I qui fiunt a numeris .tltlq 0.; quadratus quidem, qui fit a numero .t /., equatur 
duobus cx prediclis quatuor quadratis, cis qui fiunt i numeris .t k. k ct duplo mul- 
tiplicationis X' in tk. Quare restat demonstrandum quod duplum multipUcationis f X' 
in kl. cum quadratu qui fit a numero .q o., faciant cqualem duobus reliquis qua- 
dratis, eis videlicet qui fiunt a numeris .mn.no. Ostendam primum quod < X in X /. 
equatur .mn. in .no. Est enim tk id quod fit cx a. in g., ct X /. estfactus ex in 
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.fl. Ergo miiltiplicalio ./ A*, in kl egreditur ex multiplicatione .<i. in .gf ducta in mul- 
tiplicationem ex h. in d. Similiter multiplicatio .m n. in .n o. surgit ex multiplicatione 
.a. ia .d. ducta in multiplicationem ,b in g. Quare m n. in .n o. est sicut .t k in A /. 

Ergo opportet demonstrare, duplum .m n, in .n o. cum quadrato qui fit a numero o., 
cqualem esse quadratis qui (iunt a numeris m n. ct -fi o.\ est enim .n ei]ualis .n m.\ 
quare quadratus, qui fit a numero .ma., cf|uatur multiplicationi .mn. in .n est 
enim plus .mn. iii .no. quam .mn. in secundum illud quod est ex mn. in .qo. Ergo 
superficies mn. in no, supcrlialmndit (sic) quadratum qni fit a numero .mn. in superficie 
.q o. in .m n., hoc est .q o. in .q n. Et quoniam numero .m n. cqualis est numerus .q n., 
comunis adiaceat .q o. Erit ergo totus no. cqualis numeris .mn et qo. Quare quadratus, 
qui fit a numero .no., equatur duabus multiplicationibus que fiunt a numero .o n. in 
.n/n., ct ab .on. in oq. Ergo quadratus, qui fit a numero .no., superliabundat superficiem 
.0 n. in .n m. in superficie q o in on. Sed superficies .mn. in .n o. superliabundat quadra- 
tura, qui fit a numero m n., in superficie .n q. in q o. Sed quadratus, qui fit a numero 
.no , superliabundat eandem superficiem .mn. in .no. in hoc quod fit cx no. in 
.oq. Sed superficies .no.qo. superhabundat superficiem .oq.qn. in id quod fit a 
numero 0 . in se. Ergo quadrati, qui fiunt a numeris .m n. et .n o., superhabundant 
duplum superficiei .m n. in .« o., boc est A. in A l. in quadrato numeri .q o. Sed 
duplum niuiliplicationis .t k. in .kl. cum quadrato qui fit a numero .q o. <H]uatur 
duobus quadratis qui fiunt a numeris .mn.no. Quare quadrati, qui fiunt a numeris 
.tl. et .q o.t crpiantur quatuor quadratis qui fiunt a numeris.^ A. A/, mn. no., boc 
est numero cf.} quod opportebat ostendere. 

Ex hoc quidem manifestum est quod quando duo numeri inequales proponuntur, 
duplum miiltiplicalionis unius in alium cum quadrato numerj in quo maior numerus 
superliabundat minorem, equatur quadratis qui fiunt ab ipsis numeris. Quare mul- 
tiplicatio 1 1 A in A /, hoc est mn. in .n o. cum quadrato qui fit a numero equatur ^4. a ret*p. 
quadratis qui fiunt a numeris tk.kl. Quare si comuniter addantur duo quadrati 
qui fiunt a numeris mn.no., erunt duplum superficiei, que est ex m n.in n o. , cum 
tribus quadratis qui fiunt a numeris.^/, mn.no., cquales quadratis qui fiunt 
a numeris .tk.kl. mn. no., hoc est numero .cf. Sed duplo superficiei, que est ex 
mn. in no ct duobus quadratis, qui sunt ex mn.no., eijualis est quadratus qui fit 
a numero .m.o. Ergo duo quadrati, qui fiunt a numeris mo ct /?/., cquantur nu- 
mero .c/. y ut opportebat ostendere. 

Sr.d sit unus ex numeris .e.z. quadratus, el piimo iiumcnis .e.; dico esse passibile 
inucnire alias duos quadratos numeros, qui cquantur numero .c/., quorum unus est 
ipse qui egreditur cx multiplicatione numeri e. in quadratum qui fit ^ numero .g , et 
alius egreditur ex ductu .e. in eum qui fit a numero .d'., quoniam quadratus est nu- 
menis .e.\ si multiplicatur per quadratum numerum, factus ex multiplicatione qua- 
dratus erit. Quare quadrati sunt qui fiunt cx ductu .e. in quadratos qui fiunt a nu- 
meris .g.d. Sed coniuiictus ex quadratis numerorum .g.d. est .z.‘, el ex .e. in . 2 . pro- 
iienit .c/.; quod opportebat ostendere. 

Similiter si numeii .ez. quadrati fuerint , erunt duo alij numeri quadrati , qui 
cfiniuncti facerent luimcmm .r/.; el sunt illi qui egrederentur cx ductu .s. in qua- 
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liratis, qui fiuiit a numeris .ab. , et ex ductu .e in quadratis qui fiunt a numeris 
•g>d.i et, sicut dixi, si unus ex numeris .e.z. quadratus fuerit, equatur nummis .cf. 
ter duohus diuersis quadratis; et si ambo quadrati fuerint, cquabilur numerus .e/, 
quater duobus diuersi.s quadratis. 

I.NUcnirc alio modo quadratum numerum, qui duobus quadratis numeris e«(uatui': 
udiaccant .IUI.*** numeri proportionales g.i/., ut .iz. quidem ad ita .g. ad .1/.; et 
cuinpisitiis ex (juadratis numerorum .a.b, esto .e., nunieroi-um quoque .g.ii. esto s.; et 
inuhiplicctiir .e. in .s, et proueniet .e/.; dico quoniam .cf. est quadratus et cqualis con- 
iunctio ex duobus quadratis; quoil sic probatur: ex .n. quidem in .g. pmueniat tk.y et 
ex .b. in .r/. proucniat . 4 *./., et ex .1?. in .J. proueniat .mn., et ex b. in g proucniat 
. 710 .; dico jirimum quod nunierus .mn. numero .no. est equalis ; sunt enim propor- 
tionales numeri .a.b.g.d. in ea quam bal>et ,a ad .b. projiortione. Quare multiplicatio 
ex . 17 . iu .d. equatur multiplicationi ex .b. in .g.^ lioc est numerus ,mn. numero .no.: 
reliquos uero duos numeros inequales e.ssc demonstrabo, scilicet .A*f. et .A 7 .: quare est 
sicut .a. ad ita .g. ad .d.; per cqualc ergo erit ut .a. ad .g., ita .b. ad .d. Quare 
si .b.est maior quam .n., erit . 7 . maior .g.; et si minor est ./7 quam .iz., minor itaque 
esset .d. quam .g. Quare numeri .ag. aiit| amlio sunt minore.s, aut ambo maioras nu- 
meris .b.d.f eipiales quidem c&sc non possunt; quia si cquales essent, iam numeri .a.g.^.r/. 
non cs.scnt .iin'’'. 

Sint ergo .ag minoi'c$; quare factus ex eis, scilicet .tk^ minor est facto ex db.^ 
hoc est quam .A 7 : et quoniam est ut a. ad .g., ita quadratus, qui Ht ab .a. ad nu- 
mcnmi qui fit ex a in .g., hoc est ad numerum .tk. Rursus quoniam e.st sicut .a. 
ad g, ita b. ad .d. Sed sicut ad . 7 ., ita quadratus, qui fit a numero ad nu- 
merum qui fit ex b. in </, lioc est nd numenim .ki. Per cqualc ergo est ut a. ad .g., 
ita quadratus, qui fit d numero est ad numerum .kl. Sed sicut .a. adg., ita fuit 
quadratu.s qui fit ab .n. ad numerum ./A'.: quare et compositi et piTiporlionales erunt, 
boc est ut a. adg., ita compositus quadnitorum, qui fiunt a numeris .<1.6. , est ad 
rom|>ositum duorum numerorum .tk. et A 7 ., boc est numerus ,e. ad lutmerum .tl. Simi- 
liter ostendetur quod sicut n. adg, ita .//. ad z. Quare est sicut .e ad ita tl ad 
numerum .z. Ergo numerus .tl. medius pro|>ortionalis est numerorum Quare qua- 
dratus, qui fit a numero equatur .sujjerficici rcctiangulj, qui fit ex numeris ez. 
Sed superficies numerorum, que fit d numeris .e.s., est numerus .cf. Quare cf est 
({uadratu.s, cuius radix est .£/. Aliter quoniam ostensum est, numerum cf. in .superiori 
dcniou.strationc cquari .mi.*' quadratis qui fiunt d numeris .tk. kl. mn. no., demon- 
strabo quidem, quadratum, qui fit d numero e quarj eisdem .1111.*' quadratis hoc 

modo. Quadratus quidem, qui fit d numero .£/., equatur duobas quadratis qui fiunt 
d numeris .tk cl A 7 ., et duplo su|ierficici ex tk in .kl. Sed .su|)crius dcraonslraui- 
mu.s, superficiem, que fit ex tk in A 7 , eqiialcm c.sse suj>crficici, que fit ex mn. in 
.no. Sed superficies, que fit ex mn. iu .no., est ex cqualibus numeris. Qiuiremn. 
in .no. est sicut mn.inse, ucl sicut .no. in se,. Quare duplum ex ductu .tA*. in kl. 
equatur duobus quadratis qui fiunt d numeris mn. no.; quare demonstratura e.st, qua- 
dratum, qui fit a numero .£/., cqualera esse cis qui fiunt d numeris .tk. kl. mn- 
/IO., hoc est numero e/., ut opporlebal ostendere. 
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Kr fjuoniam minor est muneinis .t.k. numero .^7., accipiatur ci ./X. numerus .Xy;. 
equalis numero ./X.} cl^ ut superius diximus, iiuicnientur quadrati qui fiunt a nu« 
meris ,mo. et />/., cquarj numero ,c/. 

l^oSsuiU etiam duo quadrati inuenirj , qiionim o{Jg>^galio erit quadratus numerus 
per quoslibet duos numerus datos. Verbi j^ratia : dentur duo immeri .a et b. prout 
libuerit: .sit tamen .b. maior; et auferatur a quadrato numeri .b, quadratus | numeri .fi., 
et residuum erit radix unius quadratunim inueiiiendtirum : deinde accipiatur duplum 
eius quod proueiiit ex ductu .r<. in .6., «{uod erit etiam radix alterius quadrati; quod 
prulsitur per precc<lentem proximam deinonstrationcm. Sic ponam quod sit proportio 
.g. ad .7., sicut .a, ad b ; et sit .g. equalis et 7 equalis ct erit id quod fit ex 
a ili sc equale et quml fit ex .<i. iti .g.; ct fuit id .^X'.; ct illud quod fit a .b. cquale 
ei quod fit a .i. iii .7., scilicet .X7.: vnde si auferatur ./X* ex X7., hoc est .X/;., rema- 
nebit .^/.,que est una ex radicibus. 

Item duplum supcrliciei .a. in .b, cquabitur cis qui fiunt cx .a. in ul, ct cx .g. in 
.6., scilicet numero .mo , qui est alia radix. 

IxvEuirc duos numeras, <piorum quadinti insimul iunctl faciant numerum non qua- 
dratum factum ex compositione duorum quadratorum factorum ex numens datis. 

Sist duo dati numeri .gd.^ quorum quadrati simul coniuncli fiant numerum .3. noii 
quadratum : uolo duos alios numeros iiiuciiire, quorum quadrati insimul iunclt faciant 
numerum .z. Adiaccanl duo numeri .a. ct quorum quadrati coniuncti faciant nn- 
menim .e. quadratum, non sit sicut ^ ad .7., ita .a. ad .6.; et multiplicetur e. per 
3., egrediatur numerus ct inucniantur duo numeri, quorum quadrati insimul com- 
iuncti faciant numcnim ./. Siolque in quorum mensura ponantur recte .X/. /m. 

facientes angulum rectura, ipsum scilicet qui sub X7m copuletur .km. Erit ergo 
Xm. radix numeri ./.; ct accipiatur ex .km recta .mn. equalis radici numeri .z.; ct 
protrahatur secundum rectum angulum linea .no ct om., sunt rcctc rationales facien- 
tes comjHtsilum cx quadratis ipsorum cqualem numero .s. Quoniam quidem quadratus 
recte .k.m. est equalis numero ./; et numerus ./. csl factus cx .e. in s.; ergo si mul- 
tiplicauerimus radicem numeri .e. per radicem numeri .g., habebitur radix numeri 
lioc est .m.k. Et quia radix numeri .e. est rationalis, quotiens unitas est in i|i$a ra> 
dice, totiens radix numeri .g., boc est .mn., est in recta ,mk. Sic ergo./, radix nu- 
meri .e. Quare est sicut unitas ad numerum ./., ita m.n. ad .mX.; ct sicut .mn. est 
ad .mX., ita .no. est ad .X/., ct om ad ./m.: (ler equale ergo ut unitas ad nume- 
rum ita .no ad .X7., et mo. ad .ml. Quare si diuiserimiis X7. per numerum 
egrctlielur numerus n.o. rationalis. Similiter si diuiscrimus .ml. per ucnict .om. 
Iiiucncli sunt ergo duo numeri .no. et .om., quorum ipiadrati coniuncti faciunt non 
quadratum numerum .mn., Iioc est numerum . 3 .; qui 3 est compositus cx quadratis 
numerorum .g.d.; quod o|>ortcbat ostendere. 

Et ut bec in numeris demonstrentur, sit numerus .g, a., ct numerus .d. 5 .; quare com> 
|H«situs cx quadratis | ipsorum, scilicet . 3 ., est .41; et cx adiacenlibus numeris .a. sit . 3 ., 
et .b. sit .4., quorum quadrati coniuncti faciant .iS., scilicet numerum .e.: multiplicatio 
quidem ex .e. in .s., scilicet de ts in .41, surgit in i025.; et est {>ossibilc imienirc duos 
alicks numerus dupliciter, quorum quadrati coniuncti faciunt .ti>25., quorum unus est 
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.32., alter .i.; uel unus est 31, et alius .8.: sit ergo .kl, 32 aut 3i, et Im sit .i.uci 
8; et accipiatur radix de 2S., scilicet numerus./'., et diuidantur per ipsum numeri .kl 
ct //71. , et lialiebimus .no. et om.-, videlicet .si kl est 32, et Im. est .i. . erit no 
I 6, et om. erit tantum | unius. Inuencti sunt ergo duo numeri, scilicet | 6. et 
quorum quadrati equantur .ti., .scilicet numero .3.; et .si kl fuerit .31., ct /;/j. fuerit 
.8., erit .no. I 6, et om erit 1 1; et sic inuencti .sunt duo alij numerj, quorum qua- 
drati insimul coniunctl faciunt similiter 4i.; quod o)>ortel)at facere. 

Si a1) unitate numeri quot cumque continui , pares videlicet ct impares ordinate 
disponantur, numerus .solidus, qui Iit ab ultimo ct a sequente et ab eorum aggregato, 
equatur sexcuplo summg collectionis omnium quadratorum, qui bunt ab omnibus uu- 
raeris, videlicet qui fiunt ab unitate ct a dispositis numeris : disponantur quidem ab 
unitate .ab. numeri continui pares ct impares quotcumque ordinate .ig-.gr/. rfe. ez.; 
ct sit z.i. numerus sequens numenim .ez. in oidinc numerontm, Iioc est quod sit uno 
plus eo, dico, numerum solidum qui fit a numeris ez. .zi. ct ct., lioc est id quod 
fit ex ductu ez. in .zi., ct productum in coniiinctum ipsonim , scilicet .ie, cquari 
sexcuplo omnium quadratorum, qui fiunt ab unitate .ah. ct a numeiis dispositis .ftg. 
gd. de. ez. Accipiatur quidem ex numero ,zi. numerus .zt. cqualis numero .e.z., re- 
manebit .ti. unum. Item ex zt. auferatur ,kz. cqualis uumero .de., remanebit .si- 
militer kt unum, in quo superbabundat numerus .ez. numerum .de. ; cqualis enim 
.zt. numero .ez. Erit ergo numerus ki duplum unius, scilicet 2. Solidus ergo nu- 
merus, qui fit a numeris .ez. zk. ct ek., C(|uatur solido qui fit a numeris .rc. ed. 
dz.i sed solidus qui fit a numeris .ez. zk. ek. cum solido qui fit a numeris .ez. zk. 
ki., ct cum solido qui fit a numeris .ez. ki. ei., equatur .solido qui fit a numerLs 
.ez. zi. ei,: demonstrabimus quidem, .solidos .ez. zk. ki. elez. ki. ei. equales css«? 
sexcuplo quadrati qui fit a numero .ez. Ponam itaque numerum .ez. radicem. Erit 
ergo .zk. radix, uno diminuto. Quare lotus .e.i. duabus radicibus et unitati equatur: 
multiplicatio quidem .ez. in zk. facit quadratum, exceptu radice. Multiplicatio qui- 
dem Ullius quadrati, excepta radice, in numerum .kl., scilicet in duo, facit duos qua- 
dratos, duabus radicibus exceptis. Ergo solidus, qui fit a numeris e:. 3^'. k/., e<]uatur 
duobus quadratis qui fiunt a numero .ez., duabus radicibus exceptis. Rursus ex ez. 
in .ki. duc radices proucniunt; quibus multiplicatis iii duas radices et in unum, sci- 
licet in numerum .e/., faciunt iiii.*' quadratos ct duas radices. Ergo solidum, quod fit 
a numeris .ez. k.i. ei., equatur iiii" quadratis ct duabus radicibus, quorum unusquis- 
que quadratus fit a uumero .ez. 

Additis ergo supradiclis duobus quadratis, duabus radicibus exceptis, cum iiii.°' qua- 
dratis ct duabus radicibus additis, faciunt .sex quadratos, quorum unusquisque fit a 
numero .ez. Ergo solidum, quod fil a numeris .ez. s/. ei'., equatur solido qui fit a nu- 
mero .ez. zk. ek., ct sexcuplo quadrati qui fit a numero .ez. 

Sed solido, quod fit a numeris .ez. zk. eA*., equatur .solidum .de. ez. dz. Ergo so- 
lidum, quod fit a numeris .ez. zi. e/., equatur solido quod fit a numeris .de. ez. dz, 
et sexcuplo quadrati a numero .ez. Similiter ostenditur. Solidum, quod fit a numeris 
de. ez. dz., cqualc esse solido qui fit a numeris .gd. de. ge., ct sexcuplo quadrati 
qui fit a numero .de. Ergo Solidum, quod fit a numeris .ez. zi. ei., equatur solido quod 
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6t i numcrU <Ie. ge., cl sexcuplo quadratorum qui fiunt a iiumcris .de. ez.: 
astcnUitur, solidum rursus, quod fit a numeris .g'd. de. ga., cquale esse solido quod fit 
a numeris .Itg. gd. bd.y et scxcuplu quadrati qui fit a numero ,gd. Erj^o solidum, 
quod fit a numeris .ez. zi.ei.y cquatur solido quod fit a numeris .bg. gd. db.^ et 
scxcuplo quadratorum qui fiunt d numerus .gd. de. ez. 

Similiter, supradictis dis|)asilis, ostendetur, solidum quod fit a numeris .bg. gd. bd.^ 
cqualc esse solido quod fit ah unitate .ab.^ ct a numeris .^g. a g., et scxcuplo qua- 
drati qui fit a numero .hg. Ergo solidum, quod fit a numeris .ez. zi. e/., cquatur so- 
lido (|uod fit ab unitate .ab.^ ct uumeris .6g. <zg., et sexcuplo quadratorum qui fiunt 
a numeris .bg.^gd. de.ef. *Sed solidum, quod fit ab unitate .ab. ct d numeris bg. 
ng.y cf|uatur sotcuplo quadrati qui fit ab unitate .ab. Kst enim J}g. l., elng. 3. Ergo 
solidum, quod fit a numeris .ez. zi. ei., cquatur scxcuplo quadratorum qui fiunt ab 
unitate .ab. et i numeris .hg. gd. de.ez.) quod oportebat ostcndcic. Est enim alitis 
modus, per quem possumus ad idem deuentre; qui in sequentibus ostendetur. 

Si ab unitate numeri impares oidinale quotcumque disponantur, Solidum, quod (it 
8 maximo eorum ct a serjueiite impari et ab eorum composito, cquatur duplo | sexcu- 
pli omnium quadratorum, qui fiunt ab unitate et a dispositis numeris. Sint quidem 
ab unitate ab. numeri quotcumque dispositi impares ordinate .bg. gd. de.t ct se- 
quens impar esto .ez.} dico quidem, solidum, qutid fit a numeris .de. ez et ab eorum 
composito .dz.y cquari duplo sexcuplj, hoc est duodecuplo summe quadratorum, qui 
fiunt ab unitate .ab. ct a dispositis numeris .bg. gd. de. Summatur (jjc) quidem ex 
numero .ez. numerus .ei. cqualis numero .de.} erit ergo numerus duo. Ostendam 
prius, solidum quod fit a numeris .gd. de. el eorum composito .ge. cum duodecuplo 
quadrati qui fit a nnmcro .de., equale esse solido quod fit a numeris Sit 

itaque numerus .de. radix; erit ergo numerus .gd. radix minus duobus; ct lutus cum 
e. erit duc radices minus duobus. Quare ex ductu .gd. in .de. proucnit quadratus, 
<iuabiLS radicibus exceptis; quod tutum, si ducatur in numerum .ge., boc est in duas 
radices, <luabus unitatibus diminutis , prouenient duo cubi numeri et im.**' radices 
iniiius sex quadratis; quibus si addatur duodecupluin quadrati, qui fit a radice .de., 
erunt duo cubi et sex quadrati ct nii.*' radices, fiursus quoniam .de. est radix, erit 
numerus ,ei. similiter radix. Quare lotus .ez. erit radix, ct duabus imitatibus ailditis, 
que sunt .i.z., ct compositus cx cis .dz. erunt duc radices ct due unitates. Ex ductu 
quidem de. in .ez. proucnit quadratus ct due radices. Ex ductu quidem bonim in 
numerum .dz., hoc est Iu duas radices et in duo, pmiicniiinl similiter duo cubi ct 
«ei quadrati ct iiii.*^ radices. Quare ostensum est, solidum quod fit a numeris gd. de. 
ge., et duodccuplum quadrati, qiuxl fit a numero .de., equale esse solido qiiml fit a 
numeris .d<?. es. ds. Eodcmqttc mmJo ostendetur, solidum quod fit a numeris .bg, gd. 
bd. cum duodecuplo quadrati qui fit a numero .gd., e<{UHn solido quoil fil a nu- 
meris .gd. de.ge. Ergo solidum, quod fit a numeris .de. dr., cquatur solido quod 
fit a numeris .bg. gd. bd., ct duodecuplo quadratorum qui fuerint a numeris .gd. 
de. Rursus etiam supradiclis dispositis ostendetur, solidum, quod fit a numeris bg. 
gd. bd., equale esse solido quod fit ab unitate .ab., ct numeris bg. ag., el duo- 
deruplo quadrati qui fit a numero .bg. Sed solidum, quod fit ab unitate .ab., H a 
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numeris .bg ct ag.y est duodecuplum quadrati rpii ftt ab unitate .a.b.; ternarius est 
numerus Mg., quaternariirs quoque numeru-s .ag. Ki^o solidum, quod 6t a niimerU 
.fle.ez.dz^t equalur durnlcaiplum omnium quadratorum, qui (itint a subiaccnlihus, 
scilicet ab unitate .ab. et a numeris Mg. gd. dc.\ quod opoilcbal ostendere. | 

Simili quoque modo si a binario disponantur pares numeri quotcumque per ordinem, 
inucnietur, .M^lidum, quod erit ab ultimo eorum cta sequente ct ab e4)rum composito, 
cquari duodccuplo omnium quadratorum, qui fiiml i dispositis paribus numciis. 

EAdcmqiie uia ct modo iuuenietur rursus si a ternario ilispositj fuerint uumeri quot- 
cumque ascendentes per ternarium ordinate; solidum, quod fit ab ultimo eorum cta 
.sequente et a coniunclo , eqiiari scxcupli triplo omnium quadralumm qui liiint ah 
ijisis Illimeris a.seemlenlibiis per ternarium: ct quando ascendent ]icr binarium, ut fit 
in paribus , tunc ultimum sotiilum eipiatur duplo scxcupli omnium 4]uadratunim adja- 
centium numerorum: et quando ascendunt per unitatem, ut fit in numeris coolinuis, 
tunc siipra.scriplum solidum equalur simjdo scxcupli 4{uadi’atorum adiacentium numero- 
rum, ut iii suprascriptis demonslrauimus; que iutclligas in quadratis, (}ui fiunt a numeris 
qui ascendunt ordinate per (juatemarium u Jin.*' uel a per quinarium uel {>cr 

ascensionem relicpiorum numerorum. 

Si duo numeri primi com|Kmantur ad sc inuicem , feccritque compositus cx eis 
numerum parem; si solidus numerus, qui 0t ab ipsis ct ab eorum composito, multiplicetur 
])cr numerum, in quo maior numerus excedit minorem , egredietur numcru.s, cuiii$ 
vigexima quarta pars erit integra. Sint duo numeri .ah. ct .hg. primi ad sc inuicem, fa- 
cientes compositum cx ei.s .a.g. numerum paicm, liuc est quod sint ininim) in i{^ 
proportione quam habet numerus .a.b. nd niiincrum .&g., ct numcru.s .Zig. maior; ot 
.suminutur {sic) ex numer4> ,bg. numerus .bd. cqualts numero .ab. Erit ergo numerus 
.dg. id in quo numerus .bg. sujicrhabundat numerum .ab. Dico quidciu quod si nu- 
merus multiplicetur in numerum .bg., ct qinid pruucnicl ducatur in .dg., ct Inif 
totum producatur in mimernm .dg., egredietur numerus, cuius uigexima quarta pars, 
boc est tertia octauc uel quarta .sexte |>artis erit integra . Numeri quidem ab. et 
bg. ambo impares sunt; quia si non essent impares, C4impasitu.s ex cU non es.sel ]>ar, 
nec ambo sunt pares; qui si pares essent ambo, iam non essent primj ad sc inuicem. 
Ergo impares sunt numeri .ah ct bg. Et qinuiiam numerus bd cf]ualis est numero 
duplus est ergo numerus .ad. numero .ab. Ergo par csl numerus .df/. Ergo re- 
liquus dg. est par; quia si par numerus auferatur a )>arj, par remanet; ct (juiu nu- 
merus .dg. est par, erit ergo medietas cius aut par aut impar. Esto prius imjiar; 
medietas quidem numeri .ad., scilicet .ab., est im|mr. Quare addita medietate au- 
nieri df/. cum medietate numeri .dg., sciliccl adiHlis duobus imparibus parem fa- 
cient numerum ; ergo medietas numeri .ag. est |wr. Quare totus .a.g. est pariter par. 
Viide quarta eius pars est integra. Quare ex ductu [ dg. in .gr/. sutgit numerus, cuiu< 
oclaun |»ar.s est integra. Sed si medietas numeri .gd. par, erit ergo quarta cius in- 
tegra; quare ex ductu ,dg. iii .ag. uenict numerus, cuius octaua pars est .similiter 
integra. Quare si quod Ht cx ductu .ag. ducatur in .bg., ct hoc totum pi‘oducalur 
in .ah., proucnict nuracnis, cuius octaua pars erit integra. Et qiiouiam numeri .al> 
b.g. .sunt imparc.s , aut tertia pars unius est integra aut n4xi. Esto prius integra. 
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Quare ex duclu solulif quod fit a numeris .a ng.t in numerum .r/g., cgretliatur 
nummis .A*., cuius tertia pars est integra, ct cuius etiam octaiia ]iars inuencta est in> 
tegra. Lrgu uigcxiraa quarta pars cius erit integra, ut prediximus. Et $i tertia pars 
numeri ah .iicl .bg. non est integra , si uiius(|uisque eorum diuidatur per .3., renui- 
nebil aut equaiiter aut iiie<{ualitcr : ex utroque remaneat primum e<jualiter ; quare 
numerus .gd. diuiditur iiitegraliter per .3. Quare ex duclu solidi supradicti in numc* 
rum .dg. egreditur numerus, cuius tertia pars est integra. Sed non remaneat cqua- 
liler ex numeris .ah.hg.^ cum diuiduntur per .3., remaneliit cx aliquo ipsorum .t., ct 
ex alio .s. Quare ex coniunctionc ipsorum, scilicet cx numero .ng., tertia jiars erit in- 
tegra. Vnde solidi, qui fuit a numeris .ab, bg. ag.y tertia pars eius erit integra. QuaiT 
ex ductu ipsius solidi in numerum .dg. egreditur numerus, cuius tertia pars est integra: 
ct quoniam cius octaua pars inuencta esi similiter integra; erit ci^o uigexima quarta 
pars eius integra, ut ojiortebat ostendere. Et boc idem erit, si numeri .aA. et .A g. non 
fuerint primj ad se ad inuiccm. 

Et si unus cx numeris .ab. bg. fuerit par, coniunctus ex eis erit impar; tunc ostcu- 
detur similiter si solidum, quod fit a duplo unius cuiusque ct ab eorum cuniunctu 
ag.y ducatur in numerum .dg.y surgerc iii numerum, cuius etiam uigexima quarta pars 
erit integra, siuc numeri sint primj inter se, siuc non; ct factus numerus, videlicet 
cuius uigexima quarta pars est integra, congruum appelfauj. 

Si circa aliquem numerum adiaceant numeri quotcumque minores ct maiores eu , 
ct sit multitudo minorum equalis mullitudinj maiorum; ct quot uiuisquis^pic cx ma- 
ioribus supcrliaburulat ipsum mimernm, tot iiwc numerus superhabundet minores, erit 
summa adiaccritium ex ductu ipsius numeri in numerum multitudinis ipsorum. Circa 
nuracriim .d. adiaceant numeri .a. f/.g. e. s. ct sit minor curuin numerus .a., maximus 
mimcnis ./.; eqiiot su|>erbabum!it (s/c) | numerus ./. numerum tot supcrhabtimbit 
numerus .</. numerum .a. Similiter quot superhabundat numerus . 5 . numenim .r/., tot 
.supcrbabuiidct numcnis .d. numerum .b. Rursus quot siiperliabiindat numerus .e. nu- 
merum tot supcrbalmndet numerus ,d. numerum .g. Dico, si ducatur .d. in numerum 
multitudinis numeromm ,a. b. g.e.z.i.y prouenicl summa ipsorum omnium numeroimm; 
qiKMl sic probatur ; miiivam quidem cx numero ./. supcriiabundanliam quam habet 
ad numerum .d.y addamque cam numero .n., erit unusfpttsepic numerorum .a. I. equalis 
numero .d.; quod eliam faciam cx numeris .zb. ct .e.g., ct erit unusquisque conim 
equalis numero ai. Quare quot sunt numeri .a. b. g. e. z. i. , tot numeri cqualcs 
numero ai. sunt iii summa couiurictionis numerorum .a. b. g. e. z. quod o|>or- 
teliat ostendere. 

hvEiiire numerum, quo addito super quadratum numerum, ct diminuto ah ipso 
faciat semper quadratum numerum; ct sic oportet, tres quadratos et unum numerum 
inuenirc y quo numero addito super minorem quadratum facit quadratum secundum. 
.Super quem si addatur idem numerus, facit quadratum tertium, hoc csl maiorem. 
Et sic addito ipso numero super secundum quadratum, ct diminuto ipso ab eodem, 
facit semper quadratum. Quoniam quadrati numeri omnes ordinate ascendunt per con- 
lintiam ascensionem imparium numerorum, erit minor quadratos .summa aliqua impa- 
rium niinicronim ah unitate acreptoruni; super quem quadratum ]>ruponilur addere 
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numerufn, ct fieri quadratum secundum; qui quadratus rursus constat ct (fic) allqmi 
multitudine imparium ali unitate ordinate disposita; super rpicm etiam secundum qua* 
dratum, si addatur numerus ulein qui uocetur cmigruumf quia congruit liis, facit ms' 
iorem quadratum; qui etiam maior quadratus egreditur cx aliqua multiludiiie im|ui. 
rium, similiter ab unitate accepta , in qna multitudine tota est multitudo iinjMrium 
facientium primum quadratum; et alia multitudo facientium congruum idem; et alia 
multiludu facientium eundem congruum. Quare multitudo imparium facientium maiorem 
quadratum diuidenda est iir tres partes prodictas. Sed multitudo im^xirium facientium 
primum congruum est in aliqua proportione cum multitudine facientium secundum: 
plures enim mimcri impares sunt io multitudines facientium primum congruum, quam 
multitudine facientium secundum, cum minores numen siut in ipsa propter ordinem 
iiumciorum; quia in i|>$a sunt antecedentes impares, et in alia sunt cemsequentes. 
Vnde qualiter congruum inueniatur in aliqua data proportione, in qna esse poterit, 
ostendere procurabimus. Adiaceant duo quilibet numeri Mb.bg.; comj>osiius quidem 
cx ipsis est Mg.; ct sit maior quam uih.^ secundum quantitatem numeri .i/g. 
.Si numerus quidem ,bg. ad nimicnim ab. minorem proportionem habuerit quam nu' 
merus .ag. ad numerum .(ig.f tunc possibile erit inuenire congruum cx una multi- 
tudine imparium habente proportionem ad multitudinem sequentium im|Kirium, eam 
videlicet quam liabct numerus .gb. ad numerum .ab.t ct si maior fuerit prtipoilio 
numeri hg. ad numerum .ba. quam numeri .ag. ad numerum .dg. , tunc im{H)&si- 
bile erit inuenire duas multitudines imparium numerorum continuas in proportione 
(piam habet numenis .ag. ad numerum .dg.; tunc possibile erunt (jic) inuenire duas mul- 
titudines inijiarium numeroi*um continuas in proportione quam lialiet numerus Mg. ad 
numerum .r/g.; ct est (sic) summa uniuscuiusque multitudinis egredietur congruam. 

Esto prius proportio, quam habet numerus .bg. ad numerum minor ea (|uam 
habet numerus .ag. ad numerum .dg,; oportet ergo inuenire duas multitudines im- 
l^riuiii immediate in proportione quum lial>et numerus bg. ad numerum .ah. ; et 
summa unitatum ulriu$(|ue multitudinis sit eadem : rnniunctio quidem cx numeris ./ 16 . 
et bg.f scilicet ./ig, aut est par , aut impar. Esto prius par. Quare numerus .ad.. 
scilicet duplus ad .ab.f par est. Vnde residuum ,dg. parem esse ncccssc est. Ex ductu 
'|uidcm .dg. in bg proucuiat numerus .e.s., ct cx ductu .dg. in .ab proucnial z.i. 
Est ergo sicut gb. ad .ha., ita numerus .ez. ad numerum .zi.; ct sunt numeri ez. 
.zi. pares. 

Hursus cx ductu ag. in numeris .gb. ct .ba. proueniaiit pares numeri .Am. kt. 
Est ergo sicut gb. ad .ba., ita .km. ud .kl. Sed sicut .gb. ad .ba., ita ez. ad .:i; 
ergo sicut .ez. ad .zi, ila km. ad 47.: denique ducatur .ez. in 47., pruueniat .op.\ 
ct cx ductu .zi. in .km. proucniat Et quoniam est sicut .ez. ad .zi, ita km 
ad .kl. Ergo id quod fit cx ductu .ez. iii 47. cqualc est ei quod fit ex ductu zi 
in 4w.; quare cqualis est numerus ,op. numero .pq.i ostendam, utrumque ij*soruni 
esse congruum. Quoniam ex ductu .ez. in .47. prouenit .op , quot unitates snnt iti 
numero .ez., tot numeri cquales numero .47 sunt in numero .op. Sed quot numeri 
cquates numero .k.l. sunt in numero . 0 ^., tot continui numeri impares existentes circa 
numerum .47. sunt in eodem .op. Ergo quot unitates sunt in numero ez., et tot 
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numeri impares continui ciistunt circa nnrocrum .kl.) ita quod medietas eorum sint 
miuores numero Jil.y et alia medietas sint maiores; qui omnes faciunt numerum cqualcm 
.op. Similiter ostendetur quod quot | unitates sunt in numero tot numeri impares {| 
existenles circa numerum .km. sunt in numero ,pq. Ergo sicut numerus .ez. est ad 
.Si.) ita multitudo imparium facientium numerum .op. est ad multitudinem imparium 
facientium numerum pq., qui ostensus c.st equalis numero . 0 / 7 . : dico etiam continuam 
esse ulramqnc mulliludiiieni. Quia ex ductu ag. in .bg. prouenit .krn, et est .bg. 
erpialis numeris .gd et db. ; ergo ex ductu .ag. in numeris .dg. et db. prouenit 
,km. Sed ex ductu .ag. in .bd., hoc in .ab^ prouenit .kl.} wliquus ergo ./m pro- 
uenit ex .ag. in -dg.t sed ei numero, qui prouenit ex ag. in .dg.y cijuales sunt nu- 
meri qui proucnlunt ex gd. in gb. et in .ba.^ boc est numeri ,ez. zi. Quare equalis 
est numerus .im. numero .ei. Accipiatur itaque ex numero .Im. miracrns ./n. «juatis 
numero ,ez. Reliquus ergo .nm. reliquo zi. est equalis. Item ostendendum est, nu- 
merum .ki. maiorem esse numero .ez. , quoniam pro|>ortio .gb, ad .ba. est minor 
prr)portioue numeri .ag, ad .gd. Ei|;u aliquis numerus minor numero ,ag. ad numerum 
.gd. bahet eandem proportionem quam numerus .gb, ad .ba.t sitque numerus .af.', 
et quoniam est ut gb. ad .ba. , ita .af. ad .dg. ; multiplicatio ergo ,af. in .ba. 
equatur multiplicationi bg. in .dg.t boc est numero .ez. Sed multiplicatio .ag. in 
.ab.f boc est numerus .A/., maior est multiplicatione utf. in Mb.f boc est numero 
.ez. Accipiatur quidem ex numero .kl. numerus .Ih. equalis numero .In. , boc est 
.ez.i erit totus .h.n. duplus numero .ez. Rursus super numerum .X:m. addatur nu- 
merus .me. equalis numero mn., hoc est .zi. ; duplus ergo esi .ne. numero .zi. Et 
quoniam par est numerus .ki.^ si auferatur ab eo numerus ./A., hoc est .ez.t qui 
est par, remanebit numerus kh. par. Similiter si super .A/, addatur ./n, erit totus 
,kn. par. Verum et numerus .ne. est par; quare totuS ,kc. est par. Et quoniam A7t. 
est par, quot unitates sunt in medietate cius, tot impare (jrc) numeri intercidunt ab 
unitate usque ad numerum quorum imparium suina (jic) facit quadratum nu- 

merum, qui prouenit ex multiplicatione medietatis numeri .kh. in se; sit ille qua- 
dratus numerus .ro. Item quot unitates sunt in numero .An., tot numeri numerantur 
ordinale inter numerum kh. et numerum .An., quorum multitudo est par, cum nu- 
merus ,hn. sit par. Sed dimidium numeri .An. est .ez. Ergo quot vnitates sunt in 
numero .es., tot impares numeri intercidunt inter numeros .kh et .A7.; ex quorum 
nmllitudinc ostensum est proucnirc numerum .op.^ cum sint circa numerum .A7., mc- 
dieta.s quorum intercidunt inter numeros ,kh et A7., et alia medietas | inter kl et f-»- 
kn.; ergo ex omnibus imparibus, qui sunt ab unitate usque in numerum A*«., pro- 
uenit .r/;., et est quadratus, cuius radix est medietas numeri .An. Rursus quot uni- 
tates sunt in numero .no., tot numeri intercidunt inter numeros .kn et Ac., quo- 
rum medietas est ex imparibus numeris; ergo (|Uol unitates sunt in numero .m.n., 
l)oc est in .z/., tot numeri impares iuteteidunt inter numeros, kn et Ac. ; et sunt 
cuntiiiui cum imparibu.s qui sunt inter .AA. et .An., ut prediximus. Sed ex numeris 
imparibus, qui sunt inter .kn et Ac., colligitur numerus .pq.^ cum sit circa nume- 
rum .Ani. Er^o ex omnibus imparibus, qui sunt ab unitate usque in numerum ,Ac., 
prouenit numerus .rq.-,eT»o quadratus est numerus .rq., et est cius radix medietas 
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numeri .X'C. Ergo cotigriium esi unusquisque numerorum op. et ptj.t ut predixtmus. 
liiueritus quidem numerus est, scilicet quo addito super quadratum, sdlicet super 
.rp., facit quadratum numerum, qui est .r^.> et diminuto ipso, scilicet .p<f. , hoc 
est .op.f ex eodem quadrato, scilicet ex r/?, remanet quadratas, scilicet .ro. ; quod 
op|KH tel)at facere. Que etiam ut darius uideantur, {mnam numerum .ab. 3 ., numerum 
quoque ,bg. 5 .; quare totus erit .8.; residuum quoque r/g^. est .s.: pares enim 
suDt iiumeii .ag. et elg.i ex ductu quidem dg. in bg. pi-oueiiit . 10 . ; cl ex ductu 
.i/g. in .ab. prouenit .e.; ergo .ez. est . 10 . et 2 /. est .6. Est ergo sicut ./>g. ad .gn, 
ita ,cz. ad . 3 /., hoc est sicut .s. ad . 3 ., ita .10 ad .8.; et 10 est numerus prime mul* 
titiulinis imparium facientium congruum, et .6. est numerus sccuiid^ multitudinis fa- 
cientium idem. Item ex ductu .ag. in .gb. et in .ba. , hoc est ex . 8 . in . 5 . et in 
.3 pitmeniunl .X'm. 40 . et A7 S4.; i^siduum ./m. c-st . 16 ., qnc cquatur numeris .e;. .;i. 
Addantur quidem .super .A7. numerus .in. eqtmlis uumero .ez., scilicet . 10 ., erit .X/i. 
34.; et super kni. addatur .»m., scilicet .zi., qui est .0. exit (jic) .A*cv 46.; et aufe- 
ratur ex kl iimnertis .ki crpialis .//t., scilicet .fO, remanchit kh. 14; et ducatur .ez., 
hoc c.si .In. in .A /., scilicet .10 in .24., pioucnil^o. sio., qui est congruum; et sum- 
ma decem numerorum imparium ciisteutium circa .S4., qui sunt inter iiuincn»s .kh et 
kn.f liuc est inter . 14 . et 34. 

liem ex ductu zi. in .A m., hoc est de .6. in . 40 ., prouenit . 240 ., hoc est .pq.i:s\ 
summa .sex imparium cxistentium circa .40., qui sunt inter .Avt. et .A*c., hoc est inter 
. 34 . et .46. £x numeris quidem itnparilms, qui sunt al> uno usque in numerum .AA., 
scilicet in .14, prouenit .ro.; et est .49., quia ab uno usque in 14. sunt septem nu- 
meri impares, et sunt circa septenarium; quare ex ductu | 7 . in . 7 . prouenit summa 
imparium , <|ui sunt ab unu us<|uc in .14. Ergo .ro. est quadratus. Ex multitudine 
quidem inijKirium, qui sunt inter .kh. et hn.^ proucuit op. Ei^o ex muUitiidiue im- 
parium , qui sunt ab uno usque in .Ara., scilicet in .34. , pmucnil numciiLs ,rp, ; 
et sunt illj numeri impares . 17 ., quorum summa surgit ex ductu . 17 . in se; ergo .r/^. 
est quadratus, et est 2S9. Nam additu .ro cum .op. , scilicet .49. cum . 240 ., faciunt 
.239., quorum radix est .17., scilicet dimidium .Ara. Itera ex multiludine numerorum, 
qui sunt inter .Ara et A*o., prunenit numerus .pq.y qui est equalts numero .op. Est 
enim .240. Ergo ex multitudine im|Kirinm, qui sunt ub uno usque in .46., prouenit nu- 
merus rq., et est quadratus, cuius nidix est dimidium numeri .A*c., scilicet .23. Nam 
addito .pq. su|>cr .rp.j scilicet 3io. cum SS9, faciunt .529., quorum radix est .23. 

SxD si proportio .gb. ad .ba, maior proportione ,ag. ad -gr/.; et sit iterum nu- 
merus .ag. par, dico possibile esse inueniro duas multitudines imparium continuas 
facientes congruum in proportione quam huhet mimcius .ag. ad niiracmra .gd.iel 
til li<|uiditis a{)parealy sit .ab. 1., et bg. 3; quare .ag^. est .4., et est . 2 .; et mul- 
tiplicetur .ag. in .ab.j proneniat .ez.} et ex .ab. in .dg. proueniat .zi.; est ergo 
ut .ag. ad .dg.f ita ez. ud .zi. : et quia nb est . 1 ., numeri .ez. zi sunt equales 
numeris .ag. dg.', ergo .ez. est .4., cl .zi. est . 2 . Item ex ductu .bg. in .ng. pro- 
uciiial A'/»,, et ex ductu .bg. in .gd proueuial .A7.; est ergo .Ara*. i2.,elA7. est .6.: 
est ergo sicut .ez. ad .zi., hoc est sicut .ag. ad .dg., iuknt ad .A7.; et ex ductu 
ez. in .ki. proueniat .op.', et ex ductu .zi. Io .km pnmcniat .pq. Equales etenim 
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sunl .op. el .p(f. VnusquUrjuc eorum est .24. Kam .op. constat ex im.”' imparibus, 
<{ui suiit circa ,kl. 6, hoc circa ,kl. propter ez qui est .4.; quibus .4. additis super 
.kl. faciat .Avi.; ergo .kn. est .to.: .similiter extractis .4. cx kl. remaneat ,kh.\ ergo 
.kh. est . 1 . Rursus addito numero .ii., scilicet -S. super .A*w, faciat .A* c.; ergo .Ac. 
est .14.» el «ric. est .4.» in quibus sunt duo impaix's, scilicet .it. et .13>; et sunt circa 
immerum .A m.» scilicet circa .iS.» qui faciunt numerum .pq. Ergo primus quadratus, 
scilicet .r.o., est . 1 ., cuius radii est dimidium numeri .A7i., scilicet .t. Secundus uero 
quadratus, scilicet .rp,^ csl .3$., cuius radix est dimidium numeri .Avi., quod est .4. 
Tertius quidem quadratus, scilicet .r^. , est 49., cuius radix est dimidium numeri 
.Ac., quod est .7. Et notum fpiia .24. est primum | congruum , aim sit minor nu- 
merus, cuius 20 .** .4.^^ |>ars .sil integra; et oriatur ex duobus minoribus numeris |)arcin 
numerum facientibus, scilicet ei uiio et z. Rursus cx numeris ab et bg coniiinctus 
fil impar, et auilcratur uib. cx bg.^ et sit residuum eorum numcius gii. Et .sit pro- 
portio numeri gb, ad ba. minor prx>purtionc ,ag. ad ^gd. inueniam rursus duas mul- 
titudines continuas imparium in proportione quam habet gb. ad .ba.f cx una quoque 
multitudine procreabitur congruum unitatum idem: adlaceat itaque numerus t. duplus 
numeri Mg t et nuiucru.s ..r. duplus numeri ,ba.’, cuniunctus quidem ex numeris Js. 
par est; el est ad sicut ad .ba.: et ducatur .gti. in numeris .ts.^ ct pro- 
ucniant numeri .ez. et zi. Est ergo sicut t. ad .x., buc e.st sicut ,gb. ad .ba.i iues. 
ad .zi. : et ducatur iterum numems ag. in numeris .i.s., ct prouciiiant .km. el A7. 
Est ergo ut .t. ad .s., Iioc est ut ez. ad zi., ita km. ad A7; ct quoniam pares sunt nu- 
meri pares sunt numeri .Avn ct kl.: ct ostendetur {>er premissam ca que dicta sunt 
in numeris .k h. hl. In. nrn. ct mc. , ct in reliquis etiam .ro. op. pq. : est ergo 
congruum .op. uel pq. elc. Que etiam o.stcndcmus cum numeris. Sit ita ut bg. 2 . , 
ct ba. sit . 1 ., erit ag. 3 . et gd. 1 . ct t. 4. ct .s. 2 el ez. 4. clzi. 2 . ct .Av«. 12 . et 
.kl. 6. ct .hn. 8. ct nc. 4. et k.h 2 , et quadratus .ro. unum congruum .op., ucl 
.pq.u. Quare quadratus .rp. est 23., ct quadratus .rq. .49.; que oi»crtcbant (sic)uslendere. 

Et quoniam numeri bg ct ba. , scilicet unum et duc sunt minores qui sint in 
numeris; ct cx couiunctiunc eorum prouenit impar numeru.s; ct cum ipsis habuimus S 4 . 
per congruum, sicuti habuimus superius ex positione ternarij ct unitatis, qui sunt mi- 
nores numeri qui esse possint facientium parem numerum. Ideo manifestum est, 24. 
esse minus, ct primum congruum (juo<l cudat in tribus quadratis, qui sint cx inte- 
gris numeris; sed cum fractionibus possunt inucnirj minores eo, ut inse(|uentibus de- 
monstrabimus. 

Sed sit proportio gb. ad ba. maior pnqMKtione .ag. ad gd,, tunc erunt multi- 
tudo imparium primj congrui ad multitudinem secundi , sicut .ag. ad gd. ; ct sit 
iterum ag. impar: que ut liquidius dcmon.strcntur, sit g.b.z.,et .ba 2 ; erunt ergo 
.ag. 7. ct dg. 3 .: duplum quidem cx .gb. est . 10 , et cx ba. est 4 .; ct ducatur . 4 . in mi- 
lucris .ag. ct gd., ct uenict pro multitudine imparium primi congrui . 2 S., ct pru iiml- 
titudiue secundi . 12 .: ct multiplica unumrpiemque numcrunmi | ag ctdg^ycr duplum 
bg., et ha)>cbt.s .70 pro numero, circa (ptem sunt 12 impares numeri facientes secundum 
congruum, et 30., circa quem erunt 23 impares facientes primum. Quare extractis 23 . 
de 30. remanent . 2 ., quorum medietas, scilicet unum, est radix primi quadrati; ct adde 
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28 ciiQi .30., erunt .ss., cuiufi medietas» srJIicct iO, est radix secundi quadrati. Item adde 
.12. cum .70. faciunt 82, quorum medietas, scilicet .4t., est radix terlij quadrati; et ex 
ductu .29. in .30., uel I2 in .70., halieiitur 840 pro congruo. Egreditur autem klcm .840. 
ex alij.s duobus adiacentibus numeris, scilicet ex septenario et quinario; quia si so- 
lidum, qiiml fit ab eis et ab eorum coniuncto, ducatur in binarium', scilicet kl in 
quo .7. excedit .s., proueniel .S40. Egreditur enim multitudo prium imparium facientium 
ip.sum ex ducto binario in septenarium. Quare ipsi impares numeri sunt 14., et sunt 
circa eo, qui egreditur ex quinario ducto in 12.: multitudo quidem secunda proucoit 
ex binario ducto in quinarium; et est ilia multitudo circa .84., qui proueuit ex septe- 
nario ducto in .12. Nam decies 94., uel sexagesies .M. equantur .solido, qui filasetTcl 
12. ducto in binarium. Vode cuiu.slibet congrui vigesima quarta pars est integra, ut 
su|>crius ostensum est: et e.st .21 primus congruum, quod inuenirj potest cum integris 
quadratis numeris; et ab ipso 24 generantur omnia congrua. Quotiens enim .21. mul- 
tiplicabitur per quadratum numerum, totiens congruum pix>creabitur, et erunt minor 
quadratus ex tribus quadratis, quibus congruit ipse ille, |>cr quem multiplicabitur .24. 
Medius autem quadratus erit numerus, qui procreabitur ex ipso quadnito ducto tn 
.25. Tertius quidem quadratus erit numerus, qui pruueniet ex eodem primo quadratu 

ducto in .49., cuius numeri radix erit numerus factus ex multiplicatione radicis priroj 
quadrati in .7., qui est radix de .49.; et erunt multitudo prima imparium facientium 
congruum dupla multitudinis facientium idem. Similiter egredietur congruum si mul- 
tiplicabitur 21 ))er ali(|uam summam quadraturum, qui fiunt ab ordinatis numeris ah 
unitate ascendentibus per impares et pares, uel ]>er impares tantum, ucl ip.sa res tantum, 
aut per cos qui ascendunt per temariuni, seu per quaternarium, uel per reliquos nume- 
ros, quorum quadratonim summas superius inuenirc docuimus; et erunt proportio im]»a- 
rium facientium .secundum rmigruum ad impares facientium primum, sicut radix ultimi 
quadrati est ad radicem sequentis quadrati in Online assumpte collectionis. Verbi gratia: 
summa quadratorum trium imparium numerorum, scilicet unius et notiem et xxv., est 
3S.; quibus ductis per 2i faciunt 940., | qui est congmum; pnmciiit etiam ex quinario 
et scplciiario adiacentibus: quare proportio prime multitudinis imparium ad multitudi- 
nem secundam est sicut .7. ad .5., ut superius ostensum est. 

Si congruum aliquo<l cum suis quadratis multiplicetur per aliquem quadratum, nu- 
merus factus ex multiplicatione congrui in quadratum congruum erit; reliqui qua- 
drati erunt congruentes, facto congruo. Sit .ab. quadratus, et bg. sit congruum, et 
,gti. sit equnlis numero .bg.y quadrati ergo erunt numeri .ag. et .ad.: et adiareat 
quidam quadratus numerus .e. Dico quod id, quod fit ex .e. in congruo .hg , congruum 
erit; et numeri, qui fient ex .«. in quadratis ag. quadrati erunt congruentes, 
congruo facto ex .e. in .bg. Ex ductu quidem ex .e. in .ab. proucuiat .21.; et ex ductu 
.e. in .ag proueniat .2/., et ex .e. in .a.d. proucniat zk. Kt quoniam ex .e. quadraUi 
in .ag. quadratum proucnit ,zt. quadratus. Ust ergo etiam 2/, et est .21 cqiialis duo- 
bus numeris, qui fiunt ex quadrato .e. in (|uadratiim ab., et congruum ,bg. Sed id 
quod fit ex quadrato .e. in quadratum .ab. est numerus 21. Reliquus ergo .it. pro- 
creatur ex .e. in congruum .bg. Et qiicmiam quadrati sunt numeri .e. et .ab., factm 
ex eis quadratus est; quadratus est ergo numerus .2/. Rursics quoniam ex quadrato .r 
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iti quiidratuin factus est numerus.:^.; «juadnilus ergo est .sX. , et esi o(|ualis 
duobus muneris, qui Hunt ex ductu .e. in numeris .ag. et gd. Sed cx iii *ag. factus 
est quadi'atus .st. Beliquus ergo zk. fit cx e. in .gr/. Et quoniam eqiialis est numerus 
.bg. numero •gd,, C(|uaiis cnuit Caelus ex .e> in .bg. facto cx .e. in .gd.: factus autem 
cx ,e, in .bg. est .it. Ergo .it. ci|ualis est iiumcro .tk.: si super quadratum autem .zt. 
addatur numerus .tX., faciet quadraUim .zk.i et si a .st. quadrato auferatur .tX*., lioc 
est .ti., remanebit .zi. quadratus; ci^o congruum est .<V., ct congruunt ei tres (|ua> 
drati, qni sunt .zi.cl.zt. Cl .sX*.; que u[>ortcl>at oslcndere. Similiter ostendetur pro- 
ucnire idem, si aliquod congruum cum suis quadratis diuidatur {ler aliquem quadratum 
numerum. . 

Volo tmiciiirc congruum, cuius quinta pars sit integra: sit unus ex adiacentibus 
numeris .5., alter sit numerus i|uadratus facientes coniunctum ex eis numenim qua- 
dratum; et extracto minore cx maiore remaneat quadratus mimertis. Erit itaque ille 
quadratus .4.; quo addito cum quinario facit .0.« qui est quadratus; et extracto .4. de 
•5. remanet . 1 ., qui est etiam quadratus; dico ex his numens adiacentibus egredi con- 
gruum, cuius quinta |>ars erit quadrata : prouenit enim cungrutim cx liis numeris ex 
ducta .t. in duplo quinnn); quod totum multiplicatur per duplum qualcmnrij; et illud 
(|uud egreditur ducitur per noucnarium, | hoc est multiplicare superficiem, quetitab 
uno in duplo quinarij, in superficiem que fit a duplo quaternarij, in .0., hoc est .lo. 
in .Ts; sed cx ductu quaternarij in noucnarium prouenit quadratus numerus, cum ambo 
sint quadrati. Eigo cx ducto duplo quaternarij in .0. facit duplum quadrati; et cx 
ductu dupli quadrati in duplo quinarij prouenit quadruplum quadrati ductum in qui- 
narium. Sed quadniplum quadrati facit quadratum numerum; ergo quadruplum qua* 

drati ductum in .s. facit quincuplum quadrati, ct ductu quincuplo dicti quadrati ductu 
in .l.qui est quadratus, facit iterum quincuplum quadrati. Ergo congruum, quod fit 
ab his, quinti |>ars erit quadrata. 

/fec questio predicta in prologo libri huius. 

Volo iuuenire quadraturo, cui addito .5. ucl diminuto faciat quadratum numerum. 
Adiaceat congruum, cui quinta pars sit quadrata, critque Tfio., cuius tjuinti pars est 
.144.; in quo diuide quadratos congruentes eidem .7S0., quorum primus est .got., secun- 
dus est .losi., tertius autem est .2401.; ct csl radix primi quadrati .91. Secundi .41., tertij 
.49., exibit pro primo quadrato ^6, cuius radix est ~ .2., que prouenit cx diuUioiie 
.31. in radicem dc .144., Iioc est in .19.; et pro secundo, hoc est pro quesito qiimlrato, 
ueiiiet ^11, cuius rndix est ^3, que piDuenil cx diuislonc .41. in .19.; ct pro ultimo 
quadrato ueniet 16, cuius radix est ^4. 

Si duo quilibet numeri com{K>iiantur facientes compositum cx his parem numerum, 
proportio compositi ad residuum, in quo maior cxccdit minorem, non erunt eadem 
quam liabel maior numcni.s ad minorem. Adiaceaiit duo numeri .ttb. ct bg. ; cl sit 
gd. id in quo maior .gb. excedit minorem .bn.\ et sit par numerus .ag.i dico non 
esse ut .gb. ad .ba.^ ita ,ag. ad .gd. Sed si possibile est, esto .ag. ad .gd.^ sicut .gb. 
ad .bn.\ erit ergo superficies, que fit cx bg. in .gd.^ ctjualis superficiei que fit cx 
.ag. in .ba. Sit ergo .ze. numerus superficialis qui fit cx .bg. in .gd.’, ct numerus .X7. 
prouciiiat ex ng. in cqualis est ergo numerus .se. numero .X7.; cx ductu autem 
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.ze. in .kl. proueniat .op.', numerus ergo .o/>. cqualis csl numero qui Iit ex cluclu .ba. 
in.gi/.in ductum cx /rg. in Sit ergo ductas .a6. in numerus .zi.; cl ductos 
ag. in .bg CRto ,km.’t maior est enim .km. quam .A-/., cura raaiur sit numerus .gb. 
quam Mn.; ergo .op. equulis est numero qui fit cx .zi. in .km. Esto itaque numerus 
.pq. factus ex .zi. tii .krn.; ergo numerus .op. cqualis est numero .pf^. Sed op. qua- 
dratus est, cum sit factus a duohus cqualibus numeris, qui sunt .ez.kl. |Ergo et pq. 
quadratus est. Ostensum est superius in primo congruo imicnieudo, numerum ./m. equa* 
lein esse numero .ei ; maior est enim .e/ quam .ez.j ergo maior est Itn. «fuaui ez.: 
accipiatur ergo ex numero ./m. nummis .in cqualis numero .ez., hoc csl mimero .ki. 
ndiqiias ./am cqualis est numero .zi. : addatur itaque super km. numerus mc. equa- 
lis numero .m.n.; cl quoniam ,kn. duplus esi numero par erit kn. Ex multitu- 
dine quidem imparium, qui sunt al> uno us«[ue in .An., proucnU quadratus . 0 / 9 . ; sunt 
enim circa numerum .A7.: quare A7. est radix luimori op. Hursus quoniam ci zi. io 
km. ]>roucnit quadratus .pq. Sed quot imilales sunt in numero .zi., tot impres nu- 
meri sunt inter uumcnim A‘n. ct numerum .Ac.; duplus est enim .nc. numeri .zi.; 
ergo quadratus .pq. constat ex imparibus, qui sunt inter .An. et .km. Ergo duo qua- 
drati .op. ct .pq. constant ex omnibus im|»aribus, qui suiit ab unitate usque iu nu- 
merum .A*c.; ergo numerus .oq. quadratus est, et csl duplus quadrati .op.: proportio 
ei^o quadrati oq. ad quadratum op. est sicut .S. ad .1., hoc est sicut numeri nun qua- 
drati ad numerum quadratura; (|uo<l est iuconucniens. >‘on ergo proportio cuniuncti 
.a.g. ad residuum dg. est sicut .gb. ad .ba.', quod oportebat osteudcrc. 

Huc idem demonstraretur, si numerus .ag esset impar; quia que proportio est nu- 
meri ad .fm., eadem dupli gb. ad duplum .ba. Vmie nuracnis .ez. ostenderetur 
cqualis numero .A7. ctc. Ex hoc eiiim ostcudetur quod nullus quadratus numerus po- 
test esse congruum; quia si possibile esset, etiam es.set proportio coiiiuncti duorum 
adiareatium numerorum ad residuum, sicut maior eorum ad minorem. 

Quare suhintelligitur, multos numeros esse qui congruum cs.se non |>os$unl; sed 
omnis numerus potest esse congruum, si cx diuisione alicuius congrui per ipsum pro- 
ueiiiat numerus quadratus; uel si ipse fuerit unus ex iiir.'" udiaccntilius , ct reliqui 
tres fiant quadrati: ut si ponamus . 9 . ct .le. qui sunt quadrati; ct coniunctus cx eis, 
scilicet .23., est quadratus; ct autTcratur 9 de ta, remanent .7.; qui .7. potest esse congruum: 
multiplicatio quidem dupli de .9. in duplum dc .16. facit quadratum numerum, scilicet 
.S76-; qui si muitlplicelur {ler 25., faciet iterum quadratum numerum; qui si ducatur 
per .7., faciet congruum ; ergo .7.“* eius pars erit quadrata. 

Voto inuenire numerum quadratum, cui addita radice ipsius faciat quadratum nu- 
merum; et si i{»s.a radix aulTeratur uh co, remaneat similiter numerus «juailratus. 

Adiaceat congruum similiter cum suis tribus quadratis, qui sunt mimcri ab.ag. 
ad. Quare congruum erit numeinis ct gr/.; ct diuidatiir unusquisque quadratorum j 
ab. ag. ad. yter congruum .b g. , ct proucniant minicri .ez.ei.eh.', cl constituatur 
■Super .ei. tetragonum .ek., ct compleatur superficies Jh. ; ct a puncto .z. equidistans 
rectis ,ik ct .et. protrahatur recta .z<.; ct quoniam numerus .ez. prouenit cx diuisione 
numeri .ab. |)cr bg.’, ct nummis .e.i. pnmenit cx diuisione numeri .ag. in congruum 
,/ig.; numerus quidem zi. prouenil cx diuisione .bg. in se. Ergo .zi. c.si i; similiter 
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quili tliiiLso .ad. per congruum hoc esi per prouciiil numerus .e/i., et ex cU- 
uisioncrtg. in .gf/. prouenit Ergo .« 7 k proucniel ex diuisionc .gf/. in se. Quare 
.ih. est siraililcr .1,; equaUs est ergo .hi, recte Jz.i et quoniam super redam ,ei. con- 
siilulum est Uiragonum .eX*,, et .hi. est .i.j superficies itaejuc .X 7 i., ucl kz. est radix 
tetragoii) .ek. Ergo super telnigimura ,ek. addatur cius radix, scilicet superficies .X 7 i., 
pitiucniel supeHicies .//i.; et si ex quadrato ,ek aulTeratur eius radix^ que est .X*s., 
reinauchit superficies .2/.: et quoniam ex diuUione numerorum .ab, et .ag, et ,ad. in 
ali({uem numerum, scilicet in .6g., prouenerunl numeri .ez. ei, e/i. Est ergo sicut .ai. 
ad .ag., ita .er. ude/.; sunt enim quadrati numeri ab. et ag. : ergo proportio nu- 
meri .er. ad e/ est sicut proportio quadrati numeri ad quadratum numerum. Quare ex 
ductu .C2. in.ei. pruucriiet quadratus numerus. Sed ei. recte cqualis esi recta .zt.^ 
cum sit eqiialis recte ./X*.; tetragonum enim est superficies .ek,', ergo superficies ,et. 
cSt quadratus numerus. 

Similiter quoniam proportio e/ ad e/r., hoc est le ad eh., est sicut quadrati nu- 
meri ud quadratum numerum, factus quidem ex numeris .eh. ie. quadratus erit, hoc 
est superficies th. Iniienctus est eiiim quadratus mmicrus .ek. , cui addita radice , 
que est X/r, protieuit quadratus numerus .Ih.', et si ex quadrato .e. X. auferatur eius 
ladix, remanebit quadratus numerus .e/.; quod oportelrat facere. 

Similiter si oportuerit iiiucnire quadratum numerum, cui additis duabus radicibus, 
uel diminutis ab eo, fiat semper quadratus numerus: diuidanlur tunc adiacentes qua- 
drati ,ah. ag. ad, por dimidium congrui ,bg., et proueniant numeri .e.z.ei.eli.^ 
et erit numerus .zi. 2., cui cquabitur numems .ih.'. quare unaqiieqtie superficierum kh 
et kz. erit equalis duabus radicibus quadrati numeri Jc.', et erit similiter proportio 
.ez. ad .2/., sicut quadrati .ab ad quadratum .ag. Quare numerus qui fit ex ez, in .zt,, 
hoc est superficies .e/. I quadratus est; propter eandem et superficies, scilicet numerus 
./A., est quadratus: iuuetilus est ergo quadratus .eX., cui additis duabus radicibus, 
scilicet .X'A, proucnit quadratus numerus .Ih.', et demptis ab eodem .ek. duabus ra- 
dicibus, scilicet .X‘2., remanet quadratus numerus .zl.i hoc idem inlclligas | de tribus, 
iiel pluribus radicibus additis ucl diminutis. 

Kr ut hcc in numeris habeantur, quadratus .nb. sil . 1 ., et quadratus .ag. sit .S5. ; 
quadratus quoque Jid. sit . 49 .; erunt ergo congruum .hg. uc! gd. s«., in quo diuidantur 
1 cl iS et 49 , proucnict .e 2. ^ , cl ei erit ^ j; numerus quoque e h erit ^ 3 . : ex ductu 
quidem .e/, in se prouenit quadratum e X., quod est y-f—; cui si addatur id quo<l fit 
ex X 7 . in scilicet ^ i, proucniel , cuius radix est ^ , hoc est ^ 1 : similiter 
si auferatur ^1, hi>c est y-J-L ex -f-f-j- , hoc est numerus X*2 ex numero Xe., rema- 
nebit pro superficie .et. ^ , quorum radix est ^ : et si super (piadrattim aliquem 
proponatur addi et diminui duas radices, duplicabis quidem numeros .ez. ei. e A., pro- 
uenient n et 71 s et 4 .; qui etiam prouciiicnt si diuidalur .t. et 35 et 49 . (ler dimi- 
dium congruum, scilicet per 12.; et sic radix quesiti quadrati erit ■-. 2; et sic intcliigas 
do tribus uel pluribus radicibus additis et diminutis. 

Ovilium trium quadraturum, qui sunt continui impares, maior quadratus addit super 
1111*11111111 ocio plus quam medius super minorem. Adiaccaiit tres radices .ab. Ag. gd. 
trium datorum quadratorum, qui sunt impares et continui ; et sit radix .aA. minor 
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quam ,bg,f ct Og minor quam ^dg.; dico quadratum, qui Ut a numero <gd.t addere 
octo plus super quadi'alum, qui Iit a numero bg.^ quam addat quadratus, qui fit i 
numero .bg. super quadratum, qui fit a numero .ad. 

Quare immcii sunt radices trium continuorum quadratorum impariura; 

impares quidem sunt et continui. Quare .siqKirliabundut .n/;. in diioims, et in tot 
superliaLimdat numerus .gd. numerum Mg. Aufteruntur ergo duo a numero .bg.^ re- 
maueatque ex eo minicru.s propter eandem si a numero .gd. auflerantur duo, sci- 
licet nuroenis rcmanclnl .gc. cqualis numero .bg. Rursu.s si a numero .cg. auffe- 
i-aUir numerus .g/. equalis utrique numerorum .ab.be., remanclnint duo pro numero 
.fc.; quare lotu.s .fd. est 4. Et quoniam numerus .ge. est id in quo numcni.s bg sn- 
periiabundat numerum et est duo ; addit ergo quadratus, qui fit a numero 
.6g., super quadraturo, qui fit a numero duplum numerorum .aZ». l>oc nu< 
meri .ag. Similiter et quadratus, qui fit a numero .g^d., addit super quadratum 
duplum numerorum .bg. gd.; ergo quot excedit duplum iuimerr>runi Z>g. duplum 
iiumeruiiim .ab. bg., tot excedit numerus (|ui est inter quadratas, qui fiunt a numeris 
.gd.gb., numerum qui est iutcr quadratos, qui fiunt a numeris .gb. ba.: cumuuiter 
uuileriitur duplum numeri .bg., quot | ergo supcrlialuindat duplum numeri .gJ. duplum 
numeri tot superbabundat numerus qui est inter quadratus, qui fiunt a numeris 
.dg.gb., numerum qui est inter quadratos, ijui fiuiiti numeris .gb. ba. Sed duplum 
numeri .ab. est siciit duplum numeri .gf; ergo duplum numeri .gd. siipcrhabundal 
duplum numeri .a Zr., lioc est duplum numeri .g/. in duplo numeri .fd. Sed duplum 
numeri .fd. est octo; quaternarius est enim .fd.; ergo quadratus, qui fit a numero .gd., 
addit octo super quadratum, qui fit a numero .bg., plus quam addat quadratus, rpii fit 
a numero .bg, super quadratum, qui fit a numero .ba., ut ojjorteiml ostendere. 

Et quoniam secundus «piadralus impar, scilicet .9., addit umini octonarium super 
primum quadratum imparem, sciltcct super l., inueuictur ex his tertium quadratum 
imparem, scilicet .s$., addere duos octonarios super secundum quadratum imparem; et 
sic sctnper mucniclur ordinata ascensio quadratorum imparium ascendere per iisceu- 
sionem nunicroruui, qui ascendunt per octonarium: hoc idem accidit in quadratis pa- 
rium numerorum preter ascensionem secundi quadrati paris, scilicet . 16 ., qui addit .ts. 
su]>er primum quadratum parem, scilicet super .4.: deinde ])ares quadrati ascendunt 
per octonarios iu iiifiiutum numerando supra .ix. Vel secundus quadratus par addit super 
primum quadratum parem tres quaternarios; et tertius super secundum addit quinque 
quaternarius; et quartus super tertium septem quaternarios; et quintii.s super quartum 
iioucm; et sic scrnpcr adduntur duo quaternarij per ascensionem imparium numerorum 
usque in infinitum secundum hanc projiortiuuem. Vel primus quadratus parium, scili- 
cet . 4 ., constat ex uno quaternario. Secundus super primum addit tres quaternarios. 
Tertius .super secundum quinque; et sic inucnitur, |varcs quadratas ascendere per ascen- 
sionem quaternariorum, que ascendit per iuqtarcs numeros ordinate. Similiter inueni 
quadratos numcitirum qui ascendunt per ternarium ordinate, ascendere per nscensio- 
nem nouenariorum, qui ascciiduiit similiter per impres numeros. Verbi gratia : qua- 
dratus Icmarij est semel .9. Sexnarij addit su]>cr primum tres uotienarios, cum sit .36.; 
su()cr quem quadratus iioucnarij addit quinque noueiiarios. Sequens nero, scilicet qna- 


Digitized by Googie 


275 

(Iratus (luodcnarlj , addit .T. nouctiarios super quadratum nouenarij ; et sic deinceps 
illud idem iiiucn) ex asceiisiuiic quadratorum, qui sunt a numeris ascendentibus jicr 
quaternarium, et ]>cr alios iiuroertis in iiifiiiitum; ex quibus omnibus collegi solutiones 
quarumdam sequentium questionum. | 

Volo inueutre in data proportione duas dilTcrcntias trium quadratorum. Esto data 
proportio numeri ,it. ad numerum et sint numeri .a.b. prim) ad se inuicem; numeri 
((uidem .ah.aul .sunt continui aut non. Sint primum continui, et esto numerus .5. 
maior quam .a} et udlacct unitas .c; et ab unitate .e. in ordine disponantur tot numen 
impares, quot sunt unitates in numero maiori, qui sunt et accipiantur 

quadrati numerorum •f./.g'., qui sint numeri hi.k.\ dico quod proportio dilTercnlic que 
est inter quadratum h et quadratum .i., ad dilTcrcnliam que est inter quadratos .iky 
est sicut numerus .<7. ad numerum .5.; quod ita probatur: quoniam unitas est .e., et 
ab ijAsa drjKisiti sunt numeri imjwres ordinate .d.z. et ,e 5. et ./. 7. et 

.g, 9.; et quadratus, qui Iit a numero .e., scilicet numerus ./i., est ss.; et quadratus, qui 
Iit a numero scilicet numerus .i., est .49.; et quadratus, qui Iit a numero .g., scilicet 
numerus .A*., est 8t.: et quia numeri .d.e.f.g. .sunt secundum quantitatem unitatum, 
que sunt in numero .5.; et numeri .d.e.f.g» sunt erit manifestum quod numerus 
.b. est .4., et numerus .a. est .3.; et manifestum quod quadratus, qui fit a numero 
scilicet a ternario, addit super quadratum, qui fit ab unitate .e. unum octonarium; et 
((uadrnlus, qui fit a numero .e., aiddit super quadratum numeri .(/. duos octonarios. Et 
(]uadratus, qui fit a numero scilicet numerus addit su]>cr quadratum, qui fit a nu- 
mero .e. i hoc est super numerum Ji. tres octonarios, videlicet secundum quantitatem 
unitatum, que sunt a numero .u.; nec non et quadratus, qui fit a numero .g., addit su- 
]»cr quadratum, qui fit a numero ./1, scilicet super quadratum .i , qualuor octonarios, 
.scilicet secundum quantitatem unitatum, que suat in numero .5.: quare proportio dif- 
ferenti^, que e.st inter quadratos ad diOcrentiam, que est inter quadratos .i.A., est 
sicut .a. ad Iiuc est sicut 3. ad 4. Et si numerus .a. esset .to., et .b. ii., secundum 
ea que dicta sunt, addendi essent simul lo et ii. et si, que inde proueniunt, essent radix 
medianj quadrati : quare .19. erit radix minoris quadrati, et S3 erit radix maioris. Sunt 
enim 19. el 2i et ii coiitimii impares; et est .si. decimus numerus impar ab unitate. Qluare 
quadratus, qui fit ab ipso .91., scilicet .441., addit super quadratum, qui fit i .19., scificet 
super .361., decem octonarios. Etquadratus, qui fit a S3., cum sit undccimu.snumerusimpar 
ab unitate, addit super ({uadratum, qui fit a Si, scilicet 529 super 44i, undecim octona- 
rios: quare diilercntia, que est inter 36i et 44i., scilicet .80., est ad difleretiiiam, que est 
inter 44i et st9., | scilicet ad as., sicut .10 ad ii. Nam quam proportionem habet .80 ad 

88., eamdeiu habet ~ de 80 . ad \ de ss., scilicet to ad il; quod oportebat ostendere. 

Et si non siint numeri .a.b. continui, erunt i()si numeri aut impares collaterales, aut 
non. Sint primum collaterales imparc.s; et quoniam quadrati, qui sunt a paribus nu- 
meris, unlinate ascendunt per quadruplicatam ascensionem imparium numeronim, ut 

4., ipii est quadratus hinarij, scilicet primj paris numeri, qui ascendit per quantitatem 
unius qualernarij; et 16., qui est (|uudnitu5 .secundi paris numeri, scilicet quaternarij, 
qui .surgit per quadruplicatam ascensioneni duorum imparium numerorum, scilicet de 
.1. et 3., erit manifestum quod unusquisque <|nadratu.s par addit dnos quaternarios plus 


luI. 11 

, Vw]« lAiKClin ... .4. iaaio|fi • (Oli. 84 
ittrM, lin. 1 — 8 « • MMgine ■•[h- 

|»«. tll. tim. 5—9). 


1 


i 


fvl. 11 


ni»m.’r»run« ... » ifi.l. II 

rret*, li«. fl; piy. 275, |i». 89— idi. 


A 



Digitized by Googie 



M Si r#ra*. 


n^Hb awi»ari •••• iti »4 i. * 
»4.«ra,,lw.»i pi||.t7(. lia. » • 10^ 


n«a« ■■■. prtiLil«r- <^uu*iaa» • 
ff»l. »i, r#rj», lia. 15; |nn S7ft, lia- 
Sl • U\ 

X E i 


276 

super antecedente rjuadratum parem super qnaternariost qno.s addit ipse antecedens 
qiiadratu-s su|>er suum antecedentem quadratum^ boc quoi) tertius quadratas par addit 
super sccuiidiim quadratum parem quinque quaternano.s, cum secuodus quadratus par 
addit super primum tres quaternarios, scilicet .IG. super .4. ; et quartus quadraiu.s par 
adilii super tertium quadratum .septem quaternarios; el ita accidit omnibus per or^ 
dinem. Vndecum nolumus inuentre duas differentias inter tres quadratos numeros, qiianim 
proportio sit sicut duo numeri impares collaterales, ut dicamus sicut lit est ad I3. 
Accipirmiis inter pare.s quadratas continuos, <|Uorum medianus (|i]adruttis addat super 
aiUeiredentem qiiadi-alum parem Ai. quaternarios. Qui tres quadnili ita possunt inuenirj. 
.^(blantur .11. cum .13, eniiit .34.; quorum i]uarla pars multiplicetur per .s, scilicet per 
radicem primj [taris quadrati, erit .IS., qui sunt radi.\ medianj quadrat j; el lOciit radix 
[irimj quadratj, et t4 erit radix secundi quadratj : possumus etiam lioc idem inuenire 
inter quadratos, qui bunt a numeris ascendentibus per ternarium. Verbi gratia; uo- 
luinus iniieiiiit; duas differentias inter tres quadratos numeros, quarum pro|Hirto sit 
sicut 19. est ad .xi., qui sunt collaterales impares; addemus .19. cum .21., et 40. que pro> 
iieniunt, diuidemu.s per 4.; et lo que iiulc proueniunl, multiplicabimus per 3, .scilicet per 
radicem primj quadratj ipsius ortliuLs, erunt .30., que cruiit radix medianj quadratj. 
Quare radix minoris quadrati erit .27, et radix maioris erit .33. Nani quadratus qiii (it 
a 30., scilicet 900., addit su|>er quadratum qui 6t ad 27., scilicet super 729, nouenarios 
.to.; et quadratus qui (it i .33., scilicet .to.s9., addit super .900. nouenarios .21.; et sic 
prtjporlio differenti^, »juc est inter 729 et 90o., scilicet 17I., est ad dilferentiam que est | 
inter 900 et 1089, scilicet ad 189, sicut 19 ad 2l; boc uolumns: quod etiam iniiciiictur inter 
quadratos, qui fiunt a numcrt.s ascendentibus per quaternarium, ucl quiriiuium, ucl per 
alium quemlibet mmicniin. 

Kt si proportio duarum differentiarum, que sunt inter Ires quadratos, fuerit sicut 
aliquis quadratus .a. ad aliquem quadratum .6., uolucro ipsos tres quadratos inuenire. 
IVmam numerum .e medium inter .n.6. in proportione continua cum ]ios.sibi!c. Quia, 
ut in Euclide lialicttir, inter duos quadratos numeros unus medius intercidit numerus, 
et procreabitur numerus .e. ex multiplicatione radicis numeri .n. in radicem numeri .b.; 
et erit sicut .n. ad .e., ita .e. ad et .sicut .C. est ad ./i., ita// sit ad et erunt 
numeri ,a.C.b.d. conlinuc proportionales: quare erit sicut .n. ad ita .e. ad .r/.; et 
.sit quadratus numeri .rt. numerus .e/., et quadratus numeri ,c. numeni.s ,eg. Insuper 
et quadratus numeri ./>, numerus dico, differentias que sunt inter quadratos .f/!. 

et eg.cieh.^ scilicet numeri /g. et.^/t., projiortionem balicre ad se inuicem, eam 
quam baljct quadratus miinertis .a. nd quadratum numerum ,b. ; quod sic proluitur. 
C>uoniam numerj .a. e. b, continuo projwrlioiiales sunt, est sicut .a. primus ad .b. ler- 
lium, ita quadratus utimcri .a. priraj ad quadratum numeri .e. secundi, ut iii geome- 
tria aperte monstratum est. Est enim quadratiLS numeri .a. numerus .e./., et quadratus 
numeri .e. numerus .eg.; ergo est sicut >a. ad .6., ita numerus .ff. ad numerum eg. 
Rursus quoniam numeri .e. /> r/. continue pru|>ortionaies, est sicut .e. ad f/., ita qua- 
dratus numeri .e., scilicet numerus .eg., ad quadratum numeri .scilicet ad nume- 
rum .eh. Sed sicut .e. est ad .rf., ita fuit ,a. ad b.; ergo sicut .a. ad /»., ita nu- 
merus eg. ad numerum ^/t.i fuit etiam sicut .a. ad /r., ita .e/, ad numerum eg. 
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Numeri ergo .ef. ct et eh. continue proportionales sunt, fvl (pioiiiani c&t sicut 
.ef. ml .eg., ila fg. ad .eh. : disiunctim ergo erit sicut ,ef. ad .fg . , ita eg. ad 
.gh.i pcrniutfitini ergo .sicut .ef. ad ,eg., ita .fg. ad gh.‘, sed ef. ad eg. est sicut 
.a. ad .b.'t ci^u sicut .n. ad b.y ila .fg.^ scilicet dlirercntia qiic est inter quadratos 
.ef.cXeg.esi ad .g4., scilicet ad ditTerentiam qtie est inter quadratos .eg. cl .eh.: 
que diam ostendantur cum numeris. Esto quidem numerus .n. le., et niimenis. b. 25.; 
quare rnimcrus .e. erit . 20 ., qui procreatur ex ductu radicis de le in radicem de .25; et 
est sicut . 16 . ad . 20 , ita .20 ad et erit quadratus numeri .rr., scilicet numerus .e/., 

25C.; cl quadratus numeri .c., scilicet numerus .eg., 400.; et quadratus numeri hoc 
c.st numerus .eh.^ | est .6SS: vnde si ex .eg. auferatur .eft remanebunt .144. pro numero » rret..' 
.fg.‘t et si auferatur quadratus .eg. ei quadrato .e/t., scilicet .400. de .02S., remanebunt 
.225. pro numero .gh: sunt enim .144. ad .225. .sicut .16. sunt ad 23 .; et huc nolui de- 
monstrare. 

KT Si data proportio duarum dilfcrciiliariuni cadentium inter tres quadrat(»s non 
fuerit aliqua .siiprascriplanim, videlicet ex conlinuLs, uel ex imparibus collateralibus 
numeris, aut ex «luolnis quadratis. Solutionem quarum ex ascen.sionc octonariorum ca< 
dentem inter quadratos impares, que Ht ex numeris continue ascendentibus ab uni* 
tale, cx ascen.siune quaternariorum cadente inter pares quadratos numeras, que Iit ex 
numcri.s ab unitate ascendenti bu.s per impares numero.s. Iniieniemus hoc ordine. Po- 
namus ut pro|)ortio duarum dinferenliaruiu cadentium inter trc.s quadratos mimeros 
Hat sicut .2 c.st ad 2 . 

Accipiam primum quadratum qui Iit a quinario, qui addit super quadratum sibi 
antecedentem im|>arein duos octonarios. Et babelni ipsum pro primo quadrato, si |his- 
sibilc fucrii; et propurtionabo ijxsos duos octonarios cum octonarijs, quos addit se- 
quens quadratus impar super quadratum quinarij, scilicet cum . 3 . octonaiijs: ct quia 
proportio de .2. ad 3. tmn est sicut . 2 . ad 9, super tres octonarios addam quntiior octo- 
tiarios, quos addit quadratus iioiicnarij super quadratum septenanj, ct erunt septem 
octonari); ct erit proportio dnonim octonariorum ad septem octonarios sicut . 3 . ad . 7 . 

Sed proportio de .2. ad . 7 . est maior proportione quam habet . 2 . ad 9 . Ouarc su{>er . 7 . 
octonarij.s addam muUitudinem oi;tonariorum additionis .seijuenlis imparis quadrati , 
cius videlicet qui fuit ah .ii, erunt oclonarij . 12 .; ad quem numerum, cum duo lialicant 
mitiorem proportionem quam ad .9., duplicalm iuimci*os proportionis, scilicet . 2 . ct . 0 ., 
ct baliclM) 4. ct . 12 . Et considerabo proportionem quam lia1>ct .4. ad .sequentem sibi nu- 
merum, scilicet ad .5., uel ad duos sequentes numeros, scilicet ad cl ad 6., uel ad 
tres seqiicnte.s numeros, donec inuentam inde proportionem quam habet . 4 . ad.is.;ct 
hoc erit cum accepci*o a quaternario trc.s sequentes mimeros, scilicet . 5 . et . 0 . ct . 7 ., 
qui faciunt .iS.; ad quem mimenim .4. liabct propurtiunem, e.im quam habet . 2 . ad .9.: 
ct propter hoc inucnU est solutio questionis, ct habebo pro maior) quadrato ipsum 
qui est a ts., scilicet 225.; que .15. Iiabentur cx duplo de .7., uno addito; ct est qua- 
dratus, qui fit a 15., addens su|>er quadratum, qui fit ad 13, septem octonarios; | et 34 
quadratas, qui Iit a 13, addit .super quadratum qui fit ab 11 . sex octonarios; et qua- 
dratus, qui At ab 11 , addit super quadratum qui At a 9 quinque octonarius; et sic qua- 
dratus, qui At ad is, addit super quadratum qui At a 9, octonarias .is.; ct quadratus, 
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r|ui Ht a 9, addit .super quadratum qui fll a 7» qualuor octonarios; et sic pro|>ortio 
diflerentig, que est inter quadratum qui Ot a 7, et quadratum qui fit a 9., scilicet 
inter .49. et si., erit ad ditrerentiam, que est inter 8i et sss, sicut .s. ad d; et hoc 
c.st quod uoluj demon.strarc. 

Soluuulur etiam omues suprasrriptg questiones et coram consimiles iu quadratis 
qui fiuiit a dupio ucl a triplo ucl a quolibet alto multiplice numcrorunif a qiiilms 
fiunt quadratj siiprnscripluram (.ric*) inueutiuiium. Verbi gratia: fuerunt quadrati supru- 
scriplp questionis a 7 et a 9 et a is. Quare si dupricauimus bas tres numeros, ha- 
bebimus pi-o radice minoris quadrati I4., cl pro rudicc medianj .ts., et pro radice 

maioris .30.; et erit similiter proportio dilTercntiaruin, que sunt inter quadratos, qui 

fiunt ab iftsis numeris, sicut t ad 9.; quod ostendam in lineis: sil linea 49., sci- 
licet quadratus septeuarij ; et ac^ sit si. , .scilicet quadratus noucrari); et ad. sit 
quadratus qui fit 15.; et .ez. sit quadratus qui fit a 14.; et sit quadratus qui fll 
a is; et .c.t. sit quadratus qui fU a 30. bt quoniam numeri, a quibus fiunt quadratj 
ez. ei. et. , dupli .sunt numerorum , a quibus llunt quadrati .ab. ac. ad . , erit 

utiu.squisquc quadratorum .ez.ei. et. quadruplus sui similis, scilicet ez.ci.ab. 

et ei. ex ac. et et. ex .ad. Et quoniam lotus .e.i. ex toto .ac. quadruplus est, 
et ez ex ab. similiter est quadruplus , reliquus .zi ex reliquo bc. quadruplus 
est. Similiter ostendetur, .it. quadraplus esse ex .cd.; quare est sicut bc. ad cd , 
ita .zi. ad Jt. Est enim .bc ad cd. .sicut s ad 0.; et zi. ad .it. est similiter sicut 
i ad 9. Similiter si numeri, a <|uibus essent quadratj .ez. ei. e/., essent tripli nu- 
meromm, a quibus quadratj .ab. ac. ad., esset unusquisque quadratorum ei. e/. 
iiunuplu.s sui .similiter; quare diircientia .zi. exsct iionupla ex diflerciitia .bc.^ cl dif- 
ferentia .it. ex ditferentia .cd.; quare e^el sicut bc. ad er/., ita zi. ad if.; et hoc 
uoluj demonstrare. 

Et si projiorlio dvaram dliTereiitiaram, que sunt in tres quadratos, fuerit sicut .11. 
est ad 43, erit primus quadratus .15. Secundus 729. Tertius 3481.; quos hoc ordine 
inuenj. Posui primum pro mediano quadrato quadratum | qui fit a 13, cum ipse addat 
11 octonarios super quadratum qui fit di 2t.; et inucsligaui proportionem quam habet 
.11. ad primum sequentem sibi numerum, ucl ad duos, ucl ad plures, cl iioii iiiucnj 
cum ipsis Illimeris proportionem quam habet ii. nd .43.; quia si addatur I2 et u et 
14, qui sccuntur il. iu ordine numerorum, noti faciunt ultra .39.; ad quem numeruni 
.11. habet maiorem proportionem <{u»m ad 43.: et si cum ipsis 39. addatur .seiptcus 
numerus, scilicet .15., ucuiuiil 54.; ml quem luimcium .ii. habet minorem proportionem 
({iiam ad 43; et propter huc dnpHcauj .11. et 43, et triplicaiij etiam, et per unumquem- 
(}uc numerorum, qui suul ustjuc in .7., multiplicauj cos, cl non inuenj inter continuos 
iiumems projmrtionem quam qucrcbam: ad extremum ocluplicauj .ii. et .43., et habui 
N.H. et 344.; et diuisi .ss per .ii., et proucncriint .8.; circa quem pasui decem numeros 
sibi continuos, et fuit 8. medius inter cos; et fuerunt .11. numeri, qui insimul aggre* 
gatj faciunt .88., ex quibus minor numerus est .3., maior .13.: et duplicaiij 13., et ad- 
did) .i.,ct prouencrunt .17., cuius quadratus addit octonarius. 13. super quadratum qui 
Iit a 15; et quadratus, qui fit a 25, addit li octonarius super quadratum qui fit a 13; 
et sic imiesligaiido imieuj, quadratum, qui Iit i 17, addere super quadratum qui fit a 


Digitizedijy Googie 



279 

$, octonarios .8S.« qui proucnhint cx aggregatione numerorum, qui sunt a I3 us({ue in 
.3., scilirct cx umiocim numeris ordinatis. 

Deinde accepi .u. cum suis sequentibus numeris iistjuc in SD, et aggi-cgauj cos, 
et liabui .344., scilicet octuplum de 43.; et super duplum de 29. addidj .1., et Iiabui 
.59. pro mdice maioris quadralj, scilicet de 34si, qui addidit octonarios .29. super qua* 
dratum sibi aiitccedcnlcm imparem, scilicet super eum qui fit a. 57.; qui quadratus 
addit super quadratum, qui fil a 55., oclonaiios 23.; et sic addendo omnes octonaria, 
quos addunt antecedentes ([uadratj, qui sunt a quadrato, qui tit a 59. Tsqiie ad qua- 
dratum qui fit a 27, su{)er suos consequentes, collegj, quadratum, qui fit a 39., addeiv 
su|>er quadratum, qui Ht a .27., octonarios 344.: quare pro{K)rtio diltcrentig, que est in- 
ter quadralum qui iit a quinario, et quadratum qui Iit a 27, est ad dilTcrentiam que 
est inter quadnitum qui fit a 17., et quadratum qui fit a 69, sicut .tl. ad 43; que 
etiam proportio inueiiictiir in quadratis, qui sunt i duplo uel ab | alio quolibet miil- r»r. as .«r» 
tiplicc radicum iiiuenlanim. 

Volo iiuiciiirc tres quadratos numeros, ut additio pnrnj et secundi, nec noti i|tsorum 
trium iiuinetxirum faciat quadratum mimerum. Inucniam primum duos quadratos nu- 
meros, es quorum addictione proiieniat quadratus numerus, et fiant a numeris primus 
adsc inuiccm. SiiUqiic 9 et 16, cx quorum additione proucniunt 25., qui est quadratus 
numcru.s: et accipiam quadratum, qui colligitur cx aggregatione omnium imparium nu- 
merorum, qui siiut infra .25.; qui quadratus est .144., cuius radix est medietas duorum 
extremorum ipsorum imparium numerorum, scilicet de .1. et .23. Ex aggicgaliune qui- 
dem de 144 et 26 proucniunt .169. , qui numerus quadratus est; et .sic imienti sunt 
tres mimeri quadratj, quorum duo, nec non et omnes simul aggregatj faciunt qua- 
dratum numerum: super quem cliam quadratum si addatur quadratus numerus, qui 
colligitur cx omnibus im|>arihus numeris, qui sunt ab uno usque in 167., cuius qua- 
drati radix est .84., scilicet medietas de 163, pi*ouciiiunt 7225, qui num'criis est qua- 
dratus, et cius radix est .85.; et sic iaucnli sunt quatuor quadratj, quorum duo uel 
tres, nec non cl omnes simul coniuncti faciunt quadratum numerum : super quibus 
etiam 7225. passumus tres (piadralos diucrsus addere, et cum unoquoque ipsonim fa- 
ciet quadratum numerum, cx quibus primus est quadratus proucniens cx omnibus im- 
paribus numeris, qui sunt infra .7225., cuius radix est: 36i2. Secundus ucro quadratus 
pruuenit cx aggregatione omnium imparium numerunim, qui sunt sub quinta parte 
de .7215., detractis inde duobus imparibus eidem quinte parti collateralibus, cuius qua- 
drati radix est 710. Tertius quidem quadratus pruuenit es itnjiaribus omnibus, qui sunt 
sub ^ de, 7225, dentis cx eis duodecim imparibus ipsius ^ partis collateralibus, cuius 
quadratj radix est 132.; et sic possunt inllnitj quadratj numeri inucnirj, qui disiuncli 
cl simul agregatj, secundum istum ordinem, facient luimcnim quadratum. 

Questio mihi proposita a magistro 'rheodoro 
domini imperatoris phjiosopho. 

Volo inuenirc tres numeros, qui insimul aggregati cum quadrato prlmj numeri fa- 
ciant quadratum numerum. Super quem quadratum, si addatur quadratus .secundi, egre- 
diatur inde quadratus miiucni.s; cuiu quo quadrato, addito quadrato tertij, similiter 
quadratus numerus inde pruueniat. Inucnicudi sunt primj tres numen quadratj, quo- 
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rum duo simul aggregalj faciant quadi-atum | cx aggirgatione ipsorum trium ueiiial 
item <|iuidrattis uumcms. Et minor eorum sit plus radicibus reliquorum duorum 
quadratorum. vSintquc 36 et 64 ct 576, ct erit radix secundj numeri .8., Icrtij .64. j 
qiic mdices habeantur pro secundo ct tertio numero quesitoruin trium luimcrorum. 
Et Ponam pro ptimo numero radicem, et aggi-egalm bos tres uurocrt>s simul, ct lia- 
bci)o 36 et radicem; super quem addam quadratum radicis, et baliolMi 36 et quadratum 
ct radicem; que omnia uolo *ut cqueiitur primo posito quadrato, scilicet .36.; ct au- 
feram ab utraque jMirte 3S , ct rcmanebmtt quadratus ct radix eijualcs im*' unitatibus. 
Vade qualiter in similibus opcnmduin sit, ponam pro quadrato quadratum .oc., cuius 
unumquodque latus sit c<|ualc p<»site radicis; ct addam ei superlicicm .</e. recliangu- 
laiii, que sit una radix quadratj .ac.; quare .ce. erit . 1 ., et dc. est radix, cum sil 
unum cx lateribus quadrati .ne.; ct dimldiul>o ce. super cl erit unaqueque sectio^ 
num .cf. ct fe. medietas unius. 

Et quia inuenimus, quadiaUim cl radicem cqiiarj iiii.*' unitatibus, erit manifestum 
quod superficies .ne. rectiangula erit .4.; que superndes proueiiit cx ah. in .hct boc 
est cx .hc. in .he.: cl quia linea ce. diiiisa est in duo equa su|ier cl iit directo 
cius addita est queduiii recta .c^., erit superficies .bc. in he. curo «piadrato line^ .c/. 
equalis quadratu liiieg .bf. Se<l cx bc. ‘in he pruueniunt .4.; quibus si addatur qua- 
dratus numeri .c/., qui est J, liabcbunUir |4 pro quadrato numerj qui numerus 
cum non habeat radicem, dicemus, numerum .0/. esse radicem dc -J 4; dc quo .si au- 
feratur miinrrus .c/., qui est \ unius, remanebit pro radice .hc. radix dc | 4 minus J 
unius; qui numerus, quarouis sit inratiucinalus, babcbilur pro primo numero quesilo, 
ct secundus erit .8., tertius 6i. Verbi gratia : cx aggregatione quidem lionim trium nu- 
merorum habentur ^ si et radix dc {4; super quam aggregationem si addamus qua- 
dratum piimj numeri, qui est ^ 4 minus radice dc \ 4, halicbuutur 36; qui numerus 
quadratus est. Stiper quem si addantur .64., scilicet quadratus secuiidj numeri, uenient 
100 .; qui numerus quadratus est, cl radix eius n?st .lo.; super quem quadratum si ad- 
dantur S76., .scilicet quadratus tertij numeri, liabcbuiilur 676; qui numerus quadratus 
est, ct radix eius est 66.; et boc uuluruus. 

Et ut solutio questionis .supmscripl^ habeatur in numeris ratiocinatis, Ostenden- 
dum I est primum, quod quando quarta imius integrj additur super aliquem numerum 
contemptum sub duobus numeris ratiocinatis, quorum unus cxccdat alterum in .t., 
pmereatur inde quadratus numerus ; quod ostendatur iu superficie .ag. , que cmi- 
tineatur sub duobus numeris latiociiiatis, quorum maior excedat alterum in . 1 ., qui 
sunt .ab. cl .bg.; ct maior eorum esto bg., ct auferatur a maiorj unitas .gr/., rc- 
maiudul numerus cqualis numero ct diuidatur unitas in duo equa super 
.e., ct erit r/e. medietas unius inlcgrj. Quare dc metiicta.s est raliociiiala. Est enim 
ct numerus bd ratiocinatas. Quare totus .be. numerus ratiocinatus est; el «|timlnilus, 
qui fil 4ib ipso, ratiocinatus est: cuj quadratu cqiiatur .siipcrncies, que fit exbd. in 
bg.f boc est ex in bg. cum quadrato qui fit a .de. Sed quadratus, qui fit ex 
de.t est { unius; ct uuiiicrus, qui proucnil ex ab in bgt est contemptus sub duo- 
bus numeris ratiocinatis, quorum unus excedit alium in i. Ergo cum additur ; cum 
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numero facto a duobus numeris, quorum unus addat super alterum .1., pi*ouciiit lude 
quadratas numeras; et hoc uolut demoastnire. 

Et nutandum quod omnes numeri integri, qui fiunt a duobus collateralibus, sci> 
licet continuis , proucniuiit c\ ordine cx ordinata paiiitm iiumertirum aggregatione, 
^'am .t, qui proucnit ex unitate ducta in .S., habetur ex primo parj numero; ct 6 , qui 
fiunt cx ductis .2. iii a., habentur cx aggregatione pnmorum duonim parium illime^ 
rorum; ct .is., que ucniunt cx 3 ductis in 4 ., habentur cx aggregatione trium juirium 
numerorum, scilicet de .s et 4 ct 6 .; ct hoc eodem ordine ex decem jMirilms numeris 
prouenit numerus fartus cx lo uicibus n: quml idem intelligatur iti omnibus reliquis 
numeris, qui fiunt a duobus continuis numeris iulegris. Et scicmluiii ((iiod omnis impar 
numerus est aggregatio duorum numemnim continuorum. Viidc (piililict impar mimerus 
potest diuidj in duos numeius continu(»s, ut 7 . qui diuidilurin . 3 . et 4 . 

Nvxc ostendere uolo qucnl quando de aliquo quadrato numero tolluntur aliquot ra- 
dices eius, ct numerus ipsarum radicum diuidatur in duas partes, quarum una addat 
super alteram .1.; ct multiplicetur una ipsarum partium per aliam, et quod prouencrit, 
addatur cum residuo quod de quadrato remanet, radicibus dentis, Tcnicl inde numerus 
contemptus sub duobus numeris iiicjualilms, quorum maior addit .1. super minorem. 
Ad quod demonstrandum, Adiaccal | tetragonum ct tollatur cx co aliquot ra- 

dices cius, que radices contineat {sic) superficiem .eg.; quare numerus fg. continet 
tot unitates quot radices ex quadratu .ag. suiil in superficie .eg.; ct diuidatur nu- 
merus ./g. in duas partes, quarum maior addat i. super minorem, que sint ./.i. et 
maior earum sit .fg. Dico quod cum de quadrato .ag. tollitur superficies eg, residuum, 
.scilicet superficies .af cum superficie que fit ex .//. in .ig., facit numerum factum 
cx duolms incqualibus numeris, quorum maior addit .1. super minorem; ct hoc est de 
quadrato .ag. tollere superficies eg raiuus superficie que fit cx .if. in ,ig. Ponamus 
siquidem numerum .g/r. equalcm iiumcix) ct ramanebit .ih. unum; quod diuidatur 
in duas medietates, que suul2< zh.^ ct erit totus .fg. diulsus in duo crjualia super 
ct in duo incqiialia su]>cr .i. Quare multiplicatio .fi. in .ig. cum quadrato qui fit 
ab iz.f cquatur quadrato numeri .fz. Rursus quoniam numerus .fg. diuisus est in duo 
equa super. s.,ct ci additus est numerus erit multiplicatio .i^g in b/., huc est 
multiplicatio .a 5 . in .b/. cum quadrato numeri ./2., e<|ualis quadrato uumeri Sed 
quadrato numeri .fz. equalis est superficies .fi. in .ig. cum quadrato qui fit ab .iz 
medietate. Ergo multiplicationi, in .bf^hoc est superficies af. cum muUiplicntioiic 
fi in <g, et cum quadrato numeri .iz cquatur quadrato numeri bz. Rursus quoniam 
ib unitas diuisa est in duo equa super punctum .24., ct ci additus est numerus .if, 
erit multiplicatio if. iii i/t cum quadrato .iz. Cf|ualis; sed quadrato bz. equales sunt 
superficies n/, et superficies /f. in .fg. cum quadrato iz.; ergo superficies .ii. tiiii 
cum quadrato; .iz. equalis est supcrficicbus ,af. et .fi. in .fg. ct quadrato .iz. Comii- 
niter auflcratur quadratus cx iz , remanebit superficu-s .af. cum superficie .fi. in 
fg equalis superficiei .if. in bh. : sed sujierficies if. in bh fit ex duolms nume- 
ris, quorum unus addit .1 super alterum, qui sunt if. et ii; est enim .ih. i. Que 
etiam o-stendatur cum numeris: quadratus quidem .ag sit ii>o, et erit unumquodque 
latus .10.; et auferantur a (|uadralo .ag. 7 . radices eius minus multiplicalioiie fi. in 
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(|ur ladiccs sint superHcies .eg.t remanebit superficies .a/. 30 ; cum quibus si ad- 
datur iniiltiplicalio .//. in ,ig.^ hoc est dc .3. in .4., uenient .4S.; qui numerus surgit 
cx bi. in .bb,, hoc est de e in . 7 . Est | enim totus bg, 10 .; dc quibus si auferatur .fg 
numerus, qui est .7., remanent .3. pro numero .b/.j quibus si addatur ./i'., qui est .3., 
erit . 6 « totus numerus . 61 .; cui si addatur uiiiUis habcbuiiliir . 7 . pro numero .b/t. 
Kt postquam hec omnia demonstrata sunt, redeamus ud questionem phylosophi , et 
procedamus prcdiclo modo, donec habeamus quod census ct radix et 3S equantur qua- 
drato dc 36.: deinde uideamus quot radices sunt 3S de 36 ., hoc est qutxl diuidamus 
33 per radicem dc 36., venient radices ^ S) ct propter boc, ul inueniamus solutionem 
predirt^ questionis in posita proportione trium (juadratorum supradiclorum, scilicet 
dc 36 et dc 64 et de 576; oportet ut inueniamus quadratum aliquem, de quo extractis 
rodicibus i 5 . i|»sius remaneat numerus, qui procreatur ex multiplicatione dictorum 
numerorum iner|ualium, quorum maior addat . 1 . super minorem. Quod inucniemus si 
posuerimus numerum aliquot radicum superhabundanlcm predictas radices | 5 . Quod 
quidem ptMsumus facere in infinitis modis. Vnde ponamus ad libitum radices .7., ct 
diuidamus . 7 . in duas ]>artcs, quarum una addat .1. super alteram, crunlque 3 et 4.; et 
multiplicetur 3 per 4, faciunt .13: ct nos scimus, per ea que dicta sunt, quod quando 
dc aiiqiio quadrato tolluntur . 7 . radices eius minus . 13 ., remanebit dc ipso «piadnito 
iuimcrus procreatus ex duobus numeris inequalibus, quorum maior addit . 1 . super mi- 
norem. Et nos uolnmus inucnirc quadratum, de quo extractis radicibus i 5 ipsius, re- 
raaucat similiter tuimcius procreatus cx duobus numeris, quorum unus addat . 1 . su- 
per alium. F.^o radices | s ipsius quadrati, quem querimus , equantur radicibus .7. 
ciu.sdcm quadrati minus .it.: quare si addamus 12 . utrique partj, erunt radicosas et 
13 dragme, que equantur .7. radicibus. Tollamus ergo ab ulraque parte radices | s., 
remanebit radix | 1 , que equantur unitatibus .is. Triplicemus ergo hec omnia, ct erunt 
quinque radices equales .36* Vnde si 36 diuiscrimus per 5 , habebimus > 7 . pro radice 
quesiti quadratj, scilicet primj : fuit quidem radix primj quadrati .6.; ergo propor- 
tioiialitcr est sicut .6. ad ^ 7, ita 8 et 31 ad radicem sccundj ct tertij quadrati. Sed | 7 
addit super 6. quintam partem ipsius; quare si super 8 ct super 34 addamus quintam 
eorum, habcbimtis pro radice secundi quadrati ' 6, et pro radice tertij ^ 2S; ct erit | 0 
.secundus mimerus ex tribus ({uesitis numeris, ct ^ 2 S erit tertius: ct est adhuc pri- 
mus numerus ignotus, qui cum | fuerit additus cum secundo el tertio numero predi- 
clis ct cum quadrato ipsius primj numeri, faciet quadratum dc | 7 ; qui ipiadratus 
est f-Jsi. Quare ponemus pro primo numero radicem, cl addemus eam cum { 0 el 
cum I 29., el habebimus radicem ct 1 38.; quibus addemus quadratum radicis, ct ha- 
Itebimus quadratum ct radicem et | 38., que equantur dragmts ^ 51. Tollamus ergo 
ab utraque j>arte | 38 , remanebit census et radix, que equantur dragmis || n; super 
quem addamus | , scilicet quadratum medietatis radicis, ut superius fecimus, ct ha- 
bebimus /q 7 *, - 13, que sunt centexime 1369.: diuidamus ergo radicem dc 1369., scilicet 
37, per radicem de lOQ., uenient ~ 3 ; de quibus tollamus ~ pro medietate radicis, re- 
manebunt ~3 pro primo numero; et sic soluta est hec questio in numeris ratiocina- 
tis; ct secundum hunc modum potest solui indnitis modis. 

Solui etiam hanc questionem in numeris integris, quorum piimus fuit 35. Secun- 
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<lus tertius 300.) quorum aggregatio surgit in .330.; super quibus addito quadrato 
primj numeri, scilicet ms., veniunt no*.; qui numerus quadratus est, et cius radit 
est .42.: super quo quadrato addito quadrato numeri secundi, qui est *0730, ueniunl 
22500.; <(ui aumeru.s quadratus est, et radix eius est .150.: super quo quadrato addito 
quadrato tertij numeri, scilicet 129600., veniunt .132100.; qui numerus quadratus est, et 
radix cius est .390. Quos numeros iiiuenj ex positione horum trium quadratorum, sci- 
licet de 49 et 576 et de 3600., quorum duo, nec non et ipsi tres simul addit j faciunt 
quadratum numemm. Et aggrcgaul radice.s .secundi et tertij, scilicet 24 ct 60 , fuerunt 
84.; que diuisi per radicem primj quadrati, scilicet per 7., ct uencrunt .ii.: ct propter 
hoc oportuit me inuenirc quadratum numemm, de quo cum tollerem .12 radices eius, 
remaneret numerus factus ex duobus numeris incqualihus, quorum unus adderet .1. 
su|>er alium. Vmie accepi 13., et diuisi ipsum in partes continuas, .scilicet in .6. ct 7.; 

(juc miiltiplicaui insimul, cl fuerunt 42.: et oportuit mc inuenire quadratum, cuius 
13. radices minus .42. dragmis cquaretur 12 radicibus eiusdem; et processi postea pro- 
dicto ordine, et habui numerus snprascriptos; ex quibus etiam quadratis inuenj hos 
alios tres numeros, scilicet | lO ct oi et i 60 . Et non solum |>cr hunc modum tres nu- 
meri diuersis modis possunt inucnirj; sed etiam inuenlcntur qiiatuor cum quatuor nu- 
rociLs quadratis, quorum duo per ordinem ct tres, nec non et omnes simul coniuncti | 
fecerint quadratum numerum. Krgo autem cum his quatuor quadratis numeris, scilicet m 
cum .... ct .... et .... et .... (*) Inuenj hos quatuor numeros, quorum primus est 1295, 
Secundus * 4566, Tertius | 1I417, Quarius uero c.sl 7W20.; et eorum aggregatio est 97199. 
Super quo numero, si addatur quadratus primj numeri, scilicet 1677023, venient 1774224; 
qui numerus quadratus est, ct cias radix est 1332. Super quo etiam quadrato (**) 

n Lc qiultro lacuoe iixlic^tc con puoti nelU linea 20 di questa pagina, Irovaosi ocl rovcsciodciia cirta 
39 dei Codice Arabrosiano E. 75, Parte euperiare, 

(**) I.a parte serilia dcl roreseio della carta 39 dei Codice Ambrosiano E. 75 , ParU tuptriore, flniKe 
w troQCo alia parola quadrato, non contaodo cbe ollo linee, rullioa delle quali ^ incompleta. IlrlmaDenle 
di questo Codice, e interamente bianeo. 
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